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PERILLVSTRI  AC  GENEROSO  D. 

GEORGIO  FVGGERO 

S  E  N  1  O  R  I 

BARONI  IN  KIRCHB  ERG, 
ET  VVEISSENHORN. 

Chriftophorus  Clauius  e  Societate 
IESV  S.P.D. 

T  venictinmanustuasli^ 
ber  hic  mcus,  Generoft^ 
Domine,  veniet  &  in  meit 
tem ,  vt  opinor  ,  Theocri- 
taeum  illud  3  /3^cft$r*$ 
yj.e?v  <p'i?&t :  cum  len 
tillimo  gradu ,  quo  mira^ 
celeritate  aduolare  debue 
rat,  vix  aliquando  perue- 
nerit .  Serius  omnino  me 


rito  tuo ,  &  voto  mco  partus  hic  nofter  properat  ad  Pa 
tronum  fuum:  verum  fi  editum  illum  iam  grauibus  an- 
nisreputaucris  ,facileapud  te  conftitues,  a  tarda  fe- 
neflute  non  nififcetum  tardum  cxpetfari  potuiffe^  . 
Nunquam  alias  tam  frcquentibus  ,  moleftifque  mor- 
bis  confliaatus3nunquam  tanto  arfi  defiderio,vt  quod 
iam  diu  conceperam  ,  aliquando  in  luccm  cxponerem, 
experientia  5  &  Pindarica  voce  do&us  ,  *«e*erf*iwr 
iJi**6Zvii&i  ?<m  ^te.Obuerfabariscnim  notfes, 
diefquc  oculis  mei$,vir  ampliflime :  &  mre  tuo,vt 
1  +2  lam 


iam  affc&a  perfefta  tilu  traderem,  flagitare  vldeba- 
ris .  Non  exiguam  vim  pccunia:  gentilitia  Jiberalitate 
ad  menfas  depolucras,  paratam  in  vfus ,  expenfafque 
cudendi  libri :  res  moncbat,vt  diligentia  mea  minuJ 
prompta  non  cffctmunificentia  tua.  Accedebat  quod 
onus  Aetna  grauiusimpofucrat  obferuantia  tua  fingu 
laris  in  me:quo  aliqua  ex  parre qua  ratione  leuari  pof- 
fem  alia,  non  videbam  .  Vir  cnim  in  Mathematicis 
non  vuIgaricumlaudee£ercitati(iimus,tanto  in  ho- 
norc  habuifti  fcmper  labores  >  &  libros  mcos  ,vt  ijs.qui 
te  probc,  meque  norunt,penc  miraculo  pofsis  efle .  Si 
cnim  Clauij  libros  in  manibus  habercs  eo  confilio :  vt 
amici  tui  fcripta5quod  pote s3rcddci  fcs  nicliora :  do&ri 
nam  tuam  omnes  agnofccrcnt  ,laudarcnt  beneuolen- 
tiam,  Sedatetanto  viroin  Mathematicis  partus  te- 
nucs,  nec  opera  mufc?  affidua  vcrfari  manu5hoc  illud 
eft ,  quod  iure  mirari  quis  poffit:  hoc  non  obfcurum^» 
indicium  ,  a  te  mea  ,  quafi  egregium,eximiumque  ali- 
quidfint,cxiftimari.  Aquapraftantia  quantum  ab- 
fim  s  quia  vidco:  ideo  inteliigo  maximum  effe  ftudiuni 
in  me  tuum :  a  quofi  pragter  meritum  honeftor  5  pro 
merito  ccrtc  ita  obftringor,  vt  qua?  maxima  eft  viriBus 
meis  grati  animi  tcftificatio 5  minima  fit  pro  beneficio 
tuo.  Hanctamen  qualcmcunquegratxmcntis  in  tc 
fignificationem  extnre  quam  pi  imum  volcbam,  cuitlj 
ptaefcrtim  ad  has  rationes  accefsio  fierct  aliarum  ,  qux 
apud  opuimum  quemqueplunmum  ft  mpcr  valere  con 
fiieuerunt,Egociiimhasvmcndirati(  ncs5&  inftituta 
fccutus^ad  cuius  alterius  patrocinium  meos  libros  ad- 
Icgarcm5nifi  ad  illum ,  qucm  vniuerius  noftra  S<  cicta- 
tis  ordo  accrrimum  fui  propugnatorcm  ,&  ataantifsi- 
mum  patronum  fcmpcr  cxpci  tus  eft  S  Familiaris  ieitur 
ubxcumfututUanoftrum.inca  h*c  ab  inqidorum. 


igna- 
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ignarorumque  morfibus  vindicabis>  non  au&ontate 
modovrgcns  aduerfarios^fed  etiam  dc&rina.  Qua-t 
cogirationc  ium  permotusjvt  tibi  prarcipue  Geome- 
triam  Pra£ticam  deftinarcm.lis  etcnim  5  quinoftris  in 
fiudijs  non  admodum  defudarunt,  fiquid  ofteras  tale, 
magnacuracxplicandaprius  eft,&  commendanda_> 
pcr  epiftolam  libri  dodrina^ne  fe  contemptos  humilita 
te  muneris  arbitrentur.  Tu,vt  hoc  dutaxat  vnum  lcgis, 
Geometria  lJra&ica;quantum  vti!itatis,voluptatisq.  la 
teat  in  toto  libro,optime  peruides  •  His  igitur  afsiduis 
cogitationibus,  quafi  tot  faeibus  inflarnatus,«atc3valc 
tudinemque  aduerfam ,  Deo  propitio  ^tandem  vici;  & 
per  hxc  locorum  interualla  opus  ad  te  tuum  venire  iu- 
beo.  Tuum  yinquam  :  &  quia  virtus,  liberalitafque 
tua  illud  afleruere  tibi :  &  quia  ab  eo  fcriptufh  eft,qui 
tuus  eft .  Quod  fi  gratum  fuifle  tibi  intclligam  5  labo- 
rum  meorumfrudum  cumulatum  fcram,  cum  aman- 
tifsimum  mci  re  non  ingrata  donauerim .  V  ale . 
ROMAE  PRIDIE  IDVS  SEPTEMB.  MDCIIIL 


c 


Claudius  Aquauiua  Societatis  lefu 
TrcCpqfitus  Generalis. 
V  M  opus  hoc  Geometrix Pra&ictf,  a  P.  Chrifto- 
i.phoroCIauioSocictatisnoftra!  Theologo  com- 
pofitum,  &  m  odto  libros  diftributum  j  tres  emfdem 
Societatis  Theologi  >  quibus  id  commiiimus  ,  reco- 
,  gnouerint,ac  in  lucem  cdi  poftc  probauennt  i  facul- 
tatem  concedimus,vt  typis  mandctur,fiita  Reueren 
ditlimo  D.  Vicefgerenti,ac  Keuerendifs.  P.  M.  faca 
Palatij  vidcbitur.Inquorumfidcmhas  literas  ma* 
nu  noftra  fubfcriptas,&  figitto  noftro  munitas  dedir 
mus.R0mae23.Maij  1604. 

Claudius  Aquauiua  Societatis  Icfu  Prarp.Gcn. 


Imprimatur Jiplacit     P.  M.S. Palaty , 
B.Gypftus  Vicefgerens . 

EG  O  -Theodofius  Rubeus  Priuernas  S.  Thcol.  &  I.  V.  D. 
ex  commiffione  Reuerendifs.  P.M.Ioannis  Manar  Brafi- 
chclleh.Sac.Palat.Apoft.Mag.fedula,  qua  potui  diligen- 
tia,cuoluiGeometrix  Praflicae  libros  odo ,  grauiflimi,  &c 
doftiflimi  viri  Chriftophori  Clauij  Bambcrgenfis  Socic- 
tatis  IESV,in  qua  talis  inucntionum  vbertas,&  fubtiliisi- 
ma  inuentorum  dcmonftratio  elucet,vc  tanto  viro,tantcq. 
ingenio  digna  cenfcatur.Ex  quo  facile  deprehcndi  poteft, 
inea  nihil  Cathplic*  Religioni,bonifq.moribus idiflbnum 
inueniri,  camq.  in  lucem  non  edere ,  cffit  patrisfamilias 
creditumtalentumintcrradcfodcre.  Ec  itaego  cenfco, 
faluo  Icmjpcr  faniori  iudicio  .  Dat.  ex  meo  ftudio  hac  die 
16.  Iulij  1^04. 

EgoTheodofius  Rubeus,qm  fupra,manu propria. 


lmprimatttr 

fr.Paulus  dc  Francis  dc  Ncap.  focius  Rcucrcndifs.  P.Magu 
ftrifacriPalatij  Apoft. 
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PRIMI  LIBRI  CAPITA. 

7  INSTRVMENTI  partiumconftruSiio,atquevfus 
multiplex.  4.vfqucadn. 

II.  ConftruBio  Quadrantis  ,in  quo  Mmuta  quoqut^ 
ac  Secunda  deprehendantur  ,  etiamfi  gradus  m  ea  Jettt 
nonftnt.  Et  quo  paElo  eadem  Min.  &  Sec.obtmen  pof- 
fmtin  §luadrantein90.  gradus  dtslributo .  Ac  dcmquy 
cua  rattone  ex  data  refia  in  paucijfimas partes  <equa/es  dtut 
fa  abfcindipoffmt partes  millefim<e,&c.        i+vjquead  +f. 

III.  Troblemata  varia  triangulorum  reiitlmeo- 
rum,  ^.vfquead^. 


SECVNDI  LIBRI  PROBLEMATA. 

I.   D ISTANTIAM  in  plano  ,fiue  accejfibilis  ea  fit , 
fiue  inaccejfibilis  ,per  duas Jlationes  in  eodem  plano 
per  quadrantemmetiri  ,quando in  eius  extremo  erecla  eit 
altitudo  aliqua perpendicularis ,  etiamfi infimum  etus  extre 
mumnoncernatur.  Atque  hinc  altitudinem  quoque  ipjam 

L  E  M  M  A .  Datis  duabus  redis  ad  inuicem  inciinatis , 
punftum,in  quo  conucniant,  inuenirc.  58. 

/  /  .    Altitudinem  inacccjfibilem  ,  quando  distantta^ 
a  loco  menforu  ad  bafem  altttudinis  ignou  efi,  perduas 

fia- 
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I   N   D   E  X. 

flationes  inpIanofaStas  ,  /><?r  qutdrantem  dhnetiri .  Atque 
binc  difimtiam  quoqtr  ipfam  eruere ,  etiamji  extremus  eius 
Urminus  non  cernatur.  6  0. 

.  [.  2  JI.Ex  vertice  rnhnfnfaut  iurrisM ' cuuisjiirrirmtaie.  dua 
fiationesjieri  poffint  >  e  quibusjignum  aliquod  in  Horizon  - 
te  appareat  faiiituTthem  ipjius  montis  wrryiftUintcfaru  At. 
que  hincipfam  quoque  diftantiam  aturris  baji,vel perpendi 
culo  mbntis  adjignum  iiiud inuefliga re.  6$. 

UIl.Ex  vertice  montis,vei turris.per  duas  fiationes  1n  ali 
qua  bdfia  erefla ,  vel in  duabus  ftnefins  turris ,  quaruin.^0 
vna  fupra  aliam  exiiiat ,  faflas ,  e  quibus  fignum  aiiquod  in 
Horizonte  vidert  Vojjit ,  altitudinem  tpjSm  montis  ,  aut  tur- 
ris  per  quadrantem  metiri .  Atque  hinc  di/iantiam  quo- 
que a  perpendiculo  montisyvcl turrisjvfque  ad  fignumvifum 
sognofcere.  ~  '  6/. 

V .  Ex  vertice  morttis.aut  turris,altitudineipjius,fihi  pla 
-noycut  infi/iitjpatium  altquod  e  direclo rnenforis  notum  jit9 
per  quadrantem  deprebendere.  63. 

VI.  Dtsiantiam  ab  ocuIoyvel pede  men/bris  ad  quoduii 
punclum  in  aliqua  altitudine  notatum.pcr  duas  iiattones  in 
p/ano  ftdiasyper  quadrantem  metiri.  69, 

VII.  lnteruaiium  inter  duo puncia  in  quolibet  piano 
ileuatojiue  illud  adHorizontem  refium  Jitjiue  inclmatum% 
per  quadrantem  metiri. 

VI II.  Longitudinem  linae  rcfit ,  quando  msnfor  ijL~* 
vnv  eirts  extremo ,  vel  in  aliqua  altitndine    nota,  qu* 
perpendicularis  Jit  in  eo  extremo  ad pianumjn  quo  hnea  ia  - 
<ccty  txifiens  altenm  exirfmum  videre  potefi,per  quactran* 
tem  comprehendere.  y 

IX.  Longitudinem*  ad  cuius  extrema  aceedtrc  non  li- 
teat,dummo  ea  appareant,& tpfa  ion^itudo produfla  ad  pe- 
desmenforis  pertingat ,  ex  aititudtne  aitqua  nota  pcr  qua- 
drantem  dimetiri  •  ,  ^ 

X.  Longitudinem  tranfuerfam  in  Horizonte,  cuius 
vtrumqueextreviutninJpictpotejUnotam  ejficerc  per  qttx* 
drantem.  ^ 

XI*  Longitudhiem  in  Horizonte  inter  turrim  alim 
qu4mr&  aitud  quodfiamjignum  >  ac  turrtper  duas  jtatio* 


I   N   D   E  X. 

nes  infasligio  faBas  %  velin  duabus  feneslris  ♦  quarum  Vns 
Jit fub  altera  ad  perpendiculum ,  quando  fpatium  inter  illas 
fenefiras  notum  efi,  etiamfi  totius  turris  altitudo  tgnotajit* 
per  quadrantem  dimetiri .  Atque  hrac  obiter  altitudmem  tur 
ris  patefacere.  7S 

X  I  L  Longitudinem  refla  e  direSlo  menforis  pofiu , 
cuius  extremum  vtrumque ,  velalterum  non  appareat ,  nifi 
ad  dextram ,  veljiniftram  recedat  mtnfor ,  per  quadrantem 
comprehcndere.  7  6 

XIII.  Dijlantiam  alicuius ftgniin  Horizonte  pofti  d 
fummitate  turris,velmuri  alicuius,  licet  ad  ipfum  fignum^, 
accejfus  nonpateat,per  quadrantem  colligere .  77 

XI III.  Altitudtnem  inaccejfibilem ,  cuius  bafis  non  vi- 
deatur  ,&  ad  quamper  nullum  fpatium fecundum  lineam 
recJam  accederepoffimtts,  aut  recedere,vt  du<*  /iationes  jieri 
poJJint  ,fedfolum  ad  dextram  .finijiramue  ad  locum  ,  e  quo 
eius  bafis  appareat,per  quadrantem  explorare.  1%. 

X  V.  Altitudinem  inaccejftbilem,  quando  neque  difian 
tia  d  Ioco  menforis  adeius  bafem  nota  eji,neque  e  direflo  ipfius 
du.e  fiattones  in plano  jieripojfunt,neqJeniq.bafisappareatt 
per  quadrantem  notam  reddere.Atque  hinc  obiter  ipfam  quo- 
que  dtjiantiam  elicere.  7%* 

XVI.  Altitudinem  maiorem  ex  minori  cognita  per 
duas  fiationes  in fummitate ,  vel in  duabus  fenejiris  faSias , 
ttiamfi folum  maioris  altitudinis  vertex  cernatuy , perqua* 
drantem  adinuenire.Atque  hinc  dijlantiam  quoque  inter  al 
titudines  colligere.  8  o. 

XVII.  Altitudinem  maiorem  ex  minori incognita,dum~ 
tnodo  bajis  maioris  cernipojfit  ,per  quadrantem  perfcruta- 

ri.  8l* 

XVIII.  Altitudinemminorem  ex  maiori  cognita,  licet 
bafis  minoris  non  cernipojfit ,  ope  quadrantis  peruejiijrare  . 
Atquehinc  dijlantiam  quoque  interduas  altitudines  erue^ 

rts .  $2' 

XIX.  Altitudinem  mincrem  ex  maiori  incognita^  dum- 
tnodo  bajis  minoris  videri  poffit ,  per  quadrantem  explorare. 
Atque  btnc  difiantiam  quoque  inter  duas  altitudines  cony- 

ccre-s*  ™™8j# 

a  POR- 


I  N   T>   E  X. 

XX.  Portionem  ahitudinis  maioris  ex  minore  altitudi 
fse.&minons  portionem  ex  maiore ,  per  quadrantem  cogno- 

CCT6 

XXI.  Altitudinem>  cuiusbaffs  impofitafit  alterialtitu 
dini>&vtraquei//iusextrcmitasfernipoffit  >  ettamfi  tnfi~ 
mum punStum  alterius >  cui  imponitur  >  lateat ,  &  etu/dem 
purMiinfimidiflantiadlocomenforis  cogntta  non \  Jtt >  per 
qn.drantem  exvalie>aut  explano  Horizontts  explorare.84. 

XXII.  Dijtaniiam  accliuem  montis  d  loco  menforts  vj~ 
que  ad  hafem  altitudinis  monti  impofitce.etiam  non  vifam^ , 
vna  cum  ipfa  altitudine  >  quando  menfor  in  afcenfu  mon 
tis  confifltt  >propeverum ybeneficio  quairantis  ejficere  co- 
gnitam. 

XXIII .  Trofunditatemputci ,  veladificij  cutufcunque 
ad perpendiculum  erccJi>fi modo  angulus  fundi  >  veljignum 
aliqnod  infundo pofitum  confpiciatur  >  per  quadrantem  re- 

perire.  j?$m 
»  XXIV.  ProfunditatemvaIIis>  eiufdemque  defcenfum 
obliquum  >ft  non fit  valde  in£qualis  >  eiufque  terminus  >  vel ; 
a/iquod  in  eafignum  confpici  poffit ,  per  quadrantem  fcru- 
tari. 


TERTII  LIBRI  PROBLEMATA. 

.  ®VAD%4TI  Gecmetrici  ccvfiru&io.  9* 

I.  A/titudinem  So/is>  vel fle/U  cuutfuis per  quadratu;* 
Geometricum  obferuare.  96* 

TAB  V  L  A  Gnomonica.  /00. 

II.  Diftanttam  inter  te  ,  &  fignum  quodcunon^ 
in  plano  Horittontis pojitum  ,  per  quauratum  peruthiga* 
r*-j.  104. 

EANDEM  beneficio  baculi,  vel  arundinis co^nofcc. 
ro.  109. 

///.  Difiantiam  in plano  per  duas fiationes  in  eoiem^» 
plano faclas ,  per  quadratum  metiri ,  quando  in  eiw  extre- 
Moereflaefia/iitudo  aliqux  ptrpcndtcularis  ,  etiamfi  infi- 

iHuxt 


I   N   D   E  X. 

mum  eius  cxtremum  non  cernatur.  rop* 
II II.    Difiantiam  eandem  per  duas  Bationes  in^» 

a/iqua  altitudine  ereSia  faftas&pe  quadrati perfcrutari.M J. 
V.     Altitudinem  cuiuslibet  rei  ereci*  per  cius  difian* 

tiam  ab  oculo  menforisfbencficio  quadrati  conijcers .  1 1 6. 
V  I.    Aititudinem  eandem^etiamfi  eius  dtjiantia  ab  ocu 

h  menforis  neque  data fity  neque  inuenta ,  per  duas fixtioncs 

in  planofa£las,auxilio  quadrati patefacere.  117 

VII.  Aititudmem  eanaem ,  quando  difiantia  ab  ocu* 
lo  menforis  neque  data  cjl ,  neque  inuenta}ncque  e  direflo  al 
iitudinis  dua  fiationesfieri  j>ojfunt,pcr  duas  fiationes  in  ha\ 
fia  aliqua  erccia  faBas  ,  per  qtiadratum  indagare .  I2l\ 

SCHOLIVM.  Eandem  alticudinem  ,  ciufque  diftan- 
tia  ab  oculo  menfcris,  vna  cum  hypotenufa  ab  oculo  ad  fa- 
ftigium  altitudinis  extenfa>opc  quadrati  ftabiiis  per  vnicain 
ftationem  venari ,  etiamii  folum  faftigium  rei  ere&ar  cerna- 
tur :  adeo  vt  fcholium  hoc  omnia  prxitec ,  quae  in  problem. 
j.^.5.6.&  ^.per  plures  fbtioncs  inuefiigauimus.  125. 

VIII.  Altitudinem  turris ,  aut  montis ,  ex  eius fummi- 
tateper  quadratum  dimetiriy  quando  in  plano  fummitatis 
Horizonti  aquidijlante  dua  ftaticnes fieripofiunt ,  &fignu 
aliquod  in  Horizonte  cernitur  •  125. 

/  X .  Altitudinem  turris ,  vel montis,  ex  eius fummita  * 
tcper  duas fiationes  in  hajla  aliqua  ereSia faEtasper  quadra 
tum  inuefiigare.quandofignum  aliquod  in  Horizonte  pofi* 
tum  videri  poteft .  127. 

SCHOLI  VM. Eandem altitudinem cx eius vertice per 
vnicam  ftationem,vna  cum  diftantia  d  turre  vel  perpendicu 
lo  montis  ad  fignum  in  Horizonte  politum  ,  per  quadratum 
ftabile  metiri.  12?. 

X.  Exfummitate  turris^vei  aliqua  ciusfenefira^  dijlan- 
tiam  d  bafc  turris  adfignum propofitum  in  Horizonte ,  per 
quadratum  cognofcere .  \  F3  r. 

X/.Ex  alitudinis  alicuius  fafiigio\etia/i altitudo  fst  men 
fbris Jlatura ,  difiantiam  inter  duofigna  in  plano ,  cui  aliitu 
do  infiiiitifiea  difiantia  e  diretto  menforis  iaceat^  vtrum 
quc  eius  extremum  cernipoffit  9ptr  quadratum  compreben- 
dera^f  ,  133. 

XII.    Longitudincm  in  Horizontc  extcnfam  ,  per 

a    2  qua* 
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efnadratum  meiiri ,  quando  menfor  in  vno  eius  extremo  exi* 

Tlen$  alurumextremvm  videre  non  potefl,  propter  tumo- 
rem  allmem  interiefium  \  neque  altitud  r  tn  promptu  eit,/e* 

reeedere  poUfi  ad  locum,  e  quo  alterum  extremum  appa. 

reat.  1  3 3* 

XI IL  Longhudinem  in  Horizonte  e  dirc&o  menforts 
iaci  htem ,  Per  quadratum  cogmfiere ,  ad  cuius  extrema  ne- 
queaceedereliceat,  ncquee  ioeo  menforis  eam  dtmettrt,ne- 
que  vlla  adfit  altitudo,  dummodo  ad  dextram,yelfiniftram 
per  lineam  perpendicularem  ad  locum  altquem  irepoffit  men 
for.ex  quo  vtrumque  extrcmum  appareat.  i  lf* 

XII 1L  Altitudincm  montis&el  turris,ex  eius  fafligio  , 
quado  e  direclo  menforis  interuallu  aliquod  inter  duofigna% 
vel ettam  interfignum  quodpiam ,  ac  turrtm  cognttum  efl  % 
per  quadratum  cont/cere.  1 3 f* 

Xlf.  Dijiantiam  aboculo,  velpede  menforis,  ( vbicun- 
que  exiflat jadquoduis  punSlum  in  aliqua  altitudine  nota^ 
tum,per  quadratum  exquirere  .  1 3 

XVI.  lnteruallum  inter  duofigna,vel punEiain  quo- 
libetp/ano  fiue  refio  ad  Horizome  Tfiue  inclinato , per  qua- 
draium  metiri .  1 3 

XVII.  InteruaUum  tranfuerfum  in  H orizonte ,  cuius 
vtrumque  extremum  videri  potefl  ,  per  quadratum  mc~ 
tiri  . 

XVIIL  Diflantiam  alicuius figni  in  Horizonte  pofiti  d 
fummitate  turris^vel  murt  alicutusJtcet  ad  ipfumfignum  ac 
cefius  non  pateat ,  per  quadratum  eruere,  vbicunque  menfor 
exifiat.  i4t* 

XI X.  Altitudinem  inacccffhikm^cuiusbafisnonvidea 
tur,&  ad  quam per  nullum  /pattum  fcci  ndum  reElam  linca 
accedere pc/fit  men/br  aut  recedere,vt  du<c  flationes  ficri  pof 
fintfcd folum  ad  dexti  am  ifiniflramue  ad  locum,  e  quo  etus 
bafis  ccrnatur,per  qaadratum  cxplorare .  1  4t. 

XX  Altitudtncm  maicrt  m  cx  minori  cognita,  etiamfi 
folum  maioris  altttudints  vertsx  ccrnatur,per  quadratum  ef 
ficerenotam.  /41. 

XXI.   Altitudinem  tnaiorem  cx  minori  incognita,  fi  ta- 
mn  bafis  mawris  cerritpoJJit,pcr  quadratum  vcnari',  141. 

AL- 
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XXII.  ALTITV  DINE  M  minorem  ex  maiori  eognitd-» 
/tcttbafts  mtnorts  cerm  non pojftt  ,per  quadratumfcruta- 

rt.  .... 

XXII I.  ALTlTVDINEM  minorem  exmaton  tncognt- 
ta,dummodobafis  mtnoris  appareat,  per  quadratum  e/i- 

1 44 

cer^ .  ... 
XXIIIL  PORTIONEM  altttudinis  matorts  ex  mtnort 
altitudme ,  &  minorisportionem  ex  maiore ,  per  quadra- 
tum percipere .  7V 

XXV.  ALL  l  TV  DINEM ,  cuius  bafis  impofitafit  month 
vel  alteri  cuipiam  a/titudwi,&  vtraque  i/lius  extremttas 
cerntpojfit ,  ettamfitnfimum  punclum  altertHS,cui  tmpo^ 
nitur,  /ateat,  &  eiujdem  punBt  infimi  dislantia  d  loeo  mc 
foris  cogntta  non fihper  quadratum  ex  valle,  aut  explan* 
Horizontis  exp/orare.  ^45 

XXVI.  DISTANTIAM  accliuem  montisaloco  menjons 
vfque  ad  bafem  altttudinis  monti  impofiu ,  etiam  non  vU 
fam ,  vna  cum  ipfa  a/titudine ,  quando  menfor  tn  afcenfu 
montts  confif/tt,  prope  verum ,  beneficio  quadratt  efficere 

cognitam.  ,  -r 

XXVII.  P^OFVNDITaTEM  putet,  vel ddtficy  cutuj- 
uis  ad  perpendiculum  ereSiifimodo  angu/usfundt ,  ve/fi* 
gnum  altquod  infundo pofitum  conjptciatur,  per  quadra- 
tum  efficere  notam.  Jf* 

XXVIII.  pROFVNDlTATEM  val/is yeiufdemque  de- 
jcenfum  ob/tquum  ,finon fit  valde  inaqualis,  &  eius  ter- 
mtnus,  vel  aliquod  tn  ea fignum  confpici  pofiit,per  quadrx 
tum  cbgnofcere.  ll° 

XXIX.  DISTAlS/Tl  AM  interpedesmenfortSj&fignum 
ahquod  tn  plano  Hirizontis,beneficio  baculi  metiri,quan- 
do  extremus  Urminus  dtfiantia  videri potefi.      (     / 5  * 

XXX.  ALTlTVDHS^EM  turris,aut  alterius  rchper  ba 
culum  indigare.  *  lSz 

XXXI.  T>ISTANTIAM  in p/ano  Horizontis  inter  men- 
forem,  &  fignum  quoduis ,  beneficio  Norm*  adinueni- 

XXX I L  Altitudinem  turris,  aut  alterius  rei, per  Normam 
inuefiigare . 

XX XIII.  Difiantid  in  plano  Hormntis,  qua  nonfit  valdc 

magna 
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ma^na^atio  modo  faciliimo  dimetiri .  1 1 4 

XXX II IL  Ahitudinem  cuiufque  reierefta  ex  eius  vmbra  $ 
quam  ,  Sole  lucente,  proijcit,  f:  notafuerit,per  quadratwn 
deprehendere.  1 H 

XXXV.  LongtU:di?tem  vmbra  ab  ahitudine ,  So!e!ucents} 
proiech,  quando  ahitudo  cji  cognita>opJ  quadrafi  aperta* 
&  manifefiam  facere.  U« 
XXXVLDifisntiamin  Horizonte  inter  menforem ,  &  fi- 
gnum  aliquod  vifum,  beneficio fimphcijjimi  cuiufdam  tn- 
Jirumenti  comperire.  1 5  7 

XXXVII.  Dijiantiam  inter  duo  montium  ,  aut  turrium 
cacumina ,  opepradicli  infirumenti  conijccre.  i  jr£ 

XXXVIII.  Longitudinem  afcenfus  ahcuius  montis  ,  fi  eius 
cacnmenab  ocuio  in  radtce  conjiituto  videatur  9  eiujdcm 
in/frumenti  beneficio  cognofcere .  ij? 

XXXIX.  Altitudinsm>  ad  cuius  bafempateat  acceffns,bene- 
ficio  fpeculi  planiiVna  cum  difimtiajpeculi  d  cacumint^» 
ahitudinis  d,eprehendere .  160 

XL.  Ahitudinem  inaccejfibilem  beneficio  fpeculi  plani ,  vnd 
cum  fpecuh  dijianita  tam  d  bafe,tiiam  non  vifa>quam  a^» 
cacumine  a!ticudinistcGgno/cere.  i6i 

XLI.  Aititudinem  monti  impofitam,fi  modo  altitudinis  ba- 
fts  pojfit  confpici;veiportionemfupertorem  alicuius  turris, 
beneficio fpecu/i  piani  efficerc  notam.  i6% 

XLII.  SiUim  cuiuslibet  ca?npi,sut  atrij,ve!  templi>ve!  etiS 
vrbis,aut  regionts  cuiufuis  in plano  defcriberefi i  duobus 
locis  tntra  ipfum fiium  ajfump:is  bacuh cx  omnibus  cam- 
pi  angulis  erccii>v>! certe  ipfianguli  in  adificio  ,  aut  vr- 
be,  vtlloca  regioiris  videripo/Jint: fimulquc  lovgitudmcs 
hterum  campi,vc) cedijicij,nec  non  difiantias  inter  angu 
los ,  &  virumuis  ioeorum  ajfumptorum ,  />/  data  menfur* 
cognofcere.  Quodfi  taha  duo  loca  intra  fitum  eiigi  m- 
queant,idcm  tfficere ,  dummodo  fituynpojjimus  arcum- 
ire'  161 

XLII I .  Longitudmcm  trabis  ad  Horizontem  inciinaUt.cu- 
ius  pcrtio  fupcrior  tantum  conjpiciatur ,  vna  cu.n  anru- 
h  inclinatwnis,di/lantia bafis  a  menfbre,&  ahitudinefa- 
JhgyfupraH  orizontemfer  quadratum  metiri.         1 6  y 

XLIIIL  Vtjii  duarum  tumumfummitutibus>ctiamfibafes 

propter 
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propter  adificia  interie£taoccu/tentur,di/lantiam  tam  in~ 
Ur  earumbafes ,  quaminter carundemfajiigia  ,  vna  cum 
ipfarum  altitudinibus ,  ac  difiantys  d  mcnforc  conyce- 
re.  i6& 

SCHOLIVM.  Vniearegulaadomnes  reftas  dimct:endas 
quando  earum  extrema  videntur.  ,       1 69 

XLV.  Spatium  tcrra  in&quale  pro  ducendis  aquis  /ibrare: 
aut  etiamfl  lubetiHorizonti  aquidiiians  efficcrc.  170 


QVARTI  LIBRI  CAPITA* 

I.  T)e  area  KjElanguhrum.  /75 

II.  De  area  Trianguiorum  17 5 

III.  De  arca  Quadrs/aterorum  non  reBanguhrum.  1 8  7 
IIII.De  area  multilaterarum figurarum  irregularium.x  88 

V.  De  area  multilaterarum figurarum  regularium.  1  p  3 

VI.  De  Dimenfione  circuli  ex  Archimede .  100 
PROPOSITIO  I*  Area  cuiuslibet  circuli  squalis 

eft  triangulo,cuius  vnum  quidem  Jatus  circa  angulum  reftu 
f  emidiametro  circuli?alterum  vero  peripherise  eiufdem  cir- 
culiaequaleeft  •  200 
I  O  S  E  P  H I  Scaligcri  error  hoc  iff  locov  203 
PROPOSITIO  II.  Cuiuslibet  circuli peripheria^ 
tripla  eft  diametri, &  adhuc  faperat  parte ,  qusc  quidem  tm- 
nor  eft  decem  feptuagefimis,hoceft,(eptima  parte  diametri> 
maior  vcro  decem  feptuagefimis  prirnis.  20* 
C  O  R  O  L  L  A  R I  V  M  Diameter  per  multiplicata 
gignit  numerum  maiorem  circumferen.ua :  multiplicata  ve- 
ro"per  3-5-r.facit  numerum  circumferennia  minorem0E  co- 
trario  circumferentia  dbifa  per  3-|-.procrcat  numcrummi 
riorem  diametro:  diuifa  veroper  H*£>  producit  numerum 
diametro  maiorem.  2/r 
;    PROPOSITIOIII.  Circulus  quilibet  adquadra- 
tum  diametri  proportionem  habet,  quam  1 1.  ad  /^.  proxx- 

UICj, 

yil.Dedreacirw/h  inuentioneq,  circKferMUexdiamctrQ 
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&  diamcfri  cx  circunfcr .ntia.        \         .  .  2 1 2 

FRO^OSiTiO  I.  Circutorutodiametaintcrfefuncvc 

circumterennx.  . 

PROPOSITIO  II.  Proportioquadraticx  diametrocu- 
iuslibetcirculidcfcripnadcirculiarcam  maior  cft.quam 
ia.  ad  £i.minorautcm,quam  2*4  ad  223.  */J 

PROPOSITIO  III.  Proporrio  quadrati  d  circumteren- 
tia  drcull  cuiufi  is  defcripu  ad  circuli  aream  maior  cft,  qua 
892.  ad  7i.minorautem,quam^.ad7.  116 
VIII.  De  artz  fegmentorum  circuli.  ^  220 

L  Data circuli*  area ,  circumferentiam,  ac diametrum co 
gnofcer 


221 


II.  Dato  arcu  cuiufuis  circuli,diametrum  circuli  in  nume 
risinueftigare.  221 

III.  Datis  diametris  duorum  circulorum,vel  circumfereii 
tijs:  Autduobuslateribushomologisduarumfigurarum  fir 
milium,  (imiliterq,  pofitarum ;  quam  proportionem  circuli, 
vel  figune  inter  fe  h  ibeant,  cognofcerc.  ^ 2  i  z 

llit.  DatispluribuscircuIis,quorumdiametri,  vel  circu- 
fcrenti*  co^nitac  firit :  ltem  pluribus  figuris  fimilibus.fimili- 
terq.  pofitis,  quarum  latera  homologa  fint  noca  ;  inuenirc-» 
diamecrum,vel  circumfei-entiam^cuias  circulus  omnibus  cir 
culis  propofitis  zqmlis  fit  ?  Irem  Utus  reperire,cuius  figura 
fimilis,fimiliterque  pofita,a?qualis  ficomnibus  propofitis  fi. 

guris.  223 

V.  Aream  propofita?  Ellipfis  indagare.  124 

VI.  Aream  propolitae  Parabolseinueftigare.  22  + 


QVINTI  LIBRI  CAPITA. 

J,  De  area  Parallelepipedorum >  Prifmatum ,  &  Cylindro* 
rum.  227 

II.  De  area  Pyramidumy  &  Conorum.  129 

II I.  DE  Area  frufh  Pyramidisy  &  Coni.  130 
SCHOLIViM.  Dc  area  variorum  folidorum.  232 

III I.  DE  Area  quinque  corporum  %jgularium.  23  5 
V*  DE  Areafpbera,  inuentioneque fuperficiei  conuex*  eiuf 

dcm 
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demfpheral 

PROPOSITIO  I.  Quam  proportionem  habentdua?quarli 
bet  partesaliquotas  magnitudinis  cuiufcunque,  eadem  ha 
bet  dua?  fimilespartes  alterius  cuiufuis  mngnitudinis.242: 

PROPOSITIO  II.  Re&angulum  fub  diametro,  &  circun* 
ferencia  maximi  circuli  in  fphasra  comprehenfum,quadru 
p]umeftcirculimaximi,&fuperficiei  conuexa?  eiufdem 
fpharra:  sequale .  a<f3 

PROPOSITIO  III.  Eademeft  proportio  quadrati 
circunferentia;  circuli  maximi  in  fphsra  ad  fuperficiem-j 
fph3era?,qux  circumfercntiar  maximi  circuli  ad  diame- 
trum.  Itemeandemeftproportioquadrati  diametri  ma 
ximi  circuli  in  fpharra  ad  fuperficiem  fphscrar,  qu*  diame- 
tri  ad  circunfercntiam  eiufdem  circuli  maximi.        2  44 

PROPOSITIO  IIII.  Quadratumcircunferentiaecirculi  ma 
ximi  in  fphaera  ad  fuperficiem  fphaera?  conuexam ,  maiore 
proportionem  habet,  quam  223^71.  minoremvero, 
quam22.ad7^  24f 

PROPOSITIO  V.  Q^adratum  diametri  circuli  in  fpharra 
maximi  ad  fuperficiem  fphaerar  conuexam  ,  maiorem  pro- 
portionem  habet,quam  7.ad  22.minorcm  vero,quam  fu 
ad2  2j.       _  245 

PROPOSITIO  VI.  Proportiocubiex  circunferentia  ma- 
ximi  in  fpharra  circuli  defcripti  ad  fphzram ,  maior  eft, 
quam  25^374.  ad  jo^i.  minor  autem  ,  quam  2904, 
ad^p.  246 

PROPOSITIO  Vlh  Cubusdiametrifphxrscad  fpharram, 
maiorem  proportionem  habet,  quam  2/.ad  /i.minorem 
vero,quam  42<5.ad  223.  J47 

V  Im      De  Area  fegmentorum fph&rd.  25  4 

VII.     De  Area  fpharoidis  ,  eiufdemque  portionum .  25  7 

VIII*    DeArea  Conoidis  Parabolict .  ijS 

IX.  De  Area  Conoidis  Hyperbolici.  2  5  9 

X.  De  Area  Do/iorum.  159 
X /.  De  Area  corporum  omnino  regitlarium.  260 
XII»    De  fuperficie  eonucxa  coni>&  cylindri  reSii.  26/ 
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SEXTI  LIBRI  PROPOSITIONfiS. 

7.    Si  magmiudo  m  quotuis  partes  fecetur  vtcunque ,  & 
aiia  quapiam  magnitudo  in  totidem  partes  ordine  ttlu  pfO  « 
portionales\babebuntquotlibttpartesprions  magmtndi- 
nis  fimuladreliquas  omnes  partes Jimuh  eandem  propor. 
portionem ,  quam  totidem partes  pojlerioris  magnitudmis 
fimuh  ad reliquas-omnes partes  fimul*  Etfi  qualibctpars 
prioris  magnitudinis  fecetur  in  duas  partes  vtcunque  >fe- 
cetur  autem  & pars  pofierioris  magnitudinis  illiparti  re- 
Jpondens  in  alias  duas  partes  duabus  tllis  proportionales  ; 
truntquoqueibidemtot<z  magnitudines  fettx  proportio- 
na/iter. 

/  J.  Dato  ReBUineo,fupcr  datam  rcttam  inter  a/ias  duas 
interceptam ,  conjlituere  quadrilaterum  aqualc ,  cuius  la* 
tus  oppofitum  inter  duas  eafdem  rettas  mterceptum ,  dat* 
re£l&  fit  parallelum .  Et  datis  duobus  reCiilincis  inmqua* 
iibus  quibufcunque^ex  maiore pcr  lincam  vni  lateri paral- 
ielam  detrahere  reflilmeum  minori  <equale  ,  quandoidt 
Jieripotefi.  quod  e::  ipfa  problematts  fo/utione  cognofa 
tur .  166 

III.  Diuifo  reBilineo  quo/ibet  in  triangula  ex  vno  aliquo 
puntto^reElas  lineas  ipfis  triangulis  ordine  proportionales 
inuenire.  z  74 

III I.  Datu  reSlilmeum pcr  reilam  a  quouis  angu/oyve/ pun 
£lo  in  aliquo  latere  duclam  in  proportionem  datamdiui- 
dere  :  ita  vt  antecedens  proportionis  in  quam  malueris par 
temvergat.  282 

SCHOLIVM.  Datum  reftilineum  ex  d/ito  angulc,  vel  pim- 
do  in  latere,  in  quotuis  partes  a:quales  fecare .  2^0 

V.  Datum  reCitlineum per  rcttam  lineam  datct  rtStd  pA+ 
rallelam ,  in  datam  proportionem  diuidcrc :  ita  vt  antect* 
densproportionis  m  quam  e/cgeris partcm  vcrgat.  iZ% 


SCHO- 
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SCHOLIVM.  Datum  re&ilineum  inquotuls  partesa?qua, 
les  per  lineas  cuilibet  re£tx  parallclas  diftribucrc.  289 

VI.  Si  duo  triangula  aqualia  habeant  vnum  latus  commu 
ne><&  in  diuerfis  partes  vergant  :  ReEia  oppofitos  angulos 
conneEiehs  d  latere  illo  cdnimuni  bifariam fecatur .  290 

VII.  Si  in  triangulo  bafi paraliela  ducatur,&  extrema p<z 
rallelarum  rcEits  iungantur feje  interfecantibus:  Habebit 
vtriufuis  barum  reElarum fegmentum  ab  angulo  incipiens 
adreiiquum  in  latere  ter?mpatum,candem  proportionem, 
quamlatus  ab  illa  reEladiuifum  adpartem  eius  fuperio- 
rem .  %jEla  autem  ex  tertio  angulo  per  interfeElionem  di 
EiarumreEiarum  extenfa  ftcabtt vtramquc parallelanL^ 
bifanam.  291 

VIII.  Si  in  trianguh  d  duobus  angulis  dua  reEla  ducan* 
tur  admediapunEia  oppojitorum  iaterum :  ReEia  ex  an- 
gulorehquoper  interfcEitonem  earum  deduEia  fecatquo* 
que  reliquumJatus  bifariam.  Cuiusiibet  autem  illarum 
trium  Imearum  fegmentum  prope  anguium  ad  reliquum 
fegmentum  duplam  babet  proportionem.Triangulum  deni 
que  per  reElas  ab  interfeEiione  ad  angulos  duElas  in  trifi 
trianguia  aqualia  diuiditur  •  25?/ 

7  X .    Si  in  triangulo  ducatur  reEla  vtcunque  duo  Iatero—> 
fecans :  Erit  totum  triangulum  ad  abfciffum  triangutum* 
vt  reEiangulum  fub  duobus  lateribus fetiis  totius  triangu 
li  comprehenfum  ,  ad  reftangu/um  fub  duobus  lateribus 
trianguli  abjcijji.qua priorumfegmentafuntycomprehen- 
fum .  292 
X  .    Datum  triangulum  ex  dato  punElo  in  cius  latere  in^ 
quotlibet partes  aquales  diuidere .  295 
JS7.    Datum  triangu  lum per  lineas  vni  Iateri parallelas  in 
quothbet  aquales  partes  diuidere  .  294. 
XIL    Datum  triangulum  per  reElam  ex  punElo  extra^ 
triangulum  dato  ^duSlam  in  duas  partes  aquales  diuide* 
rt^> .  29^8 
XIII.    Datum paralleiogrammum  in  quotcunque  partes 
aquales per  itneas  duobus  latcribus  oppofitis  aquidijlantes 
diuidere.  ig6 
XII II.    Daium parailelogrammum  per  reEIam  ex  punEio 

b    1  Jiuc 
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Jtue  extra,Jiue\ntraipfumftucin  aliquo  latere  dato  du* 

6iam  bifariam  diuidere.  2^ 

XV.  IKter  duas  rettas,  duas  medias  proportionales  ,  prope 
verumjnuenireiex  H erone  &  Apollonio  Pergao:  ex  Pb$* 
lone  Byfantio.ac  Phitoponoiex  Dtocle :  acpoftremo  ex  Nt- 
comede per  lineam  concboideos.  ^97'  vfquc  ad  304. 

XVI.  Datam  figuram planam,vel  circulum  augere ,  vel 
minuere  in  data  proportione  •  3°^ 

XVII.  Datam figuram  folidam  quaiemeunque  ex  ijs>dts 
qutbus  Eucl.in  libris  Stereometri*  agit,augere,ue/  minue 
re  in  proportione  data .  3^5 

XVIII.  Inter  duos  numeros  datos  tum  vnumjum  duos 
medios  proportionales  reperire .  306 

L  E  M  M  A .  Si  fint  quatuer  linese  continue  proportionales: 
parallelepipedum  fub  quadrato  alterutrius  extremarum> 
&  altera  extrema  comprehenfum,  sequale  eft  cubo  mediae 
proportionalis,  qua:  priori  extremar  propinquior  eft.  307 

XIX.  %jidicem  cuiuslibetgeneris  extrahere.  $c$ 
EXTRACTIO  radicis  quadrata:.  3  1  * 
EXTRACTIO  radicis  cubicar.  3  1 } 
EXTRACTIO  radicis  furdefolid*.  3 1 * 
REGVLA  propria  extra&ionis  radicis  cubicar.  $16 

XX.  In  numeris  non  quadratisynon  cubis>non  zenjizenjis* 
non  furdefolidis ,  &c.  radicem  vera propinquam  inueni- 
re.  uy 

XXI.  %adicem  cuiufque  generis  ex  data  minutia  extra- 
here  .  3 / 9 

XXII.  %jidicem  quadratam,  &  cubicam  in  numeris  nons 
quadratis,&  non  cubicis  per  /tne&s  Qeomctrice  inueni- 
re.  J2a 


SEPTIMI  LIBRl 

Propofitiones. 
I.  jirea  cuiuslibet  trianguii  aquaits  efi  refiangulo  compre- 
ienfofub  perpendicu/ari  averiice  adbafem  proiratia ,  c&* 

dimidia 


1  N   D   E  X. 

dimidia  parte  bafis .  Item  reSiangulo  comprebenfo  fubfe- 
miffe  perpendicu/aris,  &  tota  bafe.Ve/  deniquefemtjjire- 
flanguli  fub  tota  perpendicu/ari,  &  tota  bafe  compre~ 
benji. 

JI.  Area  cuius/ibetfigura  regularis  aqualis  ejl  rettangu* 
lo  contento  fuh ptrpendiculari  a  centro figura  ad  vnum  la 
tus  du£lai& fub dimidiato  ambitu eiufiem figura .  327 

III.  Areacuiuslibetfiguraregularis  aqualisefi  trianguh 
re£ianguloycuius  vnum  latus  circa  angulum  re£lu  aqua* 
le  eft  perpendiculari  d  centro figura  advnum  latus  dufta9 
a/terum  verd  aqua/e  ambitui  eiufdem  figura.  3  iS 

II II.  Area  cuius/ibet  eirculi  aqua/is  efi  reSiangulo  com~ 
prehenfo  fub  femidiametro,  &  dtmidiata  circumferentia 
circuli .  3  2  8 

V.  In  omni  triangulo  reSlanguhyfi ab  vno  acutorum  angu- 
lorum  vtcumque  ad  latus  oppofitum  linea  retia  ducatur ; 
erit  maior  proportio  huius  /zteris  ad  eius fegmentumyquod 
prope  angulumreElumexiJlit*  quamanguli  acutipradi- 
£ti  ad  eius partem  di£lo fegmento  lateris  oppofitam .  329 

VI.  Ifoperimetrarumfigurarumregularium  maior  efii/- 
/a,  queeplures  continet  angu/os  ,pluravelatera.  330 

VII.  Propofito  triangulo  >  cuius  duo  latera fint  inaqua- 
/ta>fupra  reliquum  latus  triangu/um  priori  ijoperime- 
trum  ,  ac  duo  habens  /atera  aqnalta^defcribere.         3  3 1 

VIII*  Duorum triangulorum ifoperimetrorum  eandemha 
bentium  bafem.quorum  vnius  duo  laterafint  aqua/ta,  <*/- 
terius  verd  inaqua/ia ;  maius  erit  illud ,  cuius  duo  latera 
aqualiafunt.  31z 

JX.  In fimi/tbus  triangu/is  reSiangulis  quadratum  d  /atc- 
ribus ,  qua  angulis  reflis fubtenduntur ,  tanquam  ab  vna 
linea ,  defcriptum,  aquale  efi  quadratis  duobus fimu/,qua 
d  reliquis  homo/ogis  /ateribus,  tanquam  exduabus  lineisy 
ita  vt  qualtbet  duo  /aters  homologa  conficiant  vnam  linea 
re£iam>defcribuntur .  333 

X  Datis  duobus  triangulis  ifofcelibus ,  quorum  bafes  ina- 
quales  exijlant ,  duoque  latera  vnius  aqualia  fint  duobus 
iatcribus  alterius fuper  (ifdem  bafibus  duo  alia  triangula 

if+ 
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ifofcelia  interfe  quidcm  fimUia,prtoribus  vcrbfimul fum* 
ptis  i/operimetra  fimuifumpta.confituere. 

XI.  Duoiriangula  \fofceha fimilia fuper  tnaqua/ibus  bafibus 
constituta,  vtraquefimul matorafunt  duobus  irtangults 
ijbjcehbus.vtrifque  fimuhqua  habsant  eafdem  bafes  tnml* 
prionbusfintq.  dijimtha  quidem  inter  Je>  at  tfoperimetra 
prioribus  duobus ,  necnon  quatuor  latera  inter  fe  habeant 
aqualia.  3  3  S 

XI I.  Ifoperimetrarumfigurarumiateranumero  ajua/ii^ 
habenlium  maxima  &  aqui/atera  efi,&  aquiangu/a.  3  3  3 

XlU.Circuiusomnibus  figuris  rettihneis  regularibusfibi 
ifoperimetris  maior  efi.  3  4  * 

COAOLLARIVM.  Circulus  abfolnte  omnium  figurarum 
rectiiincarum  fibi  ifopcrimetrarum  maximus  eft. 

XI III.  Area  cuius/ibet pyramidis  aquaits  efi folido  reclan* 
gu/o  contentofub perpendtculari  d  verticc  ad  bafem  pro- 
tracr}a,&  tertia parte  bafis.  $  43 

XV.  Area  cuiustibet  corporis  p/anis  fuperficiebus  conten- 
tii&  circafpharam  aliquam  circumfcriptibilis ,  hoc  eji  >  4 
cuius  punEio  a/iquo  medio  omnes perpendtculares  ad  eius 

<  bafes  producia funt  aqua/es  ,  aqualis  efi foltdo  reSiangu/o 
contenio fub  vna pcrpendicularium>&  tertia parte  ambi- 
tus  corporis .  34«^ 

XVI.  Area  cuiuslibet  fphara  aquaiis  eft folido  reflanguh 
comprtbenfofub femidtameiro  [phara]&  tertiaparte  am- 
bitus  fpbara.  "  ^ 

XVII .  Sphara  cmnibus  corporihus fibi  ifoperimeirts,  qua 
p/anisfuperjicicbus  co:itineantur ,  circaque  a/tas  fpbaras 
circunfcnptibiliafintjjoc  eii,  quorum  omnes perpcnnaicu 
iares  ad  bafes  produtia  ab  a/tquopuniio  medio Jint  aqua- 
les>maior  efi . 

XVI II.  Sphara  omnibus  corporibus fib;  ifdperimetris\  c> 
circa  aliasfpharas  circunfcnptibi/ibns ,  qua  fuperficiclus 
ccnictscontineanturyita  vt  latera  omnia  conicafint  a- 

■  qtia!ia,maior  cfi. 

X I  X.  Spbara  quoltbet  cono,&  cyhnlro fibi  ifperirnetro 
matorefi.  1  35J 

XX.    Datofimicircu/o,ve/  quadranti,ve!  oclaua parti  ctr- 

cuii 
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tyti ,  aut  decima fexta ,  &c.  reftangu/um  conjtituerei/a^ 
perimetrum,  &  aquale  ,Ji/inea  rctta  peripberia  detur  a- 
qualis.  35* 

XXI.  Dato  triangulo  cuicunque  para/le/ogrammumaqua 
ie> atque ifoperimetrum  con/lituere.  s$z 

XXII.  Dato reSiilineo paralle/ogrammum  reSiangulum  a* 
qua/e)&  Ifoperimetrum  confiitucre .  Oportet  autem  la~ 
tus  quadrati  reBUineo  aqualis  matus  non  ejfe femijfe  dimi 
diati  ambttusdati  reSlt/mei .  3  55 

APPENDIX  DE  circuloper lineasquadrando.        3  5* 
QVADRATVRA  Arabum,  quamlofephus  Scaliger in  fuis 
cyclometricis  approbatrAlberci  Dureri>&  qus  Campano 
perperam  afcribitur,  falfa  eft.  3  5  6. &  3  5  7 

QVADRATVRA  Hipocratis  Chijper  lunulas,acuta  qui 
dem,fed  falfa  quoque  eft .  3  57 

I.  QVADRATRICEM  lineam  defcribere.  3S9 
COROLLARIVM.  Siexcentro  Quadratricis  recta  duca- 

tur  fecans  quadrantem ,  &  quadritricem :  ita  fe  habebic 
ar«us  quadrantis  ad  eius  arcum  abfciflum, vt  femidiame- 
ter*ad  perpendicularem  expunfto  quadratricis  demif- 
fam.  3*3 

II.  SI  quadrantis,&  quadratricis  idem  centrum  fit:  erunt 
arcus  quadrantis,femidiameter,&  bafis  quadratricis  coa 
tinue  proportionales.  3  &4 

COROLLARIVM  L  Redam  rcperirearcui  quadrantis, 
acproinde  &  femicircunferenti£,immo&  toti  circunfe- 
rencixarqualem.  3^5 

COROLLARIVM  II.  Sibafis  Quadratricis  ftatuatur  fc- 
midiameteralicuiuscirculi:enteiuslatus  quart*  parti 
circunferentix'  illius  circuli  a?qualc ,  &c.'     «  3*6 

COROLL ARIVM  III.  Si  du*  Hneae  eandem  proportionem 
habeat,quam  latus  Quadratricis,eiufque  bafis,minor  au* 
tem  fiac  femidiameter  alicuiuscirculi:erit  maior  quartae 
parti  circunferenti*  illius  circuli  a?qualis ,  &c.  367 

III.  DATO  circuloquadratumaequaleconftituere.3 67 
FACILIS  inuentio  reftse  linex ,  qu«  quarta?  parti  circunfe- 

renti*  dau  circuli  fic  *qualis .  3  67 

FA- 
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I  N  D   E  X* 

FaCILIS  inuentio quadrati dato circulo squalis.  %6l 
IIIL    DATO  quadratocirculumacqualcmdcfcribwc.3^ 
COROLLARIVM.  Circulum  cuicunque  figurx  wftilinc* 
*qualcm:Et  contra,cuicunque  circuio  figuram  rcttilinca 
qualcmcunquc  sequalem  conftituere  3  7a 

V.    DATAE  reftarlinescircimfcrentiam  citcuh  repenrc 

«qualem.  *7° 


OCTAVI  LIBRI 

Propofitiones . 

7.  Figura  regularis  circulo  circumfcripta  maiorem  ambi* 
tum  babet3quam  circu/us.  3  7* 

LEMMA  I.  Si  fuerint  quatuor  quantitatcs,  &  minor  fit  ex 
ceflus  inter  primam  &  fecundam,quam  inter  tertiS  &  quar 
tam,fitque  prima  non  minor,quam  tertia,maior  vei  6,qua 
fecunda,itemtertia  maior,quam  quarta:Erit  minor  pro- 
portioprimae  quantitatis  ad  fecundam,  quamtertisad 
quartam-j.  3  73 

LEMMA  H.  Sicirculiarcumdua:reda:tangant,in  vnopun 
ftocoeuntesj&in  codem  arcu  aptentur  quotlibet  reftar 
«quales  diuidentcs  ipfum  in  partes  totidem  aequales  : 
Erunt  duse  illa:  tangentcs  omnibus  hifce  chordis  fimul  ma 
iores.  373 
LEMM  A  III.  Si  circuli  arcum  trcs  refla:  tangant ,  in  duo- 
bus  punftis  coeuntes ,  ita  vt  contaftus  punftum  medium 
diuidat  arcum  bifariam ,  in  ecdem  autem  arcu  accommo 
denttir  quotlibet  refta?  numero  pares,&  inter  fc  jcqualcs  ,* 
Erunt  tres  illae  tangentes  omntbus  his  fimul  fumptis  ma- 
iores.  ^4 
C  A  R  D  A  N  I  demonftratio ,  fignrar  regularis  circnlo  cir- 
cumfcriptac  ambitum  maioremefle  ,  quam  circuli  ambi- 
tum.  375 
IL  Circulorum  diametri  inter  fefuntyvt  circumferentU . 
ExPappo.  375 

Arcus 
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77/,  Areus  cuiufuis  circuli  ad  arcum  fimikm  alterius  cir- 
cu/i  eandem  babetpriportionem,quam  chorda  ad chordam. 
Et  contra  ,  arcus  eandem  babentes proportionem ,  quatn^ 
cbordafimiles funt .  3  77 

II II.  Dato  quadrilatero  aqualeparallelogrammum  in  dato 
anguhjfacilius ,  quam  per  propof.  4/.  lib.  \.  Euc/.  con/IL 
tuere.  31 8 

V.  DatoKjflanguIo  fupradatam  rettam  aquale  rettan- 
gulum ,  facilius ,  quam  per propof  45.  lib.  /.  Eucl.  conflim 
tuere.  3  79 

VI.  Dato  reSliiineo  aquale  rettangulum,  facilius^quarru^ 
per  propof  4 5 .  Itb.  i.Eucl.  confittuere,  380 

VII.  Si  ex  duobuspunSiis  ad  vnum  punSium  cuiufuis  Itnea 
reila,qua  communis  feflio  fit  planiper  duo  illa  pun£ia  du- 
£ii  cum  alio  quopiam p!anoy  dua  reEia  ducanturfacientes 
cum  illa  duos  angulos  aqua/es :  Erunt  dua  ha  recla  bre- 
uiores  quibufcunq.  alijs  duabus  reSlis^  qua  cxyfdem  duo- 
bus  punSlts  ad  aliud  punBum  eiufdem  linea  re£la  ducun- 
tur.  J80 

SCHOLIVM.  Angulus  incidenti*  apud  Perfpediuos  angu 
lo  refiexionis  a?qualis  efh  38/ 

VIIL  Si  quis  numerti  mtte  conceperit,quot  ei  vnitatcspoft 
tres  operationes  imperatas  reliqua fint,cont/cere.  38/ 

7  X  Datum  numerum  quadratum  in  quotuis  quadratos 
numeros  partiri.  38* 

X.  Propofitis  duabus  minutijs  inaqualibus :  minutia ,  cu- 
ius  numerator  ex  illorum  numeratortbus ,  denominator 
autem  ex  denominatoribus  confiatur,maior  quidem  eji  mi 
nore}  minor  vero  maior^  383 

XI»  Si  duo  numeri  inter fe  primi  non Jint  ambo  quadrati , 
aut  cubi :  Neque  eorum  aque  multiplices  vllt ,  quadrati 
ertit,  aut  cubi.  Et  fi  eoru  aquemultipiices  aliqui fint  ambo 
quadraiuaut  cubtietiamipfi erunt  quadratUaut  cubi.384 

XII.  ln  omni  quadrilatera figura  rettilineajrta  latera , 
vt  Iibet,aJfumpta>ffiaiorafunt  reiiquo  latere.  385 

XI 77«  Datis  tribus pu£lisfper  qua  circulus  defcribtdusfiuin 
uenire  alta  puSia^per  qua  ide  circulus  tranfiredebeat.  3  8  J 

c  Dato 


Early  European  Books,  Copyright©  201  l  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1. 6.283 


I   N   D   E  X. 

XII II.  Dato  exceffu  diametri  Qjiadratifupra  latvs:  Iterr* 
dato  exceffu  diametri%bombi  fupra  latus  ,  vel  latensfit  ■ 
pra  diametrum,  vnd  cum  vno %bovnbi angu/c  D  to pr+* 
terea  exceffu  dtametri  'Rjfiangu/i Jupra  vtrumhbet  late- 
rum  tnaqualium,  vna  cum  angu/ot  quem  dtameter  cunu* 
eo  laterefacit,  ve/vna  cum proportione  eorundem maqua* 
lium  laterum:  Datodenique  excefi  dtametrt  ^hom* 
boidisfupravtrumuis  laterum  inxqualium ,  velvtruiuj- 
uis  inxqualium  laterum  fupra  diametrum  ,  vna  cuman* 
gulo  %Jjomboidis->  &  infuper  cum  angu/o,  quem  dtam  eter 
cum  eo  laterefacit,  vel  infuper  cum  proportione  duoru 
laterum  inaequaltum :  Qtiadratum  ipfum ,  TJjombum , 
ReBangulum,  &  Rhomboides  confiituere  .  3  8  7 

XV.  In  rettanguh  parallelogrammo  fumptis  excefftbus  , 
quibus  diameterduo  Iatera  fuperat:  ?{efiangulum  fub 
dtjferentia  excefuum,&  minore  excejfu  btsjumptumyvnd 
cum  quadrato  minoris  excefus  bisfumpto,  cequa/e  efi  qua- 
drato  re£l*,qua  minus  latus  minore  excefiumfuperat.$90 

XVI.  Datis  excejjibusy  quibus  diameter  Rettanguli  vtrum 
que  latus fuperat ;  vtrumque  latus ,  &  diametrum  tnue  - 

XVII.  DatoexceJfudiametriReElanguli  fupra  maius  ta- 
tus>  &  exceffu  maioris  lateris fupra  minus:  vtrumque  la- 
tus,  ac  diametrum  inuenire  .  3  93 

XVIII.  Sefia  linea  retta  vtcunque  ,  adiungere  ei  verfus 
vtramuis partem  lineam  reElam ,  ita  vt  quadratum  totias 
reftce  compofta  aquale ft  quadrato  reSlje  adiunfi* ,  yni 
cum  quadrato  refla,  qu<&  ex  adiuntta,  & proximofegmen  - 
to  prioris  iinea  conflatur  .  3  93 

XIX.  Datis  duabus  rettis  in<equalibus,  quarum  maior  dia~ 
metrumquadratiexminore  defcripti  nonfuperat:  Ma~ 
iorem  tta  fecare  in  duaspartes  inaquales  ,  vt  earum  qua- 
drata  fimul fumpta  quadrato  mmoris  ltne<t  Jint  aqua~ 
licL-> .  3  9<fi 

XX.  Data  cborda  a/icuius  arcus  ,  vna  cum  perpendicuiari , 
quaex  medio  pun5lo  cbordiC  ad  arcum  vfque  educitur  \ 
Quotgradus ,  velpalmostam  arcus ,  quamfemidiameter 

eireu- 
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ctrculi  complettitur,  inuenire .  1 9$ 

XXI.  ln  omni  triangulo  quadratum  maximi  Jaterisminus 
efi ,  quam  duplum  fumma  quadratorum  ex  reliquis  duo- 
bus  lateribus  defcriptorum .  3  9  6 

XXII.  Datis  tribus  reBis  vtcunque  in  plano  non  paraUelis? 
nifi  quando  extrema  a  media  aqualiter  dijiant ,  rettam  ii> 
nea  ducere<>&  quidem  per  datum  punfium  in  media^fiom 
nes  tres  in  vnopunclo  conuentanhitavt  eius  fegmenta  in~ 
ter  mediam ,  &  extremas fint  tnterfe  aquaita ,  vel  datam 
habeant  proportionem .  397 

XXIII.  Cuiushbet  iineaf  quamuis  mintma,  exhibere  mul- 
tiplicem  quamcumque*  etiamfi  circino  non  accipiatur.^i 

XXI III.  Ex  qualibet  iineoia ,  quamuis  minima,  auferrt^ 
partemy  vel partes  imperatas .  3  99 

XXV.  Angulumdatum  recliiineumintresaqualespartes 
partiri.  39* 

XXVI.  SiperidempunSium  diametri  in  retlangulo  dua 
linea  ducantur  lateribus  paraUeU :  Ertt  rettangulum 
fubfegmentis  diametri  comprehenfum  aquale  duobus  re* 
Siangulis fub  fegmentis  duorum  iaterum  comprehefis.  400 

COROLLARIVM.  Inquadratoredangulum  fubfegmen- 
tis  diametri  comprehenfum  ,  aqualeeft  duobus  comple- 
mentis.  4<>/ 

XXVII.  Dato  centro  EUipfis  in  linea  axis  in  infinitum  pro- 
duclay  vnd  cum  duobuspunSlts  ad  eafdem  partes  axis ,  vel 
centru  per  qua  tranfire  dicatur  EUipfis :  V trumque  axis 
vtriufque  extremum  inuenire  •  4° 1 

XXVIII.  Si  in  circuli  diametro produEla  punflum  fuma  - 
tury  ab  eoque  rcSla,  circulum  tangens  ducatur  ,  d  punclo 
autem  contacJus  chorda  ducaturad  dtametrum  perpendi- 
cularis :  'Hjdla  ex  eodtrn  contatlus  punclo  ad  vtrttmltbet 
txtremum  diametri  ducl-  diuidet  angulum  d  tavgente , 
& pradi6iaperpi.'td:cni.iri  comprthenjum  btfariam .  Item 
fiab  eodem  puniia  itz  diameU -c \produEla  affumpto  reEla^, 
du&tfur  c  dumfecanSy  &  ab  aiterutro  fefiionis punclo 
ad  mtt  rfet  tm  diametm  cum pradttfa  chorda  perpendi- 
.culari  ncta  ttwgtiur ;  8$&a  ex  ecdem ftfiionis  punQoai 

c    2  vtrum- 
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vtrumlibet  diametri  extremumdu&afecabitquoquean* 

gulum  a  linea  fecante ,  &  ida  alia>  quaper  mterfeBionern 
diametri  cum /pradifia  chordaperpendiculari ducitur,  bi- 
fariam.  .  40* 

XXIX.  Defcriptionem pentagoni  aquilateru  &  aquiangu- 
Ufupradatamre6iam  ab  Mberto  Durero  traditam ,  & 
quam  omnes  fere  architefli,  atque  artifices  approbant,fal- 
fam  ejfe,  demonftrare  .  4°4 

SCHOLIVM.  Defcripcionem  eiufdem  pentagoni  ab  alijs 
nonnullis  traditam,falfam  quoque  e(Te,demonftrare.407 

XXX.  Inuentionem  lateris  beptagoni  in  dato  circulo  non^> 
reEie  a  quibufdam  tradi>  demonfirare .  4°7 

XXXI.  Octogonum  aquilaterum ,  &  aquiangulum  circulo 
infcriptum ,  medio  loco  proportionzle  eji  inter  quadratum 
eidem  circulo  circunfcriptum,  &  quadratu infcriptu.  309 

XXXII.  Si  ex  diametro  quadrati  detrahatur  ipfius  latus  : 
Reliqua  linea  erit  latus  a/terius  quadratt ,  cuiu  r  diameter 
eji  linea,  qua  relinquitur,fi latus  inuentum  bis  ex  diamc* 
tro prioris  quadratt  auferatur,  vel fi  idem  latus  inuentum 
ex  prioris  quadrati  latere  toUatur .  4 1 0 

XXXIII.  QElogonum  aquilaterum,&  aquiangulum  ad  da~ 
tam  altitudinem>  latitudinemue  conjlituere  .  ^  1  / 

XXXIII.  Ambitum  terra  ex  edito  aliquo  monte  metiri.  4 1  % 

XXXV.  Prifmati  cuicunque  cylindrum  aqualem,  &  Pyra* 
midi  conum  aqualem^ :  Ac  viciffim  cylindro  Prifma^ 
aquale^     cono  aqualcm  Pyramidem  confiituere  .  4:4 

XXXVI.  Dato  cyhndro,  aut  Prifmati  aqualem  conum,  vel 
Pyramidemfub  eadem  altitudim  :  Etvicifim  datocono, 
vel pyramidi  aqualem  cylindrum ,  aut  Prijma  eiufdsm^ 
altitudinis  conjiituere .  414 

COROLLARIVM  I.  Tam  Cylindrum,quam  Prifma  trans 
mutare  in  Pyramidcm,  aut  conum  :  Et  Pyramidem  tam 
in  cylindrum,  quamin  prifmaarquale  conuertere.  4// 

COROLLARIVM  II.  Cylindrum,  Pnfma,  Conum,ac  Py- 
ramidemcommntarc  in  parallclepipeduin  rcctangulum 
tfquale,  cuius  bafis  fit  quadrata .  4// 

XXXV I.  Datumcylindrum&elPrtfmai  Similiter  datum 

conum. 
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tonum,  velpyramidem  cuiufcunque  altitudinis ,  in  aqua* 
lem fub  data  qualtbet  a/ia  ahitudinc&Jupra  bafem  quot- 

cunque  angulorum  reuocare .  4*  T 

XX  XVIII.  Dato  paraUclepipedo  reSlangulo  cubum  aqua» 

lem  defcribere .  4 1 5 

COROLLARIVM .  Cylindro,prifmati,  cono ,  ac pyrami- 

di  cubum  squalem  exhibere .  4/ £ 

XXXIX.  Dato  cuboaqualeparaUelepipedum  rellangulum 
fub  data  altitudineyvel  fupra  datam  bafem  conjlruere.41 6 
COROLLARIVM.  Cylindrum,prifma  ,conum,  acpyra- 

midem  in  parallelepipedum  re&angulum  aequale  datae  al- 

titudinis,  vel  bafis  commutare.  41 7 

XL.  Spbara  data  cubumaqua/em ;  Et  dato  cubo  aqualem 

fpharam  conflituere .  4*7 
COROLLARIVM  I.  Sphaera:  data?  folidum  re&angulum 

fupra  bafem  quotlibet  angulorum  aequale,  &  pyramidem 

cuiufcunquebafisarqualem,  vel  eriamconum  sequalem 

cenftruere.  Ec  vicilfim  cuilibetprifmati  fphaeram  aequa- 

lem  exhibere  .  4*8 
COROLLARIVM  II.  Sphaeram  cuilibct  corpori  regulari 

conftituere  aequalem  .  4*  8 

XLI.  Duobus,  aut  p/uribus  cubis  vnum  cubum  aqualem^ 

efficere.  419 
SCHOLl  VM.  Quotlibet  figuris  folidis  non  cubis  cubum  x- 

qualem  conftruere .  4\9 
X L II.  Dato  cubo  corpus  regulare>quod ex quinque  elegeris, 

aqualem  confiruere .  4*9 
XLIII.  Ex  maiori  cubo  detrahere  minorem}  rejtduoque  cu- 

bum  aqualtmexhibere.  4*  9 

SCHOLIVM.  Ex  quauis  fignra  folida  maiori  minorem-, 

quamcumque  auferre,refiduoque  cubum  arqualem  confti* 

tuere.  4*o 
XLIIII.  D  itis  duabusy  autp/uribus  fpbaris  fybaram  vna 

aqualem  confiitucre.  420 
X LV .  Ex  matori  ff  hara  minorem fphara  detrahere.refiduo  • 

que  fpharam  tqualem  exhibere.  42.0 
XLVI.    Datum  cubum,aut para/lelepipedumjecundum^, 

datam 
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datamproportionemfecare .  410 
SCHOLIVM.  Prifma,vclcylindrum,fccundumdatam  pro- 

portionemdiuidere.  *zl 
XLVII.    Figuram  Ellipfi fimilem,  quam  ouatam  dtcunt , 

circtno  defcribereiEtufque  areamfi beneficto  trtangult  <z- 

quilateri  defcripta  efi.explo  rare. 
SCHOLIVM.  Tabulaquadratorum,  &  cuborum  vique  ad 

radicemiooo.  ^2* 
DIFFERENTIAE  quadratorum,&  cuborum.  454 
DATO  cubo,eiufque  radice,qui  numeri  impares  illum  com 

ponant,inquirere.  m  43 7 

VSVS  tabularquadratorum,&  cnborum  inextrahendisra- 

dicibus  quadratis;atquc  cubis.  43  f 


F   1   N    I  S. 
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E  R  R  A  T  A 

Qux  obitcr  animaduerfa  funt. 


lines, 


Errat* 


Correcitones 


altitudinis  extenfse 
fpeculi  plano 
Ludouicus 

fimiles  ex  fimiliterque 
PROBLEMA 
ambitus 

inter  feaequales 
o^79.tn  fequente  fcribe  numerum  2*o.&  in  alia  fequente,  18 1, 
Infigu*S^£Sifenaris  1  $.lib.2.& problematis  i8.Iib. 3.duc reftam  b  D>& 
B,in  D. 

In  fom>frt55Tematls  zz.Iib.s.Sc  problemapis  i^.lib.^.deie lineam  CA^ 
^-t^uc  line*m  EA,ex  E,ad  A  • 


altitudinis  extenfa 
fpeculi  plani 
Ludolphus 
fimiles  (Imiliterque 
THEOREMA 
ambitu 

inter  fe  scqualia 
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P  R.  AE  F  A  T  I  O- 

i  i  pr  ANDOQlVIDEM  Mathema- 

I  ticarumdifciplinarumftadium  fcri- 
bendo  ingrefli ,  nonnullam  eius  par- 
tcm,  fauente  Deo  ,  percurrimus: 
Geometriar  pradicce  tra&atio  omit- 
tenda  non  fuit ,  ut  nifi  metam  tange- 
re  licuerit ,  ab  illa  certe  quam  mini- 
«  me  diftcmus  .  jEtatem  fene&uto 
^^^^^^>J^n1  grauem  ailicit  operis  iucunditas,  la- 
borem  leuat  varietas ,  amicorum_j 
preces  tantu  m  non  cogunt ,  quo  mea  ferebar  fponte ,  fumma 
cum  feftinatione  properare.  Et  vero,  cum  perpetua  multo- 
rum  annorum  experientia  compererim,admodum  paucos  ef- 
fc,  qui  non  in  Mathematicis  excrceantur  eo  confilio ,  ut  qux 
didicerint,ad  aliquem  vfum  trahant :  in  hoc  quicquid  eft  la- 
boris  veniebam  alacer ,  vt  qui  frudus  e  Mathematicis  perci- 
pi  poffint  ad  human*  vitae  commoda,non  inani  venditatione, 
fed  re  ipfa  conftaret.  Eteuim  dum  certa  ratio  traditur,  qua^ 
camporum  longitudines ,  aititudines  montium ,  vallium  de- 
preffiones ,  locorum  omnium  inaequalitates  inter  fe,  &  inter- 
ualladeprehenderemetiendo  debeamus:cuilibet  liquet,vt 
arbitror,  quantum  commodi,  vtilitatifque  fubftruftioni  ardi- 
ficiorum,cultui  agrcrum  ,  armorum  traaationi,contemp!a- 
tioni  fiderum  ,  alijfquc  artibus,&  difciplinis  exhorumco- 
gnitione  manare  poffit .  H*cenim  vna  Mathematicarum  re- 
rum  fcienti*  pars,ficut  ab  artificibus  ob  fui  neceftitatem  aui 
de  femper  eft  arrepta :  ita  ob  infignes  vti!itates,quas  in  re  to 
ta  militari  fuppeditat,in  maximorum  Principum,Regumque 
aulis  omni  tempeftate  verfata  eft .  Quamobrem  &  multos,  & 
eruditos  viros  habuit,qui  partes  iilius  omnes  accurata,&  dU 
Kgenti  fcriptioneperfecuti  funt:  Inter  quos,vt  Leonardus  Pi- 
fanus,  Frater  Lucas  Pacciolus,Nicolaus  Tartalea,  Orontius. 
Cardanus,  alijque  praccipuas  obtinuerunt :  ita  eximia  in  cae* 
teris  laude  floruerunt.  Primas  tamen  adiudicarim  Io.  Anto- 
nio  Magino  praeftanti  Mathematico ;  qui  tametfi  tantum  li. 
nearum  dimenfiones  docuit,  ea  tamen  copia  ,  doftrina,  per- 
fpicacitate  cundta  tradidit ,  vt  locum  non  modo  ijs  ,  qui  antc 
fcripferunt,fed  fpem  poftcris  zqualis  glori*,uc  dum  maioris, 

A  adc- 
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ademifle  videatur .  Verum  quoniam  &  hic  dc  vnfca  taritum-* 
parce  fuit  tollicittis:  &  alij,quamuis  ag^reffi  onlnia,multa  ta- 
men  inter  fcribendum  pra:tcrierunt :  decreui ,  fi  qai  poffpnf, 
pcrficere:  ut,  quicquid  vtiliter  in  Geomctria  prafbca  ab 
alijs  traditum»  a  me  etiam  innentum  eft,  vnios  opcris  gyro 
claudcretur .  Quod  opus,  cum  fpecies  tres  quantitatis  conti- 
nux  fint,  in  tria  mcmbra,partefq.  prarcipuas  fccuimus:!  n  pri- 
maredaslineas,inalterafuperficies,corpora  mctientcs  10 
poftrema  :  cui  adne&untur  alia ,  quar  non  tam  ad  quanutatis 
dimenfionem ,  quam  ad  alias  Gepmctrix  praxes ,  ac  dcmon- 
ftrationes  pertinent,a  noftro  inftituto  non  aliena. 

VN I  VE  RS  A  M  autem  trat~iatione?n  in  otfo  libros 
partitijumtts . 

P  Rl  M  VS  propofitiones  tres  omnino  necefarias,  per 
quam  vttles  ad  omnium  magnitudinum  dimenfionem  accura « 
teperjiciendam  continet . 

I N  Jecundo  dimenfto  Iinearum  reclarum  per  Qitadran- 
tcm  Ajtronomicum  tam pendultt?n>quamj}abi!e?n  abfijluitttr. 

TE  %JTI  VS  de  earundem  rettarum  linearum  dimenfio- 
ne  per  Qjtadratum  Gcometricum  tum pendttlttm,tum /iabiie9 
etiamper  vnicam  flationem^agit.  Vbt  etiam  ,  qua  raticnc  fine 
buiufmodi  inflru?nento  earundem  reElarum  Itnearum  Di- 
mcnfiones  nonnulU  jieri  poffint ,  traditur . 

§^VA     TVS  fuperjicierum  areas  inquirit : 

QJVI N  TVS  Jolidas  magnitudines  ?netitur  . 

A  TQJVE  hijce  quinque  iibris  omnes  tres  partes  Geo?ne- 
tria  prattica  d  nobis  propofita  explicantttr . 

/  N  Jexto  deinde  libro  de  Geodafta,  id  ijiy  de fuperficierum 
reftilmearum  cuiufque  gencris  Dittifione  tam per  rcclas  ex 
certo  aliquo punclo  duftas.quam per  lineas parallelas*dijferi- 
tur.  Vbi  nonnu/ia  etia?n  atiaprobiemata  ad  idem  arj?umen- 
tum fpetfantia  foluuntur .  ltem  qua  rationejigur*  tam  pla^ 
na->  quam fotid<e,vnd  cum  circulo  ac  fpbtra  in  data proportio- 
7ie  augend* fint^minuend&itc.  In  ctttus  rcigratiam  modi  ati- 
quot  proponuntur  inueniendaru?n  duarum  mediaru?n propor 
tionaiiit  intcr  duas  reBas  datas.  Deniqtte  ars faciiisi&cxpcdi 
ta pro  cxtrabendts  radicibus  ctiiufque generis  prafcvibitur . 

S  E  PTI  M  VS  defigttris  ljopertmetris  difyutat. 

I N  Oclatto  dcniquc  varia probiemata.ac  theore?nata  Geo- 
metrica  pertra£tantur . 

GEO- 
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GEOMETRIAE 

PR  ACTIC  AE. 

LIBER  PRIMVS 

Tria  capita  ad  dimenfionem  linearum  fummc 
neceuaria  comple&ens . 


T  magnitudinum  dimenfto  omnibus 
fu\s  numeris  abfoluta ,  perfcElaqut-j 
reddatur,  tria  primo  boc  libro  diligen 
ter  explicandaprius  erunt.  Primum 
conslruenda  efi  norma  quadam  va- 
riarum  partium,  quam  non  incon- 
grue  Inslrumentum  partium  voca- 
repojfumus ;  qubd  in  eo  varLt  partes 
&ad  lineas  redas,  &  ad  circhlos  di- 
\tdendos ,  tum  etiam  ad  alias  operationesfiue  Geomelricas.fi. 
ue  Aslronomicas  rite  perficiendas  contineantur .  H  uttts  tntm 
vfvscredivixpotesl  ,quam  lati  pateat  tum  m  dtmei;tendts 
maonitudinibus  ftne  numerorum  mu/tip/tcattone  ,tumvero 
maxime  m  horo/ogys  Solaribus  ea  ratione ,  quamper  /meas 
Tangentes  in  noue.  borohgiorum  defcripttone  tradtdtmus,  de- 
fcribendis ,  &  in  alysrebus  tam  Ge,ometricts ,  quam  Aftrono- 
micis ,  vtex  ys ,  qua  capiteprimo  buius  hbrt ,  &a/tbttradt- 
turirumus,perfpicuum  fiet.  Secundo  loco  tonfctendus  eit 
J  1  A    2  qtta- 
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quadram ,  in  quo  prctter  gradus,  Minuta  quoque  ac  Secunda 
(quamuis  in  eo  dejignata  non fint)cognofcitac  difcemt  queant; 
docendumq;,  qua  ratione  idem prafiari pofiit  in  quohbet  qua- 
drante  in  go.gradus  exquiftte  dttfrtbuto :  partefque  centejt- 
m<e,atque  millejimcz  in  reSia  quauis  linea  in pauctffimas  par- 
tes  aquales  dtuifadignojcenda  fint .  Tertio  atqite pojiremo  lo- 
co proponenda  erunt ,  ac  foluenda  uaria  problemata  triangu- 
lorum  reElihneorum,vt  &iatera  eorum,atq.anguli  exqutbuf 
dam  datis ,  &  cognitis  facile  pojfint  cognojci .  ^uamuis  enim 
eademh&c  probiemata  ad Jinem  Lemmatis  53./ib.  i.nqftri 
Afirolaby  expojita  Jint ,  tamen  ne  Jiudiofus  leEior  adil/ud 
Lemmafepius ,  non Jine  molejiia  recurrere  cogatur ,  libet 
ea  hic  repetere  totidem pene  verhtsy  quot  in  pradiElo  Lemmate 
perfcripta funt .  Sed  ecce  tria  b<ec ,  qu<e  pramittenda  ejfe  dtxi- 
mus ,  tribus  capitibus  explicata fequuntur. 


In/trumew- 

tum  partiu 
quo  padto 
cotfruatur. 


INSTRVMENTI  PARTIVM 
Conftru&io ,  atquevfus. 

C  A  P  V  T  I. 

sjg^^WO  I  ANT  cx  orichalco  ,  vel  alia  matcria  foIiJa_> 
^HgJj  dua-regula;  A  B  D,  AEC,  acquales  omnino5quae 
in  A  ,  tta  coniungantur  clauo  aJiquo  tcreti,vc 
circa  A,  vniformiter  poflTmt  moueri,  quemadmo 
dum  in  Norma  vulgari ,  qu* ,  prout  opus  eft, 
conftringi  poreft  ,  tk  dilatari  ,  fieri  folet.  Dcin- 
de  ex  A  ,  in  planis  dictarum  regularum  dua»  re- 
clae  ducantur  AF,  AG,  cseque  in  ioo.  particulas 
arquales  diftribuantur,  vel  in  /oao.fi  Jongiores 
fint.  lta  enim  ex  qualibet  recla  quotuis  parcc* 
ccntefimae,  aut  millefima?  abfcindi  potcrunt.lmmo  (i  fumatur  Iinca  KL,  con- 
tincns  i  i.paiticulas  ex  illis  i  oo.  vel  i ooo.  diuidaturque  in  10.  partes  stqua- 
Ics  ,  fi  quidem  fe&a  fit  vtraque  rcgula  in  ioo.partcs  a?qualcs  ,  potcrunt  be  - 
neficio  rc&ae  KL,  continentis  n.  particulas  eiufmodi ,  &  in  10  partcs  aiqua. 
)t$  diuifar,  cx  data  rc&a  qualibet  accipi  quottiis  milldimac  partes,pcrinde  ac 
fi  parrcs  fingule^  centefimae  in  vtraq.  regula  fc&m  c/fent  in  denas  particulas 
xqiules :  fi  vcro  vtraquc  regula  in  i  ooo.parciailas  diltributa  fit,&  linca  KL, 
talium  1 1.  partium  in  io.particulas  dilfecca,  potenit  cx  quauis  linea  recta__> 
propofita  partcs^quotquis  volucric .  millefimarum  decimae  auferri  ,  non  fe- 
cus  ac  fi  fingulae  partcs  millcfima-  in  rcgula  diitributae  elient  in  10.  particu- 
hs  aequaks,  vt  in  vfu  iniirumcnti  dicemui . 

K.V  R- 
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R  V  R.  S  V  S  fi  regula  contineat  i  oo.  partes,&  refta  quaepiam  MN,  con» 
ftansex  101.  ciufmodi  particulis  diftribuatur  in  ioo.  partes,  poterimus  ct 
quauis  data  re&a  accipere  partes  decimas  milleflmatum  .  At  fi  in  regulsu* 
notatae  fint  iooo.partes,  &  linea  quaepiam  continens  eiufmodi  partes  ior« 
fecetur  in  ioo.  partes  ,  deprehendi  poterunt  in  qualibet  reda  quotcunque 
partescentefimaemillefimarum,  ac  fi  partes  fingulae  millefimae  inreguli_* 
compleclerentur  partes  ioo.Si  denique  Jinea  earum  partium  1001.  diuidatur 
in  iooo.partesjcapiemus  in  quauis  re&a  partes  millefimas  millefimarum,per 
inde  ac  fi  partes  millefimae  fingula?  in  regula  partes  looo.comprehenderent, 
vt  ex  vfu  initrumenti  conftabit .  Atque  haec  eft  conftructio  inftrumenti  ili-J 
vna  facie  pro  partibus  linearum  re&arum  inquirendis 
IN  altera 


| 

I 
L 


vero  inftru. 
menti  facie 
defignantur 
chordae  om 
nium  arcuu 
quadrantis 
hoc  modo. 
Du&is  ex 
centro  A,  re 
ais  AF,AG, 
vt  in  priori 
facie,fumen 
4us  eft  qua. 
drans  circu- 
li  chordam 
habens  xqua 
lem  re&as 

AF,  &  in— » 
re&as  A  F  , 

AG,  transfe 
renda  chor- 
da  gradus  i. 
illius  qua- 
drantis,dein 
de  chorda— j 
grad.  2.  ?. 
4.  &  fic 
deinceps  vf- 
ad  chordam 
go.graduu : 
ita  enim  ex 
quolibet  qua 
drante  ab- 
fcindere  li- 
cebit  arcum 

quotcunque  graduum  ,  vt  Num,i6.dicctur:  quamnls  nos  beneficio  particu- 
Jarum  aequalium  in  priori  fack  pofuavum  capicmus  cx  quadrante  propofc- 

to 


Cenrefima?, 
veJ  milieii- 
mas  parces 
in  recl;a  Ii- 
nea  quo  mo 
do  accipian 
ttir. 


l.fext. 


Diuifarccta 
in  quotuis 
partes  aequa 
Jcs  ,  quot 
ciufmodi 
partcs  in 
guauis  alia 
contincan- 
tt:r. 

c  ^.fextt. 


Tangefltei 
<]uo  rrtodo 
acc^ptantur 
rcfpecTu  fi« 
ntis  tocius 

ICO. 
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to  nonfolum  *radus  integros ,  fed  ettam  minuta ,  quod  Num.  14. docebi- 
mus,  Atqitetuabfolutaeft  conftruaio  inftrumenti  in  aJterafacie.  Huius 
inftrumcnti  vfus  ampliffimus  eft,vt  diximus,  &  non  obfctire  ex  ljs ,  quae  fc- 
quuntur,intelligi  poteft.  . 

1  QVANDO  cnim  linci  recTa  propofita  reclae  AF  ,  vel  A  G,  in_ * 
priori  facie  inftrumenti  aequalis  cit ,  nuJJo  negotioex  eaabfcindentur  quot- 
cunque  partescentelimoe,  aut  mtiielimae ,  prout  inftrumenrum  in  r  00.  auc 
looo.partes  fuerit  diuifumjh"  nimirum  partes,  quae  defidcrantur ,  ex  inftru- 
mento  in  datam  rcctam  transferantur. 

2  QV  A  N  D  O  vero  propolira  linea  non  eft  aequalis  recrae  A  F  ,  vel 
AG  ,  in  inftrumento  ,  dilatandum  inftrumentum  eft  ,  vel  conftringendum  , 
donecinteruallum  inrerF,  G  ,  datae  Jineas  fit  aequalc .  Nam  circinus  inter 
partcs  reclarum  A  F  ,  A  G ,  quas  defiderantur  ,  extenfus  dabit  in  re&a  prc- 
pofitapartcs  qu*fitas.  Vt  fidata  recta  aequalis  fit  ipfi  F  G  ,  &  dcfidcrentur 
jo.partes  centefimae,  conttnebit  intcruallum  inter  partcs  f  o.&  fo.  in  Iincis 
AP,  AG ,  partes  50.  ex  100. in  quas  re<fra  FG  ,  cogitatur  elfe  diuifa.quod  fic 
demonftratur.  i  Reclae  Fu,  &  50.50  (  fi  concipiatur  ducTa  jfc&a  a  pariefo. 
ad  parte  50.  )  parallclae  ftmr  j  proptcrea  quod  Jatera  AF,  AG,  proportiona- 
Jiterfeciafunt  in  50.&  so.Suntenim  tam  AF,AG,quam  A  50,  A  50,  aequa- 
Jes  u.Igiair  erit  vt  A  50.  adreclam  50.50.ita  AF,ad  F  G.  Etpcrmurando  vt 
A  fo.ad  AF,  ita  recra  50.50.ad  FG>cu  ergo  A  ^o.contineat  partes  50. ex  100. 
totius  A  F,  continebit  quoquc  re&a  50.50.  partes  50.  ex  100.  in  quas  diuifa 
efle  concipitur  F  G.  Eadcmquc  ratio  cftde  caeteris.  Nam  vcrbi  gratia  inter- 
uallum  quoque  inter  puncta  80. &  80  partes  8o.comple<5retur  cx  100.  totius 
FG,  &c.  quje  dcmonftratiolocum  cciam  habct ,  fi  in  AF,  contineantur  1000. 
partes,vt  conftat. 

NON  aliter,propofitis  dtiabus  rectis  ,  quarum  altcra  in  quotlibet  partes 
aequalcs  cogitetur  efle  diuifa  ,  cognofcemus ,  quotnam  ex  illis  partibus  alte- 
ra  recta  contineat  ,  luc  fcilicet  ratione .  Apcrco  inftrumento ,  ftatuatur 
inteiuallum  rcctac  dtuifae  intcr  partes ,  inquas  diuifa  intelligitur  .  Nam  11 
altera  pcr  circinum  tramferatur  inter  duas  alias  partes  eafdcm  ,  vel  inter 
duo  puncta  ab  eifdcm  duabus  partibus  ajqualiter  diftantia  ,  continebit  illa 
recu  tot  parres  ,  quot  in  regula  AF  ,  includuntur  intcr  ccntrum  A,&  circini 
pcdem:  c  pr6pterca  quod  candcm  proportioncm  liabct  fegmcntum  rcgul* 
A  F  ,  vfcjue  ad  intcruaUum  rc<f;ae  diuifae,ad  fcgmcntum  eiufiiem  rcgul» 
vfquead  intcruallf;  alterius  Iinc»,  quam  intcruallum  rcclae  diuifx  ad  tntcr* 
uallum  altcrius  lineae  habet,  &c.  Quod  fi  linea  haec  altcra  cn'ctnimis  longa, 
auferendum  ex  ea  primum  elfet  intcruallum  inter  100. &  ioo.quotics  beripo 
tcft.Dcinde  reliquu  fegmcntu  transfercndii  in  inftrumentu,vt  dichim  eft.Wr 
bi  gratia  fialtcra  reclarum  diuifa  fitin  ro.partcs  aequalcs,fumcmus  ci  a?quale 
intcruaUti  intcr  50. &  ^o.Si  crgoalccra  habucrit  lncerualiu  a-qualc  rcctae  J-G, 
inrcr  100.&  100.  cocinebic  ca  ico.partes  fquaJes»E  c  fi  in  ca  {uj  crcllct  ft<;me 
tum  a-quale  interuallo 30.  30.  contincrct  cadcm  reqa  pastes  i,;o.Qiiod  fa  ;n- 
tcruallum  intcr  ico.&  loo.tcr  in  data  rccla  eontinfiour.&  infupcr  (etmen^ 
tuiftaquafc  interuaJJo  40.  ^o.complcctcrctur  ea  mtt  partkultrt  $+o.&c. 

j  l  T  A  Q  V  L  (i  in  Tangcruibu.s  noux  defciptionis  horoloqiorum  (  vc 
Jniius  iiiftrumcnti  vciltcatcm  qt.oquc  in  dcfcribcndis  horoJogiis  aperiifnw) 
/inus  tottis  liaruatur  ico.  quantufcunquc  tUc  6c,  eicuc  intciuallum  F  G,  po- 
natur  aequalc  ,  capamus  conimodiilimc  t^uatttauuqtte  Tangcntcm  tabujc i/k 

uoua 
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noua  dcfcriptione  pofitae  ,  fi  ea ,  abiccla  prima  tantum  figura  ad  Jexteram  , 
minor  fuericquam  ioo.Vc  fi  quaeratur  Tangens  Grad,  $?.min.5  7.quoniani 
ea  in  tabula  eft  8  $s.fi  abijciatur  prima  figura  8.ad  •  dexceram  ,  erit  Tangens 
8j.  rcfpec~hi  linus  totius  ioo.velpotius  84.  propterea  quod  figura  8.abie£ta 
maior  eft,  quam  ?.ac  preindeproea  vnicas  adijcienda  eft,  cum  confticuac 
-X~|-hoc  eft,  plufquam  -L-.Icaque  fi  accipiantur  in  inftrumenco  parces  84. 
paulo  mirius,vt  diclum  eft,  habebkur  Tangens  quaefica :  Ci  vero  Tangens  iti 
tabula,abie&a  prima  figura  ad  dexteram ,  maior  fueric  quam  100.  accipien- 
da  eft  Tangens  per  denas ,  acque  vnicaces  exprefla  ,  relictis  centenis ,  &  illi 
Tangenti  poftea  finus  tocus  adtjciendus  eft  tocies,  quocies  vnicas  in  cencents 
repericur .  Vt  fi  quis  velit  Tangenccm  Grad.  68.  min.f  o.quoniam  eain  ta 
bula  eft  2f  8  abiecta  prima  figura,  2 ?8.fumenda  eft  Tangens  $8.eique  fi- 
nus  torus  FG,bis  adijciendus,&  lic  de  reliquis. 

4  QJ^  O  D  fi  rectam  kL,  parcium  1 1 .  in  io.sequales  partes  diuifarn— » 
adhibere  velimus  accipere  pocerimus  ex  daca  re&a  parces  millefimas.  Quo- 
niam  enim  ica  fe  habet  linea  K  L,  ad  vnam  eius  parcem,  vc  porcio  A  10.  re- 
&ae  AF,  decem  parcium  ad  vnam ,  cum  vcrobique  proporcio  lic  decupla;  eric 
permucando  quoque  KL3ad  A  10. vc  vna  partitula  ipfius  K  L,ad  vnam  parti- 
culam  ipfius  A  10.  Cum  ergo  K  L  ,  contineat  ipfam  A  10.  femel,  &  infupef 
partem  ipfius  decimam  ,  (  fumpta  eft  enim  KL,  parcium  1 1.  qualium  10.  eft 
A  10. )  continebit  quoque  vna  parcicula  ipfius  K«L ,  vnam  patticulam  ipfius 
A  10.  femel,  &  decimam  infuper  eius  parcera:  Acque  adeo  duae  illius  incl^,- 
dent  duas  huius  cum  —-3-«  &  cres  concinebunc  cres  cum  t  *  .  &  lic  dein- 
ceps.  Quare  fi  verbi  gratiadefiderentur-T--^-^-5-.accipieudae  erunt  oclo 
parcescx  io6.cocius  AF,  &  infuper fequentis  parcis  nonae,  cum  deci- 
ma  pars  vnius  cencefimac  fic  t  l  TT»  ^l110^  *ta  ^ec»  Circino  aliquo  fuman  • 
tur  7.partes  ex  KL,  eaequein  A  F3  cransferancur  ex  qualibec  parce  .  Nam-j 
pes  circini  mobilis  auferer-j— |-.ex  octaua  parce  poft  pedem  circini  immobi- 
Iem,quae  parcicula  in  nona  parcem  eft  cransfetenda.  ltaenim,cu  octopartes 
compleclantur-y-^-.  vnius  centefimae,(quod  quadibet  pars  contineat -{—§-. 
vniuscencefimae. )  hoc  eft,— &  —  £  .  vnius  cencefimae  contineanc 
— _Z.__-Comprehendet  tota  iineaabfcifla  —"r^&^p  Item  &  ^uis  cuPiac 
accipienda  erit  vna  pars  ipfius  AF,  &  -Hh  fequencis  partis  fe- 
cund^ ,  vt  paulo  ante  di&um  eft.Vel  fic  agemus.  Sumpcis  7.parcibus  ex  KL, 
transferemus  eas  in  AF.  vbicunque  libueric.Nam  abfciifae  partes  eruc  7— -7-. 
Vna  ergo  pars  cum  -j-^-i  continebic  \  l  l  0.  Denique  fi  opcentur 
_±_JL-|-^.  fumendae  erunt  ex  recta  AF,  partes  4f.  cum  hae  aequiua- 
jjant  °J^|_J?_ .  Deinde  ~~  .  ex  fequenci  parce  quadragefima  fexta , 
beneficio  fepcem  parcicularum  re&ae  KL,  &c. 

f  S  I  ergo  finus  cocus  ponacur  rooo.habebuncur  Tangentes,  yt  in  tabu- 
la  nouae  defcriptionis  horologiorum  pofitae  funr ,  nulla  figura  abie&a  .  Scd 
quando  Tangens  maior  eft  quam  1000.  rcliclis  millenis  ,  accipend*  fimt  re- 
Jiqu*  parces  millefimae  pro  Tangente,eique  toties  finus cotus  addeiidus,quo- 
ties  vnicas  in  millenis  relitfis  repericur.  Vcfiquisvelit  Tangentem  Grad. 
4o.min.$ o.  quae  in  tabula  eft  8*4.  accipiendae  funt  in  regula  AF  ,  partes  8f. 
&  __4  .vnius .  Ita  enim  Tangens  continebic  parces  8  f  4.  ex  1 000.  At  (i  qu«- 
ratur  Tangens  Grad.  80.  min  o.quae  in  tabula  eft  {67 1.  relictis  millenis,  ac- 
cipiendx  funt  partes  67.  &  — J  ,  vmus  pstttis,  &  Tangenti  ^zi.addendui 


Millefimae 
partes  quo 
modo  capia 
tur^  etiamfi 
in  inftrume 
to  continca 
tur  tantiun 
partes  100. 


Tangcntcs 
quo  moJo 
inueniacuf, 
pofito  fin« 
toto  100. 


finus  tocus  qumquie* 


S  ARI 
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Deamar  par 

tcs  millefi* 
marum  quo 
modo  fuma 
tur,etiam  fi 
inftrumcn- 
tum  diuisu 
fic  in  100, 
partes  dun- 
caxat. 

Tangentes , 
pofico  finu 
to*o  ioooo. 
quo  paftofu 
niancur. 


Qui  ratio- 
ne  ex  tnuen 
ta  partc  mil 
lefima ,  vcl 
dccies  mil- 
lefima  in_ > 
AF>  eadem 
reperiatur 
refpectu  da 
ti  finus  to- 
tius  . 


8         GEOMETR .  PRACT- 

6  PARI  ratione  G  adhtbearur  reela  M  N  »  partium  ror.  diuifa  jft-* 

ioo.depromemus  ex  rcfta  AF,partes  decimas  millefimarum;  cum  quxlibec 
barticula  rcdse  MN,  contineac  vnam  particulam  ipfius  AF,  iemel ,  &  inltt- 
pcr  — i—r-.  Ita  vc  qucelibet  parcicula  rcftae  A  F  ,  diuifa  efle  cogicecur  ia_> 
xoo.pamculas;  ac  proinde  tota  AF,  Gt  10000.  particularum,  quod  eoderri^ 
modo  dcmonftrabicur .  Eft  enim  eadem  proporcio  MN,ad  vnam  parciculam 
fuam  centefimam,quae  rcdx  AF,ad  vnam  fuam  cencefimam  ,  &c. 

7  A  T  QV  E  hac  rationc  haberi  oocerunc  Tangences  ,  polito  inu  toto 
ioooo.abiedis  nimirum  tribus  figuris  primfc  ex  Tangencibus  tabulas  m  no- 
ftro  Thcodofio  dcfcripta?.  Vc  fi  velimus  Tangcntcm  Grad.  78.M1n.30.  quag 
in  tabula  (  abieftis  tribus  figuris)  eft4Qifi*  rciiais  denis  millenarum,  ac- 
cipiemusparces  oifimimirii  parcesQi.ex  ioo.regulae  AF,&  ,  0  0  .vmur. 
quod  fiec,  fi  partes  $  i.re&ae  M  N,  cransferancur  in  AF.  Circinus  cnim  vl- 
tra  partcs  ?  1 .  abfcindec  x  Q  l  .  Nam  quia  fingular  particulae  retf  ae  A  F  , 
concipiuntur fedsrin  100.  particuIas,continebunturin  91.  parcibus  pam- 
culsQloo.quibus  fi  addantur  5  i.habebicur  Tangcns  9 1  y  1.  Huic  tandem— » 
apponeruius  eft  finus  cotus  quater ,  propterquacuordenas  millenarum  reli. 
ftas  ,  Facilc  atitem  ad  0  i.partes  ndijcics  parciculam  concinencem  —  • 
vnius  centefimae  ,  fi  eam,  (  quae  nimirum  vlcia  partes  5  r.  regulae  A  F  ,  ex 
tltit )  cum  vna  parte  regul*  AF,  transferas ,  vc  pes  circini  incer  parces  9 1 . 
C\T9i.  cadat,hQC  eft  ,  fi  eam  crm  vnaparce  transferasex  parte  00.  vel  cum 
duabus  partibus,  ex  parte  89.  &c. 

8  1NVENTA  porroTangcntein  vttaque  regula  AF,AG,  dabitinter- 
ualium  inter  Tangcntcm  regulae  AF,&  Tangentem  regulae  AG,eandem  Tan 
gentem  rcfpeftu  unus  tctius  FG. 

9  QVANDO  autem  Tangens  tam  exigua  eft,vc  eius  interuallum  pro- 
pe  pun&um  A,accipi  nequeat,vccmur  hoc  artificio.  Sit  verbi  gratia  fumen- 
da  Tangens  /.partium  rcfpcchi  finus  totius  FG.Sumpcis  duabus  Tangentibus 
maioribus  ,  quarum  maior  minorem  fepcem  vnicacibus  fuperec ,  nimirurn__» 
$o.&  $7.vel  80.  & 87  &c.dabit  earum  differencia  (  fi  nimirum  vcraquc  in_, 
aliquam  rectamlineam  transfcratur)  Tangentem  7.quae  quaericur:  Acque  ica 
femper  fumendae  erunc  duae  Tangences  maiores  prope  medium  inftrumentit 
quarum  diflferentia  aequilis  fic  tangenti  exiguae  propofitae. 

10  SI  vtraqwe  rcgula  AF,  AG.  contineat  iooo.particuIas,  &  finus totu- 
propofitus  conftituacut  1000.  eique  interual  lum  FG,  accjiiale  fumatur,com 
modiilime  accipiencur  omncs  Taugences  ,  vc  in  tabula  nouae  dcfcripcionis 
horologiorum  pofitar  ftmt .  Nam  verbi  gratia  Tangcns  24  jo.  Grad.  67. 
min.jS.habcbitur,  fi  reli<fcis  millenis,(uniacur  inceruaJlum  incer  pancs  430. 
vcriufque  rcgulae  AF,AG,eique  finus  totus  FG^bis adijciatur. 

11  ET  fi  adhibcas  lincam  KL,  partium  1  i.diuifam  in  10.  accipcrc  po- 
teris  Tangentcs  refpee"tu  linus  totitis  ioooo.Item  (i  rcctam  partium  1  oi.ia_j 
ioo.particulas  diiiribucam  adhibcas  ,  habcbis  Tangcnccs  rcfpectu  linus  to- 
tius  100000.  Si  deniquc  rectam  partium  tooi.parcians  Ui  1 000.  parciculas , 
obcinebis  Tangentes,pofico  (inu  coto  1 0.00000. vc  cx  diciis  paccc. 

12  Q\rOD  diftum  cft  de  Tangencibus,incclligcnJuni  tft  etiam  de  finu 
bus,  &  fecantibus  .  Nam  li  intcruallutn  FG,aequalc  lit  finui  alicui  toti,  iiue 
is  parcium  fic  ioo.fiue  iooo.(iue  plurium  ,dabunc  interualla  inter  finus,  vel 
fecantes  in  vtraqueregula  AF,  AG»acccptas,pcr  ca,qux  Num.4.  docuimus, 
fiuus  8cfecantcs  rcfuectu  iinus  cotius  FG,acceptijproptcrca  quod  per  Lemiiu 

f.lib. 
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?.  lib.  i.noftri  Aftrolabij ,  eandem  proportioncm  habct  finus  totus  AF,ad  (T- 
*um  tocum  FG,  quam  DMts  vetbi  gtatia  A  5o.ad  finum  arcus  circuli ,  cuitis 
femidiamecer  FG>qui  arcus  arcui  linus  A  70.  fimilis  eft.  *Cum  crgofit,  vt 
AF,ad  FG,itaA?o.ad  rcdam  f  o.?o.erit  recla  ?o.  50.  linus  arcus,  qui  arcui 
linusA  fo.fimiliseft.Eademque  racio  eft  dc  fccantibus. 

ij  VICISSIM  cognofcemus ,  qtioc  parciculas  ex  looo.qualibet  parti- 
cula  vnius  partis  reclae  AF,  complectaturihoc  fcilieec  modo.  C  ircino  /uma- 
tui  dara  particula,  vna  ctim  vna  parte  centcfima,  vel  dtiabtis,  vel  tribus,qua- 
tuorucjcirrinufque  decics  repetaturin  refta  A  F  ,  diligenterque  notctur  feg- 
mentum  rc&ae  AF,quod  circinus  percucurrit  .  Nam  li  ex  partibus  ccntefi- 
mis  in  eo  fegmento  contentis  abijciantur  totics  10.  quot  partes  vna  cum 
particnJa  data  fumprse  fuertmt,  reliqtms  r,un?erus  indicabit  ]  artes  de-imas 
Vnius  centefimae,hoc  eft,millcfimas  in  datapaiticula  comprt  htnfas.Et  fi  cum 
reliqua  particula  eius  fegmenti  ffi  qua  forte  fuperfit  J  fimilicr  r  agemus ,  i  e 
pericmus  partes  decimas  vnius  milltfimx,  hoc  cft ,  partes  o  j-  — — .  Ec 
fi  iterum  operationem  repetemus ,  inuemcmus  partes  t  Q -q  6*~o~o  •  ^]110^ 
cjuidem  ad  finem  libelli  de  fabrica,  &  vfu  inftrumenti  horologiortmi  dcmon- 
itrauimus  ,  eandtmque  de monftrationcm  breuitcr  capue  infequenti  N  nm, 
14.  repetemus.Exepli  caufa.  Si  particula  data  ctl  mbus  centcfimis  dtcies  re- 
petita  percurrac  partes  ^.abicclis  ?o.  continebuntur  in  data  partictila  -2—  . 
vnius  ctntefimae .  Quare  fi  t  a  particuja  data  fueric  V.  g.  poft  vigefimam  par- 
tem  centcfmam  ,  concincbic  i\\u6  fegmentum  reclae  A  F,  ~~7- — .  Nana 
-f-Q  .  vnius  cemefimaefaciunt— J  — o  .&  zo.ctnttfimae  , fi  migufa*  in  de- 
cem  particuJascongitenrur  erie  ftcise,  t&ciunt ;  quippe  cnmom- 
nes  centum  partes  aequiualeant  loco.parriculis  .  Qi\od  fi  idem  fiat  cum  re- 
liqua  particula  (  fi  qua  fcne  fuperfueric  pcft  37  partes  percttrfts  )  vna  cuiu 
tribus  centtiimis,  &  inciderfn  is  vcibi  gratia  in  parriculam  $4.  abie&is  $0« 

conttnebit  ea  particula  -Y^.vnius  milltf irae,hoc  eft,  x  ■  0--Q-  0-  .Lt  qub 

-«quiualent  additn-  — -4^c^ftimo°ioco  depre- 

licn{*,habebimus  -f        |~-.Si  denique  cum  rcliqua  particula  (  fi  qua  for- 


Atque  adco  fi  recla  AF,ftacuatur  fi< 
nustotus  partium  1 00000. erit  fegmentum  20.partium  cum  particula  data, 
ftnus  partium  20749  Si  particula  data  commode  per  circiimm  poflic  cou  pr« 
hendi,  &  dtcits  itpttatur  ,  dabunt  cemefimae  partts  percurfae  partes  dcci- 
mas  vnius  centtfimae.&c.  Si  qioque  nonmmquam  ntilla  fupcrfic  particula  , 
ita  vc  vcrbigratiainutnt*  fintpraccise  -| --£  rrfulriplicanchiS  crit  tarn 
numerator,  quamdenominator  per  100  vi  habeatur  finus  20700.  iefpeftu 
(inus  totius  ioocoo.  quemadmodum  &40  ccntcfimae  conlUtuunt  fir.u  40000. 

refpeclu  finu  cocuk  1 00000.  vSi  namque  vterque  numerus  minutiac  ^-2  tCju 

catur  in  iooo.ni  fiec  minutia-^-f-l-l-l—.  1  3  0  ' 

14  HOC  eodem  inftrumento,  &  in  eadem  facie  partium  aequalitim,  ex 
^ata  qualibet  circumfcrentia  aufcrcmus  arcum  quotuis  graduum,&  minuto- 
rum,  hac  arte .  Sit  ex  quadrante,cuius  ftmidiametcr  intt ruallo  F  G,  aequalis 
fit,  abfcindendus  verbi  gratia  arcus  grad.  5 hoc  cft,  chorda  hums  arcus  in 
*^e?^!  Suniatur  cx  ubula  finuum  finus  femiUis  propofiti  arctis3graduum 


a  4.  fixti. 

Quo  pad« 
cognolca-  • 
tur,<]uot  de 
cimae  iu 
particula  cu 
iufuis  cente 
fimae  partis 
contnuaa- 
tur. 


Ex  circulo 

qua  ratione 
abfcindatur 
arcus  dato- 
rum  grad. 
ac  min. 
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to       'GEOMETR.  PR  ACT. 

tidcltcet  1  6\min.4f  qui  Ihius  >  abiedis  quatuor  figoA  a  J  dexter.ini '  >  4f<* 
refp.ctuiinustotiasiooo.Siersofiu.  hicrei^aufinus  W^P^ 

tfa  AF  ,  vfque  ad  4? .per  ea  ,  qus.  fupra  Nuni.4.&  ■  *•  tr*d 
nteruaJImn  inter  4fv&4f  fmm  quoque  cundem  relptCtu 


m  re 

bic  lr.terua 


45". id  eft  ,  chordam  arcus  gi 


FG,quod  interuallum  dupbcatum  dabic  cKordam  dupli  arcus 
-cus  grad.53  .min.30.qui  qua  ritur.Si  ii 

D.erit  iinus  gi 
is.figuris  add< 

clum  eft. 


tradita  funt,  da« 
h"nus  totius 
grad.  z6.min. 
mus  totus  fiatua» 


tur  roooo.erit  finus  grad.  26.  rrnn  4f.«  tabula  fxnuum  Wl.  abiedis  num, 
rum  tribus.figuris  ad  dexteram  :  qui  in  AF,  capietur ,  Vt  Num.  6.  &.  1 2.  ui- 


Quot  gra- 
dus,  ac  mi- 
nuca  in  da« 
to  arcu  con 
rineantur  , 
quo  pado 
cognofca— 
tur. 


Quo  pa&o 
aliter  »  ex 
circul  o  ab- 
fcindantur 
arcus  dato- 
rum  gr.  & 
min. 


Quo  paclo 
aiiter  co- 
gnofcatur , 

quot  grad. 
&  mtn.  in 
dato  arcu 
comprehen 
dantur. 

Qua  ratio- 
ne  ex  data 
ffcta  pars 
imperata«j 
■abicinUitur 


1111  cu.  r\      •  '  C 

QVOD  fi  vtraque  regula  AF,AG,contineat  iooo.partes,ftatui  poterit  tt- 
nus  totus  1 00000.  &  etiam  plurium  partium,  h  nimirum  adnibeatur  recta_> 
MN,partium  ioi.diuifain  100.  particulas,vel  alia  reda  partium  iooi.in-> 
iooo.particulas  fecta.  , 

1%  E  CONTRARIO  facile  ctiam  cognofcemus,quot  gradus,  &  mmu 
ta  in  propofico  arcu  cuiufuis  quadrancis  concmeancur.  Sic  enim  in  quadrance, 
cuius  fcmidiametcr  FG,  cui  aequalis  recla  R  S,  datus  aliquis  arcus,  cums 
chordx  femiffis  fit  RT.  Huic  RT,3Equalis  inueniacur  reCca  40. 4o.mcer  reCtaS 
AF.AG,  ica  vt  puncli  40.40.vel  abfcindant  aequales  partes,vt  in  dato  exem- 
plo ,  vcl  aequaJiter  diftent  a  duabus  partibus  aequalibus .  Deinde  per  ea,quae 
Num.i^.fcripfimU5  ,  inquiracur,  quoc  partes  ex  iooo,vel  loooo.vel  10000». 
infcgmentoab  A,  vfque  ad  pun&um  inuentum  4o.comprchendanrur  .  In— > 
dato  exemplo  reperiuntur  partes  400.  vel  4000.  vel  40000.  prout  dnus  totus 
confticuicur  looo.vel  10000.  vel  100000.  atque  tantuseft  iinus  4o.4o.  refpe» 
clufenustotius  FG,cuirefpondent  Grad.  2?.  min.  Duplus  ergo  arcus 
gr.47.min.  1  o  qui  chordae  iplius  KT,duplae  debetur.erit  is,  qui  quaeritur. 

16  ]  N  alteraracieinftrumenti,  in  quam  chordae  arctium  quadrantis 
funt  translatae ,  facilius  arcum  quotcunque  graduum  accipiemus ,  boc  modo. 
Chordaequadrantispropofitifumatur  aequale  iutcruallum  FG:Vel  ecian»  fe- 
midiamctro  Quadrancis  ,  chordae  njnirum  grad.  60.  capiacnc  intcruallum 
60.60  aequale.Si  igitur  vcrbi  gratia  defiderct  quis  arcum  Grad.  56.  fumen- 
dum  erit  per  circinum  intcrualJum  inter  punCta  |&&  56.  Fluic  cnim  a*qua!is 
eft  chorda  grad  5 6,Si  praeter  gradus  accipienda  fint  etiam  minuta,  oportcbic 
per  aeftimationcm  in  fequenti  particula  accipere  talcm  partem  ipdus,qualem 
minuta  propolita  partem  vnius  gradus  conftituunt,  Vc  (1  cupiac  quis  min.jo. 
fumcnda  eft  femiffi$,fi  zo.icrcia  pars,&c.  Interuallum  enim  inter  pai  tem  rc- 
gulae  A  F  ,  &  partem  regulf  A  G  ,  acccptum  dabit  chordam  quaeli:i  arcus. 

VICISSIM  ficognofcere  velimus,quot  gradus,  acminsitain  dato  arcu 
cxillanc,inucftiganda  erit  eius chorda  inter  rcCUs  AF,AG,ita  vc  pun^taeius 
cadanc  uel  in  duas  parccs  eafdcm  ,  vel  aequalicer  a  duabus  eifdem  diftcnc  . 
Nam  tot  gradtis  contincbuntur  in  dato  arcu  ,  quot  gradus  connuentur  in  re- 
Ct.i  AF,a  ccntro  A  ,  vlquc  ad  ;pundlum  ,  e  quo  ch.orda  dari  arctis  in  reCtam 
AGjtranslata  eft:ita  vt  u  dati  arcus  chorda  exticcric  intcr  grad.  70.&  70.pro- 
poficus  arcus  compleclacur  gr.70.&c. 

17  1  A  M  vero  ncmo  ncfcit ,  (i  cxlinca  aliqua  abfcindenda  (ic  rcl 
-J-.vel  x  x7-.  vel  denique  qujccunque  pars  ,  cuius  djnominaror  maior  nou 
fic  quam  loo.quo  pacto  id  ficri  dcbcat .  Si  namque  iiucruallum  FG,  in  prio- 
ri  facie  inlcrumcnci  aecniale  fucrit  datae.rcCtx,dabit  interu;tllum  intcr  50.  & 
50.  pattcm-i-.Ltucruailumautcm  iiuci  ij.Sc  ay.  parccm -^-..iiuciualluni^ 

*    -  vcro 
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vero  intet  10.&  to.partem  ~.  Item  fi  interuallu  inter  90.  &  oo.vel  inter  6"©.1 
Sl6o.  vel  inter  $o.&  $0.  fiar  dat^  rectaj  aequale,dabic  inceruallum  inter  30» 
&.30.  vel  incer  *o.&  lo.vel  incer  10. &  lo.parccm  -~.  Rurfus  fi  interuallum 
inter  r  7.  &  1 7.  vel  incer  $4.  &  3  4.  dacas  rect*  fumatur  sequale,  dabic  inter- 
ualluminter  i.&  i.vel  incer  x.&  2.  parcem  —  Ac  incerualJum  incer 
&  velincer  10.&  lo.dabic  —  &c.  Ex  hifce  porro  exemplis  addudli9 
facile  incelliges,  quo  modo  ce  111  alij;  parcibus  impcratis  gerere  debeas. 

-18  NON  alicer  in  pofteriori  facie  inftrumenci  Jacera  polygonorum  in 
quouis  circulo  rcperiemus .  Nam  gradus  1 10.  (  qui  facile  accipiencur ,  G 
quadranti  graduum  ^o.adijciancur  gradus  $o.)dabunc  lacus  trianguli  aequila 
teri,  Gradus  90.  Iacus  quadraci.  Gradus  72.  lacus  pcncagoni .  Gradus  5 i--*-. 
hoc  eft,  gradus  $/  i.min.  z6.paulo  minus,Iacus  heptagoni.&c.qui  qtiidem  gra 
dus  habcbuntur ,  li  gradus^o.tocius  circuli  per  numerum  jaterum  polygoni 
propolici  diaidancur. 

19  QVANDO  in  daco  quadrante  cognofcere  lubet ,  (  quod  non  raro 
yfu  venic )  in  quodiiam  puncium  femidiametri  perpendicularis  ex  quouis 
gradu  ab  alcera  femidiametro  numeraco  demifla  cadac ,  ita  agendum  eric.Sit 
verbi  gratia  femidiameter  alicuius  quadrantis  FG,  quscrendumque  fit  pun- 
cftim,  in  quod  cadac  perpendiculans  ex  grad.  z6.  min.  4?.  demiifa.  Sinus 
grad.i6.  min.4?.eft  45.  pofito  finu  toto  ioo.Ergo  &  recla  iMter  parces  45.  & 
4f.eric  finus  grad.  26.  min.4?.  refpectu  finus  tocius  FG,  vc  Num.  12.  often- 
fum  eft.  Quocirca  refta  4^.4 ?. in  femidiametrum  dati  quadrancis  ex  ccntro 
translara  indicabit  pundum  quaefitum. 

20  NON  alicer  reperiemus  in  diamctro  Aftrolabij  (  quod  notatu  di- 
•num  eft)  pun&um  cuiufcunque  declinationis.Poflco  enim  ftnu  toto  femidia 
metro  Aequaroris,(i  declinatio  eft  Borealis,  tranferenda  eft  in  diametrurrL-j 
cx  centro  Tangens  fcmiflis  complementi  declinationis  :  fi  vero  auftralis  eft , 
Tangens  femiilis  arcus  ex  quadrante,&  declinatione  compofici.  Vc  Tangens 
grad.  jj.min  rf.qui  femilFem  complemenci  declinacionis  tfp.  conftiruunc, . 
Sabic  pun&um  excremum  femidiamecri  paralleli  (Jp,  quod  videlicet  ab  Ae- 
quatorein  Boream  grad.  23.min.30.  declinat .  Tangens  vero  grad.56.min. 
45-qui  femiflem  conftituunc arcus  ex  quadrante,  &  declinatione  "Jb,confJati, 
dabic  excremum  pundum  femidiamecri  paralleli  ,  quod  ab  Aequacore  in 
Auftrum  grad.  2  3.  min.30.  recedit.Ratio  huiufce  rei  eft,quod  recla  in  Aftro 
kbio  abextremitace  diamecri  re&um  Horizontem  teferentis  vfque  ad  inter- 
fcc~tionem  paralleli  borealis  cu  altera  diametro  Meridianu  repraefentante  du 
#a  coftituit  cum  altera  diametvo  angulum  femiflis  complemeti  declinationis 
borealis  ;  ad  incerfectionem  vero  paralleli  auftralis  cum  eadem  pofteriore_  * 
diamecro  edu<fta  efficic  angulum  femiflis  arcus  ex  quadrante,&  declinatione 
auftrali  conflati :  atque  vtriusiibetanguli  Tangens  femidiametcr  eft  paralle 
li,vt  ex  Aftrolabio  liquec. 

EODfcMQVE  modo.fi  conftiterit,quem  angulumin  extremirate  femi- 
diametri  Aequatoris  in  Aftrolabio  recla  ad  quodcunque  punc~tum  diametri, 
quae  ad  illam  femidiametrum  perpendicularis  efKdusfca  conftituat,  repcrie- 
mus  punclum  iilud  per  Tangentem  illius  anguli ,  (icut  fn  parallelh  <5p,&  ^o. 
fa&um  eft. 

21  SI  etiam  quaecunque  Jinea  excentroinftrumcnti  huius  egrediens 
feceturqu'omodocunque,nYCtbi  gratiaextrtuna,  &  media  racione  5  vet 

KS  B >    z  (quod 


Qua  ratio- 
ne  ex  dato 
circulo  la  - 
tus  polygo 
ni  propolui 
inueniatur. 

Quo  paclo 
cognofca—  j 
tur,in  quod 
pnnclufl]  fe 
midiametri 
cadat  per- 
pendicula- 
ris  ex  quo- 
libet  gradii 
quadrantis, 
demifla.  . 

Quo  paclo 
in  Jiametra 
Aftrolabij 
punclu  cu- 
iufuis  dcclt 
nationis  re 
periatur. 


? — r~#    \  1 
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Prseccptum 

general 
ad  diuiden 
dam  lineam 
datam  ,  vt 
alia  quaacu 
que  diLiifa 
eft. 

Qji  racio 
re  quanti  - 
tas  anguli 
quem  lace- 
ra  inftrume 
ti  concinec 
coenofca- 

o 

tur. 

Quando  fi- 
nus  totus  ta 
paruus  eit, 
VC  tn  inftru 
mentu  traf 
ferri  ne- 
cueat,quid 
agcadum. 


.Quando  Ta 

gens  fupe  - 
rat  (inum_> 
totum,quid 

agendti,  vt 

per  vnicani 
translatio- 
ncm  punclu 
«juxmil  in- 
iKniatur . 


n        GEOMETR.  PRACT. 

fquod  dpera?  pretium  e(Tet,vt  expeditius  horologia  defcnbantur)(7cut  «quf- 
noCtulis  linea  in  horologio  honzontali  diuifa  cft  i  fecabmir  quaeuis  a  la  umi 
lirer,  fi  nimirum  ei  aequale  jnteruallum  F  G  ,  fumatur,  vc  ex  didtis  Jiquido 
conirat.  Satis  tamen  eftifl  hcrae  tx  vna  park  linc*  merid  anz,nimirum  vel 
hora?  antcmeridianae,  vel  pomeridiana!  duntaxat  l.n  iniirumemum  ttant- 
fcrancur  .  - 

22  PRAETERE A  aperto  inftrumento  quomoJocunquc3cognofcemu* 
quanticatem  anguli  FAG,in  centro  A,  conitituti ,  hoc  modo.Circmo  fuma- 
tu;  incerualJu  n  lntergradus  60.&  6o.in  pofteriore  inftrumenti  facie,  rrani- 
fjraturqne  ex  centro m  altetutram  lineam  chordarum.  Nam  quot  gradus  m 
eointeruallo  inciuduntur,  toc  gradus  continebit  angulus  F  A  G.  Ratio  eit, 
quod  arcus  ex  centro  A,per  gradus  60  &  60.  defcriptus  porcio  eft  quadran- 
tis.cuius  chorda  eft  tota  linea  AF:  propcerea  quod  chorda  tfc.graduum  femi- 
diameccr  eft  quadrantis  dicti,cuius  chorda  clt  AF,vc  cx  inftrumenciconftr  u 
ctione  manifeftum  eft.Igicur  inceruallum  incer  gr.6o.&  6o.eftch.orda  anguli 
FAG,propofiti,&c. 

2?  SkD  nequehocomittendum  eft,  (quandoquidem  de  Tangentibus, 
n*nubus,&  fecantibus  in  hoc  inftrumenco  refpeCtu  dati  (inus  cocius  accipien- 
dis  verba  fccimus  )  finum  cocum  intcrdum  elfe  cam  exiguum,  vt  ex  F,in  G, 
transferri  nequcat,etiam(i  inftrumentum  prorfus  claudacur. Vt  ergo  refpecht 
illius  iinus  torius  Tangens,finus,ac  fecantes  accipere  poilimus  ex  inftrumcn 
to,fumendus  eft  ille  linus  tocus  in  aliqua  recta  bis,cer,auc  quacer ,  &c.  acque 
ita  ex  F,in  G,transfcrendus  .  Nam  ii  Tangentium  quaelitarum  ,vel  finuum  * 
aut  fecantium  refpectu  (inus  totius  100.  capiancur  femifies,  vel  tertia?  par» 
tes ,  auc  quarcjB  ,  &c.  prouc  videlicec  iinus  cotus  bis,  ter ,  quateruc ,  &c.  ac- 
ceptus  fuit ,  habebunrur  Tangentes  quaefica? ,  vel  finus  ,  aut  fecances .  Vt 
ii  finus  cocus  duplicccur ,  &  polico  (inu  toco  100.  Tanges  verbi  gratia__# 
fic  37H.  fumenda  eft  Tangens  189.  &c.  Sed  commodiilime  ies  hxc  per- 
agecur,ii  linus  cocus,qui  perpufillus  eft,  decupletur.lta  cnim  polito  linu  toto 
ioo.fi  exTangenre  verbi  gratia  propolici(reliCta  prima  figuraad  dexrcram) 
abijciacur  vna  Hguraad  dexceram,  qua?  eft  fecunda  in  tota  Tangence,  habebi 
tur  decima  eius  pars.Habenda  ramen  fempcr  eft  rauo  figurae  abiecfc*,vt  fcili- 
cec  pro  ea  fumacur  i.li  maiorcft  quam  5»  &c.  Hac  racione  Tangente  2414. 
gra  J.  67.  min.  go.  propolica  (  relictis  )transferenda  eric  Tangena 

2  4.paulo  amplius,  nimiru  pars  decimaTagetis  2  4i.refpcclu  finustctius  100. 

24  SIC  et  am  ,  quando  Tangens  aliqtia  iinum  totum  fuperat ,  ne  coga» 
mur  priuium  iinum  cotum  aliquoties  transferre,  deinde  vero  reliquas  partes^ 
vel  concraifed  vc  itacim  pimdtum  ,  quod  quaericur ,  per  vnam  cranslacionem 
poilimus  inucnire,diuideiu!a  cft  toca  Tangens  tabula:  ad  fiivem  nou*  defcri- 
ptionis  Horologiorum  policas  per  i.vel  ^.vel  per  taJem  denique  numcrum  , 
vt  producatur  in  Quotiente  Tangens  trium  figurarum.  Tuncenim  ahiecla-j 
prima  fi^ura  ad  dexteram  ,  reliqua  Tangens  transfcrenda  clt  refpcCtu  iinua 
totius  1  00.  inultiplicati  per  eundem  numerum  ,  pcr  quem  Tangens  diui- 
fa  fuit.Vt  Tangcns  I10C4.&  8.t  efpectu  linus  tocius  iooo.eft  17  $  i.qua^  diuifa 
per  i.facic  866.Ergo  cransferenda  cil  TangensStf—-.  paulo  amplius  rcfpe- 
dufinus  totius  lOO.duplicau.  Item  Tangcns  hor.5.&  7.eft  J7^i.  quxdiuifa 
pcr  quatuor  facic  9 ^  ?.  Ergo  Tangens  9  5  -.  traiufcreuda  e{\  xcfpcctu  linua 
touus  ioo.  iiuadiuplicau,Accnieiude  csccetis* 

IN 
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lf  TN  hoceodem  deniqueinftrumento  facile  duabusre&Is  tertiarYL-i 
f>roportionalem,&  tribus  quartam  adiungemus .  Nam  fi,  duabus  propofitis  » 
primae  in  re&a  AF,  regule.  AB,*quaIis  capiatur:& fecunda  a  finehuius,aper 
to  inftrumento,per  circinum  tansferatur  in  regulam  AC,ad  numerum  fimi- 
Iem  illi,qui  in  extremo  primaein  regula  AB,appo(itus  eft,«f k*  vtpedes  cir- 
cini  ftatuantur  vel  in  fimilibus  partibus  vtriufque  rcgulae,  vel  in  duobus  pun 
&is  aequalire  r  diftantibus  a  fimilibus  partibus  )  eidemque  fecundas  in  regu- 
la  AB,2equaiis  iumacur,dabit  incerualum  intcr  fincni  huius  fecundae,  &  nu- 
merum  in  regula  AC,fimilem  UJi,qui  propc  finem  fecundae  fcriptus  eft,  ter- 
tiam  proporcionalem;vt  ex  demonftracis  Num  i.  conftave  poteft. 

EADEM  ratione,(i,  trjbus  reftis  propofitis.prima  &  fecunda  in  inftru- 
memumtransferantur,vt  dictum  eft,tertiac  autem  in  regula  AB,aequalis  quo 
€]ue  capiatnr,dabit  interuallum  inter  finem  terttac ,  &  numerum  regulae  AC, 
fiojlem  iili,quiadextremum  certiae  in  regula  AB,notatus  eft,quartam  pro« 
portionalem.  '  . 

QVOD  ii  lineae  pronofitae  tam  magnae  (int,vel  aliqua  illarum  ,  vt  m  m- 
ftrumentum  tranfportari  nequcant ,  fumcndae  crunt  omnium  {emifles,vel 
tertiae  parces  ,  uel  quartae  &c.  atque  cum  ilhs  procedendum  ,  vt  diclum  eft . 
Innenta  enimduplicata,vel  triplicata,  vel  quadruplicata,&c.onVret  tcrtiam 
aut  quartam  proportionalem  quaefitam. 

26  LOCO  praeditfiinftrumenticonftruipoteftinlamina  aliqua,  vel 
pI'anoquolibet,figuraeundcm  vfum  babens,facillima  hac  ratione.  Fiat  angu 
ius  B  AC,  cuiufcunque  magnitudinis  5  quoautem  maior  fuent ,  eo  ma:orcs 
(inus  toti  in  figura  aiiumi  poterunt:ica  vt  non  male  feceris  ,  d  tb$um ccfhfti- 
tubs  .  Ita  namque  quadrantem  quoque  rcfto  angulo  oppolitum  obtintbis : 
Rfc&a  autem  AB, in  100.  particulas  aequales  fedta  ,  (  polletetiam  fecari  in_-> 
1900.  fi  commode  fieri  pofler,  vtdefuperioreinftrumentodiximusj  defcri- 
banrurex  centro  A,per  fingulasparres  ioo.arcus  circulorum  ,  qui  rectam_j 
quoque  ACin  .too.particulas  arquales  diftinbuent.-paracaque  erit  figura. 

N  AM  fi  in  infimo  arcu  BC/umatur  interuallum  BD,dato  fimii  toti  aequa 
le,ducaturq.  rccla  occulta  AD,(haEcin  a;nea  tabella  ducenda  ent  atramcnco 
ndn  admodum  nigro,  vd  alioxolore,  vt  poftea  deleri  poflit )  fungentur  re- 
tfae  AB,AD,ofricio  regularum  AJF.AG,fuperioris  inftrumenti  ad  propohram 
ma^nitudine  BD,apertiJ&  dilatati.Quamcbrem  inuenientur  in  hacfigura.-* 
omnesTangentes  refpeclu  finus  totius  BD,vt  fupra.Vt  Tangens  verbi  gratia 
painium  4o°erit  interuallum  LF,  *  cum  ducta  rcda  EF,  paraUela  fit  reclae  du- 
BD,propcerea  quod  lacera  AB,AD,fc<fta  funt  in  E,F,  proportionaliter . 
Alij  vfus  fupra  oplicati  facile  quoque  ad  hanc  figuram  aptabuntur:  pi  «fer- 
tim  (i  in  altcram  faciem  Jamina*  transferantur  chordae  omnium  arcuum  qua- 
drantis  alicuius,vt  ex  dato  circulo  quotcunquegradus  potfint  abfcindi,  &c. 
Habet  figura  haec  id  commodi,quod  peiiculu  no  eft,  ne  clauus  in  centro  atte 
ratur,ficut  in  fuperiore  inftrumento  Dcinde  in  eadem  hac  figura  pofiunc  ac- 
cipi  particulae  etiam  minime;,  prope  centrum,&  in  extremo  quadrante  finu» 
totus  quamuis  perpufiiius,  quod  in  fuperiore  inftrumento  uon  licebat  . 

QVAMVIS  autem  admagnitudinum  dimenfiones  non omnes huius  m- 
ftrumcnti  partium  vfus  necefiarij  fint,fed  folum  ille,quem  Num./.  &  i.  ex- 
plicauimus,  potifiimum  requiratur  i  placuit  tamen  tam  varios  cius  vfus  in 
vnum  hunclocum  congerere,tum  vc inftrumenvipraEftantia  magis  eluceat  y 

tuo> 


Quo  paft# 

tertia  ,  & 
quarta  pro- 
portionalis 
reperiatur» 


Coftruclia 
alcerius  in- 
ftrumetipro 
codcm  vfu* 


a  z.fextU 
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tiimvtftudiofusle^orhabea^vbi  a^os  vfus,  quos  defidcrat ,  jncjinrere 
jkat.Non  fum  etiam  nefcius,quam  plurimcs  alios  praecJari  huius  inftrumerl 
tivfus  pofte  excogitari,quos  proprio  Marte,atque  induftria  quiuis  faciJe_>, 
quando  id  res  poftulauerit,co«kando  iiuicniet;nos  praecipuos  folum  indicare 
voJuimus  hoc  loco. 
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CONST%,FCTIO  §iy  A  D  RANTIS  ,  IN 
quominutaquoque,acfecunda  deprehendantur ,  etiamfi 
gradus  in  ea  feSli  nonfint .  Et  quo  paSlo  eadem  miflutcu^ 
&  fec.obtineri  pojfint  in  quadrante  in  90.gr  adus  dijiribu- 
to.Ac  denique  qua  ratione  ex  data  reSia  in  paucijfimaspar 
tes  aqua/es  diuifa  abfcindi pojjint partes  mtllejima>  &c. 

C    A    P    V    T  II. 

O  C  eft  ficundum,quod  praemittendum  etfe  dixi- 
mus,  qua  vidclicet  via  cogr.ofcere  poiTimuSjquo.c. 
minuta,  &  fecunda  in  propolita  parrcicula  cuiuf- 
uis  gradus  contineantur  :  Et  quot  partes  millcfi- 
mas  quaelibet  particula  datae  recla?  comprehedatj, 
Jicet  in  paueiflimas  ea  partes  iic  diftribuca  .  Quod 
vt  afTequamur  ,  conftruendus  eft  quadrans  ,  quem 
anno  ij86.in  Fabrica,&  vfu  inftrumenci  Horolo- 
giorum  confecimus,  hoc  modo.  Defcrir  tis  cx  A  , 
ecntro  quadrantis  BC,intra  eundem  quadrantem  alijs  jtf.quadrantibus  aqua 
Jiter,  fi  placet,  interfe  diftannbus ,  vc  venuftior  appareat  figiifa  :  ita  vt  m  Quadran  — 
vniuerfum  (int  4oquadrantes,quorum  cxtimus  in  90  gradus  more  folito  fe-   tJs  conftru 
cetur  :  proximus  deinde  in  1  28.  pattes  acquaies,  primum  vidclicct  in  duas,  Ctio  ad  m. 
&  vtraque  pars  rurfus  in  duas  ,  &  quaelibct  harum  qi.atuor  partium  iterum  &  fec.  co- 
in  duas ,  &  ita  deinceps  ,  donec  7.diuiliones  abfolutae  (inr,  atque  adeo  totus  gnofccnda. 
quadrans  in  1  >-8.  partes  aequales  diftributus.Poft  haec  producantur  alij  qua- 
drantes  vltra  femidumetril  AB.ille  quidem,qui  tertius  eft  ab  extremo  B  C, 
vfque  ad  gradum  oi.extremi  quadrantis  CB,produdi ,  hoc  eft,  vfque  ad  li- 
tieam  ex  A,  ad  gradum  9 1  .ductam:fequens  deinde  vfque  ad  gradum  £1.  & 
tnfequcns  ad  gradum  o^.atqueica  deinceps  vfque  ad  alios  gradus,ita  vt  oua 
dragefimus  quaJrans  vfque  ad  gradum  1  z8.producatur.Hi  arcus  ita  produ- 
£ti  diuidantur  tinguliin  1  zS.parces  aequales/icuti  quadrans  cxtimo  quadran 
ti  proximus.  qua  diuifione  pera&a,partes  iupra  femidiametrum  AB,rcfccen 
tur,tanquam  fuperuacaneae, 

2  QVOD  (i  quadrantes  vltra  femidiametrum  A  B  ,  produci  commo- 
de  non  pofiin:,ob  fpatij  anguftias,inltituenda  erit  diuiiio  hoc  modo.  Iti  oua- 
drante  extremo  BC,fumatur femiftis  numeri  gra Juum,  quem  quilibci  arcus 
produ  tus  .  Mtinere  dtberet,  &ex  A,ad  lllam  femiflem  linea  occulta  duca- 
tur.Harcenim  fecabit  quadrantem  propofitum  in  pun&o  ,  vbi  arcus  produ- 
#us  prima  diuifione  bifariam  fecaretur.  Quare  li  arcus  inter  hoc  pundum 
&  femidiametrum  A  C  ,  comprchendens  64.partes  ex  illis  1  z8.  tocius  arcus 
producenuijfecetur  bifa*iam  continue  fex  diuiflonibus  ,  partesque  illius  1:1 
in  arcum  inter  idem  ptinctum  ,  &  femidiametrum  AB  ,  transfcrantur, 
qux  transferri  pofliint,  habebutur  in  dato  quadrante  omnes  partes ,  quae 
ex  illis  izS.in  quas  totus  arcus produttus  diuideretur^in  cnudranteni  cadunt. 

Vt 
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Vt  fi  diuidedus  fit  quadrans  MN,  vfq.  ad  gr.  io4.producedus,  ducemus  ad  gr. 
jl.nimirum  ad  fcmifem  grad.«04.re<fta,quae fecet  Quadrante  MN, m  O.Na 
fiarcus  ON,continens  partes  64.  ex  iJlis  r  :8.  totius  arcus  produfti ,  fecetur 
continuebifaria  fex  diuifionibus,partefq.  eius  in  arcu  OM,transferantur.ha- 
bebuntur  omnes  partes  in  quadrante  MN,cadentes,  non  fecus,ac  fi  tocus  ar- 
cus  orodudus  in  1  i8.partcs  diftribucus  eflet.  Sic  eciam  ,  fi  quadrans  ad  gra- 
dum  1  n  produccndus,diuidcndus  fit,  ducenda  erit  linca  occuJta  adgradum 
6iJL.  nimirum  ad  fenwuTem  graduum  1  if.ltem  fi  quadrans  DE,  1  ^o.produ- 
cendus ,  diuidcndus  fit ,  ducenda  erit  linea  occulta  ad  gradurr, 1  60.  &c.  numeri 
z    H  L  S  C  E  quadramibus  ita  diuifis  duplices  numen  afcnbendi  funt ,  I^dranti  m 
•ronefemidiamettuquidem  AC,numcri  quadrantum,vt  1.  prope  extreniu;  bu$ 
a.iuxta  fcquentem  i  &  *.  iuxta  tertium  ,  &c  Ita  vides  quadranti,  qui  vfque  d{  fiflt 
ad  oradum  96.produdus  eft ,  appofitum  efle  numerum  8,  cum  is  octauus  lic  . 
Primus  enim  eit  quadrans  BCjfecundus,qui  fequitur,  90  graduum  5  Tertius 
eraduum  91.  quarcus  graduum  92.  quintus  graduumoj.  Sextus  graduum 
94.  Septimus  graduum  9*.  &  Oclauus  graduum  96.Sicetiamquadranri  vfq. 
ad°rad.  ioo.produclocernis  afcriptum  etfe  numerum  n.&c.  At  veroiuxta 
femidiametru  A&numeri  illorum  graduum  fcribendi  funt,  ad  quos  vfq.  qui- 
libet  quadrans  extenditur,  vc  in  figura  vides.  Ita  enim  cadentc  filo  pcrpendi- 
culi  in  partem  aliauam  integram  alicuius  quadrantis,illico  luxta  femidiame 
trum  AB,apparebit,adquegradum  vfque quadrans ille produftus  fuit.Qut 
quidem  graduum  numerus  in  regula  trium  tertium  occupat  locum,vt  mmuta, 
acque  fecunda  inquirantur,vt  paulo  poft  Num.  7.  dicemus.  Pinnacidi* 

4  IVXTA  femidiametrum  AB,affigenda  funt  duo  pinnacidia  ad  angu-  ^ 
los  redos,«a  vt  (oramina,per  quae  radius  folis,vel  vifualis  tranfire  debet,ad  ^ffi  » 
perpendiculum  re&a:  AB,  exiftancsalioquin  non  paruus  error  m  dimenfione  © 
linearum  committeretur.  *       •  rv  i- 

5  QVANDO  porro  per  radium  vifualem  altitudo  ftellae  lnueltigan-  Pinnacidit 
da  eft,vel  pundum  aliquod  lineae  dimetiendae  infpiciendum,conftrui  debent  pro  radio  vi 
duo  pinnacidia  hoc  modo.In  tabella  aenea  quadrata  I  K,  fiat  foramen  rotun.  fuali  quo  pa 
dum  mediocris  magnitudinis,  in  cuius  medio  relinquatur  foramen  I ,  quod  do  ccnftrue 
fuftineatur  a  diametroquadam  tenui;  Et  circa  I,  circumuertatur  aha  tabella  da. 
seneaquadracafubtiIis,prioriaequaIis,in  cuius  mediofit  etiain  perexiguum 

foramen  M,  refpondens  foramini  L,  quando  haec  tabella  priori  (uperimpo- 
mtur.Huiufmodi  dno  pinnacidia  fi  fiant,  dici  vix  poteft.quam  expedite  qua- 
cunqucftellam,aucaliam  quamlibetrem  contueri  licear.Nam  pinnacidium, 
quodaboculopropiucabeft,claudendum  eft  cabclla  iila  quadrata  circum- 
du£acirca  punctum  I,alttid  autem  aperiendum.Sic  enim  fiet,vt  radius  vifua 
lis  per  foramen  M,prope  oculum  immilfus,ilJico  confpiciat  per  maius  fora- 
men  L,in  pinnacidioremotiore  ftella,  vel  aliam  rem  propofiramrquia  fora- 
men  illud  maius  apertum  facile  rem  ipfam  intueri,&  fine  vllo  negotio  fora- 
men  exiouum  L,in  eodem  pinnacidio  rcmotiorc  in  ipfam  rcm  vifum  diri- 

gerenosfinit.  0 

6  POSTREMO  cxcentro  A,cgrcdiatur  filum  fubtiliflimumcum  appcn  conftrufl:0 
fo  pcrpendiculo .  Aut  certe  loco  fili  conftruatur  regulaanca  admodum  tc-  , 
miis  cum  linea  fiduciaMn  cuius  cxtremitatc  prommeat  laminula,ex  qua  fu-  fi  &  • 
foendatur  perpendiculum  hac  conditione,vt  regula  Jibere  pendente  ,  filum 

aliquod  «upcrpcndiculo  demittuuvd  vn$uemlinc*  fiduciae  rcfpondear.  At- 
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Quadrans 
flabiiis. 


Vfus  qua- 
drantis  pro 
3cime  con- 
ftruct  i  in_- » 
minucis  cx- 
^uireudis. 


cjue  ip  boc  fumma  diligenria  adhibenJa  eft.alioquin  gradus  non  recle  a"  Ii« 
nca  fiJuc^indic^encur. 

A  1  rv7 l  hoc  rnodo  Qnadrans  in  fuo  v/u  erir  pendulus,  (lUf  res  in  fubli- 
tniexiitens  <x  B,per  A,riueresin  pfano  po  fi  :a  ex  A>per  B,  fnfpiciatur, 

QVOO  fi  circa  ccntium  A>rcgula  affigatur  cum  linea  fiduciat  aB>&  Juo 
hus  p  iruucidj  js  c  b,cpaorurrj  foramina  Jinras fiduciaerefpondc,nr,ipfaquere- 
gula  u.i  firjcneWjYt  circa  ccncrum  circumducta  ad  queircuncuic  gradum  im 
mota  pcrmai. eu  crit  Quadr-ans  in  fuo  vl«.>  ltabilis  eundcm  femper  lirum  ha- 
bens,fiue  res  in  fub'imi  exiilens  iijfpicjatur  cx  A  ,  pcr  b,  pofito  nimirum  Ia- 
tcre  A  C.  ,Horizor<ti  r  a;allc-Io,  in  plano  honzcnt.i!i,fiue  rcm  in  plano  pofi- 
tam  quis  intueatur  cx  A-per  b.Iatere  AC,  ad  Horizontem  exiiknte  perpen- 
*liculari,&  latere  A  B,eidem  Hori/onci  paralJelo,fuperioremc|iie  iocum  oc» 
cupante.  Verum  hjec  planius  intc]!ioentur,cum  de  vtroque  vfu  lib.  i.agcmus. 

7  VSVS  quadrantis  hocmodo  ronftrudiin  ininutis,ac  fecundis  exqui- 
rendis,pr3Bclarus  eft.Nam  cadente  (Slo  pcrpc ndiculi,  aut  linea  fiduciae  A  B  , 
in  partem  aliquam  integram  alicuius  Quadrantis(  quod  fere  fernper  accidec 
propter  diucr/iratem  partium  in  tanta  quadrantum  multitudine  )  fi  fiat  vc 
i28.nimirum  vt  numerus  partium  ,  in  quas  qutlibet  arcus  produ&us  diuidi- 
tur ,  ad  partes  a  filo  abfciflas ,  i:a  numerus  graduum  in  toto  arcu  produclo 
comprehenforum,  incuius  partemaliquam  integram  filum  incidit  ad  aliitd, 
rcptrierur  numtrus  graduu  in  arcu  abfciflb  contentorum.Et  fi  quid  in  diuifio 
ne  fuerit  refidui ,  il!uJ  per  60.  multiplicatum,  atquein  eundem  diuiforem, 
hoc  cit ,  in  1 : 8.diuifum  ,  dabir.  minuta  graduum  .  Et  fi  adhuc  quippiam—» 
rcmanfcrit  in  hac  diuilione  ,  illud  codem  modo  per  60.  multiplicatum,  &  irt 
eundem  diuiforem  1 2  8,diuifum,  exhibebit  fecunda .  Atque  hoc  modo  pro- 
grediendo,reperientur  Tertia,Quai  ta,  &c.  donec  nihil  in  diuifione  fuper- 
ut.Tunc  enim  vlterius  progrcdiendum  ncn  eft;  Sed  fatis  eft,  ad  fecunda  vf- 
que  prcgredi.ExempIi  gratia.Ponatur  ex  Quadrante  P  Q^vfque  ad  gradum 
ioo.proJucto  ,  qualis  cft  duodccimus  ,  filum  perpendiculi  abtciditTe  parret 
ao.ex  illis  1 28  in  quas  totus  arcus  produ&us  diftributus  eft.Fiat  ergo,vt  12$. 
ad  zo.ita  ioo.ad  aliudjinucnienturque  gradus  if.fupereruncque  in  diuifione 
80.  quaeducta  in  60.  faciunt  4800.  quae  diuifa  per  1  iS.dant  minuta^r,  & 
fuperfunc  adhuc  6^.qua?  fi  ducantur  in  60, &  productus  numerus  3  840.  diui- 
daturper  1  *  S.prodibunt  Sec.jo,  nihilque  in  diuifione  fupereft  .  Arcus  ergo 
Q  io,vd  arcus  Quadrantis  BC,inter  C  &filum  perpendiculi  includit  gr.r  f . 
Min,  j  7-Scc.^o.Rurfus  ponamus  ex  oclauo  quadrance  RS,  vfque  ad  gradum 
$)6.proJudo  filu  perpeJiculi  abfcidifte  partes^^.ex  illis  n3  qux  tototo  ar 
cu  produclo  contkietur.Fiat  ergo,vt  1  28.ad  otf.ita  96.  ad  aliud:repericntur- 
cjuegradus  72.praEcifearcuiabfciiT0ccnucnire.Item  ccciderit  filum  i:i  par- 
tcnr,64.Quadratis  fcxtidecimi  M  N,vfquead  gradum  104.  producti.  Si  er- 
gofiat,vc  ti8.ad64,ita  104. a \  aIiud,producennir  quoque  t^rad.^  pr^cife. 
atqueitadeca£tcris;duminodofismcmor,vtfiquid  in  muifionibus  fuper 
fuerit,refiduadiuifionum  multipliccntur  pcr  60.&  produdi  nameri  per  ng. 
^liuidantur^vt  diCtuin  ett. 

DBMONSTRA  T  I  O  huiusopcrationispeTfpicuaeft.Qtionramenim 
cft  ,(  in  vltimo  cxcmplo)  vt  arcus  NM,vfquead  grad.  i04.produCius,  qua- 
tcnus  in  J18  partcs  feclus  elt ,  ad  arcum  NO,earundcm  partium  64. vt  iJcm 
arcus  NMjtocus  produdus^uateuus  srad.io^.complraicur  >  ad  euiidcm  ar- 

cum 
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crnn  NO,refpe<5hi  eorundem  graduumjefficitur,  vt  fi  fiat  quemadmodunu» 
partes  1  ^S.totiusarcusNM,  vfque  ad  grad.io^.produfti  ad  partes  64. fn  ar- 
cu  NO,contentas,ita  idem  arcus  NM,  produclus  graduum  104.  ad  aliud,  re- 
perianturgradus  ineodemarcu  NO,contenti,&c. 

8    l  N  gratiam  autem  itudioforum  placct  hic  tabellam  inferere  ,  in  qua 
exreiiduo  primse  operationis  regulae  aurex,  qua  gradus  eIiciuntur,mox  ap- 
paret,  quot  minuta ,  &  fecunda  llli  reliduo  rcfpondeant  .•  Ita  vt  opus  Cit  Conitrucli* 
femel  tantum  regulam  auream  adhibcre.    Conilruitur  autem  tabella  ,  &vfuv  tabel 
fi  fingula  re(idua,quae  plura,  quam  1  27.efle  nequeunt ,  per  tfo.multiplicen       Pro  niinit 
tur,product ique  numeri  per  i28.diuidantur.  Atque  vt  ftrtictura,  &  vfushu    **s  &  fccu* 
iufce  tabellar  faciJius  inteIIigatur,apponemus  vnum  exempIum.Cadat  verbi 
§ratia  filum  perpendiculi  in  partcm  29.  Quadrantis  $2.  ad  gradum  vfquc-> 
1 20.produd1.Fiat  igitur  vt  1 2  8.ad  29.  ita  1 20.  ad  aliud  ;  producenturque__» 
grad.  2  7.  Quia  vero  in  diuifione  fuperfunt  2  4>fub  quo  numero  in  tabella  po- 
nuntur  duo  hi  numeri  1  1  15.  Prior  ergo  dat  minuta  ^  &  poiierior  fecunda $ 
Ita  vtarcus  a  filoabfciiTus  comple&atur  grad.27.Min.  j  i.Sec.i  j.  Atqu^» 
haec  minuta,&  Secunda  producuntur  ,  li  rdiduum  diuifionis,nimirum  24.du- 
catur  in  60. &  productus  numeius  per  128  diuidatur ,  &c.  £adem  ratio  eft 
de  reliquis  tabeJJae  numeris.Nam  femper  fuperior  numerus  eit  ille,qui  in  di 
uifione  remanfit:Inferiorum  aucem  numciorum  prior  ad  minuca,&  pofterioc 
ad  fecunda  fpeccac. 


SEQVITVR  TABELLA. 


1 


C   *  TA- 


2o      GEOMETR.  PRACT. 
TABELLA  INDICANS,  QVOT  MINV- 

ta ,  ac  Secunda  refiduo  prims  opcrationis  regute  au- 
re£,quagradus  in  fupra  nominata:  wbute  conkru- 
dfcione  eruuntur ,  reipondeant. 
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9  T>0RRO  vt  ftudiofos  omni  labore  fupptttaiuU  leuaremus.compofita 
a  nob.s  efi  feqnens  tabula,  in  ooa  confcftim  apparet ,  quo. =  6r»dus ,  ^ma  . 
ac (ecunda  cuilibet  partl cuiufuis Quadtaus  telpondeanr.Nam  fiin Iaterett 
bul*  GniftrofumaniVmimetusillius  quadramis,  .n  cuius  par« ffl i  «hjW 
imegram  Elum  petpettdiculi  eeddit.  numerut,  «««^JjKj^ 
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•Jus ,  Minuta5ac  fecunda  Quadrantis  41.  Differentiae  autem  inter  gradus,Mi« 
nuta  ac  Sec.  Quadrantiv  $8.&  Quadrantis  40.  additae  ordinarim  gradibus  , 
Minutis,ac  fecundis  Quadrantis  40.  conficient  gradus  Minuta,  ac  Secunda__j 
Quadiantis  42.  Sic  quoque  differentiae  inter  gradus  ,  Minuta ,  ac  Se<-unda 
Quadrantis  30.  &  Quadrantis  40.  appoficag  gradibus ,  Minutis ,  &  fecundis 
Quadrantis  40.  component  gradus ,  minuta,  &  fecundaQuadrantis  50.  &c. 


SEQVITVR  TABVLA  QVADRANTIS 

paulo  ante  conftrufti ,  vbi  finguli  arcus  produ&i 
diftribuuntur  in  1 2 8.  partes  arquales:  in  qua 
ftatim  apparct,  quot  Gradus,  Minuta, 
ac  Secunda  fingulis  particulis  cu 
iusuis  quadrantis  refpon- 
dcant:  cuius  quidem 
vfum  fupra  expo 
fuimus . 


rly  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

3ges  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 


IIBER  PRIMVS 


23 


Far 

tes, 


Z 

3 

n> 

co 
O 

o 

H-t 

c 

r- ; 

r-r 

3 


_^  \ 

M 

s 

I 

1 

0 

- 

r) 

3 

4*^ 

I  1 

X  1 
 } 

->, 

4'- 

5  v 

4 

0 

4* 

7 

tr 

l 

0 

4? 

36 

44 

_l 
T 

7 

0 

4  + 

3- 

8 

0 

45 

0 

Q 

Q 

A< 
T  } 

28 

10 

0 

7r 

1 1 

0 

-4 

T  "> 

0 

40 

5  - 

0 

47 

2  1 

*4 

0 

47 

49 

T  c 

1  A  ) 

a  0 

T  *7 

J  7 

16 

0 

48' 

45 

T  ^7 

0 

49 

1  i 

T  Q 

1  0 

0 

49 

4 1 

19 

0 

5o 

9 

2  O 

0 

5o 

37 

2  I 

0 

C  T 

1  4 

2  2 

9 

5  l" 

34 

23 

0 

V- 

X 

2A 
1 

0 

5 1 

2  > 

0 

5  2 

5» 

t  /£ 
2  0 

0 

53 

26 

27 
/ 

0 

?3 

54 

28 

0 

54 

22 

29 

0 

54 

51 

30 

0 

_U 

19 

31 

0 

55 

47 

32 

0 

56 

15 

33 

0 

Jf 

4? 

34 

0 

57 

1 1 

3  5 

0 

57 

39 

36 

0 

53 

7 

3Z 

0 

58 

48 

0 

59 

4 

39 

3* 

40 

: 

0 

0 

2 

3 

4 

5 

1 

J 

6 

7 

G  M 

S 

G 

~M 

S 

G 

"Tvi 

s 

cTm 

s 

G 

~~mTs 

G 

S 

2  0 

0 

3 

0 

4 

Q 

1  ° 

0 

6 

0  0 

7 

0 

0 

1  24 

22 

2 

6 

3  4 

2 

8 

45 

?  3° 

56 

4 

r3  7 

4 

55 

19 

1  25 

"9 

2 

7 

58 

5o 

37 

5  3  * 

1 7 

4 

«5  56 

4 

58 

3* 

1  26 

»  5 

2 

9 

2  2 

5  - 

3° 

>   3  > 

5  / 

j. 

T 

1 8 

*-P  t) 

< 

1 

i 

5 1 

1  27 

1 1 

10 

47 

, 

54 

22 

2  27 

>   > » 

58 

\ 

2i  $4 

5 

5 

9 

1  28 

_7 

2 

1  * 

1 1 

1 

S6 

1  < 

*  > 

24  0 

1 9 

4 

24  22 

$ 

8 

26 

1  29" 

4 

*3 

36 

2 

58 

7 

3  4* 

39 

4 

27  1 1 

$ 

1 1 

4> 

1  30 

0 

1 

]  c 

0 

0 

0 

2  45 

5  T) 

0 

4 

20  0 

5 

15 

0 

1  3o 

5f 

2 

16 

24 

1 

*  > 

?  47 

2  1 

4 

3 2  49 

5 

18 
~  " 

17 

1  3r 

52 

2 

'7 

49 

3 

45 

3  49 

41 

4 

35  37 

) 

2  d. 

5  T 

1  22 

49 

2 

j  7 

1 2 

> 

< 

37 

2  52 
>  1 

2 

4 

T 

28  26 
> 

24 

51 

1  33 

45 

1 

20 

?7 

7 

3° 

?  54 

>  T 

2  2 

4 

41  15 

28 

7 

1  34  41 

2 

2  2 

2 

9 

2  2 

3  5o 

43 

4 

44  4 

c 

5  T 

5  1 

*4 

1  35 

37 

2 

13 

26 

« 1 

1  5 

2  59 

4 

4 

46  <  2 

5 

34 

41 

1  36 

_34 

2 

24 

51 

I  ? 

> 

7 

4  1 

24 

4 

40  41 

T  7  T 

5 

37 

58 

"  37 

30 

2 

26 

M 

1 5 

yj 

4  3 

45 

5-  3° 

) 

A  T 

T  1 

1  t 
1  5 

I  38 

26 

z 

27 

39 

16 

52 

4  ^ 

6 

4 

55  "9 

5 

44 

32 

1  39 

22 

_i? 

_4 

18 

45 

4  8 

26 

4 

58  7 

<) 

47 

49 

r  4o 

I? 

2 

30 

28 

20 

37 

4  10 

47 

5 

0  6 

>  I 

5 

1  4i 

15 

2 

3r 

f* 

22 

3° 

4  13 

7 

c 

2  45 
>    •  > 

54 

22 

1  42- 

I  I 

2 

33 

17 

24 

22 

4J5_ 

28 

c 

6  24 

3  T 

57 

39 

■  43 

7 

2 

34 

41 

—  0 

1  5 

4  '7 

49 

5 

6 

Ti? 
5 0 

I  44 

4 

2 

?6 

6 

28 

7 

4  20 

< 

r  r  1  r 

6 

4 

13 

I  45 

0 

2 

37 

3° 

JO 

> 

0 

4  ii 

30 

15  0 

7 

JO 

1  45 

%6 

38  54 

J  T 

5  1 

4  24 

51 

r 

17  49 

6 

IO 

47 

1  46  51 

2 

40 

r9 

3  ? 

45 

4  27 

1  r 

5 

20  37 

6 

14 

4 

1  47 

49 

2 

4t 

25 

37 

4_-9_ 

5 

22  26 

6 

I7_ 

XI 

1  48  45 

2 

43 

7 

>  / 

3° 

4  3r 

5* 

— 

76~T5 

i 

20 

37 

1  49 

4« 

2 

44 

#■ 

39 

22 

4  34 

13 

; 

29  4 

*3 

54 

I  <0 

37 

2 

4f 

56 

4» 

15 

4  36  J4 

3"  5-2 

6 

27_ 

1 1 

1  5i 

34 

2 

47 

21 

43 

7 

4  38  54 

34  41 

6 

30 

7S 

"  52 

3o 

2 

48 

45 

45 

0 

4  41 

15 

j 

37  30 

6 

33 

45 

1  5? 

2tf 

i  2 

5o 

J9 

46 

5* 

4  43 

36 

i 

40  19  6 

37 

1  54 

22 

'  2 

51 

34 

48 

45 

4  45 

56 

• 

43  7 

6 

40 

19 

1  55 

19 

M 

58 

5o 

57 

4  48 

J7 

45  56  6  43  36 

I  <6 

15 

1 

54 

22 

jr* 

30 

4  50 

3  7  5  48  45 

6 

46 

11 

1  57 

I  I 

2 

55 

47 

54 

«  4  5*- 

51  34 

\7 

50 

9 

1  58 

7 

2 

57 

1  j 

56 

15 

4  yr 

q 

11 

54  M 

6 

53 

26 

1  59 

4 

2 

5«  3* 

58 

7 

4  S7 

39 

57  11 

6 

56  43 

2  0 

0 

3 

0 

0 

0 

0 

b  0 

0 

6 

0  0 

17 

0 

0 

»4 


GEOMETR.  PRACT. 


3 

ra 

r-{ 

00 

c 

P- 
C 

o- 
fu 

m 

c 
3 


Par 
tcs. 


8 


G    M  S 

8    o_ o 

5  41  if 


I 
2 

3  _ 

51 
6 


7 

8 
9 

10 
1 1 

1  2 


G  M  S 


13 
14 

L5 

16 
17 
18 

19 

20 

21 

2~2 
23 
24 


0 

5  48  45 

5  56  i| 
600 

6  3  45 
6  7  lo 
6  11  15 
6  15  o 

6~T8  45 
6  22  30 
6  36  15 

6  30  o 

^  33  45 
6  37  30 


O  o 
9  41 


10 


G    M  S 


1  o 

7 


-3  <4-7 


0  o 

1  52 

6  34 


28    7  7  11  15 

32  217  15  5* 

34|7  20  37 

"40  h?\7  Z$  19 

45     o*7  3°  0 

49  V?|7  34  41 

*i?  26  7  39  *2 

57  19\7  44  4 


I  I 


G    M  o 


I  2 


,1  o  0 
7     44  4 

7     49  '3 


54  z~ 
59  J* 
4  4' 


G  M 


12  o  o 
8  26  15 
8  315- 


37  30 
43  7 
48  45 


9518     54  22 
09      o  o 
20    9  9      5  37 


25  1 


ir  i5 
16  52 

2Z  30 


26 
27 


6  41  15 
6  45  o 

6  48  45 


30  28 

6    6I7     53  26  3     40  47^9  7 

10  1 9'7    58    7  8    45  57  9  33  45 

14  32J8         49,8     5_r_£  9  39  22 


6  52  30 
6  56  15 

700 


3  45 
7  3° 
12  15 


7  15  o 
7  18  45 
7  30 

7  2^  15 
7  30  o 
7  33  45 


*8 
29 

£2 
31 
32 
33  _ 
34j7  37  30 
3  5  7  41  1* 
36|7_45__o 

4J  |8 

30  8 

391-'  5^ 

40  j  8    o  o|9 


18  45iS  7  3°  8  56  15  9 
22  5818  j2  nlp  1  24,9 
t6  9 


27  1 1 

37 
39  51 


45  o 
50  37 
6  ?4  9    56  n 


34  9  114* 
26  15  9  16  52 
_o  56  9    22  2 


44  4  8 
48  17  8 
5,  ?o  8 


35  37  9  27  11 
40  19  9  32  11 
45     o  9     37  30 


56  4?  &  49  4i  9  4*  39 
0  ^8  54  i-2  9  47  49 
5     98    59    4  9    52  58 


8  9  u  9 
8  13  3*;9 
«  17  49  9 


3  45  9  5  8 
8  26 . 10  3 
?     710  8 


10  1 
10    7  3° 
10  13  7 


10  18  45 
ro  24  22 
10  20  o 


10  35  37 
1041  15 
10  46  52 


10  52  30 
10  5Ji  7 
26  11     3  45 


13 

14 

G    M  S 

G    M  S 

13  00 
9      8  26 
9    14  3- 

14    0  0 
9    50  37 
9     57  11 

9    -0  37 
9    i6  43 
9    3^  49 

10  3  45 
10  10  19 
io  16  5- 
10  23  26 
10  30  0 
10  36  34 

9    38  54 
9    45  0 
9516 

9  57  11 

10  5  17 

IO      9  22 

IO    15  28 
10    21  34 
IO   2  7    3  9 

10  43  7 
10  49  41 

10  56  !5 

11  2  49 
ji  9-1 
il   i5  56 

10  33  45 
10  39  51 
ro  45  56" 

li  22  30 
1  1  29  4 

n   35  ?7 

10  52  2 

10  58  7 

11  4  13 
II   10  19 
II   16  24 
11  22  30 

ir  42  11 
n  48  45 
11  55  19 

12      I  52 

12     8  26 

I  2    15  O 

11  28  36 
11  34  4» 
11   40  47 

12    21  34 
12    28  7 
12    34  41 

12   41  15 

12  47  49 

IX    54  22 

II  46  52 
11   53  58 
/1  59  4 

22  2 
26  15 
JO  28 


7:7  48" 
8  7  52 


M  41 
38  54 
4J  7 


47  21 

51  34 

fi  47 

c  o 


9  17  49 
9  2.2  30 
9    27  11 


3i  52 

36  34 
41  15 

45  56 
50  37 
55  »9 
o  0 


ii  11  1  , 
12/72 


10  1  3  36  1  1  922 
10184511  15  o 
10  2%  54  I 1  20  ?7 
10  29  411  26  15 
10  34  13*13»  5*:i2  29  32 
10  ?9  221 1  i7  30 1 1 2  u  37 


12  53 


^6 


10  44  32  II   43     7  12  41  43 

10  49  41  1 1  f8  45  12  47  49 


4  51  1  1  54  *2  11  ||  59 
o    o  I  1 2    o    013    o  0 


13  o  56 
13  7  3° 
1?  14  4 


13  20  37 
13  27  11 
!?  33  45 


13  40  19 
1?  46  52 

13  5  3 
[400 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


LIBE  R   PRIMVS  25 


Par 

s.  | 


15 


16 


G   M    SIG    M  S 


15  o  oji6  d  o 
10  32  49\X\  if  o 
10  39  filri  12  30 


10  46  $l\  1 1  30  o 
10  53  54  11  37  3° 
I  r     o  56  11  4J  vp 


z 

p 
3 

rt 

C 


io 
II 

12 
13 

115 
16 
17 
18 


11   7  5 8 1 1 1  52  30 

11  1?    olu    o  o 


I  [  21 

J I  29 

II  36 
11  43 


s 


n  50  9 

11  57  II 
_*  4___3 

12  11  I? 

11  18  17 

'2  25  J9 

12  22  21 

!.2o;ii  J9 


21ll2  46 


Ci_'22[i2  53 


1  ? 


7_3° 
o 


11  /5 

12  22  30 

1230  O 


2 

37 

30 

12 

45 

0 

12 

5^ 

30 

o  o 
7  3° 


13  30  o 

1?  37  3°i 


3  45 


23 

"3 

0  :8 

'3 

5?- 

30 

24 

'3 

7  3° 

14 

0 

0 

£1 

«3 

14  32 

14 

7 

■3 

21  34 

14 

15 

0 

27 

28  36 

11. 

22 

jo 

28 

f 

35  37 

14 

3° 

0 

29 

*3 

4*  39 

14 

37 

3° 

3° 

13 

49  4i 

14 

4) 

0 

3i 

i3M<*  43 

It4 

52 

50 

32 

14 

3  45 

0 

0 

33 

14 

10  47 

7 

jo 

34 

14 

17  4P 

s 

1 5 

0 

35 

f4 

24  5  1 

15 

2 1 

3° 

14 

31  52 

15 

3° 

0 

14 

54 

15 

37 

3° 

.38 

14 

45  5^ 

»5 

45 

0 

39 

14 

52  58 

15 

5- 

|4o 

i* 

0  0 

16 

0 

0 

17 

18 

\9 

20 

•  1 

J 

21 

J  M 

S  ( 

3    M  S 

G 

M 

s 

—  ! 

G 

M 

J 

1° 

M  5 

7  u 

Q 

i3  00 

<  9 

0 

O 

20 

0 

c 

2  I 

0  0 

t    <  7 

I  j 

12   39  »2 

I  2 

2 1 

34. 

'4 

3 

45 

»4 

45  5  6 

2  5 

9 

I*  47  49 

_3_ 

A°_ 

18 
— 

14 

'3 

7 

'± 

5  5  47 

2  13 

7 

12  56  u 

1  j 
1  > 

22 

1 4 

30 

1  5 

5  57 

2  21 

6 

13     4  4i 

1 5 

48 

17 

31 

5- 

rj 

15  28 

12  29 

_4 

13   13  7 

13 

57 

I  I 

14 

4» 

15 

_£ 

f_5__9 

12  3? 

2 

13    1 1  ^ 

1  4 

6 

6 

J  T 

50 

37 

*  5  9 

12  4$ 

O 

13    30  O 

'  T 

15 

0 

T  < 
1  ) 

O 

0 

1  5 

45  0 

12  52 

58 

13  38 

_4_ 

j*3_ 

A4 

ir 

\9 

22 

15 

54  5i 

13  O 

56 

I  z  4.6  52 

*  >     Tw  ' 

I  4 

*T^ 

3* 

49 

1  < 

Ts 

4> 

16 

4  41 

13  8 

54 

13  55  l9 

I  4 

41 

43 

1  ^ 

18 

7 

16 

14  32 

13  16 

52 

14    3  4> 

f  4 

50 

37 

i5 

37 

30 

16 

24  zz 

13  «24 

5i 

14  12  11 

*4 

59 

32 

1 7 

46  5.2 

16 

2  1  j ; 

13  32 

49 

14  20  37 

1  5 

8 

27 

1  5 

5* 

»5 

16 

44  4 

13  40 

47 

14-9  4 

1  5 

17 

2 1 

-16 

5 

37 

16 

53  54 

tz  48 

45 

(1    )7  ?0 
1 T   3  /  5 

r5 

26 

15 

l6 

15 

0 

1 7 

J    T  J 

U  5*  43 

14  45  5<> 

35 

9 

16" 

24 

22 

17 

13  36 

14  4 

_t!  j 

14  __4  22 

I  f 

44 

4 

16 

33 

45 

17 

23  26 

14  12 

39 

1 5    *  49 

15 

52  58 

I  0 

43 

7 

1  7 

2  2  17 

14  20 

37 

15  11  «5 

1 

52 

l6 

52 

3° 

17 

4  3  7 

14  :S 

3- 

i5  19  41 

l6 

10 

47 

17 

I 

_5_ 

17 

14  3  6 

34 

1  j    *o  / 

16 

i9 

41 

1 7 

H 

15 

iS 

-  *ry 

14  44 

33 

15  36  34 

16 

28 

3* 

1 7 

20 

18 

12    2  0 

14  52 

if 

'  5  45  0 

16 

37 

30 

•  7 

J° 

c 

18 

22_  30 

15  0 

26* 

16 

46 

-4 

f*7 

3*> 

22 

IS 

2  2   2  1 

15  8 

-6 

:6    1  J2 

16 

55 

1  / 

48  45 

:8 

4.2    1  1 

15  16 

24 

16  10  19 

17 

4 

j__ 

17 

<8_ 

__7 

18 

52  2 

15  24 

22 

l6         1    S        4  S 

17 

13 

7 

18 

7 

30 

19 

1  52 

15  r- 

-21 

16        27  I| 

17 

22 

18 

16 

52 

19 

I  I  43 

15  4° 

17 

jo 

if 

tS 

*6 

IS 

_9_ 

__i  J_4 

15  48 

»7 

16  44  4 

17 

39 

Ts 

35 

37 

J9 

3»  -4 

•5  56 

«s 

11652  30 

'7 

48 

4* 

iS 

45 

0 

19- 

41  iy 

16  4 

1 7  0 .56 

r? 

57 

39 

18 

It 

2  2 

!9 

11  6 

16  12 

1 1 

17  9.22 

18  6 

34 

19 

3 

45 

20 

0  ?6 

19  20 

9 

17  17  49 

«8 

15 

28 

19 

J3 

7 

20' 

10  47 

16  18 

.7 

17  26*  15 

18 

14 

22 

i__ 

__3_ 

-0  37 

uTz~6 

6 

17  3*  41 

iT 

33 

17 

»9 

31 

52 

'20 

30  18 

16  44 

0 

17  43  7 

28 

42 

1 1 

»9 

4i 

j,o 

40  19 

16  *2 

2 

»7  5»  J4 

18 

5i 

6 

'9 

50 

37 

i-O 

50  9 

17  O 

0 

18  00 

19 

0 

0 

20 

0 

0 

i21 

0  0 

D 


w) 


26 


GEOMETR.  PRACT. 


26 


S  G  M  S  G  M  S 


1841  1  5 


8f|»6 

8  33  1 7 j  19  17  49 
1845  o  19  3°  ' 
18*6431942  11 
19    8  2619  54  2- 

20   6  14 
20  18  45 
20  30  56 
9  20  43  7 
*Ub  )f  19 


27  o  o 
18  16  Ji  18  59  4 
18  29    4,  19  1  1  4> 

19  24  22 
IP  37  2 
1949  4i 

20  2  21 

10  iy  o 

2027  39 
10  40  19 

20  52  58 

21  537 


27 


2  I 

2  2 

^3 
24 

25 
26 

*7 
28 
29 
3° 
3* 
3i 

3  3 
34 

\\ 
36 

37 

33 
39 
40 


ao  6  J4 
20  16  52 
20  27  1  1 
2037  ?° 


20  47  49 
.0  58  7 

II  8  1(5 
2  1  1845 


I  24 

1  2  1  r 

22  58 
j_3  45 

44  32 
f5  19 

6  6 
/652 


22 


21  29  4 

2  1   2  9  12  |  22 

2  1  49  4I|" 

21     O  0'23 


'-7  3  9 
28  26 

4P  M 
O  o 


2  I  ?<5  I  J  22  5  l  6 
22     7302?  249 

22  18  45  -3  J4  32 

22  20    0  2?  26  If 


21  1  3  17 

2  1  30  56 

21  43  36 
11  56  15 


28 


G  M  S 


18  O  o 
i94r  t$ 

19  54  22 

20  7  3° 


20  20  37 

10  35  45 

20  46  51 

21  00 

zl  13  7 
21  26  1  5 

11  59  — 
21  52  30 


-2  5  37 
221845 
22  31  52 
12  45  0 
22  5S  7 
2?  1 1  15 


22  854 
222134 
22  24  1  3 )  -  .3  1 4  2  i 
21  4<5  52  23373° 

23  50  37 

24  3  4? 
24  16  52 
24  30  o 


22  59 

13   12  II 

23  24  5  1 

23  37  30 


23  50  9 


24  43  7 


24  249245615 

24  if  2 8  *(  -  5   9  22 
7  25  21 30 


24  2 


23  45  561244047I15  J5  37 

23  5S   7  24  53  **  *f  4«  45 

24  10  19!  is  6  626  152 
24  22  jo|  2  5  1  8  45  26  1  5  o 


M  41  15 

21  5  2  30 

-3  3  45 
*j  »t  P 
23  16  15 

-?  37  30 
23  48  45 
2400 


13  3?  58  24  34  41 
2$  49  41  14  4<M2 
24  124,2459  4 
24  13    7  -5  1  1  1  5 


26  22  2 
26  3441 


24  24  f  1  25  23  26 
24  36  34  -5  35  37 
24  48  17  *5  47  49  :6  47  21 

2f     O     O  26     OO-7  OO 


25  31 24 

25  44  4 

^5  5 6  45 

26  922 


16  2S  7 
26  41  15 

26  54  12 

27  7  3° 


27  20  37 
27  35  45 
^7  46  52 
2800 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


lIBER  primvs. 


27 


30 


g  m  s  g  m  s 


/2 


29   o   o  30  o  o 

20232621  537 

20  37    2.21  19  41 


31 


L»  M  S 

31  00 

-1  47  49 
22  221 

22  16  52 
22  31  24 


M   S  G 


20  yo37,ai  33  45 
1    4i3>*  47  49 

21  17  49 1 zz  1  1 * 

21  31  24^22  15  56123  o  28 
ii  45   o(2z  30  o|23  iy  oj 

2jj£j6  j  22J. 4   4  j  23  29  3  1 

22  II  II 
22  25  47 


32     O  O jj 

22    30    oji3  12  I  I 

22  45  0  23  ^7  39 

o  0(23  43  7 

2i     IJ    023  58  36 


2  45  5^  *3  30  o;24  14 


23  45  o|M  2p  32 

24  o  o  24  45  o 


?3  22 


-M8  7|23  44  4 
23  iaii|23  5836 
23  26  15  34  13  7 


24  30  o 
24  4?  o 
2?  00 


22  52  58 

23  ^o  19  2427  39 

*» 

15 

0 

13    6  34  23  54  22  2442  I  1 

25 

30 

c 

H*°  9 

24   8  26 

24  5643 

25 

45 

0 

n  3345 

24  3230 

25  11  50 

26 

0 

0 

2347  21 

243634 

2S  25  47 

26 

1  5 

0 

24  0  56 

24>o  37 

25  40  19 

26 

30 

0 

24 14  32 

25  44i 

25  54  51 

26 

45 

0 

2428  7 

25  18  45 

26    9  22 

27 

0 

0 

2441 43 

25  32  49 

16  23  54 

IL 

?5 

0 

2455 19 

-5  46  52 

26  38  26 

-7 

30  0 

25  854 

26  0  50 

26  52  58  27 

4* 

0 

25  22  30 

26  15  0 

27    7  30 

28 

0 

0 

26  20  4 

27-2  2 

23 

15 

0 

25  49  41 

2643  7 

27  36  34 

28 

30 

0 

26   3  17 

z6  s?  21 

27  51  6 

28 

45 

c 

26  1652 

27  11  15 

28    5  37 

29 

0 

0 

26  30  28 

27  25  19 

28  20  9 

29 

15 

c 

2644  4 

27  39  22 

28  3441 

29 

30 

0 

2<M72.9 

27  53  26 

28  49  13 

29 

45 

0 

27H  1  5 

28   7  30 

19    3  4* 

;*° 

0 

c 

27  24  51 

28  21  34 

2P  18  17 

3° 

15 

c 

27  38  26 

28  35  37 

293249 

50 

3o 

0 

27  52  2 

284941 

29  47  21 

1° 

45 

0 

28    5  37 

29   3  45 

30    I  52 

3i 

0 

0 

28  19  W 

29  17  49 

30  1624 

ji 

»5 

c 

28  32  49 

2931  52 

30  30  56  31 

30 

0 

28  46  24 

29  4)  56 

3045  28 

3i 

45 

0 

2900 

30  00 

31    O  O 

32 

0 

Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


GEOMETR.  PK  ACT. 


Par 
ces 


iG  M 


rfi 


i 

2 
J 

4 

J 

7 
8 
9 
io 
1 1 

I  2 

13 

15 


j'6  o 
*  18 

,6  9 


2.6  43 
27  o 

~7 


:6 


37 


38 


G  M 


37  o 
itf  o 
26  i8_ 

26  35 

2*  5~ 
2J  IO 


_S  G_ 

V38 
56  -6 
_7 
37 


M 


o  o 
4j  7 
o  76 


18  45 


39 


58  17  3°"  >4 


-7  27 

•7  45 

18  2 


-7  3? 
17  50 
28  7 


45  u  : 

37  18  37 


9  41 


G  M 

39  0 
27  25 
>7  4j_ 
18  J 

s3  io 


54  gk<  38  26 
12  11  (28  56 
50    o  29  1  5 
47    9  i 9  ?3 


-9 


>9  31 
i9  48 


;o  3P 


2S  24 

28  41 

2S  58 

16  *1m7 
118 

?9 
20 

\it 

2  2 

1  2  4 

|3F| 

27 

28 
29 

3_° 
31 
3- 
31 
34 

3  5 


30  56 
21  50 


r-  t 

_JL0. 

31  37 

32  54 

y  it 


33  <i 

_4_  5. 

34  18 
34  35 

3j6  3JJJ_ 

37  9 

3 81**  26 
39,35  43 

4ol?6  o 


___5__ 

29  ir 
*9  -9 

*?  4j_ 

3 

30  ii 
55 

3'  H 

3J_3° 

31  47 
3-  5 

J3  22 


2i'o 
22  19 

J4||__ 
30 
31 
3< 


5  37  29  5i 

23  26  3 o  9 

41  15  ' 3°  2_g^ 

4  |0  46 


J'*»3»  39  5' 


<4 

16  5-  31 

34  4i  |£>__ 

32  ?o  j  1  41 

10    IQ   31  59 

28     7  3-  17 


*0 


G    M  S 


o  o 

7  3o 
26  15 


G    M  S 


45  o 
3  45 
2230 

41  i5|3o 
o    0(30  45 
r8  4^3r  4 


41  o 
28  49 

-9  47 

30  6 
5 


42 


G    M  S 


04 
41  '29 


37  -o'3l  *J 
56  i,-  3r  42 
15    ©fcj*  i 


45  5*  31  S6 
3  4)  3Z  54 

2T   34  3  3  12 

59  22  33  io 
57  w  3?  49 
15    o  i\  7 


P  57 
S  14 


3  3  3  * 
3  3  49 

_£__£ 
34  ij 

34  41 

3  4  5? 

35  r5 
3f  33 

__*_£ 

*5  7 

35  25 

36  41 
o!37  o 


iL  33 

§ri  54 

'  34 
34 
3J_ 

35 
35 
31 
3* 
I* 
3« 


31  49  #4  »5 
5^  37  34  44 
5  26  35  2 


4  4'* 

■a  j8 

15 
3* 

#j 
6 

22 

l9 
5* 
13 
___ 
47 
4 
2  i 


26  153?  20 
4f  4!3  5  3S 
1  5  -135  57 


19  41(36  15 

37  3°|36  35 

13    7  37  10 

30  $6 Ul  28 

48  45  3  7  4<5 


39  37 


S  j  4  i  8  5 
2  4  21^8  13 
42  1 1  j  j8  41 

o    0,39  o 


33  45  21 
52  30  32  4o 
m_JJ|3-  59 
30  oj?3  18 
48  45  3  3  37 

.__3°iL_JL 
26  I5I34  16 

45  o»34 
J  £*[___ 
22  30'3>  14 
41  i5*3)  33 
0    oi35  52 

18  45  36  11 

37  30  36  30 
56  15,36  50 


24 

37 
SJ 
4 
17 
jo 

43 
50 

9 


o 
5  ' 


o 

5* 
 34 

11  i5 

*o  56 
J037 
10  19 
30  o 
49  4i 


9  »2 
l#  4 
48  4f 


8  26^ 
47  49! 


7  io; 
27  n 
46  5  2.  i 

"^74! 

26  if\ 

5  37; 
-5  19 

4j  O; 

4  41 

24  22  [ 

44  ♦ 


15  o '37  9 
33  4  5  37  28 
52  3°  37  47 


11  15  >3 

30    o  38 


4S  4$  J8  n5 


7  3°  39  4 
26  I5j39  -3 


_  UJLSI 


9  39 
26  39 

43,39 
o'40 


45 

}  45  40  2 
n  30'. to  21 
41  15,40  40 

o    o  41  o 


22I3S 
36  38 
49  58 

-!s9 
/5  \9 
28'39 


4«  40 
54!45 
7'40 


3  t5 
13  :6' 

4_:  _: 

2  49! 

22  3O' 

4 :  m 


11  34 

4^  15 


21  41 
34V 

47.41 
o  42 


o  56; 

'20  37 
40  19 

o  o 


Early  Europe 
Images  reprc 
Firenze. 
CFMAGL.  1 


□n  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

duced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 


L  IBER 


t'ar 

43 

tes. 

G 

M 

S 

I 

43 

0 

0 

2 

$o 

14 

4 

3 

i° 

?4 

15 

4 

?° 

54 

21 

5 

31 

14 

3- 

6 

?« 

34 

4i 

i 

3i 

54 

5  I 

3* 

O 

9 

3* 

3? 

9 

IO 

?* 

55 

19 

1 1 

33 

15 

28 

12 

_3_5_ 

57 

SZ  »3  33 

"55 

77 

n 

14  34'iy 

3 

15 

?4  3* 

6* 

O 

16  ?4  15 

2 

17 

/6 

M 

44 


G    M  S 


44  o  o 
30  56  15 


5- 


?  1  16 

31  37 
31  58  7 


45 


PRIMVS. 

~47 


29 


G  M 


046    o  o 

$2  20  5? 
52  42  II 


46 


45  o 
jr  38  26 
3»  59  3* 
jl  20  i? 
3-  41  43 


32  18  45|33    z  jg 


31  39  «!3J  23  54 


3  45 

5  19 

6  52 


8  16 


33  003$  45 
33  20  37  34  £ 


oJi4  3° 
6 


33  4i  15134  *7  11 

34  1  5:2.34  48  17 
34  zz  30!  35    9  12 


5  5 


48 


49 


1  S  G  M 


47  0 
33  * 
33  *4 


0U8 


33  4' 

34  8 
54  30 


33  4*  0 

34  7  3° 


51 
54 
56 


34  5* 

35  i5 


45  o 

5  37 

»18  35  36"  3*.3g  *6  '* 
P  1 


*9j35  56  43  36  46  5- 


O    20  '36  16  51 

H.i2I';3^  37  * 
C 


0 

»-t 

<-* 
c 
3 


2  2 136  57  1 » 

23;'37   17  M 


7  3° 

28 


36  45 

36  ?4  5* 

37  15  56 


37  37  * 
37  5^  7 
7  38  19  15 


37  48  45'*s  4^  »9 

38  ^  22j39  1  24 
?3  O    o!39  -2  ?° 


34  5_i  34  3  5  37 

35  «3    7135  59 

35  34  4i(36  21 
?5  56  _£  jjj  43 

36  17  49  37  5 

36  39  11  37  ~7 

37  o  56  37  49 
37  22  30  38  11 

37  44    4  38  ?? 

38  5  37  38  5  5_ 

j3  27  11  39  17 

38  48  45  39  39 

39  10  1940  1 

39  3'  5-;4o  23 

39  53  i<5i40  4y 

40  15    041  7 


34  3°  0 

34  5*  30 

35  15  0 


3?  37  3° 
36  o  o 
jtf  :z  50 

4j36  45  o 
6  37  7  30 
?  37  3°  0 


G  M_J> 

49~~°  0 
54  *7  11 
34  *°  ^ 


3)  '3 

35  3<> 
35  59 


36  22  1 

3*  45  o 
3  7     7  58 


37  57  39\ 

26 

3»  17  49 

27138  37  58 

28I38  58  7 

29 

39  18  17 

39  38  t* 

31 

39  53  3<* 

32 

40  18  4* 

33 

40  3g  54 

34 

40  59  4 

32 

41  19  13 

36 

4i  39  — 

'41  59  32 

38 

4i  19  4i 

39 

4*  39  5' 

37  5*  3° 

38  15  o 
tj  38  37  30 

15(39  o  0 
I7|39  3° 
T  9  i  3  9  J  5  ° 

40  7  3° 
40  30  o 
40  5*  3° 


a  1 

22 

z6  15  o 
28  41  37  3° 
20  42    o  o 


40  36  34j4i  29 

40  58    7:41  5r 

41  r9  41U2  13 


40  i<  7|4i  7  58|4i 
40  33-  45'4'  *9 


40  54  22 

41  15  o 
41  35  97 


40  43 


41  56 

42  16  ?2j43  14  32 

4^5«    7  43  56  43, 

43  iS  45  44  -7  49j45  16 
43  39  22  44  38  54;45  38  26 

0^44    o    o' 45    o    0,46    o  o 


37  30  f6 
57  53  54 

__Lil__> 

?S  39  51 
19    2  49 

39  *5  47 
59  48  4^ 
\o  11  43 

40  3*J_i 

40  57  39 

41  *o  37 

41  4J  3° 

42  6  34 
r-  *9  J? 
4*  5*  30 


43  15  -s 

43  38  26 

44  1  M 


44  24  21 

44  47  *l 

45  10  19 


45  17 

45  56  15 

46  19  '3 
46"  42  1 1 

47  S  9 
47  28 


47  51 

48  14 

48  37 

49  o 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


ifi 


30 


GEO  METR.  PR  ACT. 


Eat 
ces. 


)0 


Z  10 


1 1 

12 

g\I5 


G  M 


51 

S  <T~M 


52 


M 


53 

S[G_ M 


o  5l 


05* 


55  9  S2  j5  5r  34  3*  33  45 

35  j*2  49  .6  15  28136.58  7 

*6  15  ?6~]9  22  37  ?o 

36  19  41  «7    3  17  |7  46  52 

56  43  7  57  27  1 1  38  1  *  15 


37  6  34  ?7  5i  *  38  55  37 
37  50    o'jS  15    o|39    o  o 

37  53  j8  f4|*9  *4  ** 

38  4O 

39  3 


40  14 


0  1 1 6 Uo  37  30  41 


&-18 

gjii 

•-112  2 


25 
26 
27 


4'  *4 


41  ?4  4i!4J 


28 
29 
3° 

JI 
32 

33 

34 
3  5 
36 

37 


44 

8 

26 

44 

51 

44 

55 

19 

4? 

18 

« 

45 

42 

4* 

5 

J7j 

46 

-9 

4 

46 

52 

3°! 

47 

i< 

'47 

39 

22 

48 

49 

4« 

26 

'5 

48 

49 

4i 

49 

M 

7 

149 

36  34 

Ifo 

0 

O 

39 

49 

39 

26 

43 

39 

5o 

37 

40 

14 

40  38 

i 

41 

2 

41 

26 

15 

41 

50 

9 

42 

14 

4 

4* 

37  5S 

43 

1 

52 

1L 

2j_ 

47 

43 

49 

4i 

44 

13 

36 

44 

37 

50 

45 

1 

24 

45 

25 

IP 

45 

49 

13 

46 

13 

7 

46  37 

2 

147 

0 

56 

j  47 

i4 

51 

47 

48  45 

|48 

/  z 

39 

«8 

34 

49 

0 

18 

49 

24 

21 

49 

43 

17 

40  13  7 

40  37  30 


41 


4&  <if  o 

42  39  22 

43  3  45 


43  iy  7 

43  5-  3° 

44  \6  52 


53  0  0 
37  i5  56 
37  40  47 


44  4i  I* 

45  5  37 
45  30  0 


45  54  2i 

46  18  45 

46  43  7 


5o  12  11 
so  36  6 
5  I  00 


47  7  3° 
47  3  1  5- 

47  '5 

48  20  27 
43  45  c 

49  9  22 
49  33  45 

49  5  8  7 

50  2:  30 


54 


55 


56 


G    M    S  G    M  S 


£4    o    o  55    o  o 

37  5*    7;38  4o  19 

38  23  26  39    6  6 


G__M_  S 
56  o  o 
39  22  3° 

39  48  4 


5i  1 

5"  3 
52 


15 


38 

5 

37 

38 

48  4539  31 

52 

40 

1  5  j 

0 

38 

30 

28 

•;9 

14  4 

39 

57 

39 

40 

4i 

1 5 

38 

55 

19 

>_9_ 

39  22' 

40 

23 

2  0 

41 

7 

3° 

39 

20 

9 

fO 

4  41 

40 

49 

13 

41 

33 

45 

39 

45 

c 

[O 

30  0 

4i 

15 

O 

42 

0 

0 

40 

9 

5  1 

40 

55  19 

41 

40 

47 

42 

26 

r  5 

40 

54 

4i 

41 

*o  37  41 

6 

34 

42 

52 

30 

40 

59 

32 

4' 

45  )6 

42 

3l 

2  j 

43 

18 

45 

41 

-4 

22 

4  2 

11  15 

42 

58 

7 

45 

0 

4i 

49 

'3 

M 

i~6  34 

43 

23 

54 

44 

1 1 

15 

4- 

14 

4 

43 

1  5^:43 

49 

4i 

44  37 

3° 

42 

3^ 

54 

4l 

27  11 

44 

1 5 

Z  0 

45 

3 

45 

43 

3 

4^ 

43 

52  30 

44 

4' 

15 

45 

3o 

0 

43 

2o 

44 

17  49 

45 

7 

2 

4S 

s6 

I  S 

43 

5  3 

44 

43  7 

45 

32 

49 

46 

22 

44 

/8 

I  7 

45 

S  26 

45 

58 

3* 

46  48 

45 

44 

43 

7 

45 

33  45 

46 

24 

47 

35 

O 

4  5 

7 

s3 

45 

5P  4 

46 

5o 

0 
y 

47 

41 

1 5 

45 

3^ 

49 

4* 

24  22 

47 

15 

56 

48 

7 

30 

45 

57 

39 

46  49  4i 

47 

41 

43 

48 

33 

4$ 

46 

22 

30,47 

15  0 

48 

7 

3° 

49 

0 

0 

,6 

47 

21 

47 

40  19 

48 

33 

17 

49 

26 

'5 

47 

12 

1 1 

48 

5  37 

48 

59 

4 

♦9 

5- 

3° 

47 

_L7 

48 

3°  56 

49 

24 

5i 

50 

iS 

45 

48 

1 

48 

56  15 

49 

50 

37 

50 

45 

0 

48 

26 

43 

4P 

21  34 

50 

16 

-4 

51 

1  1 

15 

4* 

51 

_3_4 

49  46  ^2 

5o 

42 

1 1 

i5i 

37 

3° 

49 

i6~ 

24 

50 

12  11 

5i 

7 

58 

— 

3 

45 

49 

41 

M 

50 

37  3° 

151 

33 

45 

52 

30 

0 

50 

6 

6 

u 

z  49 

U 

32 

5- 

56 

15 

50 

3° 

56 

28  7 

52 

25 

19 

5  3  22 

3° 

^o 

55 

47 

5' 

53  ** 

52 

5i 

6 

53 

48 

45 

5 1 

20 

37 

52 

18  45 

5j_ 

16 

54 

1  5 

0 

5  I 

45 

28 

52 

44  4 

53 

42 

39 

54 

41 

15 

52 

10 

19 

W 

9  22 

54 

s 

26 

55 

7 

3° 

52 

35 

53 

34  41 

*4 

34 

13 

55 

3? 

45 

54 

0 

0 

4 

0  0 

55 

0 

0 

56 

0 

0 

Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


LIBER  PRIMVS 


3i 


57 


58 


G  M 


57  o  o 
40  4  4' 
40  31  24 


40  58  7 

41  24  P 
41  5i  34 
*i  18  17 
41  45  o 
43  1 1  43 

43  38  26 

44  5  9 
44  31 


b  G    M  S 

58    o  o 

40  46  52 

41  14  4 

4 1  41  iy 

42  8  26 
42  35  37 


59 


G  M 


43  1  49 
43  30  o 


?o  o  o 
41  29  4 
41  56  43 


42  24  22 

41  52  2 

42  19  41 


43  47  21 

44  15  0 


43  57  11  44  4-  39 


S  !x3  44  58  36 
g  !  14  45  25  19 
K  H  45  52  2 
5*1  16  46  18  45 
o  17  46  45  28 
C    18  47   11  11 


19  47  38  54 

20  48  5  37 
2  I  '48  32  21 

"  48  59~ 4 

23  »49  25  47 

24  49  52»  3o 

50  19  '3 

50  45  56 

51  39 


44  5i  34' 

45  18  45 

45  45  56 

46  13  7 
46  40  19 


51  39  22 

52  6  6 
3°l5*  3*  49 

5i  59  3* 


47    7  30 

47  34  4i 
48  rVi 

-]8  19  4 

48  56  1 5 

49  23  26 


46    5  37 


49  5o  37 

50  17  49 
50  45  o 


U  12  1 1 

51  33  2* 

52  6  34 


46 

33  J7 

47 

0  56 

47 

28  36 

47 

56  /5 

48 

23  54 

48 

5i  34 

49 

19  13 

49  46  5- 

5o 

14  32 

5° 

42  11 

51 

9  5i 

5^ 

?7  30 

5* 

"  5  9 

5* 

32  49 

53 

0  28 

52  33  45 


53  28  7 


53  0  56  53  55  47 
53  -8    7  54  23  -6" 


60 

6i 

62 

6? 

0 

M 

S 

G    M  S 

G 

M 

s 

G 

M 

S 

0  0 

0 

0 

61    0  0 

67 

0 

0 

63 

0 

0 

41 

1 1 

1  5 

42  53  26 

-* 

43 

35 

37 

44 

17 

49 

42 

j  y 

2  2 

4?  22  2 

44 

4 

41 

44 

47 

2 1 

4? 

7 

3° 

43  50  37 

44 

33 

45 

4* 

16 

5- 

43 

35 

37 

44  19  13 

45 

2 

49 

45 

46 

24 

44 

3 

47 

44  47  49 

45 

3i 

52 

46 

1L 

i_ 

44 

3r 

5z 

45  16  24 

46 

0 

5* 

46 

45 

28 

45 

0 

0 

+  5  45  0 

46  30 

0 

47 

15 

0 

41 

28 

7 

46  13  36 

46 

5P 

4 

47 

44 

32 

56 

15 

46  42  11 

47 

28 

7 

48 

14 

4 

24 

22 

47   io  47 

47 

57 

II 

48  43  3 6 

46 

5J_ 

jo 

47  32  22 

48 

26 

15 

49 

7 

47 

20 

>7 

48     7  58 

48 

55 

19 

49 

42 

39 

47 

48 

45 

48  36  34 

49 

2}- 

22 

5° 

12 

1 1 

48 

j6 

5249    5  9 

49 

_53 

26 

50 

41 

45 

48 

45 

<M9  33  45 

%o 

22 

30 

5i 

I  I 

15 

49 

J3 

7 

50  221 

50 

34 

51 

40 

47 

49  41 

15 

50  30  %6 

S  I 

20 

37 

i5* 

/0 

19 

5o    9  22  50  59  32 


51  49  4*152  39  5  » 


50  37  30:51  28  7  52  18  45,53  9  21 
5J_    5  37*5  '  56  43!52  47  49,'s3  ?8  ?4 

51  33  45  52  25  19 


52    1  52 

?2   30  O 


53  55  19 


53  56  i5  54  22  50 

53  52  58  54  49  ±l 

54  19  41*55  16  52 

54  4<*  24  55  44  4 

55  13    7  56  11  15 


r  ,55  39  '« 

38  56-    9  34 

39  56*  33  «7 


56  38  26 

57  5  37 
57  32  49 


54  51  <> 

55  18  45 
5  5  46  __4 

56  14  4 

56  41  43 

57  9  22 


57  37  * 

58  4  4i 
53  32  21 


52  58  7 

53  26  15 

53  54  22 

54  22  30 

54  50  37 

55  18  45 


52  53  54 

53  ^2  jo 


55  46  51 

56  15  o 

56  4?  7 

57  11  15 

57  39  21 

58  7  30 


40  57    o    o  58    o  o'59 


58  35  37 

59  3  45 
59  31  52 


060 


5* 

5i 

6 

54 

J9 

41 

5_4_ 

4*_ 

iZ 

55 

"i6~ 

52 

55 

45 

28 

56 

14 

4 

56 

42 

39 

57 

1 1 

15 

57 

39 

5i 

58 

8 

26 

58 

37 

2 

59 

5 

37 

59 

34 

13 

60 

49 

60 

31 

24 

1*1 

0 

0 

53  16  $z  ?4    8  26 

53  45  5°"  54  57  58 

54  15    o  5j  7Jo 

54  44 


4  55  37  * 
7U6    6  34 

55  42  w  S6  ?6 


56  11  15 

56  40  19 

57  9  22 
57  38  26 
53  7  30 
68  36  34 


5P  5  37 
5?  3-4  41 
60    3  45 


60  32  49 


57  5  37 
5  7  35  9 
53    4  4i 


58  34  13 

59  3  45 
59  33  17 


60  2  49 
60  32  21 
6r    r  %i 


6t  31  24 


61    1  52(62    o  56 

61  30  56J62  30  28 

62  o    o  63    o  o 


__■__ 


" -V"  ■ 

I     I  V'.,  I 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


GEOMETR.  PRACT. 

63 


S  G_ 

o  63 


;  o  o\66  o  o  67  o  obi  o  o 
4,-  **  nU  »4  6  J+  _    __  % 


+7  ,6  IJ  4»  9  "  tJ  5-  i° 
«  57   1  I  4«  40  47  4?  24  ** 


7_L_ZZ — -i  ;  TT.o    ~'ct       29! <  1  5  7  n 

48  i+tfzn  ^^^gi  ^ilt^ol',^  c 


djrt  -9  *3'jf4 
o  J{  49  O  f____jj  *2 


48 

,9 

4t 

49 

3° 

0 

5.° 

0 

56 

31 

5i 

2 

49 

P 

33 

45 

y- 

4 

41 

3  5 

37 

_L 

6 

_____ 

5 

!f4 

S 

z6 

6  11 
$6  5^ 


57  S2  5« 
5  7  5  5  .-6 
53  23  54 


58  54  ** 

59  -4  5i 
59  55  19 


J461  o 

"37  6i 


38 
40 


6 ;  o 
6]  ,0 

64  o 


60  15  47 
6d  56  15 

61  26  4? 


« 

IO 

19 

55 

1  5 

56 

I  2 

1 1 

56  45 

7 

57 

14 

4 

57 

0 

>- 

if 

53 

46  51 

59 

17 

_49 

59 

48 

45 

60 

*9 

41 

60 

50 

fl 

- 1 

54 

6 1 

5  " 

50 

62 

25 

26 

$2 

1  . 

5  r 

11 

69 


M 


G  M 


69  o  o 
4»  30  56 
\9  5_  Ji 
49  3*  57 

rb   7  5S 


SIG 

-o 


70 


o  o 

49  *3  7 

49  45  5<> 

50  18  45 
>o  $i  34 

51  M  •  s 


6kl  45 


50  4 6_2_4  y^jLJi  \ s— 17  11 1  - 

fji  17  tftlS*     5  4<T*-  49  4i 

51  49  »k*  35  ?7  «  2i  2 
i*  20  |i  5  3     7  5Q1*3  <4jj 


30  o 

i-if 

53  35  37 

54  8 
54  4>  M 

4 


52  5^     *  13  39  2*  *4  26  43  5  5  «4 
<_,  _>  z6!54  "   »5j5  5  59    4  11  4^  5- 

54  -6  if\iS  i)  056  J  45i>6  5-  3°  ( 
54  57  39  55  4*  5^,56  ,  6    6:57  *S 

56  18  4<iy7__-Li^:t5_L.58  7 

56  50  j7iJ7  40  4  7  53  5°  *6 

59  3  45 
5  9_36  3  4 

60  9  1- 
1 

c 


,  *  .57  -2  30,38  13 
56    3   17  | \7_J 4  -i  !  5 8  45 


57  54  41I58  16  15:59  17  4* 

58  6    6;5S  58    7  59  5^    9  6j  4^  I 

58  ? 7  30 ' *____ _1__°  *'lilif  —  -5— 

50  40  19!^  33  4j  ^   W  "  6-  M  37 

tUUs  __i_.5i_ir 
62  31  5-  6$  *q  »J 
65    4  13  6j  <;9 

6  3  4  64   3 I   5  2 


60  I  I  43  j^__  j__  w 
6o"4_j    7U1  3  7  5  ° 

61  14  3i!6i  9  21 
6r  45  56  62  41   M  6j 


L>.  ,/  *_Uj  11  7U4  ?  54,^7"  4  41 
^2  48  451^5  45    o  64  41  i5(6$  57  30 


6_  28  36,64  27  11 

6;  59  4  *4  5«  7 

o  64  29  j2  6,   29  4 

0I65    o  o  66    o  o 


66  25  5:6^67  - 
6/    o    o  6'i 


7  6S 
o|  69 


7  39 
o 


f 

43 

7 

67 

15 

<:6 

48_ 

— 

68 

34 

|63 

5  4 

22 

)  69 

470 

0 

Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


LIBER  PRIMVS 


68  5 z  30  69  46  52 

69  28    7  70  22  58 

70  3  4?  70  59  4 
70  39  2271  3?  9 
711?  0721115 
7J  jo 17  7*  47  21 
7«  26  IJ  73  :6 
73  1  *2j  73  59  *2 
73  37  ?o  74  35 


3  9} 70  16 

40171  o 


74         7,75  ir  43 

74  48  45  7?  47  49 

75  24  22|76  23  54 

76  o    077    o.  o 


m 


34 


GEOMETR.  PRACT. 


1'ar 
tes. 


10 
I  2 


c 

3 
o 

H:}4 

g1  16 

O 

C 
»-t 
£- 
C 


78 

G 

M 

70 

o 

o 

5  + 

50 

n 

55 

1 1 

56 

45 

\& 

40 

19 

57 

16 

5^ 

79 
"m" 


7?    o  o 

55  3  2.  49 

56  951 


56  46  52 

<7  23  54 

>8    o  56 


)8  3?  58 
59  i5  o 


17 


57  53  »• 

58  30  o 

59  ^  34^9  52  2 


59  43  7 

60  19  41 

60  56  IJ 

61  32  49 

62  92- 
62  45  ^6 


63  22  Jo 
6i  59  4 

1 8 35  37 

1 9  65  1  -  11 

20  65  48  4- 
2l'66  a$  19 

2  2 1  67""  1  5  a 

23  ;67   38  26 


6'j  25;  4 
61  6  6 
6i  43  7 

61  20  9 

62  57  11 
6?  ?4  1 ? 
6  4  1 1  15 

64  48  17 

65  25  19 


3  ;24  68  15 


66  1  21 

56  39  22 

67  1624 

67  5?  *6 

68  30  28 

69  7 


80 


G 

M 

s 

So 

0 

0 

56 

i5 

0 

*£ 

JL° 

57 

30 

0 

53 

7 

3° 

58 

45 

0 

5P 

22 

30 

60 

0 

0 

6o 

37 

3- 

6i  15  o 

61  52  3^0 

62  30  o 

63  7  30 
6?  45  o 

64  21  30 

6f     o  o 

65  37  3° 

66  1 5  o 


81 
cT~m~~s 

({7  o  o 

56  57  11 

57  3  5  9 
55  13  7 
53  51  6 

59  -9  4 

60  7  2 
60  4f  o 
6r  22  58 


82 


62    o  56 


G    M  S 

8200 

57  i9  22 

58  17  49 
55  56  15 
19  34  4i 
60  13  7 


60  51  *4 
6130  o 
62     8  26 


62  4^  5  - 


62  38  54^3  M  19 

63  16  52  64    ?  4? 


65  5  4  5  1  j  64  4 1  11 

64  32  49  ^5  20  37 

65  10  47;65  59  4 

65  48  45|66  37  3° 

66  26  43  67  15  56 

67  4  41 |67  54  12 


251*3  51  34 
26J69  28  7 
27  70  4  41 

70  41  15 

71  17  49 

71  54  22 

72  30  56 
7?  7  3° 
7?  44  4 


28 

29 
3° 


31 
32 

33 


34  74   20  37 

?  5  ''74  5  7  11 
36  7?   ?3  45 


37I76   10  19 


71  35  37 

72  12  39 


66  52  30 

67  30  o 

68  7  30 

08  45  o 

69  22  30 

70  o  o 


83 


84 


G    M    S  j  G    M  S 

83    o    084    0  0 

58  21  34'59    3  45 

59  o  28  59  43  7 


39  1Z  60  21  30 
60    l8    17   6l       1  *2 

60  57  1 I  61  41  »5 
61^36^  ^  62  20  37 
62  15  °  63  0  0 
62  53  <4  6J_J9-12 


63  32  49 6*4  18  45 
6a  1 1  4; '64  58  7 


65  29  3 

66  8  2 


68  5 


67  42  59  68  12  49 

68  20  17  6<)  11  15 

68  58  36)69  49  41  70  4°  47 

69  36  34  70  25    7  71    19  41 

70  14  32  71  6  i'4j7f  58  S6 


70 

37 

30 

71 

»5 

0 

'  71 

52 

70  52  30  71  45  0 

7~I    30   28  71   23  26 

72  8  26  75  1  52 
72  46  24173  40  19 


72  30  o 

73  7  JO 


7-  49  41  7?  45 


7?  -6  43|74  22  30 
74  3  45  75  o  o 
74  40  47  75  37  3° 


75  24 
74  3 
74  40  19 


"l  74  1«  45 
1474  5  7  n 


75  17  49  76  15  o 

75  54  5176  52  30 

76  ?i  52  77  30  0 


77     8  5478    7  30 


38  76  46  52(77  45  *6  78  45 

39  77  23  <:6j7S  22  58  79  22  5 
40178    o    0,79     o    080  o 


75 

18 

17 

75 

5* 

15 

76 

li 

1  ? 

77 

1 2 

1 1 

77 

50 

9 

73 

28 

7 

79 

6 

6 

79 

44 

4 

80 

22 

2 

[Si 

0 

0 

75   35  57 


7-  57  3° 


76   1  v  4 

76  52  30 

77  $0  5  6 

78  9  22 

78  47  49 

79  16  1 5 
90     4  41 


fc]|r|  ir  5  4|82  21 
o    0,83  o 


73 

16 

24 

75 

55 

19 

"4 

_?i 

J_5 

75 

ij 

7 

1% 

5- 

76 

?o 

,< 

77 

9 

5' 

77 

48 

4S 

78 

27 

79 

6 

n 

79 

45 

So 

24 

2  2 

81 

3 

17 

65 

57 

?° 

66 

16 

5  2 

66 

56 

15 

,67 

*5 

37 

»68 

15 

0 

68 

54 

22 

33 

45 

70 

ij 

7 

|70 

52 

30 

-I 

5i 

52 

1 1 

15 

72 

50 

37 

73 

30 

0 

74 

9 

2  2 

74  43 

45 

75 

28 

7 

76 

7 

3° 

76  46 

5- 

77 

26 

15 

78 

5 

37 

78 

45 

0 

79 

24 

22 

3 

45 

80 

43 

7 

8l 

21 

30 

81 

I 

>  2 

41 

15 

8i 

20 

37 

84 

O 

0 

rly  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

3ges  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 


I.IBER  PRIMVS 


35 


o  J 

•  86 
0  v-/ 

87 

G    M  S 

G    M  S 

G    M  S 

85  0 

59  4?  5* 

60  a$  47 

86    0  0 

60  28  7 
6r    8  16 

61  48  45 
61  29  4 
63    9  22 

57  0  0 
6r  10  19 
61  5i  6 

61  5  37 
6*1  45  28 

62  25  r9 

6T~T  9 
61  45  0 

64  M  51 

6_  31  52 
63  12  39 
63  53  26 

63  49  4= 

64  30  c 

65  10  19 

64  34  13 

65  is  0 
65  5  5  47 

65  4  41 
6*  44  32 

66  24  -2. 

65  5°  #7 

66  30  56 

67  rr  r^ 

66  36  34 

67  17  21 
67  58  7 

67    4  15 

67  44  4 

68  54 

67  51  34 

68  31  5* 
£9  r  2  1 r 

68  38  54 

69  19  41 

70  0  28 

6*9    3  45 

69  4*  36 

70  23  26 

71  3  17 

71  43  7 

72  22  58 

69  52  5° 

70  32  49 
7r  13  7 

70  41  15 
7r  22  2 
72    2  49 

7r  5$  26 
7i  33  45 
73   14  4 

72  43  36 

73  24  -2 

74  5  9 

7  3  i49 

73  42  39 

74  *2  30 

73  54  22 

74  34  41 

75  «5  O 

74  45  56 

75  26"  43 

76  7  30 

75     -  -21 

75  4*  »1 

76  22  2 

76  *J  37 
7_7J5 

77  56*  is 
7«  36  3 
79  1*  P 

76  48  17 

77  29  4 

78  95« 

77  1  5* 
77  41  4? 
78-21  34 

78  50  37 

79  3 1   2 4 

3p.  r  2  i-j 

79     1  24 

79  41  15 

80  zr  6 

79  57  11 

80  57  50 
8r  r7  49 

80  52  58 
8«  33  45 
82  14  32 

81  0  56 
8r  40  47 

82  20  37 

\%\~  %S  7 
S2  $f?  26 
83   18  45 

82  55  '9 

h  36  « 

84  /6  52 

83    0  28 

83  40  19 

84  20  9 
8500 

83  59  4 

84  39  i2 

85  i9  4' 

86  0  c 

H  17  39 

85  38  16 

86  ^9  13 
8700 

88 

89 

90 

91 

G 

M 

S 

O  M 

S 

G 

M 

S 

G    M  S 

0  O 

0 

0 

89  0 

0 

90 

0 

Q 

0  0 

0 

O  l 

5- 

3° 

62  *4 

4» 

6l 

r6 

*  2 

63  19 

4 

62 

it 

if 

63  16 

24 

63 

59 

4 

64  41 

43 

63 

15 

0 

63  58 

7 

64 

4' 

1  e 
'  ) 

6>  24 

2; 

6  ? 

56 

15 

64   19  51 

65 

*3 

l6 

66  7 

64 

37 

?o 

Af?    7  1 
Oj    £  l 

$4 

65 

J_ 

27 

66  49 

41 

65 

18 

45 

66  1 

17 

66~ 

47 

m9 

67  32 

2  1 

66 

0 

0 

66  45 

O 

67 

3° 

68  r^ 

0 

66 

4»  15 

67  26 

43 

68 

1  2 

1 

63  57 

?9 

67 

3° 

68  8 

26 

68" 

74 

2  2 

69  40 

19 

68 

3 

45 

68  5o 

9 

69  36 

34 

70  22 

58 

68 

45 

0 

69  31 

_5_- 

70 

iS 

45 

7i  5 

37 

67 

26 

70  1? 

3* 

71 

0 

561 

7i  48 

17 

70 

7 

3° 

70  5  5 

*9 

71 

4? 

7 

72  30  5°" 

70 

48  45 

71  37 

2 

7* 

25 

1 9 

73  13 

3* 

7i 

3° 

0 

72  r8 

45 

73 

7 

3° 

73  56 

15 

71 

r  r 

15 

73  0 

28 

73 

49 

41 

74  38 

54 

7- 

5- 

30 

73  4- 

1 1 

74 

11 

7*  21 

34 

73 

33 

45 

74  23 

54 

75 

14 

4 

76  4 

13 

74 

i5 

0 

75  5 

37 

75 

56* 

'5 

76  46 

5* 

74  56 

75  47 

21 

76"  38 

26 

77  29 

_4 

75 

37 

3° 

76  29 

4 

77 

20 

37 

73  12 

r  r 

76 

18 

45 

77  10 

47 

75 

£ 

49 

78  54 

5i 

77 

0 

0 

77  52 

3° 

78 

45 

0 

79  3_7 

J9 

77 

41 

78  34 

13 

79 

'•7 

r  1 

80  20 

0 

22 

3o 

79  *5 

5^ 

80 

9 

22 

Si  2 

49 

79 

3 

*f 

r79  V7_j!/ 

So 

51 

J4 

iLll 

28 

79 

45 

p 

60  39 

22 

S~ 

i$ 

45 

82  28 

7 

80 

26 

15 

81  2r 

6 

82 

IS 

56 

S3  10 

47 

3r 

7 

3° 

82  2 

49 

8? 

S$  7 

83  5? 

:  7 

81 

48 

45 

82  44 

32 

87 

40 

l*> 

*4  36 

6 

82 

30 

0 

83  26 

15 

84 

22 

30 

4T 

Ss 

;  I 

15 

84  7 

85 

_4 

41 

86  t 

24 

8? 

84  49 

41 

85 

52 

S6  44 

84 

*3 

4* 

'5  3' 

24 

86 

-9 

4  87  -6 

43 

85 

15 

0 

85  .3 

7 

86 

r  r 

1 5 

188  9 

85" 

$* 

15 

36  54 

\S7 

5  3 

"26 

: — f. 

8s  5c 

86 

37 

30 

87  36  34(8S 

3f 

37 

89  3*  4i 

88 


089 


7  49 
o  c 


II 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


3* 


GEOMETR.  PRACT. 


tes. 


G   M  S 


o  o  o 
_  6  4  41  15 

4  65    7  $o 

5 

6 

! 

9 


io 
1 1 

12 


2 
3 

»-t 

c 

o 


13 
14 
11 
16 

if 

20 
2  I 

22 

S3 

14 

26 

£2 

2  8 

*2 

32 
31 

34 

3  5 
36 


66 

5o 

37 

67 

33 

45 

68 

16  52 

0 

0 

_9_ 

43 

7 

70 

26 

1  ) 

7 1 

0 
> 

2  2, 

71 

5  - 

10 
j 

7- 

35 

37 

74 

1 

7  + 

4? 

0 

75 

28 

7 

76 

1 1 

1 ) 

70 

54 

22 

77 

17 

7JL 

10 

_37 

79 

3 

45 

79 

4* 

i* 

80 

_?o 

0 

3i 

13 

7 

81 

n 

82 

J?_ 

s7 

22 

3^ 

34 

5 

3  > 

84 

J8 

4* 

85 

?i 

5- 

86 

15 

0 

86 

58 

7 

*  93 

G 

M 

S 

0 

0 

0 

65 

0 

66 

7 

z 

66 

5° 

37 

6; 

34 

63 

17 

69" 

1 

*4 

69 

5 

0 

7  > 

28 

36 

7» 

1 1 

1 1 

T  I 

47 

7-2 

2  2 

73 

74 

6 

14 

74 

50 

9 

94 

(Tjvf 

o  o 

66  ? 

66  40 

67  33 

68  17 

69  1 


69  45 

70  io 

71  »4 

71  )3 

72  42 

73  -6 


95 
gT"m 


000 

66  47  49 

67  $2  21 

68"  16  52 
69    1  24 

69  45  56 


96 

G~~M~ 


70  30  28 
7r  15  o 

71  59  }~ 


o  o 
30  o 
15  ° 


7*  44  41 
7$   28  56 
74   13  7 


77 


1  /  <.i 
o  56 


77  44  3* 

78  i*  7 

79  11  4? 


79  55  19 

80  38  54 
8r  22  *o 


87  41 

88  24 

89  7 
37,S9~5o 
Jo  00 


8266 

82  49  4i 

Sj_JJ_i7 

84  16  5* 

85  o  28 
8  5  44  4 


76 

22 

3°  ' 

77 

6 

34  ' 

77 

50 

37 

73 

34 

41  ; 

79 

I£ 

45  i 

80 

2 

49  i 

8o  46 

50  1 

81 

3° 

56 

82 

15 

0 

81 

^9 

4 

83 

43 

7 

84 

-7 

1  i 

7+  57  39 
75  4*  i( 


«3 


*2 

7  30 


o  o 
45  o 
30  o 

ir~o 

o  o 

45  _ 

50  o 

Jf  o 

o  o 


45 
30 
15 


o  o 
4*  o 
30  o 


80  27  39 
37  ii  15 

87  54  5i 
15,88  38  20 
21  89  22 
jo    o  o 


85  ii 

85  55 

86  19 


87  -3 

88  7 
8_8_5_i_ 

$9  35 
o 


-  o 
o 


83 

83  52      2  84 

84  36  54iS5 
35  21    6  86 


97 


0 

68 

63 

69* 
70 
7_I_ 

71 
72 
75_ 

74 

7* 

75. 

76" 

77 

73 

78 

79 
3o 


98 


G    M  S 


000 

68  54  22 

69  40  19 


70  26  15 

71  12  11 
7/  5»  7 

4 


44 


oj73  3°  0 
28  74  i5  56 

76 


75  1  5* 
75  47  49 
7PJ3__45 
21I77  10  41 
49178  5  3^ 
17!  73  51  34 


48 
3  4 
«9 


8l 


5 

50 

36 


45179  37  3° 
13.  80  23  26 

~55  l9 
82  41  i* 
85  27  11 


o  o 
5  o 
o  o 
o 
o 
o 


86    5  37,87 

86  ?o  £87 

87  34  41U3 

88  19  13  89 

89  3  45 
89  48  17 


S4  13 
34  59 


8|  45  __ 

86  30  5$ 

87  i^  52 
2  4o 


*8 

26 

J4|88 

22  83  4S  45 


89  34  4i 
000 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


LIBER  PRIMVS. 


3  7 


Pir 
tes. 


o 

iS) 

o 
c 

o 
B- 

D 

3 


99 


G    M  S 


4 
5 

_6 

? 

_9 
io 
1 1 

12 

*3 


69  36  $4 

70  22  58 


100 


J   M  b 


101 


G    M  S 


70  18  45 

71  5  57 


71    j>  2:71  P 
7i  55  47  7*  3?  ~* 

IL/tLiJ  73  26  f5 

7j  28  56  74  13  7 

74  1$    °j7f    o  a 

75  1  24  7$  46  52 


7f  47  4?  76  $j  4* 
7<*  34  l3j77  io  57 
77  20  37 

73     7  ^ 


14  73  M  -6 
1)' 


16 
17 

18 


19 

20 

21 


22 
23 
24 


25 
26 

28 

29 

30 


79  39  5' 

80  16  15 
si  12  39 

81  59  4 
81  45  18 

83  31  52 

84  18  17 

8~  4  41 

s5  5r  6 

86  57  5° 


78  54  22 

79  41  15 

80  iS' 


o  o 
o  56 
43  17 


102 


I03     |  IO4 


G  M 
.0  o 
71  43 


S  G 


M 


S  G_ 
o  o 

7\7*  *5   19  71 


M  S 


o 

7  3° 


7*  3*  37 
71  2*  58 
74  10  19 

74  57  39 

75  45  o 

76  32  21 

77  19  4i 
7S    7  z 

78  54 


7  2J  o_j  6  7J_  1  J__*  73  15 

73  »8  4)^74    1  51  74  45  Q 

74  6  34  74  50    9  75  33  4 

74  M  **I7S  33  l6\76  ^  30 


75  42«  ll\7<>  -6  43,77  11  15 
7630    o  77  1 5     o  78  o 


77  17  49 


78     5  37 

78  53 

79  4i  15 


/8    3  »7 


79  4r  4? 

80  29  4 

81  16  24 


87  23  54 

88  10  19 


81  15 

82  1  5- 
82  48  45 

83*35  37 

84  "  3° 

85  9  22 

85  56 

86  43  7 

87  30  o 


88  16  5* 

89  5  45 


ss  5^  43  89  5Q_37 
89^43    7(  o    o  o 
o    o    o    o    o  o 


82  3  45 
82  51  6 

«3  37  3° 


84  25  47 

85  13  7 
£6    o  28 


86  47  49 

87  35  9 

88  22  30 


89  9  5* 
8p  >7  11 

000 


78  51  34 

79  39  51 

80  28  7 


I05 


78  48  45,79 


80  26  15 
Si  15 


G 

M 

S 

0 

0 

0 

73 

49 

41 

7  4 

\7 

58 

75 

13 

7 

76 

17 

21 

77 

6 

77 

55 

47 

78 

45 

0 

,79 

?4 

»3 

80 

23 

26 

81 

1 2 

39 

82 

1 

52 

«o  2P    4  8i   l&  24  82     3  45 

81  16  52  «2  4  41 j  82  52  30 
82^  4  41  82,  52  5  8 '  8  ?  41  i5 

82  52  30 
83-40  19 
84  2.8  7 


55  15  56 


83  4i  «5  84  30  o 

84  19  32  85  18  45 
8?  17  49  86    7  30 

86~  ' 


6  6  86  56  15 
86  9  4f;86  54  22  87  45  o 
86  51  34!87  42  39  88  53  45 


82  5 1  6* 

83  40  19 

84  20  32 


85  18  45 
%6    7  58 

86  57  11 


87  39  22  88  30  56:89  S2  30 
000 
000 


88  27  11  89  19  I31 
39150000 


87  4,6"  24 
SS  35  37 
80  24  5 1 


38 


GEOMETR-  PRACT. 


S 
2 

c 

»-t 

o- 
o 

r-t 

s 


I  oA 

T  07 

108 

IO9 

tcs, 

VJ      1M  3 

1M  0 

G 

M 

S 

G 

"m 

c 



I 

o    o  o 

OOO 

0 

0 

0 

0 

0 

O 

.2 

7+  5  1  5* 

7^14  4 

75 

56 

M 

75 

38 

75  - 1  ?4 

76      4  ij 

76 

46 

52 

77 

*9 

3 1 

4 

76  n  13 

76  54 

77 

17 

3° 

78 

:o 

11 

5 

77    °  5  6 

77  44  32 

7S 

28 

7 

79 

1 1 

43 

o 

77   50  3  7 

78  34  41 

79 

18 

4* 

80 

49 

~7 

78  40  i9 

79  24  51 

80 

9 

22 

So 

5$ 

54 

o 
o 

80  15  0 

3i 

0 

0 

81 

4? 

0 

9 

80  10  4| 

bi     5  9 

81 

50 

37 

82  36 

6 

IO 

81     9  22 

81  55  i9 

8i 

41 

»5 

83 

27 

1  / 

1 1 

8/  59  4 

82  45  28 

83  31 

5- 

8  + 

/8 

17 

12 

82  48  45 

83  35  ?7 

84 

2  2 

50 

85 

9 

2  ? 

13 

83  3»  26 

84  25  47 

85 

r3 

7 

86 

0 

28 

14 

84  -8  7 

85  15  56 

86 

3 

45 

86 

51 

54 

15 

85  17  49 

86    6  6 

86 

_5_4_ 

22  87 

41 

39 

16 

86    7  3° 

86~56  15 

87 

45 

0 

88 

33 

4* 

*7 

86  57  11 

87  46  24 

sS 

35 

37 

89 

-4 

5i 

18 

87  46  51 

88  36  34 

89 

26 

15 

0 

0 

0 

19 

88  36  34 

89  26  43 

0 

0 

0 

20 

89  26  15 

000 

0 

0 

0 

21 

000 

000 

0 

0 

0 

1 10 


1 1 1 


112 


G  M  S,G_ 
o    o    0  0 

77  10  37  78 

78  12   I I  78 


M    S  G    M  S 
o  o 
2  49 


79    3  45  79 

79  55  T9,8o 

80  46  5-(8_i_ 
8~T  38  26  82 

82  30    o  83 

83  -r  34  8_4_ 

84  1?  7  *4 
S5    4  41  85 

85  56  15 

86  47  49  87 

87  39  22  88 

88  30  56  89 


54  5  f 
40  51 
38  54 
3°  5  6 
22  58 
15  o 
_7  - 

59  4 
51  6 
43  7 


35  9 
27  11 
19  13 


89  22  30  o 
0000 
0000 


o  o 
o  o 
o  o 


o  o 

78  45 

79  _j_ 

80  30 

81  2Z 

82  15 


83  7  3° 

84  O  o 

84  5  2  30 


85  45  * 

86  37  3° 

87  3°  0 


S8  12  30 
89  if  o 
000 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


PRIMVS. 


39 


n6 


117 


M   S  G    M  S 


118  , 


G   M  S 


000 

81  33  45 

82  z_8  7 

Sf zz  30 
84  16  52 

86  5  37 

87  o  o 

87  54  *~ 


88  48  45 

89  43  7 
000 


000 
8^  15  56 
83  10  4" 

8~T  ^  r> 

85  o  28 
85  55  19 

9 
o 


o  o 

58  7 
83  5  3  16 
S'4  48  4? 

85  44  4 

86  39  zi 


86  SO 

87  45 

88  39  51 

89  34  4i 
o  o 


"3 


1 24 


000 
83  40  1 9 

$4  36  6 


85  31  *2 

86  27  39 

87  *3  i6 


87  34  4i 

88  30  o 

89  25  »9 


000 
000 


125 


88  19  13 

89  15  0 
000 


o    cr  o 


126 


000 
86  4 
S7  26  43 

000 
8  7   U  M 
88    9  2- 

000 

87  53  *7 

88  ?2  2 

000 

88  3?  37 

89  34  41 

88  24 

89  22  2 
0    0  0 

8p    7  3° 
000 
000 

89  50  37 
000 
000 

000 
008 
000 

000 

j 

000 

000 

000 

m 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


40  GEOMETR.  PRACT. 

_  A  10  QVANDO/  intra  Quadrantem  non  defcripti  futit  plures  qttadran* 
Qtio  paffo  tcs?  fcjvnicils  raiiruni  adcjt  Jnoo.  g.aJus  exquificcdiftributusjcogno- 
pcr  cirami  fcemMS  rolo  circilli  beneficio,qdot  Minuta  ,  ac  fecunda  in  quauis  gradus  par 
deprehen-  ticu]a  contineantur:  id  quod  etiam  in  libellodc  vfu  ,  &  fabrica  infhumen- 
jdantur  Mi-  ti  horo]0ojorum  ,  &  in  AiiroJabio  fccimus,hoc  fcjlfcet  modo.  Sic  data  ver- 
ruita,acfe-  bi  gratia  particula  t  u  ,  in  gradu  so.  fuperioris  QuaJrantis  B  C  .  Sumarur 
cunda  iiu^  ea  diligentiflime  bencficio  circini,  &  a  principio  Quadrantis  ,  ld  efr,  a  pun- 
quatns  pro  ftQ  c,incipiendo  ,  eadem  apertura  circini  accipiantur  60.  gequales  particu- 
pohta  gra-  vfque  ad  punclum  X,ita  vt  arcus  CX  f  fexagecupluf  (jt  arcus  t  u  :  Qiiot 
dus  particu  cnim  gracjus  intCgri  in  hoc  arcu  fexagecuplo  comprehenduntur  ,  toc  minu- 
■f*  ta  compIe&etUr  particula  data  t  u.  Et  ii  vlcra  gradus  intcgros  in  arcu  CX,fu« 

perfit  aliqua  particuJa  ,  accipiatur  ca  fexagics  quoque  ,  initio  facto  a  pun- 
tfoC.Nam  quor  gradus  integri  in  hoc  arcu  fexagccuplo  continenrur,  tot 
fccunda  vltra  Minuta  inuen-.a  continebuntur  in  oata  parricula  t  u.  Quod  fi 
adhucaliquid  fnperiir,  reperiencur  codem  modo  Iercia,&c.  lcaque  cum  10L 
arcu  CX,  qui  fexagecup!us  eft  pkrfticube  c  u  ,  concineaiuur  40.  graotis  inte- 
gii  ,comprehendet  particula  c  u ,  quadraginta  Mimna,&  infuper  toc  fecun- 
da,  quotgradus  continentur  in  arcu,qui  fexagecup/us  (ic  particulae  vltra~o. 
gradus  in  arcu  CX,contenta*,&c. 

HOC  autem  ita  demonltro.  Qiiam  proportionem  habet  arcus  60.  gra- 
duum  ad  r.  gradum  ,  cam  h.ibet  arcusCX,ad  particulam  t  u,  cum  vtrobique 
.   .  proporcio  fit  fixagecupla.  Igitur  permutando  eric ,  vc  arcus  60  graduum  ad 

arcum  CX,  ica  /.  gradus  ad  parcicuhm  c  u:  Ac  proindequoc  partcs  fexage- 
msrx arcus  60  .graduum,hoc  eft,  quot'gradus  in  arcu  CX,  concinentur,coc  fc- 
xagefimae  parces  vnius  gradus  ,  id  c  fr,roc  niinuca  in  parcicula  tu,  exiftenr. 
Icemquam  proporcionem  haberarcus  60.  Minutorumad  1.  Mirnicum,  eani 
hahec  arcus  fexagecuplus  particulae,quae  vltra  gradus  integros  vfque  ad  X,fu 
pereft  ad  hanc  ipfam  particuli.Permutando  igitur  erir,vt  arcus  6o.Minut6- 
rumad  arcum  fexagecuplum  diclae  partictilae  rehquae,ita  i.Minutum  ad  ^di- 
<5tam  parriculam  rcliquam.Quare  quoc  parces  fexagefimae  arcus  6o.Minuco- 
rum  ,  hoc  ci\ ,  quot  minuta  m  arcu  didtas  parckulae  fexagecuplo  (  fumcndo 
r.uwc  gradus  Quadraris  BC,  pro  Minuci<)continenrur,tor  pajtes  fcxagci-mcr 
vnius  Minuti,  id  c/t  ,  tot  Secunda,  in  reliqua  illa  particuia  includcntur  ,  6c 
fic  deincjps,fi  optu  (it,de  Tercijs,Quarcis,&c.  intcIhgjcur.Sed  faris  cfljinco 
iudiciojfi  minuta  diligcntcr  inquirantur.  Ec  (i  quidem  parricula  retnancni 
niaior  fucric  kmiilegradus,  pro  illa  vnum  Minutum  aflumatur.Mrnutifque 
inuentis  adijciatur  ,  quod  cunc  in  Uia  parricula  coutmcantur  plura  Sccunda 
quam  $o.Si  vero  eadem  particula  femifle  gtadus  fueritVninor,  r.ihil  Minu- 
tis  inuentis  adijciatur,qiiod  tuncinilla  paicicula  pauciora  Secnnda  inciu- 
dantur,quam  50. Si  deniquc  dicta  particula  femiffi  graJus  fueric  aruualis,  li 
berum  lit  addere  Minutis  inuentis  vnum  Minuti:m,vcl  nonaddcrc.  ' 

1  r  QVIA  vcro  facileerror  commirti  poteft.fi  Ctrdhp  particulam  di- 
Ctam  gradus,vel  minuti  fexagics  ordine  fumcre  vflimuvreclius  feccris,quaa 
do  particula  Jata  femiile  gradus  minor  eft,li  cam  vna  cnm  pcaecedemd  ^radu 
acccptam  primo  loco  qumtupfes  •  deindt  hunc  arcum  quintnpium  duples , 
tertio  huc  arcu  duplil  triplcs,ac  tande  quai  to  hunc  arcu  triplu  iteru  duplet. 
Vltinius.u.hic  arcus  eiit  daia  paiticiilc  vna  cu  graduaccepto  fexageciphit. 

Q  uarc 


LIBER   P  R  I  M  V  S.  41 

Quare  fi  cx  co  demantur  60.  gradus,indicabunt  reliqm  gradus  numcrum  mi- 
nutorum  in  data  particula  contentorum  .  Quod  fi  pcr  arftimationem  eogno. 
ueris ,  patticulam  fcmiffe  gradus  minorem  non  fupcrare  mm.  24.  (Nam  h  fu- 
peraret  24  minuta,  non  poflemus  ratione  iam  explicanda  inqmrere  mmuta; 
proptereaquod  circumducendo  circinum,  totnm  Quadrantem  exccdcremus» 
vt  patcbit .  )  commodius  minuta  datae  particu]*  cognolcemiis  hoc  modo  . 
Datam  particulam  cum  gradu  Pr*cedenti  primo  loco  quadruplicabimus:  de- 
inde  hunc  arcum  quadruphim  duplabimus ,  vt  habcamus  oftuplum  arcus  ex 
particula  ,  &  vno  gradu  compofiti ;  tertioarcum  hunc  oauplum  iterum  du- 
plabimus ,  vt  fiatarcus  fedecuplus  arcus  ex  data  particula  ,  &  vno  gradu  com 
pofiri ;  quarto  hunc  arcum  rurfus  duplabimus ;  &  quinto  tandem  luinc  duplu 
iterum  duplabimus  i  vt  habeatur  arcus  contincns  arcum  ex  particula  propoii- 
ta  ,  &  vno  gradu  fexagics  &  quater,  cuius  extremum  pundam  dtligenter  no- 
tetur  .  Narn^fi  ex  totoarcu  ab  eo  punfto  incipiendo,auferatur  arcus  quadru- 
plus  particul*  datae  vna  cum  vno  gradu,  fupererit  arcus  fexagecuplus  eiuide 
particuI*vnacumvnogradu;exquodeniquc  fi  dcmantur  60.  gradus  ,  re- 
Jiqui  gradus  numerum  minutorum  indicabunt.  Qu6d  fi  data  particula  iemil- 
fe  gradus  fuerit  maior,exnlorabimus  eodem  modo  minuta  ln  rehqua  particu- 
la  minore  comprehcnfa .  Haec  namque  minuta  ex  6o.detraaa  relmquent  mi- 
nuta  in  particula  tUa  maiore  comprehenfa .  Bcne  autera  vides  ,  quando  data 
particula  minor  parum  a  {cmi{Yc  gradus  diflerr,  tutius  e(fe  quintuplare  illam 
vna  cum  vno  gradu;dcinde  torac  arcum  dupIare,tcrtio  hunc  arcum  tnplare^, 
&  poftremo  hunc  iterum  dupJare.  Hac  enim  ratione  ex  vltimo  arcu  duplato 
auferenditantumfunt  60.  _gradus,&  nunquam  totus  quadrans  exhauritur, 

Vtpatet.  .  / 

iz  N  E  QV  E  vero  femper  opus  eft ,  vt  particula  llla  gradus ,  vel  par- 
ticulaminorvnacumvnogradufexagiesrepetatur,  fedfatiseft,  vt  eaalu. 
quoties  repettta  incidat  praecife  in  aliquem  gradum ;  quod  non  raroacciderc 
folet .  Nam  tunc  conftituetur  fra&io ,  cuius  numerator  eft  numerus  graduum 
percurforum  :  Denominator  autem  numerus  tot  vnitatum,  quoties  particula 
circino  repetita  fucrit .  Verbi  gratia,  fi  aliqua  gradus  particula  vicies  repeti- 
ta  incidat  in  6.  gradum ,  compleactur  particula  illa  -5-3- .  vnius  gradus . 
Quare  fi  numerator  6.  per  60.  multiplicetur ,  &  produftus  numerus  j 60.  per 
denominatorem  ao.diuidatur,  indicabit  Quotiens  18.  particulamiUam  con- 
tinere  i8.minuta.  Sic  fialia  particulafeptiesrepetitaincidatin  tertium  gra- 
dum,compreliendetea-f.  vnius  gradus  .  Siigitur  numerator  j.  per6o.mul- 
tiplicetur,  &  numerusproduaus  180.  per denominatorem  7.diuidatur,repe- 
rientur  2*. min. Et  quia  in  diuifione  fuperfunt  5.  fi  ea  rurfum  multiplkentur 
per  60.  produdufque  numerus  300  per  eundera  denominatorem  7-diuidatur, 
dabit  quotiensadhtiC42~.  fecunda. 

DEMONSTRATIO  huius  praxis  hatc  eft .  Quoniam  m  prion 
cxemplo,  ita  fe  habent  20.  gradus  ad  i.gradum  ,  vt  particula  vicies  repetita 
ad  vnam  particulam  ;  erit  permutando  arcus  ao.graduum  ad  arcum  continen 
tem  particulam  wicics,  hoc  eft  ,  ad  arcum  6  .  graduum ,  vt  /.  gradus  ad 
vnam  particulam  :  &  conuertendo  6,  grad.  ad20.  grad.  vt  1.  particula  ad  1. 
grad.  Cum  ergo  6.  grad.  Cmt-ri-  graduum  20.  continebit  quoque  vna  par 

ficula  i..  vnius  gradus,  quod  eft  propofitum  .  In  pofteriori  vero  exemplo, 

quia  ita  fc habent  7.  grad.  ad  1  .gudum,vt  parcicula  fepties  rePetita,hoc  eft, 

E  vt 
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4* 
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Quo  paclo 
cx  quouis 
gradu  par- 
ticula  quot 
libet  Mtnu 
toium  ab-- 
fcindacur. 


vt  3.  cradus  ad  i.  particulam  j  erit  permutando  arcus  7.  graduum  ac?  ^grad. 
vt  irgrad.  ad  u  particulam  :  &  conuertendo  gradusad  7.  gra.  vtvnapatu 
ticuU  ad  1.  grad.  Cum  ergo^.  gradus  Cvn  fcptem  graJuum,  compkcte- 
turquoque  i  .particula  -f.  vnius  gradus ;  quod  cil  propoluum.  cadeuv].  in 
caetcris  ratioelt . 

QJ/ANDO  particulaminorcum  vno gradu  repetita  incidic  in  gradti 
aliquem  praccise.auferendi  ertint  ex  gradibus  ptrcur/is  tot  gradusjquotics  par 
ticula  illa  cum  vno  gradu  rcpetica  fuic  .  Rcliquus  cnim  numerus  cric  Nume- 
rator  fra&ionis :  Denominator  autem  erit ,  qui  pnus .  Vt  Ci  particuia  illa  mi- 
nor  cum  1.  gradu  repetita  fepties  incidic  in  10.  gradum  ;  demendi  erunt  7. 
gradus  repetiti .  Atq,  ita  habebutur  iterii  vnius  gradus  in  daca  particula  • 
13  S  l  viciiTim  ex  quouis  gradu  aufcrre  velimus  particulam  quotlibet  mi 
nutorum,  ita  agendumerit.  lnquadrante  fuperioreBC>  accipiatur  citcino 
arcus  tot  graduum  ,  quot  minutadeu"derantur  ;  atque  (  vt  confurioncm  vite- 
mus  )  in  arcum  interuallo  femidiametri  quadrantis  B  C,  defcnptum  transfe- 
racur.  Si  cnim  hic  arcus  in  60.  partes  sequales  fecetur,(primum,  videlicet  in 
duas :  deinde  vna  harum  iterum  in  duas  :  Tertio  vna  harum  in  tres  ac  po- 
itrcmo  vna  harum  in  quinque  )  continebit  vna  particula  fexagefima  numeru 
minutorum  propofitum  .  Verbi  gratia,  fi  particula  quxrarur  continens  50. 
min.  accipiemus  in  arcu  F  G  ,  ad  interuallum  femidiametri  A  C  ,  defcripto 
tircum  FG  3  arcui  C  Z,graduum  f  o.  asqualem  ,  eumque  in  60.  partes  aequa- 
les  fecabimus  ,  primum  in  diias  in  puncto  K :  Deinde  arcum  FK,  iterirm  in  * 
duas  in  puntto  L  j  tcrcio  arcum  FL  ,  in  tres  in  punctis  T ,  V .  Ac  tandem__» 
arcum  F  V,  in  quinque .  Vna  namque  harum  5.  particularum  comprehcndet 
50.  min.  ac  proinde  C\  transferatur  circino  in  qucmlibet  gradum  Quadrantis 
B  C,  abfciifa  erunt  50.  Min.  ex  co  gradu.Hoc  ita  demonilro.  Quoniam  cft  > 
vtarcus  6o.graduu  ad  T.gradum,ita  arcus  C  Z,  vel  FG,graduum  ^o.ad  fexa 
gefimam  parcem  eiufdem  arcus  FG,  erit  permutando,  vt  arcus  60.  graduum 
adarcum  F  G,  graduum  50,  ita  1.  gradus  ad  fexagdimam  particulam  arcus 
FG:&  conu'.rtendD,vtarcus  FG,graduum  fo.ad  areum  graduum  60,  ita  par. 
ticula  fexagcfuna  arcus  F  G,  ad  i.gradum  .  Cum  ergo  arcus  E  G,  conrineae 
-A_-§-,arcus  6o.graduum,  eontinebir  quoque  particiifa  fexagcfima  arcus  FG, 
-|— g-.vnius  gradus  ,  hoceit,  ?o.  Min.Quod  ci\  propofnum. 

S  E  D  hcec  res  incommodiiTima  eit  in  p.iruis  Quadrantibus ,  pratfertim 
£  pauca  Minuta  vtpore  1.  1.  vcl  ?.abfcindenda  iint.  Qiiis  enim  in  Quadrart 
teexiguo  arcum  i.gradus,vel  2.vel  j.in  6o.particulas  uiftribuat  ?  Quam  ob 
rem  commodius  id.quod  proponitur,effici'jmus  hac  ratione.  f  x  eodcm  qua- 
drante  fuperiore  LC,arcus  grad.6 1  .transreratur  in  arcum  X  Y  ,  td  interual- 
Jum  femidiametn  AC.defcriptum  ,  ab  X,vfqUe  ad  Y.  Atque  hic  arcus  X  Y  , 
in  6.partes  squaies  feceturj  Primum  fcilicct  in  2.  dcinde  vtiaquc  femiHi» 
in  j.Deindeprima  pars  in  10.  particula>  aequalcs  diuidatur ,  ira  vt  quselt- 
bcc  harum  particularum  fit---L.  arcus  XY.Et  quoniam  vna  harum  particu* 
Jarumeltad  arcumXY,vci.  gradus  Quadrantis  B  C,  adarcum  60.  gra- 
«Juum;  cum  vtrobique  proporcio  (it  uibfexagecuplaj  erit  pc rmurando  vnJUi 
illarum  particularum  ad  i.grad.vr  arcus  X  V,  ad  arcum  60.  graduum.  Quo- 
circa  qir.madmodum  arcus  X  Y  ,  arcum  grad.6o.continec  femcl ,  &  infuprr 
vnam  Cius  partem  fcxagcfimam,  id  cft,i.grad.  ex  conitrucrione  j  Ita  quoquc 
tna  iUaruin  particularum  tomprchendet  1 .  guduru  fvmcl ,  &  infupci 

taaoi 
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L  I  B  E*R  PUMVS,  4? 

v~nam  partem  fexagefima  vnius  gradus,  hoc  eft ,  r.  Minutum.  Ex  quo  fit ,  ye 
duge  parciculae  compleftantur  2.grad.&  infuper  2.  Minuta.  At  vero  parti- 
cula:contineant3.grad.&  j.Mkr.  &  fic  deinceps. 

ITAQVE  (I  m  Quadrantem  BC,transferatur  vna  particula  fexagefimau» 
arcus  XY,  a  punfto  C,vel  a  cjuouis  gradu  ,  habcbitur  i.Min.in  a.gradu,  vei 
cjuouis  alio.  Et  fi  du*  particulae  transferantur  ,  habcbuntur  in  tcrtio  gradu 
duo  Minuta:triaautemMin,in  4-gradu:,fi  tres  particulae  transferantur,  &  fic 
de  carteris. 

PARI  ratione,fiquisde(ideretquotIibetgradus,  acMinuta,  mquiren- 
da  prius  erit  parcicula  Miiuttorutn  ,  quae  defiderantur ,  eaquc  ad  gradus 
propoiitos  adijcienda.Quod  fi  parcicula  minutorum  inuentorum  tam  exigua 
fuerit,vt  circino  vix  accipi  poffic,accipienda  ea  eric  vna  cum  i.gradu:&  hic 
arctis  ex  1  .<>radu  &  parcicula  conflatus  adijciendus  ad  numerum  graduum_» 
propofitumminus  vno.  Vt  fi  velit  quis  grad,  89.  Min.  f  yilnuenienda  priu* 
erunt  fo.Minuta.quod  fiet,fi  f  p.particulae  arcusX  Y  ,  in  Quadrantem  B  C> 
transferantur.  Nam  particula  in  60,  gradu  complectetur  yo.Min.  vt  ditfum 
eft.Siigiturarcuscx  ilia  particula,  &  i.gradu  conflatus  adijciatur  ad  arcu 
88  grad.  conficictur  arcus  grad.  89.  Min  59.  Eademque  ratio  ell  de  casce* 
ris.  Accipicntur  aucem  in  arcu  XY,  parciculae  5  9.  li  ynus  pes  circini  in_-» 
puncto  jo.ftacuacur,&  alcer  in  nona  particula  primae  partis  fextae  totius  ar- 
cus  XY,verfus X.  Ita  accipicntur  cjuoquc  parcicuU  49.48.^'  J4.&c.vt  pcr- 
fpicuumeit. 

IAM  vero  fi  Minuta  non  in  QuadranteBC  ,  fed  in  maiori,  minoriue  ac«* 
cipiendafint,  inquirenda  eaeruntin  Quadrante  BCbeneficio  arcus  X  Y, 
vt  docuim  us;  Deinde  arcui  inter  C,&  hnem  particul*  iniientac  aurcrendus 


:  Quadrante  propofito  arcus  fimilis.  quod  fiet ,  fi  iile  Quadrans  ex  centro 
i  defcribatur ,  reSaque  ex  A  ,  per  fineni  particul*  in  B  C ,  iuuentae  edu- 


cx 
A 

catur,&c. 

14    QVAE  Num»  f  ?.  praecedenti  diximus,  perbelle  etiam  quadrant 

in  lineas  reftas.  Nam  eadem  ratione  cognofcemus  ,  fi  Iinea  re&a  in  quotuis   ?  ™ 

partes  aequales  fecetur,  quantam  fra&ion... 

contineat:Et  viciffim  quo  pafto  ex  vna  patte  abfcindenda  fir  quaecunque_, 


partes  aequales  fecetur,  quantam  fradionem  quxdibet  particuh  vnius  partis  £CP  f  a  uc 
contineat:Etviciifimquopa«floexvnapatteabfcindendafir  quaECunque^j  .ra    0  cu' 
fraftio  propofica.Quae  res  incredibile  eft,quantam  vriluacem  cum  -alijs  re-  lul(3ue  Pai> 
bus  Geometricis ,  tum  vero  maxime  Dimenfionibus  ,  quae  per  fcalam  alti-  tlcuiai  ia-* 
metram  fieri  folent ,  afferat,  vt  lib.  3.  cumde  Quadrano  Geomctrico,  vbi  parte  quali 
fcalae  altimetrse  vfus  apparebit,perfpicuum  erit.Sit  enim  recta  linea  A  B,  vt  bet   . ineaB 
ad  pedem  Quadrantis  fuperioris  vides  ,  feda  iti  io.partes  aequales  ,    rcazl"  *j*r 
( In  tot  enim  partes  libet  tam  vmbram  reclam  ,  quam  verfam  fcalae  altime-  tes  *quaies 
trac  diftribuere :  quamuis  ab  alijs  vtraque  in  x  2.  diuidatur :  quod  per  illam  duulae. 
diuifionem  facilius Dimenfionesperficiantur,vt  fuo  loco  patebit.  Magis 
tame  projarem,fi  vtrumq.  vmbrae  latus  in  100  partes  fecarccur,h  id  magnu 
tudo  inltrumenti  comode  permittit )  propofitumq.  fit ,  quot  partes  dccimas 
contineat  particula  DC,partis  quintar.  Bene£cio  circim  fumpta  particula__* 
DC,  decupleturab  A  ,  vique  ad  E.Et  quonia  in  AE»  concincntur  fex  partes 
totius  Iinea2  ABj  ContinebitproptereaparciculaDC.-Y^-.vnius  partis  deci- 
niae ,  hoc  eft ,  -f  i  5»  totius  linese .  Ita  vt  fi  refta  AB,  diuifa  cogitetur  ia 
Ioo.partes,tribuendo  fingulis  decimis  partibus  denas  particuias,fegmentuir» 
Aci  comprehendac  -rV^Qiiia  vcro  vlua  T?'  ^uPere^  adhuc  particula 

r    a  F  E, 
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FE ,  vnius  decims ,  fi  ea  rurfum  decupletur  ab  A  ,  vfque  ad  Q,  reperfcnW 
in  A  G,odo  partes  totiuslineas  AB.Continet  crgo  pamcula  FE,—  5»  vni« 
decim*,hoceft,  propofita  particula  D  C ,  vicra  — vnms  parusrettae 
ABJcontinetinfuper-r|-.vniusdecimaB,fvnius  wquam  dccimae  exum 
—4-.  quas  in  parcicula  D  C,  diximus  comprchendi  )  nimirum  ,  s  c. 
vniusparcis.fi  fingulc  partes  dccimac  retf*  A  B  ,  diuii*  effenc  in  100. 
particulasjatqueadeo,  fi  reda  A  B  ,  feda  intelJigatur  m  i  o  o  o .  par- 
tes ,  tribuendo  fingulis  decimis  partibus  cehtenas  particulas  ,  iegmentmiUf 
AC,  compledetur  --^L*  «  quippe  cum  in  AD,cor.tmeantur  y-  5  0  -3-. 
Etin  DC,-TV|-.vnius  partisredz  AB,  uue  -A|7,  totius^unee.  A  B  j 
cum  quaelibet  centefima  particula  vnius  partis  decimae  fit  — 5- ?  &  •  Atque 
in  hunc  modum  progredi  licebit  ad  decimas  vnius  dccimae  cx  Uljs  -r~o  tCluae 
in  particula  DC,  continentur.  nimirum  ad  fradionem  a  iocoo.  denomina- 
tam,&c.fed  fatis  mihi  videtur  ad  partes  milleiimas  pcruenire. 

DEMONSTRATIO  hic  eadem  eft,  quae  in  gradibus ,  ac  Minutis.Ean- 
dem  enim  proportionem  habetrecla  lo.partium  ad  1.  partem  ,  quam  recta 
AE,  ad  particulam  DC,cum  vtrobique  proportio  fit  decupla ,  iJeomje  per- 
mutando  erit  vt  reda  io.partium  ad  reftam  AE,ita  i.pars  aj  parciculam— » 
DC.Quamobrem  ficut  in  AE,continentur  -^—  .  redas  AB,  decem  parcium, 
&  infuper  particula  FE,  refpcctu  vnius  parcis  lineae  AB.  decem  partium_j  , 
ica  quoque  in  parcicula  daca  DC,  contin^buntur  .  vnius  partis,  &  mfu- 
pertalis  particula  refpeclu  vnius  decimac  qualis  eft  FE,  refpectu  vnius  par- 
Denomina       nncaE  AB,decem  partium,&c. 

tio  facilis  ITAQVE,  vt  vides,  duabus  operationibus  ad  millefimas  partes  pertieni- 
fraCtionum  tur'  ac  ^atus  totlim  AB,  W  I00°.  partes  fectum  eflet,  quod  conhderatione 
millcfima—  dignum  eft«  ^uo  quidem  Numeratores  decimarum  eo  ordine  pofiti ,  quo 
inuentifunt  jdant  Numeratorcm  centcfimarum  :  cui  fi  praeponatur  adfini- 
ftram  numeius  inccgrarum  partium  antedatam  particulam  cxiftentium__>  t 
conflabitur  Numerator  millelimarum  .  Vtm  fupcriori exempio  ,  quia  an« 
te  datam  patticulam  D  C  ,  reperiuntur  4.  partes ,  inuentaeque  funt  — 4 .  & 
^-l-.crit  tota  fradio —^--5--^- .  Sic  fi  inuentae  effent  pro  aliqua  particula 
|n  oclaua  parte  ,  .  r| .  conftituerctur  fraclio  -T^-f-f-.  Itcm  G  in 
tertia  parte  muentae  eflent  -7-5-  7-5.  fieret  fradio  _L_°_2_.  &  []c  <Je 
caeteris.  Qucd  fi  reda  AB,id  eftjatus  vtriufque  vmbrx  diuideretur  in_-> 
ioo.partes  ,  rcperirentur  partcs  millefim*  vnica  opcratione  j  fi  nimirum_j 
particula  data  in  vna  centelima  decuplarctur  :  quia  tunc  intelli^ercntur  fin- 
gulae  centefimae  in  uenas  particulas  fuodiuifie.Sed  quia  particula  data  in  cen- 
teiima  aliqua  parte  perparua  cft,vt  vix  circino  capi  pollit,accipiemus  cam  cfi 
Vna  centeiima,vel  duabus,&cx  dccuplo  abijcicmus  io.veI  2  0.centelimas  ,  vt 
reliquae  centefimae  exhibcant  decimas  vnius  centcfimar.Iadem  ratione,quan 
do  data  particula  in  Iinca  io.partiumcft  pcrpuiilJa,  accipienda erit  reliqua 
particula  maior  decics.Nam  rcliqua  pars  recla?  A  B,  a  B  ,  vfque  ad  finem_» 
illius  parciculardccupl^  dabit  numerum  decimarum  in  propolita  minore  par 
ticula,  &c.  Hac  rationc,  fi  particubm  CH,  dccuples,  incides  in  punchim 
K.Ergo  fcgmcntum  B  K,  dabit  *f\ .  &  infirptr  particulam  D  K>  vt  fupra ; 
JMmPJT,  parcicular  FE,  fit  arqualis.Ratjo  huius  rci  cft ,  quod  ambar  particu- 
Ix  DC,CH,JccupIata:conficcrcdebcant  totam  AB,  vt  conftat. 
AD  Maiorcm  cjuocjuc  commoditatcm  pro  inucftigandis  panibus  decimif, 

hoc 


rum. 
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hoc  eft,  prodecuplanda  particula  propofita  ,  eoftrui  poterit  "circinus  dupJi- 
cis  apercurae ,  in  quo  fcilicet  crura  producla  fe  mutuo  interfecent,atqvna  a- 
pertura  alterius  fit  femper  decupla,  inftar  circini  ,  quo  iinea  duas  tn  partes 
aequales  diuidi  folet.  Ita  enim  fiet,  vt  accepta  per  minorem  aperturam  par- 
ticulaabfciffa,particula  maior  exhibeat  eam  particulam  decies  fuinptanu* 
vt  non  opus  fit  t  oties  circin um  circumducere  :  qua  quidemin  re  facile  error 
committi  poteft ,  qui  illo  circino ,  li  re&e  fabricatus  fit,  facilius  vitatur.Sed 
fine  hoc  circino  idem  fieri  potcft  per  inftrumentum  partium  ,  quod  capite_* 
praecedenti  conftruximus.Nam  fi  particula  data  circino  capiatur,&  fumma_* 
diligentia  ei  fumatur  in  inftrumento  interuallum  inter  10.&  lo.rcquale,  eric 
iuteruallum  inter  100, &  ioo.datae  particulae  decuplum. 

1  ?  I  A  M  vero  fi  viciffim  ex  qualibet  parte  reftae  A  B ,  auferendae  fint 
«juotcunque  decimae  partes  vnias,  diuidendum  erit  fegmentum  continens 
numerurn  partium  decimarum  in  io.partes  aeqpales.  Nam  vna  pars  decima 
huius  fegmenti  continebit  decimas  partes  quaefitas.Vt  fi  cupiat  quis  --—5  ,di 
nidendum  erit  fegmentum  reclae  AB,indudens  7.partes  ,  in  10.  particulas , 
Quadibet  namque  harum  compreheudet  -p—.  vnius  partis  reftae  A  B.  Ea- 
demque  ratio  eft  de  caeteris.  Sed  commodius  hunc  vfum  nobis  prasftabit  in« 
ftrumentum  partiumfupra  conftru&um.  Eius  enim  beneficio  ex  quauis  re- 
fta  abfcindemus  non  folum  quotcunque  decimas,fed  etiam  centefimas,deci- 
masnonas,nonagefimas  odauas,&fic  deinceps,vfque  ad  dimidiatam  partem. 
Nam  fi  velimu>  _  'Q  alicuius  lineae,  capiemus  ei  Iineae  interuallum  inter 
100.&  roo.aequale.  Circinus  namq.  extenfus  inter  $.&  j.dabit  .  3C-  5.quae- 
fitas.Tta  quoq.  circini  pedes  inter  50.&  f  o.dabunt  -~ id  eft,-£-.  Rurfus 
pedes  circini  inter  :o,  &  2o.dabunt-j-^-2  .  hoc  eft,-j-.  &  ficde  caeteris, 
Tt  fufius  in  vfu  praedi&i  inftruinenti  partium  cap.  1  .exp  ofuinius. 


Quo  modo 
ex  data  \i» 
nea  auferen 
daefint  quoc 
cunque  par 
tes  decimae 
vel  alias  par 
tes. 


PROBLEMATA  VARIA 

Triangulorum  re&ilineorum. 

C   A   P    V   T  III. 

ERTIO  loco  praemifluros  nos  polliciti  fumus  va- 
ria  problemata  triangulorum  re&ilineorum  ,  vt  &  la 
tera  eorum  ,  atque  anguli  ex  quibufdam  datis,  &  co» 
gnitis  prompte,atque  expedite,cum  id  res  poftulaue 
litjpoitint  erui.quod  hoc  tertio  capicc  exequemur. 
Priori  autem  loco  detriangulis  rectangulisipofterio 
ri  vero de  obliquangulis  agemus  Inmargi.ie  porro 
adfcripfimus  propolitiones  noftri  traCtatus  triangu- 
lorum  redilincorum ,  in  Theodofio  noftro  editi,  in 
«juibus  problemata  haec  demonftrantur,  vt  ftudiofi  intelligant >  vnde  eorum 
dkmonftrationes^uando  hbuerit;petae  debeanc 

TRIAN- 


m 
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TRIANGVLORVM  RECTILINE  O  RVM 

Rectangulorum  probkmara. 

I.    PROPORTIONES  LATERVM 

Ex  datis  omnibuiangulis  cuiufuis  trianguli  patefacere. 

i.Triang.  Singu  lis  Utersbus  adfiribantur  finus  angulorum  eppofitorum.Laters 
recUl.  enim  oafdom  proportiones  habent ,  qutt  interfinus  anguUrum  Utertbus  op- 

pofitorum  rcperiuntur. 

II     L  A  T  V  S 
£x  bafe ,  &  alterutro  angulorura  acutorum ,  ac  proinde  &  altcro ,  notuna 


fiicere 


i  Triane  Vtfinnt  adbafem  Ita  finus  anguli  Uteri  *d  latut  qnsf.tu  in 
xeail.  totus.  qutfito  opfofiti  partibusbafis. 

I  I  I.    L    A    T    V  S 

Ex  bafe ,  &  altero  latere  cognofcere . 

Xrhng  Vtbafis  adfinumto-  itadatumla-  adfinum  tnguli  dato  /4- 
Kftfa    *'  tum.  tus.  teri  oppofiti. 


Deinde ,  fumpto  complemcnto  anguli  inuenti  pro  reliquo  angulo . 
Vtfinus       aUbafem        Itafimus  anguli.qui        Ad  latns  qusfttum 
totns  lateri  qusifito  op-  partibus  bafis ,  &  al 

fonitury  terius  Uteris . 

itit     L  A  T  V  s 

Ex  altero  latere,  &  alterutro  angnlo  actito ,  ac  proinde  &  altero,  erucre  . 

1  Trianff      Vtfinns       ad  latus        Ita  tr.r.ges  anguli  qut-        Adlatus  qutfituin 
tt&il             t0tUS          datum.         fito  Uteri  oppofiti               pAttibus  dati  Uteris 
[  

Vei 

r~  ^  

i.Triang.  Vtfinus  anguli  da~  adlatus  Itafinus  alterius  ad  latus  qutfitum  in 
re&ii.  to  Uteri  oppefiti.       datum.     anguli.  parttbus  dnti  Uteris. 

V.       B    A    S    E  M 

Ex  vno  latcre ,  &  vno  angulo  acuto,  ac  proindc  &  altcro,  iniicftigare. 

Vt 
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Tt fmut  Md  latus  Itafecans  angulo  daf 
toms  datum:         lateri  adiacentis. 


7a 


jid  bafem  in  parti*  2.  Trian», 

bus  lateris  Hati .  reclii. 
 ~J 


Vtfmus  anguli  dat» 
lateri  oppofiti 


ad  ftnum 
totum 


 —  — — '~~> 

Italatus        jidbfifem  in  parti- 

datum  bus  laieris  dati.  triang» 

KCtlh 


VI.      B    A   S   E  M 

Ex  vtroque  latere  perfcrutari ,  vna  cum  angulis  acutis . 

Vt  latus  alterutrum    adfmum    Itaalterum    ad  tangltem  anguli  huic  j.Triang, 
datum  totum:       latusdatu     alteri  lateri  oppofiti.  nQft* 

Deinde  ,  fumpto  complemcnto  anguli  inucnti  pro  reliquo  angulo , 


Ytfmus 
totus 


adlatus  aUeru- 
trum  datum: 


ita  fecans  anguli 
accepto  laten  ad 
iacentis 


ad  bafem  inpar- 
tibus  lateris  dati. 


VII.  ANGVLV 

Ex  bafe  3  &  vnolatereinquirere  . 


M 


Vt  bafis 


ad finum       ita  latus       ad  finum  anguli  dato  lateri  oppt- 
totum  datum  fiti.  J.  Tnang. 

Complcmcntum  anguli  inuenti  dabit  alterum  angulum.  rectil. 


VIII.       A   N    G   V   L  V 

Ex  vtroque  latcre  redderc  cognitum 


M 


Vt  latus  altt- 
rutrum 


ad  fmum 
totumi 


ita  alterum        ad  tangente  anguli  huit 

latus  datu         alteri  lateri  oppofiti  tnang. 


Complementum  anguli  inuenti  dabit  ahcrum  angulum 


TRIANGVLORVM  RECTILINE  ORVM 
obliquangulorum  Problemata . 

IX.    SEGMENTA   LATERIS  A 

Perpendiculari  facla 


Ex  datis  tribus  Utcribus  cognofcere . 


Vf 
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q.  triang, 
rcdtil. 


Vt  Utus,in  quod 
ciditperpen- 

aUularis 


ad  fummam  alio- 
rum  duorum  l*~ 
ttrtrm 


ita  differenti*  ad  quartU 
eorude  duoru  quenda  nt* 
laterum  merum. 

^Puuc  C*4xvo'17tui.)  maius.  .    r    .  .         ;n  nuod  cadit  per- 

#  '      X  ,  ; ■^croquirtusnumerusinuentiwmaiorfucritlAtcre.in^ 

*;fat*JJb**£*L  ^pcndicularVaufcrcndumcrit  hoc  >*USJ^ 

reliqui numeri dabit Jqgmcntun mmus,cxtenus v  dehcet inter  d p 
]areni,&  angulum  obtufum  :  quod  additum  eidcm  lateri  conflabu  aliua  lc. 
mentum  maius  intcr  perpendicularem,  &  angulum  acutum . 

X.    LATERA  DVO 

EX  tertiolatere,  & duobus quibufuis  angulis,  ac  proinde  omnibus  tri- 
bus  ,  cum  tcrtius  fit  aliorum  complementum  ad  femicirculum  ,  hoc  cit ,  ad 
grad.  180.  inuenire. 


triang, 
fctfil. 


I  Vtfinus  an- 
gult  dxto  la 
teri  oppofiti 


ad  latus 
datum  : 


ita finus  alteru- 
trius  reliquoru 
angulorum 


ad  latus  huic  angu* 
lo  oppoftum. 


M 


Rurfus 


i.triang. 
re&il. 


Vt finus  anguli  dat$       ad  latus 
lateri  oppofiti.  datum: 


ita  finus  tertij  ad  latus  huic  tertU 
anguU  angulo  oppofttum. 


i  I  N  Ifofcele  vnius  tantum  lateris  inuentione  opus  eft,  cum  vnum  da- 
tum  Gt  cum  angulis  .  In  aequilatero  vero  ttangulo ,  fi  vnum  latus  datum  Iit , 
erunt  &  relio.ua  illi  aequalia ,  data . 


X  I 


L    A    T   V  S 


lo.tnang, 
rcdil. 


E  X  duobus  reliquis  Iateribus,&  duobus  quibufuis  angulis,ac  proinde  om 
nibus  tribiw,cum  tcrtius  lit  aliorum  complcmcntum  ad  lemicirculuru,ide{t, 
ad  grad.  1S0.  addifceic. 


Vt  finus  anguli  aU 
terutri  laterida 
to  oppofiti 


ad  latus  of* 
pcfi/um  da- 
tumx 


itafmus  aguli 
qutfito  lateri 
cppcfiti 


adlatus  quA< 
fitum. 


XII.  LATVS 


£  X  duobus  lateribus ,  Sc  angulo  ab  ipfis  comprehcnfo  colligere 
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Vt fi-  *d\fec*ntem  complementi 
nus  arcHs,quifemijfi  aggregati 
totus        datorum  laterum  adftnus 

reuocatorum,  vtfinuttde- 

betur: 


Ita  dijferentia 
inter  ea  femif- 
jem>&  alteru- 
trum  datovum 
laterum  ad  fi~ 
nus  reuocatoru 


49 

ad  qu*r- 
tum  qtten 
dam  nu~ 
merum. 


ProbIema_j 
17.  triang. 
fphaeric. 


Latera  data  ad  fimis  reuocabuntur,  fi  vtrumque  multipiicetur  pet  ro  i  vd 
100  vel  iooo.&c.  ita  vt  maioris  Jateris  numerus  habeat  tot  figuras  > quot 
continentur  in  maioribus  linubus  tabulae  finui!m,nimirum  J.ii  hnus  totus  fta- 
tuatur  100000.  yel  7.  fi  iinus  totus  ponatur  1 0000000. 


Vtfi- 
nus  to 
tus 


Deinde 

ad  tangetemfemijfts  arcus,  itaquartus  *dt*ngentem  diffe- 
qui  Jetrafto  dato  angulo  ex  numerus  in  renti&  inter  femifse 
femictrculorelinquttur:         uentus  eiufdem  arcus,& al- 

terutru  angulorum 
non  datorum  . 

Haec  autem  tangens  hoc  etiam  modo  inuenietur ,  qui  priori 
praeferendus  yidetur . 


j  Vt  femif 
fis  aggre- 
gati  duo- 
rum  late- 
rum  dato- 
rum. 


*d  tangentem  fe- 
mijfts  arcus  ^qui 
detraclo  dato  an 
gulo  ex  femicir- 
culo  lelinquitur; 


ita  differentia 
inter  femtffem 
aggregati  duo* 
rum  datorii  la* 
terumy&utru- 
Itbet  laterum 


ad  tangentem  Alio  modo 

dtjferenti&  in-  qui  priori 

ter  femijfem  ar  praeferedus 

cus  pr&dicli^  videtur. 
alterutrii  angu 
loru  no  datoru 


Arcus  huius  tangentis  inuentae  additus  ad  femiffem  eiufdem  arcus  ( eft  au- 
tem  hic  arcus  fumma  duorum  angulorum  non  datorum,  nimirum  dati  anguli 
complementum  ad  femicirculum  ,  hoc  eft  ,  ad  grad.  180.)  dabit  maiorem 
angulum  non  datum  ,  qui  videlicet  maiori  lateri  dato  opponitur  :  ex  ead-m 
vero  femiiTe  detraftus  relinquum  faciet  minorem  angulum  non  datum  ,.qui 
nimirum  iateri  minori  dato  opponitur . 


Poft  hacc . 


Vt  finus  vtriuslibet 
tnguli  inuenti 


adlatus  op 

pofitumi 


ita  angulus 
datus 


1.  trian 


*d  latus  eppofitu 
quod  qu&rttur. 


Itaque  antequam  tertium  latus  inueniatur ,  difquirendi  prius  funt  reliqui 
duo  anguii :  qui  commodius  videntur  pofteriori  via  Num.  2.  expofita  inda- 
gari,  quam  priori  illa  ratione  Num.  1.  explicata. 

3    Siduolatera-fintaequaliaiAeruntrehquiduoanguliaequaJes.Semif-  *i.prtmu 
6s  ergo  arcus  ,  qui  detratfo  angulo  dato  ex  femicirculoreJinquuur,  dabit 
vtrumquc ,  &c. 

G  XIII. 
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i.  tnang. 
redil. 


a  1  primi. 
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XIII.     L    A    T    V  S 


E  X  duobus  lateribus ,  &  angulo  vni  eorum  oppofito  ffi  modo  conftet  fpe 
cies  anguii  alteri  laceri  dato  oppoiici ,  quando  datus  angulus  acucus  eit )  ex- 
quirere. 


tnang. 
reclil. 


I    Vt  Utus  datum       ad fnum  etn       ittt  alterum       tdfinum  anguli 
daio  angulo  ctto       guli  dati:  latusdaiu,        hutc  alteri  late 

fitum  rioppofiti. 
Hic  finus  inuentusdabitangulum  alteri  dato  Jateri  opnofitum  ,  G  acutui 
fueiitrf  erir  autcm  femper  acutus  ^qraiielo  datus  anguius  ett  obtufusj  C\  vero 
fucric  obtufus  ,  arcus  linus  inuentiex  fcmicirculo demptus  ,  reliquum  faciet 
eum  angulum  :  Propterea  quando  datus  angulus  eft  acurus  oportec  dan  hu- 
ius  alterius  fpeciem  ,  vt  fciamus  ,  num  acutus  (it,  vel  obtuius .  Summa  aurein 
liorumanguloruin  ex  femicirculo  fubfra&arelinquct  tertium  angulum  quaeit 
to  lateri  cpp  jfitum.Ergo. 

Vtfi'*us  ad  datum  latut  ita  finus  tertij  anguli  inutn  ad  latus 
dati  an         eioppofitum\  tt  qu&fito  lateri  oppofiti.  qui.fiti, 

guli 

2  Si  duo  Iatera  data  fint  aequalia:  a  erit  angulus  alteri  dato  Iateti  oppofi- 
tus,  datoangulo  sequalis . 

XI III.  ANGVLOS  DVOS 

E  X  duobus  lateribus ,  &  angulo  ab  ipfis  comprehenfo ,  reperire. 

Inuenientur  ex  tjs,qu*  data  funt,  duo  anguli ,  i>t  in  priori  parte  prcblem*- 
tis  1 1,  ivtium  efi :  fi  nimirum  tnqutratur  tangens  dtfferentte,  tnter  fernijfim 
arcttSy  qat  detrafto  angulo  dato  ex  femtcircuio  reltnquitur  ,  ejr  aiterutrum 
aKgulorum  ,  qut  qusLtuntur ,  &c.  qu£  qutdem  tangens  duobus  mouts  tnuen* 
ta  ejl  inprion  parte  probiematts  12.;»  qtto  latus  proponttttr  iuueutgauaum 
exduobus  l«tertbus,&  angulo  ab  tpjts  tomprehenfo  .  Quod  vt  fieret,  tnuen* 
ti  pnus  fuorunt  alu  duo  anguli3qttt  sn  hoc problemate  i+.qujruntur  . 

XV.  ANGVLOSDVOS 

Ex  duobus  Iateribus1&  angulo  vni  e oruni  oppofito  (  C\  oaodo  conftct  fp  e- 
cies  anguli  altcri  latcri  dato  oppofiti  }  quando  datus  aftgulus  acutus  cft  J 
cxpifcari . 

Hic  etiam  atihibenda  tfi  prior  operatio  prcblematis  l},inqtt$  latus  cppe*' 
nitur  inquix  ndum  cx  u,dcm  datts:quod  vt  jieret,  inuenti  :>tius  fuere  reli* 
qui  duo  angitlt,qui  tn  hoc  probUmate  if.tndaganai  propi  nuntur. 

XVI.  ANGVLOSOMNESTRES 


EX  tribus  omnibus  latcribus  pcruefligare 


l.Vutits 
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I  15«//*  ad  maximum  latus  perpendiculati  cx  angnlo  cppofito  a  (n)tni-   II.  trianj; 
tnirum  perpendicularts  femper  intra  triangulum  cacit )  snueniantur  ptr  reclil. 
frpblema  y.fegmenta  iuo  maximi  lateris  facia  a  perpendicuiari.  Deindt. 


Vt  minimU 
Utus 


Ttmt* 

dium 
latus 


ad finum  ita  minus  fegmen. 
totumi  tum  maximt  Utt- 

fis 

Rurfus  . 

ad  fnum       ita  maius  fegmen- 
totum  ;         tum  maximi  U- 
teris 


adfinum  complemen  J.rriang, 
tt  angult  medio  Utt"  re&il. 
ri  oppofitt . 


ad fnum  complementi  an  r*triane 
gult  medio  later)  oppofiti.  reifcjj^ 


Inuentis  duobus  angulis  ad  maximum  larus ,  qui  medio  lareri,  8c  minimo 
cpponuntur ;  ii  lo  um  fumma  ex  fernicirculo  dcmatur  ,  reliquus  fiet  tertius 
angulus  lateri  maxtmo  oppolitus  . 

2    In  Iiofcele ,  du&a  perpendiculari  ad  bafem  a ,  quam  bifariam  fecabir, 


SchoJ.  zt. 
iib.i.£ucJL 


Vt  alterum 
laterum  a- 
qualium 


ad  finum 
totum : 


ita  femijfts 
bafis 


adftnum  complementi  vnius 
angulorum  squalium  adka- 
fem  . 


Summa  duorum  angulorum  aequalium  inuentornm  cx  femicirculo  detra- 
c*ta,relic|uuni  ficiet  tertium  angulum. 

I  I N  aeouilatero  triangulo  dabuntur  anguli,  etiamfi  Jatera  non  dentur, 
cum  cjuilibet  gradus  6o.  tertiam  videlicet  partem  duorum  reaorum,  vel  duas 
tcrtias  partes  vnius  recti,  comple&atur. 

XVII.  PERPEN  DlCVtAREM  I N  LATVS 

quodcunque  ex  angulo  oppo/ito  cadentem 

E  X  tribus  omnibus  latcribus  efficere  notam . 

Terproblema  p.inquirantur  fegmenta  U/erisfzcla  a  perpendiculari.  D#- 
inde  differentia  tnter  vtrumuts  jc^mentnm  ,  &  Utus  adiaeens  ducatur  tn 
fummam  eiufdem fegmenti,& lareris  adtasmtis  .  Radtx  namqve  quadra- 
ta  numeri produHi perpe/.  dicularem  qunjttam  indtcabit. 

In  triangulo  tnim  ABC,ftt  AB,io.  AC>  17  .& Bj,zi,inuesligandaq.fit 
perpendicuUris  A  D.  Per  problema  9.  repe 
rtetur  figmentum  BD,  6.  &  CDt  if. 
J>ifferentia  inter  B  D  ,  &  A  h ! ,  tfi  4 .  qus. 
dufta  in  16  .  Jummam  reclarum  B  D  ,  & 
AB  yfactet  64.  cuius  radix  quadrata  8. 
eiat  perpendicula*tmAD.§luod  quta  tn  nt 
flro  traclatu  triangulorum  retltltneorum 
demonslratum  non  esl,  demontlro  hoc  prt* 
pofito  Theorematc* 
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In  triangulo  re&angulo  rec"tangulum_j 
Theorema.  A,^  fub  dtfferentia  bafis ,  &  altcrutrius  lateris 

ci  rca  redum  angulum  ,  &  fub  lumma  balis , 
&  eiufdem  Jatens,3equale  cii  cjuadrato  aite 
rius  iateris  circa  angulum  re&um. 
Nam  in  triangulo  reciangulo  ABD>  cuius 
angulus  Dy  reclusj  ex  Bt  per  Dyfemictrcu 
lus  defcribatur  EFD}  ent  AE  ,  differentta, 
inter  bafem  AB,&  latus  BD:  At  AFyfumma  ertt  bafis  aB,  &  eiujdem U- 
terts  BD3cumBD,BE,BF,  reftsLfint  tquales  .  Dtco  tgttur  reciangulum 
fubAEy  AFy  iquale  efe  quadrato  laterts  AD.  Recta  entm  AD,  cumper- 
a  coroll.16.   pendicularis  ftt  ad  femidiametrum  BD3  a  femtctrculum  tanget  in  D  .  b  Igf 
ter.  tur  reclangulum  fub  AE%  AF,  quadrato  tangentts  A  D  ,  tquale  e  rtt ,  q»od 

b  3  6.ccr.      erat  demonftrandum  . 


FINIS  LIBRI  PRIMI. 
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^KTA  *3>CJ  \Z*Z*> 

G  E  O  M  E  T  R  I  AE 

PRACTIC  AE 

LIBER  SECVNDVS. 

Linearum  Redarum  per  Quadrantem  Aftrono- 
micum  Dimenhonem  cxpiicans, 


0  M I N  E  linearum  reliarum  in- 
ielligimus  difiantias  Iccorum  ,feu 
inUruaila ,  lohgitudmefueuiltitudi- 
nes  turrium ,  ad:ficiarum,  arborum, 
&  montium:  acpofiremo  profundt- 
tates  puteoruw,vfillium,atquefi)Jja' 
rum.Ad  barOm  Dimenfiones  varij 
varia  adhibtnt  infirimente.qwbuf 
,  damenimplaceffealaaltimetraip—, 
aorfo  Aslroiabijfeuplanifpbari/defcripta.Arijsradius  Ajiro 
nomicus  Gemma.Frifij+vei.radius  dtelut.,Latmus.,quodd 
Domino  Lattno  V rfmo  nobift  Romanoexcogttatusjit;  vel 
baculus  Iacobf  AHjs  annulus  Ailronomkus  ,vefHolome- 
trum;  Alysdenique  alja  MjlrummU  arrident  .Mtht  vero 
practterisprobatur  Quadrans  Ajlronpmtcus  m 90.  gradus 
dislributus- :  &  £)uadratum  Geometncum  tum  fiabile ,  tum 
tenduhtm  ,aiius  du  0  latera  tn  ceftas  quafdam  partes  aqua- 
Usftnt  dm-faffloc  a  utcm  ^lib:aUifmioneier ^uadranteht 
J         J  Aftro- 
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GEOMETR.  PP  -  CT. 


J/lrcncrvicun:  Dimerfo  linearum  re£tarumperfic:atur>do- 
ctbw.vs.  Quar&tiovt intt/^tyntur,  in pmmptu  ,  &  ad  ma- 
num  ejje  dtbenp  tabula  Jinuuf/i^  jar< \^$ntrut/^atqus  fecantiti 
in  noj  ;  ro  Yheodojio tn  atiorym  aucloruw  libyii  defcript<ey 
vndefftendd  erunt.Superuacaneum  tmm  e/e  duximus>  eaf 
mm  hic  repetere,ne  opus  in  matoremformam  excrefcat . 

DISTANTIA  M  in  plano  s  fiuc  accefiibiJis  ca  /Ir, 
fiuc  iiKicccsfibiJis5pcr  duas  ftationcs  in  eodcm  plano 
fadtas  pcr  Quadranrcm  mctiri  5  quando  in  cius  cx- 
trcmo  crcda  eft  altitudo  aliqua  perpendkularis, 
etiamfi  infimum  cius  extrcmum  non  cernatur.  At- 
que  hinc  altitudincm  quoque  ipfam  elicere . 

PROBLEMA  I. 


SIT  diCtzntitp 
fiue  lon^itudo 
inueitiga^ndn___, 
A  B,  in  plano 
CB,  erectaque 
fit  in  excremo 
B,alcicudo.quar 
piam  pcrpendi 
euIamBG,Ifcec 
extrtmum  B, 
non  appareat  • 
Statura  menfo» 
risfic  D  A  ,ab 
oculo  ad  pedes 
vfque.  Ne  aute 
h*c  ftatura  ma 
tetur,fed  eade 
Jepermaneac  , 
,   ,     .  ro^"  feceris,  fi 

proealtatura  baculum  eidem  xqualcm  accipias ,  ad  cuius  cxrrcmum  ocu- 
lum  applices.  Ducta  autcm  cogitauone  per  D,  ipli  G  B ,  parallcJa  6  F ,  fiat 
Differentia  pnma  Itatio  in  D,Secunda  vero  in  E»  puncto  rcmotiorc  :  fitque  rcda  D  E  , 
fbtionum.  qu*  difTerentia  flationtim  dicitur ,  nota  kcundum  alitjuam  menfuranl  vtiU 
garcm.Dcindc  dlrigatiir  latus  cjuadrancis  H  K  ,  in  quo  funt  pinnacidia,  ver- 
fus  faittgium  G,ita  vt  oculus  inD,  pofitus  per  vtriufquc  pinnacidij  forami- 
na  ,  faftigium  G»  videat ,  Iibcre  pcndcnte  pcrpendiculo  H  I  :  diligenrctque 
per  ea,quae  cap.z.  libr.  i.Num  10.  tradita  funt ,  notctur  in  gra^dibus  ,  ac 
«unutis  angulus  ODl;,  <juem  arcu*  I  L,  iu  Quadumc  uun.fcit.ibic ,  cora- 

plemcn- 
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plementu  videlicct  arcus  \K  ,  Cum  enimfilum  perpendiculi  HlyC\t  ad  DF, 
redum  ,erit  angulus  GDF,  complementum  anguli  DHI,  aequilis  nimirum 
angulo  !HL,  qui  eiufkm  ariguli  D  Hl,  complementum  etiam  eft,  Atquc^ 
hunc  angulum  GDF,anguliun  obferuationis  dicemus.Eodem  modo  obferue 
turin  fecunda  ftacione  anguius  GLF,  per  radium  vifualem ab  oculo,&  per 
pinnacidu  Q  iidranis  a  i  raftigiun  Gjdire&mn.  Sumptis  aucem  EM,  DN, 
aequahbus  ,  erigantur  perpendiculares  MN,NO,(  in  figura  conincidic  MH, 
cum  filo  perpendiculi  ;  quod  nihil  refert.  )  Si  igitur  EM,  D  N  ,  ftacuancur 
(inus  toci ,  erunc  MH,  NO,Tangentes  anguloruni  obferuationum  £  ,  &  D* 
Ducla  quoque  D  ipCi  b  G  ,  parallela  fecante  N  O  ,  m  P ,  a  ericanguhis 
NDP,  angulo  E,aequalis.  Cum  ergoduoanguli  N.D,ccianguli  N  D  P,duo- 
busan^ulisM,E,  trianguli  MHH,  fuie  a?quales ,  (cftenim  &redus  N,  re- 
cto  Mjaequalis )  Jateraque  DN,  EM,  quibus  adiacent,  aequalia;  b  erunc  la- 
tera  NP,MH,aequalia  :  ac  proinde  OP,  differentia  eric  incer  Tangentes  an- 
gulorum  obferuacionum.  c  Quia  vero eft,vt  O  P,  ad  PN,  ita  G  Q,  ad  QF: 
dLt  vc  GQ^ad  QF,  ica  E  D,  ad  D  F;  ericquoque  vc  O  P,  diftlr  :mia  Tan 
gencium  angulis  obferuacionum  rcfpondentiumad  PN  ,  /iuead  Hm,  Tan- 
gentem  remocioris  ftationis,tta  E  D,  diflferentia  ftacionum  ad  DF,  diitan- 
tiam  qua:ficam.       Quocirca  Ci  riac, 


YtOP ,  differenti* 
inter  Tangentes  an 
gulorum  obferuatio 
num . 


*dPN,vel 
HM3  Tan- 
gentem  mi 
norem: 


Ita  ED,  differen 
tiajlationum  no 
ta  in  rnenfura 
aliqua  vulgari 


adaliud; 
boc  eft^ad 
DF, 


Ant>ulus  ob 
feruationis. 


a  ly.pnmi 


b  z6.primi* 

cfchol.4. 
ltb.6. 
d  z.fexK 


Dtftanti* 
inuetio  per 
tan£;cntci. 


prodibit  diftantia  DF,  quxfita,  fiue  AB,  in  eadem  menfura  dirrerentiae  fta- 
tionum  :  cui  C\  adijciatur  dilferencia  ftationum  E  D  ,  cognica  etiam  fiec  di- 
itancia  £Fj  vel  CB,  a  remociori  ftatione. 

A    L    I    T    E  R 

l    POSITO  finu  toto  GF,  erit  DF,Tangens  anguli  DGF,  complemen- 
ti  anguli  obferuationis  GDF.qucm  angulum  DGF,indicac  arcus  Quadrancis 
1K,  a  perpendiculo  veifus  oculum  ,  e  cum  anguius  DHI,  aequalis  iic  angu-  c  if.primi, 
lo  DGF,  cxternus  incerno.Eodem  modo  E  F,  Tangcns  eric  anguli  EGF,com 
plemencj  alterius  angulLobfvruationis  G  E  F.  Ac  L  D ,  d:fterencia  inccr  eas 


Si  igicur  fiac , 

ad  DF,T*ngentem  com  ItiED,diffe  ad  aliud  niftantiae 

plementi  angult  obferua  ren.taftasio  hcc  eif  ,  jnuencioa- 

ttonii  G  DF  ,  in  proptn-  num  nota  in  ad  D  F ,  \u  per  tia% 

quiore  Jiattone,ij9i  eft.ad  ali  jua  rnefu  gentes. 
Tangent\m  mtnorem:  vnlg.iri 


Tangentts  exiftcc. 

vt  EDydiffcrentia 
inter  Tangentes 
anguh  rum,  qui  co 
plemeta  funt  angi* 
lorii  ooferuationuy 

procreabicur  diftancia  minor  quC/fita  DF,  vcl  AB,  in  eadem  menfura  difFe- 
rentixihtionum  :  cui  £  audaiui  ui^ecciiaaftaciouum£D,uo:aquo.;uc  iiec 
4iftanua  uui«r  hl%. 


I  Rurfui: 
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4  fexti.  I    Rurfusafi  fiat , 

Vt  DN.fi  ad  NOy  Tar gcnum  anguli    \ta  DF,dislatia 

nus  tottts  GDF^tnjptnquHreJlutione:  wuentamtnor 


ad aliud,hoc 
etl,  ad  FCy 


Inuenietur  altitudo  FG,in  menfura  diftantix  inuent*  DF,minoris,cui  fi  ad- 
datur  menfuris  itatura  Ffycognita  erit  tota  alcicudo  B  G.    lcem  b  li  hac, 


ita  EF,  dijlatiz 


Akitudinis 
imietio  per 

taogentcs.  ytEM  j<;    aa>  MH >tagentt  angultGEF, 

b  x.Jextt.  nfts  .m  remonore  fiattone :  tnuenta  mator 

Alcicudinis  reperietur  eadem  altitudo  FG,in  menfiir*  diftantiae  muentae  EF,maiori5;  cui 
inuentio  a-     addacur  ftatura  menforis  Fo,nota  fiet  cott  alcicudo  B  G  . 


ad  aliud,hoc 
tfi,ad  FG, 


Jia  per  tan- 
gentes . 


A    L    I    T    E  R 


4    S  I  pcr  folos  fintis  idcm  expedire  Iubeac ,  erit  operacio  aliquanto  Jo» 
gior.  Primum  enim  inuenienda  eft  vtraque  hypotenufaE  G,  D  G,  in  aiiqua 
#  Si.primi.   rnenfura  nota  ,  hoc  mcdo.  c  Qiioniam  angulus  GDF,  «quaJis  eit  duobus  an- 
gulis  E,EGD:li  angulus  E,in  remotiore  ftationeobferuatus  demacur  cx  aneu 
d  io  Tr;;0    loGDF;  in  propinquio/e  ftatione  deprehenfo,  reliquus  fiet  angulus  L  G  D, 
rectil.      &"  diflferentia  mmirum  inter  duos  angulos  obferuacionum.  U  Quod  h  har, 

Vtfin:>s  anguliEGD,  adED,dif-  Itafinus  anguli  DEG,  ad  D  G  , 

diferentii  tnter  angu  ferettam  fta  vel.Ita  finus  angult  E-  vel 

los  dtics  cbferuaito:  ttonum   no-  DG,complemeti  anguli  ad   E  G, 

num  tam  :  GDF,ad  duos  reclos, 

Tnuentio  producetut  tam  DG,quam  EG,nota  in  partibus  differentiae  ftationum,  Igi- 

Hypotenu-  tur*lifiat, 
(arum. 

eiotriang.  Vtfinusto-  adhypotenu  Jta  finus  anguli  DGF,complemtnti  ad  DF9 
rcctil.  tus  anguli    fam  DG,pro    anguli  obferuationis  tn  proptnquio- 

reftt  F,         xtme  tnueta    re Jtattone 

n6ta  fiet  diftantia  D  F  ,  cui  fi  adijciatur  diffcrcntia  ftationum  E  D , 
Diftatiac  in  ciiam  erit  longior  diftantia  EF.quam  tnuenics  quoquc,/ fi  fiat, 
uentio  pet 

folos  finus.  Vtfinusto  ad hypotsnufam  Itafinus  anguli  EGF \complemtn 
/io.triang.  tus  anguli  EG,nuptr  tnui-  ti  anguli  sbjtruattonts  tn  rtmo- 
rcdil.  rtcltF,        tam  ttore  Jiationt 


cognita 


adEF. 


g  [o.triang. 
rcctil. 
Altitudinii 
inuctio  per 
foloj  finus. 


Ahitudo  autcm  I  G,  pcr  folos  f  nus  ii.ucnietur  ,g  fi  fiar, 

Vt  finus  tt    ad  hypotenufam  F.G,    Ita  finus  ar.gult  E^lferuati    *d  FG, 

tus  anguli    vcl  ad  hypottnufam     rntnortsfjel  Ita  (tnus  anguli 

recttF,        DG:  GDF  ,obfsruatt  matorts  ad  FG. 

1    P£R  Quadrantcm  ftabilcm  eodcra  modo  dimcnfio  fit;  folum  anguli 

obfer  • 
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obicnutionu  in  duab'!s  ftatio 
nibus  hac  racione  inueftiga  n 
tur.Collocato  Quadrante  fu- 
pra  bafem  aliquam  planam_» 
Horizonti  aequidiftantem,  ita 
vt  reftus  fit  ad  Horizontem . 
quod  beneficioalicuius  perpe- 
diculi  efficies. Collocato  ,  in. 
quam,hoc  modo  Quadrantc, 
cleua  dioprram,  donec  per  fo. 
ramina  pinnacidiorum  fafti- 
giumG,  videas.  Ita  enimin  propinquioreftationeD,angulusobferiiationis 
eric  GDFj  In  remotiore  vero  G  E  F.Vtrumqueautem  metietur  arcus  Qua- 
drantis  inter  re&am  EF,&  dioptrae  lineam  fiduciae,  Rciiqua  omnia  fient,  fi- 
cut  in  Quadrame  penduJo,vt  figura  demonftrat.Solum  ad  altitudincm  F  G  , 
inuentam  adijcienda  eric  altirudo  ba(is ;  cui  impofitus  eft  Quadrans,non  au- 
tem  ftatura  menforis,nifi  altitudini  bnfis  fic  acqualis. 

6  IAM  vcro  (ine  numerisjid  eft,(ine  multiplicatione  ac  diuifione  nu-  ProbJema 
rnerorumomniah^cexpIoraripoterunt,(quodijs,quiparumin  numeris,  hoc  i.  quo 
&  vfufinuum,Tangentium,acfecantium  exercitati  funt ,  pergratum  fore  pado  fine 
nondubito.)  hoc  modo.  In  charta  aliqua ,  vel  plano  conftruatur  figura  illi  numerisab 
omnino  fimilis,quam  ab  oculo  vfque  ad  altitudinem  fupra  concepimus  efle_j  foluatbir. 
conftru&am ;  quod  ica  fiet .  Ex  inftrumento  partium  cap.i.fuperioris  libri 
fabricato,  vei  (Ci  inftrumentum  non  adfit)  ex  aliqua  recta  inparticulas  plu- 

rimas  aequales  diuifa  capiantur  circino  toc  parciculae  asqualcs  ,  quot  palmi , 
vel  nedes  inter  duas  ftationes  comprehenduntur  j  transferaturque  interual- 
ium  illud  circini  in  re&am  quamcunque  ex  E,  in  D:  atque  in  D  ,  &  E  ,  om- 
ni  adhibitadiligentia ,  anguliobferuationum  GDF,  GEF,  primae,  &  fecun- 
dae  ftationis  fiant :  Pun&umque  G,  in  quo  reclae  DG,  E  G,  conueniunt,dili- 
genter  notetur  ,  (  Ne  in  hoc  puncto  erretur ,  propter  obliquam  feclionem  , 
docebimus  in  fequenti  Iemmate,quo  pafto  exquifitifllme  deprehendi  poflit. 
Nifi  enim  hoc  fiat,  menfurae  non  inuenien-  _ 
tur  accurate  )  ex  quo  perpendicularis  de- 
mittatur  GF.Figura  ita  conftrucla,  fi  reetac 
DF,EF,FG,DG,  EG,  per  circinum  tranf- 
portentur  in  latus  ioo.partium  praedicli  in- 
ftrumenti,vel  in  didlam  re&am  in  plurimas 
partes  aequales  diuifam  ,  illico  apparebic , 
quot  particulae  inter  pedes  circini.includan 

tur.Atque  tot  palmos  ,  aut  pedes  quaelibet  illarum  rectarum  complecletur  , 
quoc  parciculas  inearum  interuallis  deprehenfae  fuerinc. 

A   L    I    T    E  R 

7  I D  E  M  a(Tequentur  via  quadam  generali ,  quae  in  omncs  dimenfio- 
ttes  quadrac,  videlicec.  Fiat  angulus  quicunque  B  A  C.  Deinde  (umpcau* 
verbi  gracia,in  exetnplum  regula  crium  Num.  i.  huius  propoficionis  ,  ac- 
cipiatur  primae  cuunticati  O  P ,  (  hoc  eft,  differenciae  Tangentium  angulo- 

H  rum 


I  I 
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Problcmx^, 

hoc  i  v]ua 
rationc  ali- 
ter  fine  nu- 
meris  abfo- 
luatur. 


24  Stxti. 


58     geometr;  pnAcr: 

runiobferuatoruni)sniia!i^  vef  ff  nimif 
parua  eft , muhrplt*  A  D.  (Nos  dupJarn^ 
LccmmusOItemfeauu^PN^hoceft, 
Taneentt  minoris  anguli  )  atqualis  ,  rel*- 
que  roultiplix  cum  AD,  tun.irum  D  B. 
poitfa*C  ex  inftrumetuo  parttum  capian- 
tlKto  iwticuIaBAfc,quotpalmt,  aut  pe- 
des  rn  60,  dtflferentia  ftatibnum  continen- 
tur  DuSaautemrcfta  DE,agatur  ei  paralleb  BC.Namquot  pa-tcs  tnliru- 
mcnti  parriumincrudeu*teruallumEC,  tbtpalmos,,  aut  pedes  dtltantu 

DF,  compIeCtecuri.i  cumquatuor  quanticate-  AD,DB,A£.bC.propomona- 

Jcs  fint .  _  . 

EODEM  modoproceJesinaIijsexemnIts,hocobferuato,vt  quando 

finusalicuius  anguli  in recula trfum. reperitur , accipias  ex  tabula  linuuni 

finum  ,  abiedis  quinque  Hguris,  vt  finus  totui  fic  100.  Verbi  grana.  Tn  viti- 

nioexemploNum.4.recta  AD,fumenda  efiec  as^ualis  100.  patticulis  tnitru 

menti  partium  ,  nimirum  finui  toci.  Ac  D  B  ,  aequalis  hypotenufa?  E  G  ,  vel 

DG,  in  figura  Num  6.  £t  A  E  ,  fi  angulus  E,  cft  grad.  ?o.  Mn.  if .  «quahl 
50— ferme  parciculis :  quia  tantus  eft  finus  grad.30.Mitkie.VeJ  G  anga» 
lusGDF,eftoraJ.  5$.  Min.  ao.  accipienda  eilet  A  E  ,  acquaiis  patticuiis 
go— -|-.fere.  Icaenim  inceruallum  E  C ,  tlabit  tot  palmos  ,  aut  pedcs  rectas 
fG,quot  parcicul*  in  eo  comprehenduntur.fec  fic  de  creteris. 

QVANDO  autem  toca  regula  ioo.partium  eft  Btmts  Ionga,  fitmi  poteft 
pro  (Tnu  totoquoduis  interualium  inter  ioo,&  100  .dummodo  refpedu  hu- 
iusfinus  totius  accipiancur  poilea  finus  ,  vccap.  1.  lib.  i.Num.  12.  dc- 
clarauimus . 

POTERIS  autem  nonnunquam  ordinem  immutare,  ponendo  nimirura 
fecundam  quanticatem  DB,  in  recta  ACj&  terciam  A  E  ,  in  rccta  D  B, 
prout  videlicet  id  expedire  cognoucris  ad  parallelas  DE,ttC,duccndas. 

L    E    M    M  A. 

D  ATI  S  duabus reftis  ad iuuicem inclinatis  , punfium » 

in  cjiio  conuenianr,inucnire^ 

3  t  o  D  hic  frop^nHuridtmimJhsfitm  a  mbisfait  1*mmatt  1     /»_>.  r» 

Ttojtrt  ^itroUI/tj  plttrtbns  iiji.Se*  tjut*  ettts  mfigmi  esl  ftilitas  tn  puncJ* 

toncitYjUi  duarum  rellarum 


A  E 


fxnuirenJc-y  demonftabimnf 
tllud  tpfum  t.*oc  ioco  paulo  alt 
tcr  <:nrc~ze  dut  rtcii  A  B  % 
C  Dy  oll  qut  fe  in  ccncurfn 
Jb\fecantts.hx  qvctltbet  f>unm 
ttts  B ,F,(.\  "jtctinquc  tn  Altt 
ra  tknam  mfitmtpgu  drfcribam 
tttr  ~lc  fis  .ilteram  ad  quod" 
cunque  *der?i  inttruallum  ar 
tts  H  I,  KL3  M  A%  ex  fuikitf 

mtm 
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mtHt  qwtdraMe  minores  abfcindantur  in  r,L,W,  putlis,fer  qnt  ex  centrlt 
VecJtt  egredianturfecantes  CD,in  O,  P,  Qjiumptis  deinde  in  E  /,  predutl* 
ipfiEO^totpartibusArjuaitbusvfafuead  R,quctfatts  ejfs  uidebuntur  9vt 
reclaex  R,verfus  concurlum  ducla  non  valde  oblique  iffas  reclas  fecett 
acctpiantur  in  FL,  GN,  produclis  totidem  partes  ipfis  F P,  PQ,  iquales  vf- 
que  ad  SyT.Dicetam  reBam  RS,  quamRT,&qud  ST,  in  punclum  B,con- 
curfus  eadere  ,  ita  vt  puncla  R,S,T,By  i»  vna  recla  linca  :aceant.  z  Quo- 
niam  enim  anguli  E ,  F ,  Gy  Aauaies  funt,b  erunt  riclt  E  Ry  F  S  y  G  T  ,pa- 
ralieU.  c  Cum  ergo  ER  .  FS,  GT>  eafdem  proportiones  h*beant  ,  quas  E  O  , 
yp,  cgh  hec  e(l,  d  EB,FB,GBy  hahent ,  e  cadent  reHa  RSy  RTy  $7j  in  pun- 
clum  By  quod  efi  prvpojitum. 

HOC  ergolemmafi  adhibeatur  ,  fatis  exquifite  in  fuperiore  figura 
Hum.6.punclum  concurfus  Gyde;>rehendetur,  proindeqne  menfute  tettaiur 
quasfine  nunerts  tnuenhe  dccutmus,non  multum  a  vcro  ahetunt. 

8  V  E  R  V  M  commoAe  cbitquum  tllam  jeftitnem  in  concurju  G ,  W- 
tabimus  ,fifiguvam  hoc  aho  modo  conftruemus ,  Fiat  inftgura  Num  6,an- 
gulus  redus  EFG,  &  in  quoltbet  puncto  G?vbi  concurfum  ejje  volumusy  con 
fiituantur  anguli  FGU,FGZ.,  aquales  complementts  angulorum  objetuatio- 
num.Ita  entm  DE,refpondebit  difftrcntii  Slattonum,eyc  Quotttcafi  ccgi- 
tetur  DE,[efta  tn  tot  partes  AqunUs  ,  quot palmi,vel  pedes  tn  atfferemta 
Jlationumfuerunt  affxtmpti ,  cognofcemus  per  ea  ,  qui  adfinem  Num.  ^cap. 
i.ltb.i.docuimus  ,  quot  ex  ijs  partibus  in  diflantijs  DF,  EF,&  in  altitudi- 
tse  FG,atque  hypotsnufis  GD,GE,comprehtndantur.AtqHe  hoc  modo pun* 
iJum  concurfus  G,4ub[urr^aHi  tncertum  effe  non  foteft-cHm  illud  ante  em- 
nta  elegertmus. 

S   C   H    O   L   I   V  M. 

Vtetiam  pro  tyronihus  femel  expJicenuis,quid  per  noftrum  Joquendi  mo 
dum  intelligamus,cumdicimus  verbi  gratia,Num.i.huius  prcblcmatis,Fiat. 


Vt  OV,differentia  inter  acl  VN^vel  HMy  ItaED,diffe- 
tangentes  angulorum  Tangete  mino.  remia  ftatie- 
cbferuationum  rem.  nnm 


tdDFl 


Sciendum  eft,nos  hoc  modo  redigere  opus  ad  terminos  regulac  tiium  .  Qua 
propter  fi  iuxra  tenorem  regulae  numerus  in  tcrtio  Joco  pofitus  ducatur  in__ > 
eum  ,  qui  fecundum  Jocumoccupat ,  hoc  eft)dirYerenria  ftationum  in  propo- 
fito  exemplo  mulciplicetur  perTangentem  mir.orem  ,  produc"tufque  nume- 
rus  per  eum  ,  qui  in  primo  loco  colJocacur,  id  cl,per  differentiam  Tangen- 
tium  ,  diuidatur:  (nifi  quando  primus  numerus  eil  CittUs  totus.Tunc  cnim  di- 
uifio  non  fit,  fed  ex  produ&o  quinque  figura?  abijciuntur ,  veJ  feptem  ,  prout 
finus  totus  ftatuitur  100000.  vel  rooooooo.J  procreabirur  in  quotiente  quar 
tus  numerus ,  qui  quatritur ,  nimirum  iiflantia  D  F .  Eademque  eft  ratio  de 
caeteris . 

COROLLARIVM  I. 

I T  A  Q  V  E  quando  diftantia  a  loco  menforis  vfque  ad  aJcitudinerruj 

H    2  iguo- 


a  Z7.Tertif. 
b  28.  Primi 
c  1  s.^ui», 
d  4.Sextiyet 
permutado. 
afchol.^.jejc 
ti. 

Qi:o  pa&o 
in  tjg  J>Jum# 
6  obliqua  fc 
ttio  in  pui* 
cto  concur- 
fus  G,  vicc* 
tur. 


Althudinis 
inuctio  per 
vmcam  fta- 
ti"iicmjt)ui 
do  diltan» 
tia  nota^* 
eli. 
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geometr.  pract. 


*  \  Triang.  ignotam cognita efMnuenietur altitudo per vnicam ftationem  *  Sifiac 
redil.  f/jfww       adTangentemanguli       Itadijlanti*       *d  *ltitud$ntmt 


nota 


tttus  cbfernationis; 
Koc  enim  Jcmcrftratum  eft  Num.j.  huiW  proHematM  r.tam  per  angulum 
obrexuationis  G  D  F,  &  diftanciam  D  F  ,  quam  per  angulam  ooferuatioms 
G£F,  &  diftantiam  EF.Vtroque  enim  modo inuema  eft  alutudo  G  F. 

COROLLARI  V  M.  I  L 
Altitudo     PFRSPlCVVM  etiam  eft,fi G,fitcacumenalicuiusmontis,  nosperhoc 
montis  quo  problema  i.  eius  altitudinem  pofte  mc^i  per  dnas  ftaciones  D,  E,  in  piano 
patto  inue-  faftas  :  ft  nimirum  prius  inucftigetur  rccla  D  F,  vel  £  F,  ab  oculo  menforis 
Itigetur.       yfque  ad  perpendicularem  G  F ,  quae  acacutfline  G  ,  in  planum  Horiz.ontis 
cadit,etiamfi  eius  extremum  F,non  videamus. 

ALTIT VDINEM  inacceflibilem >  quando di- 
ftantia  alocomenforis  adbafem  akitudinisignota  eftj 
per  duas  ftationes  in  plano  fadtas,per  quadrantem  dime 
tiri.  Atque  hinc  diftantiam  quoqueipfam  eruere^etiam 
fi  extremus  eiu  s  terminus  non  cematur . 


b  l^.frim 


d  4.fextr. 
e  l.fexti  & 
fcrMUtadt 


PROBLEMA  II. 

I  S  I  T  inquirenda  altitudo  A  B ,  fiue  ea  turris  fit*,  fiue  mons  ,  mie  ali- 
fjuid  aliud,Iicet  non  cernatur  eius perpcndiculi infimus  terminus B, yt  in 
omni  motue  contingit :  planum  autem  ,  cui  perpendicularis  eft  altitudo  ,  fic 
C  B.  Statura  menforis  D  E  .  Ducta  autem  cogitatione  per  E,  ipfi  CB,  paral- 
lela  G  F,  fiat  prima  ftatio  in  D,propinquior ,  fecunda  vcro  in  G,remotior,  vc 
diftercntia  ftationum  fitG  E  .  Deinde  pcr  radios  vifualcs  EA,  GA,  ad  verti- 
cem  A,  dircclos  diligenter  cbfcrucntur  anguli  AfiF,  AGF,  liue  per  quadran- 
tem  pcndulum ,  vt  Num.  i.  problematis  prscccdentis  docuimus ,  fiue  per  fta- 
bilcm  ,  vt  Num.  f.  eiufdem  problematis  praecepimus .  Eodcm  enim  fempcr 
modo  didi  anguli  obferuantur  ,  cjuando  c  loco  interiori  altitudinis  faftigium 
infpicitur.  Cogitetur  quoque  ducla  H  I ,  ipfi  G  F  ,  parallela,  b  vt  demifiae 
perpendiculares  H  L,  I  /C,  in  parallclogrammo  L  1 , 
fint  arquales  ,  pro  ftnubus  totis  :  quorum  tangentes 
funt  EK,  G  L,  angulis  ,  I ,  H,  qui  complcmenta  func 
angulorum  pbferuatiouum  E,G,  debitae  .  Et  quoniam 
angulus  GAF,  maior  cftangulo  E  AF  ,  c  cftquepriori 
angulus  GHL  ,  &  poftcriori  angulus  E  I  K,  BquaJu : 
crit  quoquc  GHL,  maior  quam  ElK  ,  ideoquc  tanges 
GL,  maior  Tangcntc  EK,  qu6d  finui  ton  H  L,  1K,  x* 
quales  fint .  Abfcindatur  L  M  ,  ipfi  E  K  ,  secjuaJis,  vt 
G  M,  lit  difterentiaTapgentium  GL,  EK  ,  U  Etquia 
cft  vt  GL  ,  ad  LH,  ita  GY,  ad  F  A,  crit  pcrmutando  , 
vt  GL,ad  GF,  ita  JLH,  vcl  1K ,  ad  FA ,  e  Vt  autcm_j 

IK,ad 
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IK,ad  FA,  ita  quoque  eft  EK,  ad  EF.  Ieitur  erk ,  vt  tota  GL,  ad  totam  G  F, 
ica  EK,  vel  LM,  ex  GL,  ablata,ad  EF,  ex  GF,  ablatam ;  *  ac  proinde  erit  etia  a  i^qutnti 
vt  GIv:,ex  GL,  reliqua  ad  GE,ex  GF,  icJicuiam  ,  ita  tora  GL,  ad  totam  GF, 
hoc  eft,  b  ita  L  H,  finus  totus ,  ad  FA  •    Quamobrcm  fi  fiat, 


Vt  GM>4ifferentia  Tangentium 
GL>LK,complementcrum  an 
gulorum  obferuationum 


adGE3diffe- 
rentiam  fla- 
ixcnunu 


ita  LHy 
finus  to- 
tus. 


adFA> 


inuenta  erit  altitudo  FA  ,  in  partibus  dilferentiae  ftationum,cui  fi  adijciatur 
F13,  ftatura  menforis ,  tota  altitudo  AB,nota  euadet . 

s    I  T  E  M  fi  fiat. 


b^.fexti  6» 
permutado. 


Altitudinis 
inuetio  per 
Tangentes. 


Vt  GM^differentia  Tangen 
tium  ccmplementorum  an- 
gulorum  cbferuationum. 


adGEydiffe 
rentiam  jla 
ticnum; 


ita  GLy  Tangens 
coplementi  angu 
li  ohferuationis  in 
remotiori  ftatione 


ad 
GF, 


cfficictur  nota  GF,  diflantia  maior,  quandoquidem  paulo  ante  dcmonftratum 


Diftantiae 


eft,efle  GM, ad  GE,  vt  GL,ad  GF.  Quod  fi  ex  GF,  inuenta  detrahatur  G  E  >  inuenC10» 
differentia  ftationum,nota  relinquetur  EF,  diftantiaminor. 


■ 


A   L    I    T    E  R. 


5  S  I  per  folos  finus  dimenfio  inftituatur,  inueftiganda  primum  erit  al- 
terutrahypotenufarum  GA,E  A,vel  vtraque.  hoc  fcilicet  modo  c.  Quoniam 
angulus  AEF,  duobus  G,  G  AE  ,  squalis  eft  ,  fi  angulus  G  ,  in  remotiore  fta- 
tione  tollatur  ex  angulo  AEF,  in  ftatione  propinquiore ,  reliquus  fiet  angu- 
lus  GAE;dirTcrentia  interduos  angulos  G,AEF  obferuationum  • 
d  Ergofifiat, 


Vt  ftnus  anguli  GAE> 
differentia.  inter  duos 
angulos  obferuationi* 


ad  GE,dif      ita  ftnus  anguli  AGE,    ad  AE, 
ferentiam  vel 
ftatienu  :        ita  ftnus  anguli  GEA,    ad  GA, 
complementi  anguli 
AEF,ad  duos  reclos. 
nota  fiet  tam  AE  >  quam  AG,  in  partibus  differentiae  ftationum . 


c  ii.prtmu 

d  io.  trian. 
reftil. 


e  Siigitur  fiat 


Vt  fi- 
nus  to 
tus  an 
guli  re 
fliF, 


ad  recJam 
EA: 

vel 
ad  reclam 
GAyproxi 
tne  inuetd 


ita  finus  anguli  AEF ,  in  pro* 
finquiore  ftatione > 
vel 

ita  finus  anguli  AGF  ,  in  re- 
motioreftatione 


adAF, 


sdAF9 


Hypotenu- 
farum  inuc 
tio. 

e  io.  trian, 
rcftil. 


3a« 
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GEOMETR.  PRACT. 

giWur  altitudo  AF,&  fi  adiungetur  FB,ftatura  mcnforis,tota  altituJo  AB> 

efficictur  nora .  ,       .  r 

DisTANTIA  autem  vtrac]ue  EF,GF,  per  folos  ctiam  finus  inueni*. 

tur ,  a  [\  fiat  • 

ita  fnut  ar>gul't  EAF,cor>:plementi     ad  EF. 
ar.gtdi  m  fropihquicre  [iativne^ 
vel 

ita  fnus  angnlt  GAF  ,ccmtlementi 
angult  tn  remottcrc  ftattont. 

4  S  I  N  E  nunicrorum  multiplicationo 
ac  diuifione  eadt  m  inueffceabuntur ,  fi  ilH 
figurat,  qi.am  ab  oculo  menfons  ad  altirudi- 
ncm  vfcjiic  concepimus  clTe  conrtrucndani, 
fimilem  omni  diiigcntia  confrituamus ,  v| 
Num.  6*  &.  8.  pravedentis  probJcmatis  w 
diximus,  vt  manifcitum,  eit  i\  in  ca  L-ifra_j 
E  P  B   Num.  6.  akitudointelligatur  FG,& dittan 

tiae  FDj  FE,  &c.  Idemcjue  efficies  per  ea,  Num.  7.  cwfdem  problemaci* 
h  tradaa  funt . 

COROLLARIVM  I. 

I  T  A  QJ/  E  C\  altitudo  fuerit  nota  ,  inuenietur  dilfantia  per  vnicarH-» 

ftationcm  ,  b  ii  fiat. 

ad  diilam 
tiam  FE9 

vel 
Ad  dtjlan 
ttam  F  G. 


ad  Tangentcm  TE,completnenti 
angniiin  propinquiore  ftatione: 
zel 

ad  Tangentem  FG,cnmplementi 
ttngmli  tn  remotiore  ftattone  : 


ita  altltu 
do  nota 
AFy 


ITEM  fi  diftantia  nota  fuerit ,  reperietur  altitudo  per  vnicam  cjuoque 
ftationcm  ,fi  fiat , 


Vtfnus  to 
tus  GF, 
<  — 


md  AF,  Tangentem  an%nli  Gy 
cvjeruatt  in  remotsort ftationc: 


t$M  GF,diftan 
tia  nota 


Yel 


ad  AF,al 
titudtncm 
 j 


Vtfnus  to 
tus  EF, 


ai  A*  ,Tangentem  nnguli  £, 
clfruxttin  jiattooe  friptn- 
qutore: 


tta  EF,d>jfa*  ai  AF,  aU 
ttancta%  tttudttism « 


COROLLARIVM  tt. 
MAMIFESIVM  etum  cit ,  fi  pun&um  A^Gt  cacumcn  alicuius  mo* 

tis, 
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tlBER  SECVNDVS 


th  ,  eod*em  pafto  im:rfiigari  pofle  lineam  perpendicuhirem  AF,  quac  ex  cacit 
mine  in  Horizoncis  planum  demittitur:fi  nimiru  duae  ftationes  fiant  in  E>G. 

Ex  vertice  montis,aut  turris,  in  cuius  fummitate^ 
dux  ftatiortes  fieri  polsint,  e  quibus  fignum  aliquod 
inHcrizootc  appareat^altitudinem  ipfius  montis, 
turrifue  ciimetiri .  Atque  hinc  ipfam  quoque  diftan- 
tiam  a  turris  bafi ,  vel  perpendiculo  montis  ad  %uu 
illudinueftigar^.  i 

PROBLEMA  III. 


t  S I T  mons,aut  turris  GHNM,  cuius  altitudo  perpendicu?um  EF,vef 
etiam  latus  tuiris  GM>vel  HN.  Eligantur  dust  flationesin  G,  H;  &  abocu- 
lo  menforistam  in  I,quam  in  2C3poljto  cerni  pofTrc  fignum  L,  ki  Horizonte  , 
vel  plano,  cui  turris  3  aut  mons  infiltit.  Diregatur  htus  Quadrantis  penduli , 
in  quoptnnacidia,  verfus  L,  diligencerque  angulus  K  ,  notetur ,  quem  arcus 
Quadrancts  inrer  latus  pinnacidiorum  ,  &  filum  perpendicnli  libere  penden- 
tis  determinat .  Eodemq.  pa&o  angulus  I ,  obferuetnr.  Per  Quadrantem__j 
iUbilem  vterqueobferuabicur  ,  6  ynum  cias  Jatus  ad  Horizoncem  iic  re&um, 
(  quod  tum  demum  fiet , 

«juando  filum  perpendi-  X  tC  V 

culi  ex  centro  pendentis 
lateri  adh?:rebit)& 
dioptra  attoIJatur,donec 
per  pinnacidiorurn  fora- 
irjina  fignum  L  cerni  pof 
ft:  Nam  sreus  inter  dt&u 
latus,&  linean  fiduciae  irt 
diorltra"  angulum  obfer* 
ttationis  meti-tui .  Imel  > 
ligatur  quoque  filum  per- 
f>e  ndiculi  in-.ytroque  litu> 
Quudranrii  pendulr , 
vel  Jatus  quaxlrancis  HM 
Ksad  Korwonccin  reclii 
yroductum  vfque  ?.d  ba- 
fem  mont^.autturrisaa 
&f,N.  Sutnptis  ctcinae  re- 
€tis  arqtulibus  K  0, 1  P  , 
pro  fi:itibus  tocis,  ducart 
turPQ^^Rjad  !N,Klvj,, 
^eruendicuiarcs  a  *  ^uae 

fara- 


<j4       GEOMETR.  PR  *  CT. 

.aralU*  enmt  plano  Horizontis,hoc  eft,  retoNL  ;&  Tangente,  angu^ 

r    /•    •      f        a  tpI r  lmrnud  PO,  T?n°entem  maioris  anguli  obferuattonis, 

,  ?4  M  ration  erit,vt  KO.a^d  KM,hoc  cft,vt  IP,ad  IN,<cum  KO,A'M,tPfis  IP,IN, 
'      ?r  ita  Oll,  hoc  eft,it*  PT,ad  MLj  atque  ideo  enut  VQM  NI* 

SSSSil  Qi>ia  ergd  eft*,vt  tota  P  Q,  ad  totam  N  L,  ua  P  T ,  ablata  ad 
d  l9iquihtk  MU  abhtam  ,  !&it  quoque  reliqua  T  Q  ,  di ^rentia  Tangem.um  ,  ad  reh- 
,  !  Im  quam  NMj  differentiam  ftationum,  e  (quod  NM,HG,  awualea  fint.)  "  tota 
f  l.fextu     PQ,  ad  totam  nL,/  hoc  cft,vt  IP,  ad  IN.  Quamobrem  h  fiat. 

Vt  T§>>  differentia  adNM,  vel  HGydijfe-  itafnus  to-  adIX> 
inttr  Tangentes  an       rentiam  ftationum  :  tus  L  l\ 

gulcru  obferuationu 

_ .  .  ...  reperietur  refta  IN,ex  qua  G  dematur  IH,  ftatura  menforis,nota  relinquetur 
Altitudinis     \  .ldcudoquaefita.  Et  fi  rurfus  fiar, 

mucntio.     *»w«****s  i 

Vt  T  §>,  diferen-  ai  NM,vel  GHjijferen-  ita  VOfTan  ad  KL,dift* 
tia  Tangentium    tiam  fiationum:  gtns  maior  tiam. 

t>  jq  nota  Met  difUntia  N  L;  a  qua  fi  fubtrahatur  NP,vel  HE,quam  metiri  licebir, 

^Dtftanti*  coam>a  relinquetur  F  L  ,  diftantia  a  perpendiculo  montis .  Vel  fi  dematur 

wuentio.  N»   diflperentja  ftationum  ,  nota  rclinquetur  diftantia  ML,  a  turn  vfque  ad 

Hfextt.  L<  Itemififiae. 

VtlPyfinus  adP^Tangen-  tta  IN,pauh  ante  adTi.lydi- 
totus  temmaiorem:  inuenta.  ftantiam^ 

inuenieturrurfusdiftantiaNL,&c- 

z    V  L  R  V  M  ita  efte  TQ^dirrcrcntiam  Tangentium  ad  NM,  vcl  HG, 
diflfercntiam  ftationum  ,  vt  cft  l>  Q,  Tangens  mator  addtftantiam  N  L,  vt 
paulo  ante  oftcnfum  eft,  facilius  denionftrabimus,  (i  ducatur  refta  I  T  ,  quae 
produfta  fecctNL,  in  S.Nam  in  triangulis  IPT,  KOR,duo  latera  I  P,  P  T, 
duobus  latertbus  K  0,OR  ,  aequalia  fimt,  angulofque  contincnt  acquales,  vt  ■ 
potere&os.  b  Igitur  anguli  T,K,  xqiulcs  funtj  i  idcoque  KL,  IS,parallela*. 
b  ^.primi.     ^  £t  qUia  dufta  lK,  aequalis  eft  &  Ipfi  SL,  &  diftcrentie  ftationum  H  G,  vel 
i  28. primi.    jsjM,  /  Hquido  conftat  ,  ita  cftc  TQ^diftcrcntiam  Tangcntium  ad  S  L  ,  quat 
k  j+.frimi  dif&renfUB  ftationum  I  K,  vcl  H  G,  jcqualiseft,  vt  citP  Q^Tangens  maior 
l  fcboU  4.  addiftaiuiamNL, 
fsxti. 

A    L    I    T    E  R 


;    VLK  folos  ftmis  ita  Problcma  efficicmUf.Prkawa  inquircmus  hypo. 

tenufas 


I 
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Cenufas  lL,KL,hoc  modo.  n  Quonia  angulus  LKV,duobus  angulis  LIK,lLK,  *  j 2./r/w#. 
«qualis  eftili  L  I  K  ,  angulus    cbmplemcnti  maioris  anguli  obfrruationis 
LI N,  aufcratur  ex  LKV,  angulo  com  plementi  minoris  anguli  obfcruanonis 
LKM,reliquus  fiet  angulus  ILK.  b  Si  ergofiac. 


b  10.  triag, 
reclil. 


Vt finus  anguli  IL  K9  ad  /K, 

differentid.  intet  duos  dtffere- 

mngttlos  complemento-  tia  fta 

rum  angulorum  obfer-  itonu: 
pattonum 


ltafinus  anguli  IKL>conflati    adl  L, 

ex  refto,  &  angnlo  obferuatio 
nis  minorey  vel 
Ita  finus  anguli  LlKyCopleme- 
ti  maioris  angult  obferuationis.  ad  K  L, 


-euadet  nota  tam  I  L ,  quam  kL,in  menfura  difterenti*  ftationum.  c  Igitur 
fi  fiat, 

Vtfinus  to-    ad  Hypotenu-    Ita  ftnus  anguli  ILN>comp!emen-    ad  Ilfy 
tus  anguli    sa  proxime  in    ti  maioris  anguli  obfcruattonis 
recli  N,        uentam  IL> 

V,  v  ) 

Vel 

r  ^  -A.  «  > 

Vtfinus  tctusan  ad  hypot<nusaKL>  Itafinus  angult  KLM^capleme  ad 
gult  recli  M,      nuper  tnuentam:     ti  mtnoris  xnguli  obferuationis  KMy 

cognita  fiet  altitudo  IN,veI  KM.cx  qna  fi  dematur  ftatura  menforis,  altitu- 
do  quaelita  reHnqttetlir  HN,  vel  GM,  hoc  eft,EF. 

DISTANTIA  autem  vtraque  NLjML,reperictur,^(i  fiat, 


Hypotenu- 
farum  inue 
tio. 

c  i  o.  triag. 
rcdii. 


Vt  finus  totus    ad  Hypotenu-    Ita  fintts  anguii  maioris 


anguit  recti 
N,velMy 


fam  tnuenta 
ILyvel  KLy 


cbJeruatiN  lLy  vel 
Jta  finus  anguli  minoris 
cbfetuati  MKLy 


ad  'NLyditfan- 

tiann 

ad  ML}  dfian- 
tiam 


Altitudinis 
inuentio  g 
folos  finus 


rcdiL 

Diftantise 
inuetio  per 
folos  finus 


coficiatur  (i 
ne  numeris 


4  S(N£  numcris  eaedem  reftav  IN,NL,TL.  KL,  &c.  reperientur ,  vt  in  Quo  paclo 
fuperionbus :  fi  nimirum  (vtemur  figura  htrins  problematis  ,  ne  nouam  prob!ema_j 
conftruere  cogamur)  fumpta  rtclalK,  tot  partium ,  qiiot  palmi,  pedefue 
in  ditTerentia  ftationum  exiftunt,  fiant  anguli  VkL,VIL,  complementorum 
angulorum  MKL,  NIL,  obferuationum ,  &  concurfus  L,notetur,ex  quo  du- 
catur  LN,  ipfi  I K,  paraIJela,&  ad  hanc  perpendicularis  in  I,  excitetur  I  N, 
&c.  Vel  fi  angulus  reclus  conlticuatur  INL,&  in  aflumpto  punclo  L,  vbi  con- 
curfum  effe  volumus  ,  fiat  tarn  angulus  N  L  I ,  compkmenti  maioris  anguli 
obferuationis,quam  angulus  N LK,  complementi  minoris  anguli  obferuatio 
nis,  &c.Re!iquaautem  fianc,  vtin  problemate  ti  Num.  6.  &  8.  diclum  eft. 
Idemque  efficies  pcr  ea,quae  Num.7. in  eodem  problemate  i./cripfimus. 

EX  VERTICE  MONTIS,  VEL  TVRRIS 
per  duas  ftationes  in  aliqua  hafta  ere#a,vel  in  dua- 
bus  feneftris  turris,  quarum  vna  fupra  aliam  exiftat 
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fa&as,e  qui&us  %num  aliquod  in  Horizonre  videri 
pofsitjaltitud  ncm  ipfius  montis,aut  turris  metiri. 
Atquehincdiftantiam  quoquea  peipcndieulomon 
tis ,  vel  turris  vkjue  ad  fignuna  vilum  cognoiccre. 

PROBLEMA    II II. 

KON  pofluiicaliqiianJocommoJeduae  ftationcs  in  fummitare mo 
civ,  vc!  curris  fieri.  Quare  tunc  ita  agendum  eric. 
Sit  alntudo  Atf,  fupra  plantim  B  C,  menfuranda 
ex  fummicate  A.  Erigatur hafta  aJiqua  quotlibec 
palmo  um,aut  pedum .  Cc  primum  tnfpiciatur  G- 
gnum  C,  ih  plano  per  angmuni  B  D Cj  Demde 
y  iv      \  ldem  intpic  latur  ex  Joco  fupcriorc  hafta:  per  an- 

V^J^_  \  guIumBfcC  Vterque  autem  angulus  obft  ruabi- 

tur  vel  per  quadranccm  penduJum  ,  vt  in  priori 
angulo  vides,vc!  per  ftabilem    um  dioptra,vt 
in  poftcriuri .  Mimptis  quocjue  aequalibusD  F  , 
EG,  pro  Imubus  toti^du  .ancur  ad  EB,  perpendi- 
culares  FH>  Gl,  pro  Tangentibt  s  angulo.  um  ob- 
feruationum.  Ducta  aucem  DL,  ipli  LC,  paralle- 
la  iecante  FH,  in  K:a  queniam  anguli  J5  D  L,  & 
E,arqualcs  funt,&  F\G,  re<fti,nec  no  &  latera  ad- 
iaccntia  DF,LG,  arquaha;  l  erunc  latcra  F  K , 
Gl^Equalia-  at<]ue  adeo  KH.  difFerentia  Tangen- 
tium.Qna  vero  ex  fchol  propolitionis  4.I1D.6.  Ltn  lid  elt,  vt  K  H,ad  FK,  ita 
LC,  ad  BL:  c  Vz  aurem  LC,  ad  BL,  ica  eit,LD,adBD,  eric  quo_ue  vc  K  H, 
ad  FK,  lca  ED,ad  DB.Si  igicur  tiat, 

Vt  KHy  dtfftren-  ad  FK,vel  Ita  ED,  fpatium  inter  angulor    *d  DB9 

tia  u.ter  1  a/gen  ad  Gl,Tan  objeruationum^qucd  notum  ejje 

tes  anguloru  ob-  gettmmtn»  pctejl  pcr  alt^uam  menjuram  , 

fer  uuttcnum  remt 

JHtitudidis  inticni' tnr  DB,  ex  qua  J7  demarur  portio  haftx  AD,  inter  alticudinis  fafti- 
icuentio      gium  A.&  inieriorena  angulum  cbfcruationis  D,  nota  rclinquctur  ahicudo 
prorofita  AB. 

I ODLMQVE  modoin  turri  eadem  altittuio  de^rchcndctur  ,  li  pro  ha- 
fta  A  h,dua?  feneifrie  elt<  antur ,  c  quibus  lignmn  G»fub  ljfdem  angulis  vi- 
deatur ,  vt  patet  Scd  cunr  alntudini  D  B,  lnucntas  (  fi  fcncftta?  lini  D  ,  E  ,  ) 
adijcicmia  « It  portio  turrisinct  r  punctutn  D,txnciii  B iuferions,&  curris  ta 
11  gium  h  v  c  tora  altuutio  cnnis  liabeatur  £i5.«i  Lc  li  nac , 


«29.  primi 
b  16.  primi 

tt.fextk 


4  4.  fexti. 


Dfftariae  111  /'/  DFyfmus     aci  F  U  ,  Tangentem 
Huitio*       /'/«1  maiortmi 
inueutaerit  diltantia  B  C  • 


Ita  D  Bj  altitudo  inuen* 
tm 


ALI- 
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A   L   I   T   E  R 

t  POSITO  fmutotoCB,  eritBE,  Tangei»*ngii)i  IiCE,  eomplemen- 
ti  minoris  anguli  obferuationis  E,  &  Liu,  Tangeqi  aog  •  !i  B  C  D ,  comple- 
menti  maioris  anguli  obferuationis  Djideoque  i>  b,  dufercntia  illarum  Tan 
gentium.  Quamobrem  Ci  fiat , 

Vi  DE,diferentiaT*n-    *d  DByTangcn    Ita  DT.,dtjferentia    *d  DB9 
gentium  complementorH    tem  mmorem:      flattotium  oculotic 
anguloru  obferuationu 

prodibit  altitudoD  B  ,  cogn  ita  ab  oculoin  prima  ftatione  vfquead  bafem  ^jjj^j^ 
aIcituJinis,&c.  tnueuoalia 

A    L    I    T    F  R 


5    VT  per  folos  £nu*  trifltramur  ooeratio,i:-nieftig:in:!a  prius  eft  vtra-  n+p.primi 
^ue  hypotenufa  CD,  Ch,  vel  alterutra  earum  ,  hoc  modo  a  Quoniam  ati- 
gulus  BDC,  duobus  B,  &  DCE^ualis  eit,  l\  minor  angulus  obferuationis 
E,  ex  maioriangul  >  obferua  ionis  iiDC,  fubtralutur,  notus  relinquetur  an 
gulus  D L  £.  b  Itaque  li  fiat, 


b  ro.Triaatr 
reftil. 


Vtfinus  anguli  DCE  dife 
rentit  angulorum  obferua 
ttonum 


ad  DE,  differen 
tiam  flationum 
«culorum; 


Ita  finus  minoris  adCD, 
anguli  obferua- 
tionis  E, 

Vel 

Ita  finus  anguli  adCE\y 
EDC,complemen 
ti  matoris  anguli 
sbferuationis  ad 
duos  reclos, 


Hypoten»^ 
farum  inue 
tio. 


reperietur  tam  hypotenufa  C  D ,  quam  CE,  in  partibus  diflfcrentiae  ftatio-  rio.Trians^ 
num  DE.  c  Quapropcer  fi  iam  fiat ,  re&il. 

Vt/inusto*    ad  hypotenu    Ita finns  anguli  BCDyeompiemen    ad  D  B  > 
tus  anguli    fam  CD,        ti  maiorts  angtils  obferuationis 
recli  B>  BDC, 

Vel  Vel 

ad  hypotenufa    Ita  finus  angult  BCE,  cfiwple-        ad  EB9 

CE  yproxtme     menrs  mtnoris  anguli  cbjeraa- 

inuentam  :        ttonts  £; 


cognica  erit  vcraque  akicudo  DB,EB,&c.Si  autem  fiat^ 


Altitudimt 
inuetio  per 
folos  iinus. 
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Vtfinus  totus  an 
gult  reclt  B% 


DiiHtitfin 

uentio  per 
folos  linus. 

problema- 
tis  folutio  fi 
ne  numcris 


*4.Triang. 
rectil. 


Altitudinij 
Itiuetio  per 
vnicam  fta 
tionem  qua 
<Io  difiatia 
ncta  cft. 


GEOMETR.  PRACT. 

ad  Hypotenufam  Ita  Jlnus  angUli  D,ma-  ad  BC, 
CD*  torts  obferuati, 


Vel 


Vel 


ad  hypotenufam  Ita  finus  anguli  E,  mtno 
CE,nuper  inueta    rts  obferuati. 


adBC, 


ccgnofcetur  quoque  diftantia  I3C3per  folcs  finus. 


4  aBSQVE  numeris  probJema  cfnciemus,vt  in  praecedentibus,  fT  ni- 
mirum  in  recfa  EB  ,  fumatur  pc-tio  ED,  tot  partium  sKqualium  ,  quot  pal- 
mi  pedefue  in  ED,  differentia  Ihtionu  oculorum  exiftunt,  &  tim  angulusE, 
minor  obfcruationis,  qua  BDC,  maior  confHtuatur,  concurfusq.  C,  note- 
tut ,a  quo  ad  EB,perpendicuiaris  ducarur  C  B  ,  &c.  vel  fi  angulus  rectus  ef- 
ficiatur  B,&  m  quouis  pun&o  C  ,  vbi  optamus  efle  concurfum  ,  ccniTituatur 
tam  angulus  BCD,complemento  maioris  ar.guli  obferuationis  ,  quam  angu 
Jus  BCE,  compJcmcnto  minoris  anguli  obferuatjonis  Tqualis,  &c.  Ucliqua 
autem  abfoluantur,  vtin  Problcmare  r.  Num.  6.8c  8.  dictuin  eft.  Jdemouc 
cfikies  per  ea,qu<r  i.bidem.Num.7.cxplicata  funt. 

COROLLARIVM 

IGITVR  d  diftantia  figni  ex  turrc  vifl  vfque  ad  turrim  nota  fuerit.mmi- 
rum  refta  C  B  ,  repcrietur  altitudo  curris  per  vnicam  ftationem  in  diii^io 
A,  factam:  a  Ci  videlket  fiat, 

Vt  finus  to  ad  ED3Tangente  anguli  BCDy  qui  co  Ita  diftMtia  ad  BD> 
tus  C  B  ,     flementum  eji  anguli  obferuationis  D>    nota  C  B9 

Et  C\  cx  inuenta  BD,  auferatur  menforis  ftatura  AD,  nota  rclinquetur  alti- 
cudo  turris  BA. 


VEL  PE  R  SOLOS  SINVS 


Vt  fintts  anguli  ad  dijlantiam 
$bferuationisD,  CB,notam 


Ita  finus  anguli  BCD,  cople- 
menti  anguli  obferuationis  D. 


adBD 


QVOD  fioeuIusD,  flatuatur  in  aliqua  feneftra  turris  ,  adijcienda  erit 
portio  turris  inter  oculum  ,  &  faftigium  ad  altitudincm  D  B  ?  inucntam.  Ita 
namque  conncxctur  tota  altitudo  turris  E  B>  (i  faftigtum  lic  E  ,  vc  perfpi- 
cuum  cft. 


EX  VERTICE  MONTIS,  AVTTVRRIS 

altitudincm  ipfius  3  fi  in  ptano^cui  inliftit ,  fpatium  ali- 
quod  c  dire&o  menforis  notum  fltjdeprehendcre. 


PRO- 
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PROBLEMA  V. 

i  QVANDO  fpatium  aIiquodDE,S 
direfto  meforis  a  monte  vel  turri  remotura 
fuerit  notum  ,  metiemur  ipfam  altitudinem 
F  G,  e  faftigio  G ,  hac  ratione .  Infpiciantur 
termini  dTe,  per  angulos  FG  D,  FGE,  fiue 
per  Quadrantem  pendulum ,  6ue  pcr  ftabi- 
Iem.Et  qucn|am,pofito  finu  toto  G  F  ,  Tan- 
gentes  angulorum  obferuationum  funt  D  F  , 
EF,ipfarumque  difterentia  DE,  fpatium  propofitum:  Si  fiat, 

Vt  DE,diprentia  Tangentiu  an      adfinum  to    Ita  DE,fp*tiu    *d  GF, 
gults  obferuationum  debitarum      titm  GF:  notum 

manifefta  erit  altitudo  GF,quaefita  in  partibus  fpatij  noti  D  E, 

A    L    I    T    £  R 

z  PER  foIosfinuseandemaltitudinemGFjadipifcemur^fipriushypo  ^ 
tenufam  6d,  venabimur,  hoc  modo.a  Fiat,  a 

Vt finnt  anguli  DGE,dtf  ad  DE,ft*  Itafinus  anguli  E,co  ad  hypote 
ferentii  angulorum  obfer  tium  cog?ii  flementi  matons  an-  nusa  GD, 
uationum  tum  gult  obferuationis 


Kurnerus  enim  produ&us  dabit  hypotenufam  G  D ,  in  partibus  fpatij  DE,  b  io.triang. 
notam.  b  Si  ergo  rurfus  fiat,  icciil. 

Vt  finus  totus    ad  hyfotenufam    Ita  finus  anguli  D,comple  adGF,al 
angttlt  redi  F  ,    GD,  proxime  in    menti  minorts  angult  obfer    titudine , 
uentamx  uationis 


■  ■ 


producetur  altitudo  GF,in  partibus  hypotenufaeGD,fiue  fpatij  DE,nota. 
3     SlNE  numerisagendumeritjVtin  problemate  i.declaratum  eft. 

DISTANTIAM  AB  OCVLO,  VEL  PEDE 
menforis  ad  quoduis  pundtum  in  aliqua  altitudine  no- 
tatum,per  duas  ftationes  in  plano  factas  metiri . 

PROBLEMA  VI. 


Solutio  pro 
blematis  fi 
ne  numcrit 


1  S  I  T  inquirenda  diftantia  pun&i  A,in  muro  GH,  fiue  perpendicula- 
li  ad  Horizontem,  fiue  inclinato ,  vel  etiam  in  teclo  quopiam  ;  ab  oculo  R, 
vel  pcde C,po6ta ftatura  meafotis B  C  .  Concipiatur  duiu  JlD,ipG  plano 
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0E0METR.  PR"ACT. 


C  £  7  paralleia,  ficquc  primo  puntfum  A,  aUius ,  qu.im  oculus  15  .  InfpeAo 

pundo  A  ,  notetur  angului 
ABD,  qtumlatus  pinnaci. 
diorum  in   quadrante  pen- 

dulo ,  vel  Imea.  flduciae  in  » 

dioptra  Quadrantis  ftabilis 
ct;m  re&a  BD,  facit.Deinde 
accedc  vtrfus  punc"him  Af 
quotlibec  pjmis  auc  pedi- 
busvfque  ad  D,vt  BD.diffe 
rentia  ftafii  num  i.ora  fit. 
Rurfumquc  cx  D  ,  punftum 


1  AJ 

H 


0  £1.  ^r/m* 

f  ro.Trian. 
redil. 


A,infpiciatur,notacodiIigenter  angulo  AD^:exiftenrqucr  rect*  A  B,  A  D, 
BD,BC,DE,  in  eodem  p!ano,in  eo  vidcJicet,  quod  per  ftaruras  menforis 
BC,  DE,  &  per  puncrum  A,  ducitur.  *  Ec  quia  angulus  A  D  F,  duobus  B  ,  & 
B  AD,  eft  xqualis :  li  angulm  B,  in  remotiore  itatione  auferarur  ex 
D,  iu  propinquiore,  notus  fiec  reliquus  angulus  A.b  Si  igitur  fiac, 


angulo 


Vt  ftnus  angu 
li  Jirftio angu 
lusmtnor  Bya 
m*t»rid'ft\rt, 


ad  BD,  diffe  Ita Jinus  anguli  ADB.qui  ccm  *d  AB,di 
renttamfta-  plemtntu  eft  maiorts  anguliD,  ftantiam 
tionurni  ad  duos  redos ,  qutjus^ 


reperta  erir  qii^fita  diftantia  AB,  in  partibtis  differentia?  ftacionum. 

Q^V  O  D  ii  ocultis  ex»l1ic  in  D,  &  rectdacur  a  punfto  D,vfque  ad  B,m- 
€  to  Trian.  Mcn^W,rca<Jen'  atte-difttnria  DA,fi  locoanguli  ADB  ,  fumatur  angulus  B, 
rc&il.       *      remot*ore  ftitione ,  vr  liquec  c  Eft  enim  vr  fimis  anguli  A  ,  quo  angulus 
minor  B,  a  maiori  A  D  F,  diftert ,  ad  B  D,  difterenciain  ltationum  :  ita  linut 
angul<  B  in  remociori  ft  itione  ad  DA. 

z  DISTAN  riA  veroa  punclo  A,ad  pcdem  menforis  O,hoc  eft,  recla 
ACcognofcetur  per  Problema  i  2.rriang.re&il.cap,  £.Iib.  i.  cum  in  triangu 
lo  obliquangulo  ABC,  duo  Jatera  A b\  B  C,  nota  iinc,  nimirum  diilantia  in- 
ucnca,  &  ftacura  menforis,  comprehcndancque  angulum  A  B  C,  nocum,vc- 
pote  conflatum  ex  recto  CBD,&  anguloobferuacionis  ABD. 

3  SlT  deinde  punclum  A,in  mnro  Hi,  infraoculum  B.  Infpe&o  puncto 
A,obferuetur  angulus  C  B  A,  quem  latus  pinnacidiorum  cum  perpcndictili 
filo  ,  vel  dioptrae  hneafiduci*  cum  B  C,  facit:  Deinde  accede  verfus  A  ,  vf- 
quead  D,  &  iterum  confidera  angulum  l-.DA:  cxiitcntque  rcctx  A  B,  A  D, 
BD,BC,D£,  in  vno  eodemqut-  plano,  in  eo  videliccc>quod  perftacurts  mcn 
d  £*«  frimi  foris  BC,  Dfi,  &  pcr  ptiiKMin  Arf  ducicur.^  Ec 

quouiam  ap&uJus  FD  A  ,  complementi  anguli 
obfet  uatioius  in  propinquiorr  ftatione  arqua* 
Jis  dt  du«kbus  DBA,  O  A  B,(i  DBA>anguIus  co 
plementi  angnli  rcmotiorts  ftationis  dem  uur 
ex  a>gulo  A  D  F,  complementi  anguli  ftario- 
niH  pr6pinqaims ,  r^Jiqum  h\c  uotmi  B  A  D. 
€  Si  crgo  iut, 


$  io.Triang, 
trcctil. 


1IBER  SECVNDVS; 


n 


Ttftnus  a»guliBAD,dif   *dBD,dif*    Tta  finus  *»gult  ADX,    *d  AB 

frrtnti*  inter  trtguUi  tB-  rentun*  ft*  eofati  ex  reclo  B  D  E,  dtflatt* 
flen,ntnrum*KguUr»m      tt$»U1*\  &  ex  *#£ulo  jbferu*-  OUtfitfi* 

tbftruanonum  tionis  * DE,tn  po^iit 

qutore  tlttiont 

eognita  erit  diftart-a  A  B ,  quam  quaerimus ,  in  partibus  diflferentiae  ftatio- 
num  B  D . 

QVOD  fi  oculua  ponatur  in  D,&  recedatur  a  puifb  D,vfq  ad  B.repericrur 
Codem  modo  diftantia  DA,  fi  pro  angnlo  BD  A,  aflumes  angulum  DB  A,  eo- 
pltnunti  anguli  ABC>obfe>uationisinremotiorc  ftarione ,  vt  manifeftum 
eft.  *  Nam  t-ihvr.  Cwvs  anguli  B  A  D,  diftlrennae  inter  angulos  complemento  *  io.triang' 
rum  anguloruin  obferuacioniim,  ad  bD,  dinvrentiam  ftationum:«ta  finus  an  recul. 
guli  DB  A,compl(menti  angvli  /JU  ,  in  rtmot  erc  f.atione,ad  D 

4  VI  autem  dift.  ntia  C  A  ,  a  pede  ad  pun&um  A,  inueniatur  ,  itapro 
grediemur.Quoniam  in  trtangulo  reclangulo  AB  G,  (  fi  ex  pun&o  A»  conci- 
piatur  du<5ta  ad  BC,ftaturam  n  enforis  perpt  ndicularis  AG,)  bafis  AB,  nota 


cft  per  inutntif  nem  ,  &  angulus  B  A  G  ,  notus,quippe  cum  fic  complemen- 


tum  anguliob&ruacionis  ABGj  b  Sifiat,, 


V t  finus  ad  bafem  AB}proxt 
totus        me  inuentami 


Ita  finus  anguli  B  AG>  eomple~  ad  BGr 
menti  anguli  obferuattonisy 


h  rriang, 

redil. 


c  2.  tnant^ 
reail. 


cognofcrtut  B  G  ,  in  partibus  bafis  AZ?  ,  hoc  eft  ,  in  partibus  difFerentiac  fta- 
tionum  BD,in  quibus  AB,inuenta  fuit.  Ablataaucem  BG,  ex  menfbris  ftatu- 
ra  BCjiiota  fict  reliqua  CG.  c  Icem  fi  fiat,, 

Vtfinus       adbafem  AB>nu       Ita  ftnus  anguli  obferuatio       *d  AGr 
totus  per  inucntarn:  nisABG, 

nota  etiam  fiet  AG,  in  partibus  eiufdem  bafls  AB,  vel  diffrrentiae  ftationum 
BD.Qnia  ergo  in  triangulo  rec*canguIo  ACG,duo  Jatera  AG,  GCper  inuen 
tioncm  nota  facla  funt;  U  cognofcetur  quoque  bafis  AC,quod  t  ft  nropofitu.  d  j.  trianj; 

?  MANlFHSfVM  autem  tft,e^dem  pa&o  vrramque  diftanciam  AB,  re&il. 
/(  ,  reneriri,  etiamfi  punclu  A.inplanofic,  in  quo menfor  confiftic ,  nimi- 
rum  m  Horizonre  r  qui  ponatur  tranfire  per  rectam  A  G,  lta  vt  ftarura  mcn- 
foris  fir  B  G  fmmo  ctrnc  per  vnicam  ftationem  vtraque  diftancia  AB,  AG, 
rcperietur  Nam  pofito  finu  totoBG,  ftaruramcnforis;  AB,fecans tft  angu 
li  obfeiuacionis  ABG,&  AG,Tangens.  Quocirca  fi  fiat, 

V t  BGyfi-       *d  BAjecantem  trguli  obfer       Ita  BG.flatu       *i EAr 
nus  totus        otattoniy  ABGr  ra  menjons 

Vel 

*d  GA,  Tngentem  anguli  oh  *d  GAr 

feruattonis  ABG: 

vtraque  diftantu  &.BA,  ab  oculo       GA3a  G>pede  menforis  cognira  fTeti. 

6  IAM 


i 


■  i 
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GEOMETR.  PRACT. 


PtoMettta      6    1 AM  vero  mie  numeris  operabimur ,  vt  in  pnecedenribus  ,  vt  mani- 
quopactofi  feftumeft,  fi  rede  figuraconftruatur ,  quemadmodum  Num.6.&  8  ptoble- 
matis  udiclum  cft. 


ne  numeru 
foluendum 

fe. 


INTERVALLVM  INTER  DVO  PVNCTA 

in  quolibet  plano  eleuato5fiue  illud  ad  Horizontem 
re&um  fit,  liue  inclinatum,metiri. 

PROBLEMA  VII. 


Probfcmatis 
folucio  (inc 
numeris. 


i  /N"  plano  quolibeceleuato /XB.propo^tum  fic  interuallum  CD,quoi 
ex  plano  EB,  inucftigandum  lic.Pofno  oculo  in  G ,  vt  ftatura  menfbns  fic  v 
Gh,  inueftigecur  per  praecedeus  problema  6.  vcraque  diftantia  G  C,  GD,  im 

partibus  ftacurae  menforiv  G  E  , 
(iue  dinvrentias  duarum  ftacio- 
num,c  quibus  i pfae  diftantiae  in- 
ueftigantur.  Deinde  applicato 
Quadrat  tc  ft.ibili  ad  oculum  G, 
ita  vc  eius  planura  per  pun£ra_«* 
C.  D,  tranfeat,  &  vna  eius  femi- 
diamcterad  punclum  D,vergat, 
(  quod  fiet,  (i  pofica  linea  fidu- 
cia?  dioptrae  fupra  illam  femidia 
mecrum  ,  punctum  D  ,  per  fora- 
mina  pinnacidiorum  confpicia- 
tur )  vercacur  dioptra^doncc  per 
eam  punclum  C,  appareat,  arcufque  inrer  dictam  femidiametrum ,  &  ii- 
neam  fiductae  interceptus  nocetur  .  hic  enim  angulum  G  ,  metictur .  QuoJ 
fi  alrcra  fcmidiamecer  Quadrantis  vlcra  reclam  G  C  ,  exiftat,  eric  angulus 
acutusCGD:  Si  veroaltera  ilJa  femidiameter  citra  rectam  G  C,  cxtiterir, 
dtctus  angulus  erit  pbtufus,  qui  cognofcctur,  fi  ad  rcctu  adijciatur  reliquus 
angulus  iucer  alteram  i!lam  fenudiametrum,  &  rcChm  G  C  qncm  Cjuidem 
reliquum  inucftigabimus  per  Quadrancem  ,  vt  de  acuto  C  G  0  ,  diximus  , 

fi  videlicet  in  re&a  C  D  ,  mcite  notemus  punCtum  ,  in  quod  alrera  iila  » 

femidiamecer  iucurreret  produda.  Si  namque  tunc  femidia  neter  illa  retfras 
GC,  congruat ,  &  dioptra  ad  illud  punclum  mente  notatum  dirigatur,  in- 
dicabunt  gradus  intcr  illamjfemidiametrum  ,  &  dioptram  praediclum  angu- 
luttl  reliquum  .  Si  dcniquc  altcra  iJJa  femidiameter  precife  in  C  ,  tendat, 
angulus  C  G  D,  rectus  eric.Quta  crgo  in  ttiangulo  GCD,  obltquangulo  la- 
tera  nota  GC,  GD,continenc  angulum  nocum  Gjcognofcetur  latus  CD,pcc 
problema  n.triang.  rcct.il.cap.  j.Iib.t. 

i  ABSQyB  nurnerts  factle  problema  foluetur,  (i  fiat  angulus  G,jequa 
livct,qui  per  Quadrantem  obferuatus  fuit,  &  in  rcctisGC,  GD,  ex  inftnt- 
mcnto  partium  tot  parttculae  fumantur,  quoc  palmi  j  autpedcs  indtftantijt 
GCaGD,inucntr  funt,&c. 


LON 


L  I  B  E  R  SECVNDVS.  73 


LONGITVDINEM  LINEAE  RECTAE, 

quando  menforinvno  eius  extremo ,  vel  in  aliqua 
altitudine  nota,  quae  perpendicul  aris  fit  in  eo  extre- 
mo  ad  planum ,  in  quo  lineaiacet  >  exiftens  alterum 
extremumviderepoteft^per  Quadrantem  compre- 
hendere. 

PR.OBLEMA  VIII. 

T  SIT  exqmrenda  Iongitudo  AB,  hoc  eft,  ^ 
difhntia  inter  A,&  B,;etiam(i  puncta  interme- 
dia  fiue  propter^tumores  interie&os  ,  (iue  pro  - 
pter  valles  ,  cerni  nequeant,  dummocio  in  ex- 
tremo  A3  exiitens  menfor,vcl  in  aliqua  alticu- 
dine  cognita  ad  plantim,in  quo  linea  A  B,  per- 
pendiculari,  ita  vt  ACJu  vel  ftatura  menforis, 
vel  hafta  aliqua  erccla,  vel  turris.lnfpeCto  ex« 
tremo  B,obferuetur  angulus  C.Et  quia  pofito  6- 
nu  toto  AC,  diftantia  A3,eft  Tangens  anguli  obferuati  C:  h  hat, 

Vt  fmus  to  ad  ABytangentem  angu  Ita  ACyftatura  menfo  Ad  ABy  lo 
tus  AC9      li  obferitati  C.  risyvel  altitudo  nota,  gitudinem. 

procreabicur  longitudo  AB,  in  partibus  altitudinis  notae  AG.  Qux  per  folos  a  4.  triang. 
finus  etiam  producetur,  a  Ci  fiat,  reftil. 

Vt finus  anguli  Byco-  Ad  ACtfaturam  men  Itafmus  an  adABylb* 
flementi  anguli  C  ,  ob  foris ,  vel  altitudinem  gult  Cyobfer  gitudinem 
feruati  notam  uationis 

2.  SINE  numeris  eademlongitudo  AB,  cognofcetur,  vtin  praecedenti-  Solutiopro 
bus  dictum  eftrfi  videlicet  ex  inftrumento  partium  accipiatur  AC  ,  tot  parti-  blemacis  fi- 
cularum,quot  palmi,pedcfue  in  alticudine  A  C,  exiflunc ,  conftituaturque^j  nc  numeris» 
angulusobferuacionis  Caac  tandem  ad  AC,perpedicularis  excicecur  AB,&c. 

LONGITVDINEM,  AD  CVIVS  EXTREMA 
accedere  non  liceat,  dummodo  ea  appareant5&  ipfa 
longitudo  produ&a  ad  pedes  m^nforis  pertingat,  ex 
altiudine  aliqua  nota  dimetiri . 

PROBLEMA  IX. 

»   SIT  longitudo  AB,  c:  direfto  menforis  in  C,  exiftentis  >  ita  rt  re&a 

K  BA, 
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s  f.triang. 
recliJ. 


GEOMETR.  PRACT: 

B  A,  produfta  tranfeat  pcr  C.Sit  quoque  CD,  vel 
ftatura  menforis  ,  veJ  altitudo  quaepiam  nota_». 
Siigitur  per  praecedens  problema  8.inquiratur 
vtraq.  Jongitudo  CB,CA,&  CA  ,  ex  CB,  detra. 
haturareJiqua  fiet  AB^ac  proinde  cognita. 


A  L  I  T  E  R 

A  B 

i  POSITO  unu  toto  CD,  fi  termini  A,B,  per  angulos  CDA,  C  D  B, 
fpedentur ,  erit  CA,  Tangens  minoris  anguli,&  CB,  maioris,at  AB,diffrren 
tia  earum  Tangencium.Quare  lifiat, 

Vtfinusto  AdAB.differentiamTangentiu  ItaCD3alti  AdAB3lon 
ttisCDy       angulorum  obferuationum  tudo  not*      gitudtnera  > 

eificietur  Jongitudo  AB>nota  in  partibus  altitudinis  notae  C  D. 

A    L    I    T    E  R 

5  PER  folos  /intis  eandcm  Iongitudinem  A  B,  cognofcemus:fcd  prius 
inucnienda  ell  AD,  «  hac  racionchat, 

Vt  finus  anguli  CAD>comf'le    ad  CD,altitudi    Itafinus  totus    ad  AD% 

menti  minoris  anguli  obferua    nem  notxm  :        anguli  recii  C, 

ttonis 


ProduCtus  enim  numerus  dabit  AD,notam  in  partibus  alticudinis  notse  CD. 
b  io.  tria».  b  Si  ergo rurfus  riat, 
reCUi. 

Vt  finus  anguli  CBD,co  Ad  AD.pro  Ita  finus  angult  ADB,  ai  AB> 
flementi  maioris  anguli  ximeinuen  dtfferctii  tnter  duos  an  longuu^ 
obferuationis  tam  gulos  obfcruatos  dtnem^ 

prodibit  nota  longitudo  AB,in  partibus  recte  A  D,  hoc  eft,  alcicudinis  notx 
CD,in  quibus  recta  AD,  fuit  iiuienta. 

4  $  1  N  £  numeris  rem  perticies ,  quemadmo  Jum  in  praecc  Jencibus  > 
YC  JiqiKC  . 

LONC  ITVDINEM  TRANSVERSAM 
in  Horizontc ,  cuius  vtrumquc  extrcmum  infpici  pa 
tcltj  notam  efficere. 

P  R  O  B  L  E  M  A  X. 

i  SIT  pljnum  Horizontis  AB,in  quo  iaceat  longitudo  CD3in  (saoficr 
fum  ,  pcs  autcun  mcnforis  (it  in  K,ita  vr  rcfta  DC,  pcr  pedcs  menforis  iruj 
M§  non  ttanieafcQuAftdo  uamque  JonguuJoDC,  c  Jirt^to  mcn^bris  Gta  cit, 

inue-* 
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inuefli  gabiturea  per  problema  o.praecedens.  Vt  ergo  tranfiierfa  Iongitudo 
CD,  nota  erBciatur3inueftiganda  primum  erit  vtriufquc  pun&i  extremi  C  > 
D,  diitantia  a  pede  menforis  E,  &  quidem 
pervnicam  ftationem  in  E,  factam ,  vt  pro- 
blemate  6.Num.f .  di&um  eft  .  Deinde  pcr 
Quadrantem  cum  dioptra  angulus  CED, 
cxquirendus  in  plano  Horizontis  .  quod 
fiet,(i  Quadrantis  planum  erectum  tranfeat 
femel  per  pun&a  E,C>&  iterum  per  pun- 
fta  E,  D  ,  vt  defignari  poflint  par  tes  reda- 
rum  EC,ED.Quadrantisenim  vnolatere  incumbente  reclae  E  C ,  dioptra_» 
vero  re&ae  ED,fi  angulus  eft  acutus,indicabit  arcus  inter  illud  latus,  ac  dio- 
ptram,anguIumCED.Quod  (ialterum  quadrantis  latus  reclae  ED,congruet> 
erit  angulus  CED,  reftus:Si  vero  recla  E  D,  vltra  alterum  latiw  Quadrantis 
extiterit ,  di&us  angulus  obtufus  erit,qui  cognitus  erit,  (ireclo  angulo  ad- 
datur  reliquus  inter  alterum  latus  ,  &  reclam  E  D;  Qui  quidcm  relicjuus  an- 
gulus  per  Quadrantem  explorabitur  vtde  acuco  diximus  in  problemate  7. 
Atque  ita  habebimus  triangulutn  eCD,  cuius  duo  latera  nota  funt  EC,ED, 
angulumque  notum  comprehendunt  C  E  D.  a  Igitur,  &  tertium  Jatus  CD, 
cognitum  erit . 

2    QVO  pafto  autem  fine  ope  numerorum  problcnu  perficiendum  fit  > 
traditum  eft  in  problemate  7.Num.  2. 

LONGITVDINEM  I  N  H  O  RIZONTE 
inter  turrim  aliquam,&aliud  quodpiam  fignu,ex  tur 
ri  per  duas  ftationes  in  faftigio  faftasrvel  in  duabus 
feneftris ,  quarum  vnafitfub  alteraad  perpendicu- 
lum  j  quando  fpatium  interillas  feneftras  notum-f 
eft  ,  etiamfi  totius  turris  altitudo  ignota  lit  ,dimcti- 
rLx^Vtquehinc  obiter  akitudinem  turris  patefacere. 

PROBLEMA    XI.   G 

1  QV  AMV  I  S  problema  hoc  folutum  iam 
fit  in  problemate  s.Sc  4.occafione  altituJinis  in- 
quirendae  ,  libet  tamen  idcm  hic  per  fe  ,  &  pau- 
lo  aliter  expedire.  Sit  enpturris  A  B  CD, 
&  longitudo  propofita  CE:  ihtura  autem  menfb- 
ris  B  G,  vel  A  F .  Infpeftoextremo  E  ,  in  prima 
ftatione  per  angulum  CG£,&in  fecunda  per  an~ 
gulum  DFE  ,  ducatur  F  H,  ipCi  G£,  parallela.  Et 
quia  in  triangulis  FDH,GCE,anguIi  D,C,  rcc~ti 
funt,  b  &  H ,  £  ,  aequalcs  c  latusque  F  D ,  lateri 
GC.  aequale:  d  erunt  quoque  &  anguli  G,  DFH, 
arquales,&  lacera  DHjCE.Pofito  aueem  finu  to- 

K    i  to 


^ij.Trianff 


b  2$.prim$\ 
d  -6tprtmu 


ygmmm 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


76 


GEOMETR.  PRACT. 


to  FD ,  erlt  DE,  Tangens  maioris  anguli  obferuationis  DFfi ,  &D  H,  Tart- 

.  gcns  tnguli  DFH,hoc  eft,  anguli  «quafca  G,  in  prima  ftatione  obferttatl  :  ac 
********  proinde  H  E  ,  diflferentia  erit  carum  Tangenttum.il  miaequidem  aequahs  eifc 
difeenci*  ftatiomim  FG,  vel  AB,vel  DC.Si  igicur  fiac, 


Vt  HE,difrentia  Tan    Ad  CE,Tangentem 
gentium  anguiorum  ob    minorts  anguli  cb- 
feruationum  feruationis  CGE, 


Ita  HE,  vel  FG,  *d  CE, 
ciij>  rentia  ftatto  hngitu 
num  dinem , 


gignetur  Iongitudo  optata  C  E  ,  in  partibus  dirferenciae  ftacionum  H  E  ,  vel 
FG,&c,Qu6d  (i  rurfus  fiar, 

VtHE,differentiaTangen  Ai  FD,fi  Ita  HE,vel  FG,differe  ad  FD, 
tiii  angulorii  obferuationii     njt  totum    tia ftationum 

inueniecur  refta  F  D,  a  qua  Ci  tollacur  ftatura  menforis  AF ,  re  Iiqua  fiec  al- 
titudo  turris  AD. 

a  SED  iam  cx  duabus  feneftris  F,  G,  infpiciacur  excremum  E  ,  peran- 
I  ZQ.privti,  g»Ios  CFE,  CGE,  ducaturque  FH,ip(i  GE,paral!ela.  b  Quoniap  igicur  an- 
'  gulus  CFH,anguio  CGE,acqualis  eihfi  ponatur  (i;ius  cotus  C  E,  ent  C  G  , 
Tangens  anguli  CEG,complementi  minoris  anguli  obferuationis  G,&  CF, 
Jangens anguli  CEF,  complementi  maioris  anguliobferuationis  C  F  E  :  ac 
FG,difterenjcia  ftationum,  hoceft,  incerualluin  incer  feneftras,  dirrcrentia 
eric  diclarum  Tangcncium. 
Quamobrcm  (ifiac, 


A-..B 


Vt  FG,diferentia  AdCE, 
Tangcntiu  cople-   finum  to 
mentorum  angu-  tum 
lorum  obferuatio- 
num> 


ItaFG^ife  ad  C  E, 

retia  fiatto-  logitudi 

num  inter  fe  nern  pro 

neftras,  pofitam, 


cognica  eric  Iongicudo  CE,Jcfideraca.  Ec  (3  rurfum  fiar, 

Vt  FG,diferetia  ad  GCT.r^c    ItiF  G  ,   ad  GC, 

Tangenttum  co  tem  comzie-  diferetia 

plemetorum  an  menti  minorts  ftationum 

gnlorii  obferua  ar.gtsli  obfer-  interfene 

H   B  tionnm        •  natt  ftras 

inucnca  crit  altitudo  GC,  i  fupcriori  fcncflra  ad  bafem  ,  in  partilv.is  diffe? 
rcntia*  ftaciomim,  cui  fiaddatur  porcio  G  B  ,  a  fupcriori  fetieftra  ad  faiti- 
gium  vfquc,  tota  tui  ris  altitudo  BC,rron  ignorabicur. 

5    blNE  auxilio  numerorum  procededaum  clt,vc  in  fupcrioribus. 


LONGITVDINEM  RECTAE  E  DIRECTO 
mcnloris  polTtaeycuius  cxtremum  vtrumquc,  vcl  al- 

terum 
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tcrum  non  appareat ,  nifi  ad  dextram ,  vel  finiftram 
accedatmenIor,pcr  quadrantem  comprehendere : 

PROB  L  E  M  A  XII. 

1  Slf  longitudo  AB,&  menfor  in  extremo  A,conftitutus  viderenon_> 

pofllt  altcrum  extremum  ,  nifi  ad  dextram 
finiftrarnue  recedat  vfque  ad  D ,  pun&um,  J 
e  quo  vrrumque  cxtremum  cernipoflic.Erit 
igitur  logitudo  AB,  menfori  in  D,exiften- 
ti  pouta  in  tranfuerfum.  Quare  ea  per  pro- 
blema  io.inueftigabitur. 

2  E  O  D  E  M  modo,fi  menforexiftat 
in  C  ,  e  directolongitudinis  ,  fed  vcl  neu- 
trum  extjremum ,  vel  alterum  dimtaxat  intueri  poflit ,  Iongitudinem  AB, 
venabimur.  Si  namquc  cx  C,ad  flniftram ,  vel  dcxtram  procedemus, 
donec  tn  D,vtrumque  extremum  videamus  ,  inuenietur  tranfuerfa  longitu- 
do  A  B  ,  per  problema  io.  vt  prius.  Neque  vero  refert,fiue  per  angulum  re- 
c~hi;n  BCD,reccdatur  in  latus.liueperangulum  acutumB  A  D,  &c. 

5    OPERATIO  fme  numeris  inftituenda  eft,  vt  in  fupericribus. 

4  QVANDO  menfor  in  A,exiftens  vidcre  poteft extremum  B,inu6lti- 
gabitur  longitudo  AB.per  problema  8. 

5  I  autem  c  direc^o  longitudinis  cxiftat  in  C,&  vtrumquc  etremum  ccr- 
nat,explorabitur  per  problcma  ^.cadem  longitudo  AB, 

DIST  AN  ITAM  alicuiusfigni  in  Horizontc  po- 
liti5  a  fummitate  tunis,  vel  muri  alicuius  5licct  ad 
ipfum  fignum  accclTus  non  patear,  per  quadrantem 


colligerc. 


PROBLEMA  XIII. 


t  IN  Horizontis  plano  punclmn  A,  diftet  .i 
fummitate  D,alicuius  altitudinis  CD,per  re&am 
A  D ,  quam  metiri  iubemur ,  Vbicunque  oculus 
menforis  cxiitar,nimirum  in  B,vt  lit  ftatura  men- 
foris  BG,inueftigentur  per  problema  6.diftantiae 
pun&orum  A,D,  aboculo  menforis  B. 

Deinde  angulus  cxploretur  A  B  D,  quem  nobis 
prasbebit  Qiiadrans  cum  dioptra ,  (i  ad  oculum_> 
ita  applicetur ,  vc  eius  planum  per  tria  puncla  B  ,  A,  D,  tranfeat,pofito  cen- 
tro  inB  ;  atque  vnum  eius  Jatus  reftas  B  A  ,  incumbat,  dioptra  vcroad  pun- 
ctum  D,dirigatur,&c.It.iquecum  in  trianguloB  AD,  duo  latcra  notaB  A, 
BD,an°u!urn  notujn  contineant  Bja  cognofcetur  quoquc  latusA  D. 

z  QVA 


7s      geometr:  pract. 

2  QVA  ratione  eadcm  diitantia  AD,exquirenda  fic  abfque  numeris,  do- 
cuimus  Num.j.problematis  7. 

ALTITVDINEM  IN  ACCE$S  IBILEM, 
cuius  bafis  non  videatur,&  ad  quam  per  nullum  fpa 
tium  fecundum  lincam  re&am  accedere  poffimus, 
aut  recedere ,  vt  duq  ftationes  fieri  polfint,fed  folum 
ad  dextram  3  finiftramue  ad  locum ,  e  quo  eius  bafis 
appareat,per  Quadrantem  cxplorare. 

PROBLEMA    XI III. 

1  SIT  alticudo  AB,  ad  quam  ex  CJo* 
co  menforis  non  liceac  accedere  ,  aut  ab 
ea  recedere  fecundum  lineam  reclam  ,  fed 
fblum  in  Iatus,verbi  gratia  vfcjue  ad  D,  vn- 
de  bafem  vidcre  pofllmus  .  Inquiratur 
per  probfema  10  fongjcudo  tranfuerfa  AC, 
ex  loco  D:  infpiciaturq.vertex  B,  ex  C,per 
angulum  ACB.Et  quia,pojSto  linu  toto  AC, 
*  4.  Trian.  altitudo  AB,Tangens  eft  anguli  obfcruationis  ACB,  a  G  fi at, 
recul.  _ 

Vtjmus  to  ad  A B,T*ng**t*m  *n  Tta  httgitueU  AC,  per  Ad  A  B,*lti 
tns  AC,       gnli  obfertiAti  ACB:        probleta*  iQ.innent*    tudinem  , 

prodibit  nota  altitudo  AB,in  parcibtis, in  quibus  AC  ,  inuenta  fuit. 

1  NON  cricaucem  difticile  problcmahoc  fine  numcrorum  auxilio  cxe- 
qui,fi  fuperiora  praeccpta  Gonfulantur* 

ALTITVDINEM  INACCESSIBILEM, 

quandoncquediftantiaalocomcnforisad  cius  ba- 
fem  nota  eft,  nequc  e  direfto  ipfius  duae  ftationcs  in 
plano  fieri  poflunt,ncqucdeniqucbafisappareat, 
pcr  Quadrantcm  notam  rcddcrc.  Atquc  hinc  obiter 
jpfam  quoque  diftantiam  cliccre. 

PROBLEMA  XV. 

1  SIT  altituJo  AB,  locusmcnforisC,  diftantia  CB,mcogm'ta:  bafis  B, 
non  apparcat,&  i  loco  C,non  liccat  accedcrcad  AB,ncquc  rcccdcre,  vt  dujr 
ttaciorrei  fiant  in  plano .  Erigatur  hafta  C  E ,  fi  non  priftd  Cn  turris  aliqua 
C  O,  &  ftatura  racnforii  fit  C  D.  Sumpta  deindeportionc  haftae  D  £,  nota- 

rum 


n 


LIBER  SECVNDVS: 


79 


rum  pirtium,concipiantur 

parafllelae ,  obferuenturque 
per  Qiiadrantem  anguli 
ADM,\£N.  Sumptisquo- 
<jue  re&is  aequalibus  EF, 
DG,pro  (inubus  tocis  ,  eri- 
gantur  perpediculares  FHj 
G  Ijpro  Tangencibus  angu- 
lorum  obferuationum.  Sum 
pta  icem  A  L,  aequali  ipfi 
DE,  ducatur  reda  D  L  ,  * 
cuae  paralJela  eric  ipfi  E  A|> 
lecabitque  G  I ,  in  2C.  £ 
Quoniam  vero  angulus 
DiCG,  angulo  DLB,  &  hic 
angulo  B  A  B,  &  hic  angu- 
lo  E  H  F ,  aequalis  eft  ;  erit 
angulus  DKG,anguloEHF, 
aequalis:Eft  autem  &  rettus 
G,re«5to  F,aequalis ,  &  latus 
D  G,  lateri  E  F,  aequale c  Q 
erunc  quoque  latera  G  K , 

FH,asqualia,&anguIiD,E333quaIes;ideoqiieTK,  differentia  eritinter  Tan- 
gences  GJ,GiC,anguIorum GDI,GDK,mie  FEH.^Et  quia  cft,vt  TK,ad  KG. 
ita  AL,  ad  LMjerit  per  contrariam  compoftionem  a  nobis  in  fchoJio  pro» 
pof.i8.1ib.s.demonftracam3ica  quoquelK,  ad  IG,  vc  AL,  hoc  eft,  vtE  D  , 
difterentia  ftacionum5ad  alcicudinem  AM.Igitur  fi  fiat, 

Vt  IK,dijfere»  ad  IG3Tange»  Ita  AL,vel  LD,d':fferc  AdAMtaltiti$ 
tia  Tangentiit    te  maiorem:       tia  Bationnm  dinem, 

;netur  akitudo  AM,cui  fi  apponatur  ftatura  menforis  M  B >  tota  altitudo 
i,nota  erncietur.  e  I  am  fi  fiat, 

VtGI,/i-  adGD3Tangente  coplemtti  ma  Ita  ahitudoin  ad  MD,di 
ntis  totus    ioris  anguli  ekferuationisl  uentaAM9       ftantiam  9 

inuenta  eric  diftantia  D  M,vel  C  B. 

2    PER  folos  finus  idem  problema  conficiemus,fi  prias  inucftigetur  hy- 


I  * 


b  z^.primt. 


C26.prin.f. 

d  fchd.  4. 
fixti. 


c  4.  ftxtl 


poccnufa  AD,hoc  modo./Fiat, 


ad  AL,hoc 
eft,zd  DE, 
dijfcrentid 
fiationui 


Itafnus  anguli  ALDyaui 
relinquitur,fi  DLM3  cbple 
mentum  minorit  anguli 
ZDA/,  obferuatirnc  dhobut 
redis  fubtrahaiur^ 


nJAD, 


/  TO.Triag, 
rectil 


Ihv.  proaadus  numer-us otTeret  hypotfnufam  AD^Si  ergo  rurfus  fiat, 
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VtfinusMut*»  Md  hytotenufrm  »«>*'.^*  ****  *d  AMt 
guli  retlt  M>         AD.tnuentam:      obferutttonts  ADM, 

procreabitur  attitudo  Am,&c.«  Si  autem  fiat, 

Vtfinustotut    «dbypotenusZAD,    Itnfinns  nnguli  p  A  M9    *d  DM, 
«ngulirecii    proximeinuenttm,    complcmentt  matorts  *n 
^  *  f  gult  obferuattonts, 

cfficietur  diftantia  DM ,  cognita.      '  ,        .     ,  { ■  • 

g  S  I  fine  numeHs  probiema  foluendum  eft3reciirrcndum  ent  ad  iupe- 
riora ,  praefertim  ad  Num.©*.8.&  7.problematis  u 

ALTITVDINEM  MAIOREMEX 

minori  cognita  j  per  duas  ftationes  in  fummitate,vel 
in  duabus  feneftris  fa&as ,  etiamfi  folum  maioris  al- 
titudinis  vertex  cernatur ,  per  Quadrantcm  adinue- 
nire .  Atque  hinc  diftantiam  quoque  inter  altitudi- 
nes  colIige*e# 

PROBLEMA  XVI. 


i    MAIOR  altitu- 
do  fit  A  N   minor  turris 
CO,  cognita,ex  qua  iolursi 
cacumcn  A  ,  non  autem_» 
bafis  N  ,  appareat .  Fianc 
in  fummitate  dux  ftationes 
in  C,D*mcnfori.sque  flatu- 
rafitCG  ,vcl  D  fc  ,  &  ad 
A  N  i  intelJigatur  du<fta__* 
pcrpendicularis  GH  F.  At- 
quc  infpccto  cacuminc  A  , 
obferuentur anguli  AEF, 
AG  F  .  Rtliquafiant,  vc 
in  z.  problemate.  Si  cigo 
fiat ,  lictit  in  co  problcma- 
te  dcmonllrauimus, 


Vt 
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VtGM,diferentia  Tangentium  GZ,    *d  GE,  diffe    Ita  LH,fi    *d  V 
EK,  angulorum  H^r,qui  complemeta    rentiam  fta-    nus  totus 
funt  angulorum  obferuatio»um,pofitis  tio»um: 
pnubus  totis  HL,IK, 

Inuenietur  alcitudo  A  F ,  cui  fi  adijciatur  F  N  /conflata  ex  altitudine  turrif 
CO,&  ftatura  menforis  ,  tora  maior  akitudo  AN,notaeuadec.  lcem  fi  fiat, 

Vt  GM,differentU    ad  GE,differen    Ita  GL,Tangens  comple.    ad  G  F9 
Tangenttum  ea.ru    tiam  ftattonum:    menti  minoris  angult  ob- 
dem.  feruationis 

procreabitur  diftanciaGF,  a  qua  fi  demacur  latitudo  curris  CO,reIiqua  eric 
diftantia  inter  duas  turres  . 

H  AE  C  omniain  2.  problemate  demonftrauimus :&  obhanc  caufam__» 
eifdem  prorfus  Jiteris  hic  vfi  fumus,  quas  ibi  vfurpauimus ,  vt  demonftratio 
cx  illo  loco  in  hunc  transferri  potfit. 

z  QV  A  N  D  O  in  fummitate  turris  minoris  fleri  duae  ftationes  ne- 
queunt,  eligantur  duae  feneftrae  ,  inquibus  due  ftationes  fiant.  Vt  in  figura 
praccedentis  problematis  1?.  in  mmori  turri  C  H  ,  deligantur  dux  feneftras 
D,E,&  reliqna  fiant ,  vt  in  hafta  CE  .  Solum  pro  ftatura  menforis  ad  alcitu- 
dinem  inuentam  A  M  ,  adijcienda  eft  portio  turris  inter  inferiorem  fenc« 
ftrara  D,  &  bafem  C,vt  tota  maior  ahinido  AB,  nota  efficiatur. 

$  S  I  N  £  numeris  nihil  noui  prxcipimus,  fed  adfuperioca  Jeclorcm 
amandamus. 

4  Q^V  O  etiam  pafto  problema  hoc  per  folos  iinus  psflic  effici,docuu 
musprobl.z.  &  i  y. 

ALTITVDINEM  MAIOREM  EX  MINORI 
incognita ,  dummodo  bafis  maioris  cerni  pollit3per 
Quadrantem  perfcrutari. 

PROBLEMA  XVII. 

1  SIT  maior  altitudo  A  B,  &  minor  CD, 
incognica ,  poiTitque  bafis  maioris  B,videriex 
minori  altitudine.  Primum  per  duas  ftationes  in 
fummitate  turris  minoris  ,  vcl  in  duabus  fene- 
flris,  inquiratur  tam  altitudo  turris  minoris  CD, 
quam  diftantia  DB,  vt  problemate  1 1.  vel  etiam 
3«&  4.traditum  eft.  Nam  tunc  ex  minori  aJtitudi 
ne  nota  C  D,  maior  A  B,  explorabitur  perea^i , 
quae  in  antccedentc  problemate  16  fcripiimus. 

2  A  T  ex  alcirudine  CD,  &  diftantia  DB, 
cognitis  difcemus  altitudinem  maiorem  AB,per 
folos  finus  ,  hoc  modo.  Ex  aliqua  feneftra  C  , 
minoris altitudinis  infpiciaiur extrcma  A,Bvma 
joris  altitudinis  per  angulos  ACE  ,  BCD,  (  du- 
tfa  priua  C£,ipu"  DB>paralkIa;vcl  ad  vtramque 
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m  to.  Trian.  altitudinem  perpendicularij  *  Deinde  fut> 

r#  fi**i  **g*U  CB^r$mfhmm  sd  ********  Ttafinustottts  *dBC, 
tt  UNm,***%fis  $»fticit*r  *lth*di*im    *»g*U  reJt 

C  D:  d  9 


reail. 


Vel 


r/>»i«  anculiBCD.qno  *d  inuentnm  di-  Itnfinns  t  tus  *n  *d  LC, 
b*]is  infcnitur,  fisutitm  ED:       guLt  nctt  D, 

b  ro.Triai.   Vttoqueenim  mo  jo  cognita  crit  hypotenufa  BC£  Si  ergo  rurfws  fiar, 
rcctil 

Vt  finus  PKgul  A,    ad  inueritnm    Ita  jsrius  angult  ACB  ,  con    *d  AB% 

ccmfleme*.  u  tljtus  hypotenujam  fi*ti  ex  conifttment*  *»g* 
g  Hf  ( tcumen  inffi    BC:  i        k*(fm  °* 

t  t;H  r,  '  C  X  *  *>gu  lo3  qUO      U  :g  UCbT» 

wtur. 

mariifeftabitur  altinido  maior  A3. 

?     Di    tblutione  ptotyematis  n*nc  numeris  nihil  noui  hic  praEcipimus  , 
fei  ea  ex  i*v  i  ibl  ibus  petenda  cft. 

ALTIVVDINEM  MlN'OREM  EX  MAIOIJ.I 
cognira ,  licctbafls  minoris  non  ccrni  poffit,^pe_J 
Quadratis  pcruelrigarc.  Atquc  hinc  diftantiam  quo» 
quc  intcr  ahitudines  duas  erucrc. 


ttix: 


K  Ti 


0 
/* 


B 


P  11  O  B  LEM  A  XVIII. 


i  MINOR  alticudo  A  B,  cx  maiore  CD, 
cognira  prdponatur  addifcenda'  etia"  i  bafis  13,  i  o 
cernacur.  Co.Kipiatur  duCta  rcCta  V  i. ,  ipji  B  D# 
parallela,vt  LD,  uii^ori  attitudjni  A  B,  lit  aet]ua- 
lis.Si  igitur  ex  chiabus  Racionibus  in  furrur.fcate 
m.i  ous  alcicuxHnts  C  D ,  kcTis,  pcr  problfema  j. 
vcl  cx  duabus  fi  neilns,  pej"  prob!  ema  4.  inutfti- 
getur  ta*  ahitudo  C_  E,qna  «.liif  iftuia  A  L,  ii  fj  -  Clo 
cacumine  A  ,  ac  /1  cll  ( (tgoura  aliqu  d  in  Hoii- 
2ontc  Al  ,vifi.m  ,&  CL,ex  tota  airtcudine  Cf>, 
aufcracur,reficiiia  fi  D,hocclt  ,  mtooc  alcitudo 
fict  nota  .  Diuaxuia  autem  *B  ,  iruienta  qu«;fi-- 
UL  LiJ,vU  a^qtraii^;  ac  promij  DU4  cpetnta  cciu 
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ALTTTVDINEM  M I H  0  R  E  M  E X  M  A 10  R I 

inco^nita,dumtnodo  bafisminoris  videri  poffit,  pcc 
Quadrantem  explorare.  Atque  hinc  diitantiam  quo 
que  inter  duas  altitudincs  junijcere. 

PROBLEMA  XiX. 

/  REPFTATVR  figura  praecedentis  problema.k  Et  quiaoans  B,mi- 
.ori,  aSns  ex  ma.or?  apoaret;  fi  ptmta* "  Sfe 
JLmS  maioisaltituJ.nis  CD.&ftis  infpicmur,  rep.er.etur  per  prcble- 
£  tam  a  it,,Jo  ma.or  CO.quam  d.ihnt.a  B  >  OjoJ  et.am  effic.es  per 
probl  n  a  S  ptf&M.  B,ex  d^abus  feneftris  rpaior.s  i^COgp- 
ciatur  Co°.uta  crgo  alt.tud.ne  ma.ori  C  D ,  .nuemetur  m.nor  aln.udo  AB. 
Sp^cedeoti  p°roble,nate  trad.tum  eft.Cua.  igtwr*  d.ihntu  BD.hc  «- 
plorata,  patct  iblutio  problemacis  propohti. 

PORTIONEM  ALTITVDINIS  MAIORIS 
exminorcakitadinc?&mitiorisportioncm  ex  nu- 
iori  cognofccrcpcr  Quadnuitcm. 

PROBLEMA  XX. 

1  S  I  T  portio  AC,maioris  altituHinis  AB, 
cxquircnda  ex  minore  aiticudine  De:  Ictm  por- 
tio  FC3,n  inoris  altitudinuFB,ex  alcicudme  maio 
reDh.Si  D  h,  alriuido  miiior  eft  portioneC  li  > 
inuettigetur  th  alcitudo  maioc  AB,  quam  CB,cx 
minore  alcicudine  Dh,  perprobkma  A6.  vel  i  7. 
prouc  vidclicet  DE,  cogniia  fuerit,  autincomu- 
ta.Natn  C  b  at/latiex  AB.notam  rchnquct  por- 
tionem  AC,o,u*n"ram.  ;  •  ■    ■  7 

2  S  I  vero  Dt,  maioreft  poriionc  F  B,  cx- 
plorandaque  Iit  portio  A  F  ;  inqinrenda  quidem 
crit  maior  alcitudo  AB,  ex  minore  Dh,  per  pro- 
blcma  ;6.vcl  17. At  vcro  ahicudo minrr  Hh  ,  tX 
maiorc  DF..Per  pro  blema  1 8.  vcl  rf.  cxploranda 
crit.Nam  rurfus  F  B,  dena&l  ex  A  B,  nocam  rc- 
Iinliuet  porcionem  AF. 

2     NON  iecus  per  probIema/8.  vel  19. 
|„daga«aa  e*it  vtraque  alcicud  0  minor  F  B,  G  B,  ex  maioreD  E,  vt  illarum 
aiiT.rviitu  FG,cju*  ^uaBritur,coIligatur  nJta. 


ALTI- 


*4        GE6METR.  PRACT. 

ALTITVDINEM,  cuius  bafis  impofita  fit  alteri  alti- 

tucvni,  &  vtraque  illius  extremitas  cemi  poffit^etiafi 
infimum  pun&um  alterius ,  cui  imponiturjateat ,  & 
eiuldem  pun6ti  infimi  diftanna  aloco  menioris  co- 
gnita  non  fit ,  perQuadrantuu  cx  valie^aut  cxpla- 
no  Horizontis  explorare . 

PROBLEMA  XXI. 


*  To.tr iang.  J) 
recij. 


HVIVSCEMODI  alticudoeit  turris  fupra  montem  pofita,  &  portio 

alicuius  atdificij  inccr  duas 
fenefiras,vcl  duo  (igna,quo 
rum  akeril  alcero  fuperius 
eft  .  Sic  igitur  fupra  mon- 
tealricudo  curns  AB,  pro- 
pofira.tx  alicjuoioco  E  ,  in 
planicie  ,  aut  valle,  vnde_-> 
vtrunK]ue  extremum  A  ,  B, 
videacur,  obferuentur  per 
Quadrancem  anguli  ADC, 
B  D  C  ,  quos  iadij  D  A  , 
D  B  ,  cum  reCta  D  C  ,  quar 
ex  D  ,  ad  A  B  ,  produccani 
incra  montem  elt  perpen- 
dicularis  :  ica  vt  ftacura 
menforis  lic  D  E.  Deinde_-> 
per  problcma  6.  inueltige- 
tur  Jongitudo  vtriufqu<L-> 
radij  D  A  ,  D  B.  *  Nam  li 
Hac  in  triangulo  AB  D> 


VtfnusanguliBAD,  adradinm  Ita/Tnus  an?uli  ADB,  *d  AV>,*1- 

yuc«^lementume<l  D^TtxU  m«i  d <\ferenti*  eft  mn 4*  tttudtnem, 

tnmtotis  angnlt  ADC>  me  muhux  lorum  ohferuationum 

'*/"»****  ADC,BDC> 

ftffetriaog,  K"^"^"*!0  A  B,  quatfta^n  partibus,iii  quibus  ccgnitus  tft  radiu» 
r  o.i     °  U5»9  5icemaijbfiatj 


Vtfinus  angult  AfiD.vel  ad  radium 

(qumd  tde  tfimMguti  DBCt  DA>pr9Xi 

mui  cnrtifl-wentu  eii  mim  me  muen 

m  a  <£tili  *l>j«ru*tt  BDC>  tum 


Tta  finns  anguli  ADB,    md  jtBy 
differentit  angulorum  altttu- 
obferuatorum  AD  C  >  dmtm 
£DCy 

pro- 
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prodibit  rurfus  alcitujo  qu*fita  AB,  in  parcibus  radij  inucnti  D  A. 
A   L   I   T   E  R. 


1  PER  problema  i.  vel  rf.  inueftigetur  tam  altitudo  inacceflibili* 
AC,  quam  BC\  feclufa  menforis  ftatura  CF.  Altitudo  namque  BC,ex  altitn- 
iline  AC,detratfa  nocam  telinquet  alcitudinemABaqucC  quaericur. 

A    L   I    T   E  H 

J  INVENTA  diftantiaDC,perea,qu*inprobIemate  i.& 2.tradidi- 
taus,a  (i  fuc, 

Vtfinus  to  ad  diftantiam  co-  Ita  AC^  Tangens  maioris  an-  sd  ACy 
fus  DCy       gnitam  DC,  guls  obferuati  ADCy 

reperiecur  altitudo  maior  AC,in  parcibus  diitanciae  inuentae  DC£  £t  fi  rur- 
fus  fiac, 

Vtfinusto  ad  diffantitm  Ita  BC,Tangens  minoris  anguli  ad  B  C  , 
tus  DC,       inuentam  DC:  obferunuBDC, 

cognita  fiet  altitudo  minor  BC,in  partibus  eiufdcm  diftantia?  inuentae  DC, 
quas  dempca  ex  maiore  alcicudine  AC,  nocam  relinquct  alcitudinem  turris 
BA,qux(itam. 

ATQVE  haec  ratio  commodiilima  eft3quandoin  turri  aliqua,  vel  asdifi- 
cio,  cuius  dittancia  a  menfore  cognita  (it,  ntetiendura  cit  inceruailum  per- 
pendiculare  inter  duas  feneftras» 

A    L   I    T    E  W 

4  INVENTA  rurfum  diftantia  DC,per  ea,quar  in  problemate  i.&2.fcri- 
pfiinusj  detrahatur  Tangens  BC,  (  pofito  linu  toco  DC,)minons  anguli  ob- 
feruaci  ADC,vt  nota  remaueac  AB^difFcrenciadiclarum  Tangencium.  JNara 
ii  fiac , 


a  4.triang, 
reSil, 


b  4.  tnang. 
rcdil. 


Vt  finus  to- 
tus  DC, 


ad  diftantUm  in-  ita  AB,d:ffereitia  Tan  ad  AB.altitH* 
uentamDCy  gentium  JLCyoSy  dinem , 


procreabitur  altitudo  quasina  AB>  in  partibus  diftantiae  inuentae  DC. 

A    L    I    T    E  R 

f  INVENTA  per  problema  2.  vel  if.  altitudine  montis  BC ,  ob- 
feruenrur  ang.ui  BDC, ADC,pcr  radios  DB  >DA.  Poficonamque  fmutoco 
DC^liriac, 

VtBC,Tangens       ad BC,  altitu-    Ita  AB,diferentiaTangt    ad  AB 
rninoris  «.<*guli       dinem  tnuen-    tium  AC,CB,  tngulcrum 
obferuats  £DC9       tam ;  «bjcruamum  ADC%  BDC* 

prodi- 


t  A 
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■t$       .G  E  O  M  F  7  R' .  I P  fflM  C  T. 

prcdibitrurfus  altitudo  nota  AB,  quam  cju.rrimus. 

S    C    H    O,  L    l    V  M. 

TT  A  QV  B  fi  AB,  portio  fupcrior  torius  alicuius  aTctrudfnis  AC,dtr7de 
rrtur,  i ..utiitgaoa- trit  ptr  Probh  n.a  ?>Vcl  rf,  »<•  cota  ;n  i  itj Jo  AC  , 
eiustnkrio!  portio^C.  1  a  uii^iiiiii  ditliauia  notanidabn  fupcriorcrn_j 

portiont-m  Ali  -  -  .  . 

M  swtem  medta  altquajor^o  IB  ,  co^.noiccnda  cit ,  contjctendJ  rurfus 
trit  vtraqtieaJtnu4o  i  C^fiC,  vtearum  ditTerencia  J  B,non  reddacur. 

S  l  tLniqueinfcrior  pari  ttC,pro^oniturintuiireniia,hu  id  i>tr  Pro. 
bluna     vcl  i  5. 

DIST  ANT I  AM  accliucm  montisa  loco  mcnfo- 
ris  vfoue  ad  bafcm  altitudinis  monti  impofitx5ctiam 
non  vifam  >  vna  cum  ipfa  ahitndinc ,  quando  mcn- 
for  in  afccnfu  montis  confntit ,  prope  vcrum  eilkcre 
cognitam  5  beneficie  Quadrantis . 

PROBLEMA  XXII. 


I     S  I  T  turri» 

AB  ,  mon:i  impolita  > 
in  cuius  afcenfu  feu  la 
tcre  menfor  coliitat  ia 
C  ,  ex  cjuo  Ioco  bafcni 
tutris  vrdere  non  p  >f- 
fir.  Hri^atur  h  Jta  ali- 
qua  C  Ci,  aJ  Hori- 
fcontem,  nou  auteOL-i 
ad  lutus  montis ,  pcr- 
pen4jc«jaris ,  litv]ue__* 
nicnforis  itatuia  C- 
E  .  Cogicecur  dufta 
1  K  ,  ad  aitituJincm_j 
pcrpcndicularis  :  ht 
infpcCto  cacumiuc  A  , 
pei  angulum  A  l  K  9 
riac  aha  Itatio  fuperior 
in  F,duiia  j.  I  i,ad  al- 
tictidiii  ,n  pcrpciuittu 
Jari ,  infpiciatur  idcm 
cacumen  A,  per  angu- 
lum  AFl.4  Lc  quia  an- 
$ulus  AtG^duubus  an 
(ulis 


LIBF.R  SECVKDVS. 


«7 


gulisFEAjrAE^ftnEqualis:  (i  dematur  AEF,  eomplementum  maiorisangu 

fi  a  trK  ,  in  prinu  ftationc  obferuuci,  reliquus  fiet  angulus  EAF,  a  Igicur  a  10.  triag. 

£  fiat  3  redil. 


tn  complemen 
torf.m  *rgulo- 
tu  cof  ruattonu 


a  /       A/-        jii  jjJWi  anguli  A  FE3cen  ad  AE 

ferentit>n      -  jlati  trrecloEF 7,  O»  mi~  hypote- 

fiattonumi        nore  angulo  AFI,tnfecu~  .  nujam . 
daflatione  objeruati, 


eflRciftur  nota  bynotenuf»  AE.Poft  haec  errgaturalius  baculus  DH,  ad  Hori 
iontem  reflus  *  iumptaq  menforis  ftatnra  DHTlpw  CE,a2quaIi,  &  dufta  re- 
c*ta  HL,aJ  altitudinem  perpenJiatlari,  injfoiciatut  ptm&ura  B  ,per  angulum 
fcHL.Sc  per  raJium  HEM,6  cjtii  ip/i  BCD,  laceri  moncis  paralielus  enc.Con  b  j  f.primi. 
cipienJa  fenini  funt  cria  puncta  B,C,D,i:i  vna  re&a  iacere,  ac  fi  DC,  produ- 
ctaadoafem  curris  peruenirct.  rQuia  vero  angulus  EHL,  angulo  MEK,  «- 
qualis  eif :  (i  hic  ex  matori  angulo  obferuato  AEN  ,  in  prima  Itatione  dema- 
tur  ,reliqutiv  riec  angulus  AEM.  fcft  autem  &  angulus  EAN,  cognitus,quip- 
pe  Cum  ritcomplementum  maioris  anguli  obfcruari  AEN  Igitur  &  AMH,re- 
reliquusduorum  reCtorum  cognicus  erit :  qui  quidem  eciani  relinquitur ,  fi 
complememum  anguli  MHL,  in  itatione  D,  obfcruati  ex  duobus  rectis  de* 


c  ly.prtmu 


trahacur 


ad  hypote- 
nufamAE, 
nuper  inue 
tam : 


\tfinus  anguli  AM£yqni 
relt**£futtur,  /i  rbplerr.hu 
foflrvmranguit  obftrukti 
JbiHL3ex  Uuobus  reclis  de 
tnatur 

inuenta  erit  uecu  EM,hoc  eft,diftantia  quasfica  CB.  e  Et  Ci  rurfum  fiat , 


Ttafinus  angxli 
EAK,  cfpleMef 
tt  t?<a'orti  a?>£x 
li  $iferuktiAMN 


adjUEy 


Vt  ftnus  eiuf- 
dem  .anguli 
MMBt 


d  io.trfanst 


e  lo.  Ti  iaa. 
recaL 


ad  eandcm 
hypotenusa 
AEy  nuper 
inueatami 


Itafinns  anguliAEM^sfuirem 
linquitur,fi \  angul«s  poflremo 
lcco  vbferuttui  MhL  ,  vel 
MEK,cje  **'gxlo  matori  obfer 
ttato  AEKy:iet\  Ah*tur% 


ad  AM 


producetur  AM?cui  (i  addatur  mcnforis  ftarura  MB,totaaIcttudo  AB,cogni« 
ta  erit . 

D  A  N  D  A  autcm  eritoperi  di!i^entcr,vttria  pun<fta  B,C,D,  tnvnare-4 
iaccant,hoc  eft,vt  rcfti  ab  vkima  itacio"c  L>  0 :-f  priraam  C,di:cla  perba- 
ftm  13,  cranftat .  quod  p!tis  m  'nn«.  iudicioicnfuura  alequemur.  Nam  perea, 
cjiiae  dida  func  hoc  loco,  fcfiun  reperirurd  ihntfra  !'>co  C  ,  vfque  ad  pun- 
ifturj)  akittiiinis ,  in  quod  recta  D  C  ,  protrac^a  inciJir  ,  &  alcirudo  ab  A,  v€- 
^ue  aJ  iJcm  pandum  ,quoJ  non  muktntt  a-p«n.»io  B*j-di!kbit'-,  fi  difigcnr/a 
adliib  a"ur  in  ilationibus  C,  D,  captjndss  Proptcr  hanc  caufara  in  prcpofi- 
tione  J;ximus  (p^ope  verum  efncere  cognttam  )ouia  r.eque  diflantiaC  B, 
nequc  alcitf. Jo  \B,  pr*cisc  co^n^fciturp  tuli  cjuando  tria  puncia  Ba  C,  D,  i« 
xt^iueaiaccnc. 

VT 


88 


GEOMETR.  PRACT. 


i  V  T  fine  numcrornm  auxilio  problema  e/Ecias ,  rccurrendum  erit  a d 
fuperiora . 

PROFVNDITATEM  putei , vel sedificii  cuiuf « 
cunqueadperpendiculumerccli,  fi  modo  angulus 
fundi  3  vel  iignum  aliquod  in  fundo  pofitum  confpi- 
ciatur  5  per  Quadrantem  rcpcrirc . 

PROBLEMA  XXIII. 


i  HOC  nihil  elt  aiiud,nifi  turrim  ex  eiufi 
vertice ,  quando  in  Horizonte  fignum  aliquod 
apparet,  per  duas  itacionei  in  hatta  aliqua  fa&ai 
metiri ,  vt  problemate  4.  fadum  eft  .  Operacio- 
neniergo  eius  problemacis  hic  rcpeccmus .  Sic 
puteus, feu  acdificium  creclum  ABCM,  cuius  an- 
gulus  C,in  fundo,  vel  fignum  C,in  fundo  policum 
confpici  poifir .  Erefta  halta  A  E  ,  m  oriricio  pu- 
tei  , vel  fummitate  acdirkij , fiant  dux  itationei 
oculi  menfbris  in  D,  B> infpidatorcjuc pundma 
Gj  per  radios  DC,  EC,facientes  angulos  BDC> 
1<HC  :  Su-uptis  demde  DF,EG,aequahbu.s  pro  fi- 
nubustotis,  ducantur  ad  h  B  ,  perpendiculares 
FH.GI,  pro  Tangencibus  angulorum  B  D  C  , 
B  L  C,  obfernatorum  .  Ducta  quoque  D  L  ,  ipil 
EC,  parallela  fecante  FH,  in  K,  vc  KH,dirtcTen- 
tia  fic  Tangentium  ,  quemadmodum  problemace 
4.  demonitrauimus .  Si  lgitur  ,  vc  ibi,riac  hic , 


Vt  KH,  tlifferentia 
interTangentes  an 
^ulorum  cbferua- 
tornm 


adFKyVelad 
GlyTangenti 
minoi  em : 


ita  DEydtferentia  flx    ad  DB, 
tionumjjoc  eflyfpattu 
inter  oculosyvei  angus 
los  obferuationumy 


prodibit  retfa  DB,nota,vt  problcmate  4.  oftendiraus :  cx  qua  h*  fubtrahatur 
fegmentum  haft*  A D.  inter  orificium,  &  oculum  in  prima  ilatione  ,  reliqua 
fiet  profunditas,fiue  akitudo  putei ,  vel  xdifici;  AB, 

A   L    I   T   E  R. 
*   POSITO  finutotoBQfiat. 


Vt 
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Yt  Dfi^iffsrentia  Tangentium 
HD3BE,  <]u  z  complementis  an- 
gulorum  obferuationu  debetur. 


ad  DByTan>    ita  DE,  Jiffc-    Md  DB9 
gentem  mt-    rentia  fl*tio~ 
norem  nu  ocHlorum 


Nam  numerus  procrcatus  noram  exhibebit  eandem  rcclam  DB,  5cc  • 

A    L   I    T    H  R 

5    Si  per  folos  finus  operari  lubeat,  ita  agendum  erit .  a  Quoniam  angu^ 
lus  maior  obferuatus  BDC,  duobus  angulis  E,  DCE,  xqualis  cit ;  fi  angulus  a  i 
E,rainor  obferuatus  toJIatur  ex  maiore  BDC>notus  remanebit  angulusDC£, 
dirTerentia  an°uIorumobferuatorum . 


Ve  ftnus  anguli 
DCE,  dijferetix, 
angulorum  eb- 
feruatorum. 


b  Jgitur  fi  fiat  > 

ad  DE,  diffe- 
rentiam  ilatio 
num  oculorui 


ita  finus  anguli 
£,  minoris  obfer 
uati 


ad  DC9 


profiliet  nota  hy  potenufa  DC.  c  Quapropter  fi  rurfum  fiat , 

Vtfinusto-       adhypotenufam       ita  fmus  anguli  BCD,com-    ad  DB9 
tus  anguli       JDC,  proxime  in       pUmenti  maioris  angnli  ob 
recliB,  nentam\  feruati 

euadet  iterum  cognita  re&a  DB,  &c. 

4  I  A  M  vero  fi  latitudo  orificij  AM,veI  fundi  BC,cognira  fuerit,(Non 
erit  autem  difficile  eam  aJiqua  nienfura  nota  mctiri)  facilius  in  cognitionem 
aititudinis,profunditatifve  A£,veniemus,per  vnicam  videlicet  itationem  in 
D,  faCtam,hoc  modo.  Fiat, 

Vt  finus  ad  B  D,Tangentem  anguli  BCD,  ita  latitudo  ad  DB. 
tetus  complemenu  anguli  obferuatio-  cognitaCB, 

CB,  nis ; 

Numerus  enim  procreatus  ofFeret  DB,  notam ,  vt  fupra ,  &c. 
V  E  L  per  folos  finus  ,  d  fi  fiat, 

V t finus  anguli  adlatitudinem  ita  finus  anguli  BCD,  adDB, 
BDCy  obferua-        cognitam  BC:  cornplementi  anguli 

tionts  cbferuationis. 

inuenieturrurfus  DB,&c. 

y  V  T  idem  aflequaris  fine  auxilio  numerorum>confuIe  ea,  quat  proble* 
mate^.  num.  4.  fcriplimus. 


h  10  triatu 


e  1 0  .  trucu 
retfii. 


Wio.triang, 
reclil. 


9o         GEOMETR.  PRACT. 

PROFVNDITATEM  vallis  ,  eiufdcmque de- 
fcenfum  obliquum ,  fi  non  fit  Valde  inaequalis ,  eiuf- 
que  terminus,  vel  aliquod  in  ea  fignum  confpici  pof- 
fit  >  per  Quadrantem  fcrutari . 

PROBLEMA  XXIIII. 

i  HOC  etiam  nihil  aliud  eft,niii  altitudinem  quampiam  ex  eius 
liimmo  faftigio  per  duas  ftationes  dimetiri ,  vt  problemate  4.  oftcnfum  eft. 
Sit  enim  vallis  inrerduos  montes  AB  >  FG,  polita ,  &  terminus  ipfius  C  ,  ex 
cx  monte  AB,  poflit  confpici.  Erecu  hafta  aliqua  AE,  hant  in  O,  &  E,  duae 
Itationes,  obferuenturque  anguli  D  ,  &  E ,  infpetto  termino  C ,  per  radios 
DC,  EC.  Intelligatur  autem  re&a  E  A,  vfque  ad  bafem  montis  extenfa  in  B: 
&  re&a  excurrens  AF,  iph  BG,paralIeIa  ,  vel  ad  EB,  perpendicularis :  &  de- 
*  34*priwi»  n*°il,eCH,ipii  AB,paraIIela,  a  quae  altitudini  AB>  aequalis  erit,  ita  vt  AB, 
vel  HC,(it  profunditas  vallis  ab  A,  vfque  ad  bafem  montis,  &  I  C  ,  eius  de- 
fcenfus  obliquus .  Licjuido  aucem  conftat^profunduatem  ABjVel  CH3cxqui« 


ri  pofTe,vt  problematc4.  altitudo  turris  AB,  ex  daabus  ftationibus  in  hafta 
AEjfadis,vcl  in  duabus  feneftris,vel  ccrte,vt  in  praeccdcnti  problematc  pro- 
funditas  putci  AB,inucnta  fuit. 

DESCENSVS  autcm  obliquns  IC  ,  ita  notus  euadct.  Quoniam  ,  vt 
in  antcccdente  problemate  monftratum  cft,angulus  DCE,  diftcrentia  cft  an- 
l>  io.  trang.   gidorum  BDC,  BEC,obferuatorum:  b  l\  fi*t, 

rccliJ.  Vtjinm  angult  DCE,       ad  DE.dtjferen-        ita  finus  anguli     sd  DC, 

dijferentia  inter  an-       tiam  fiattonum       E>mtncris  oi>fcr 
IHlot  obfernatos  tculorumi  m*$i 

co- 
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cognita  fict  reda  DC,ex  qua  fi  detrahatur  DI,  fquam  facile  ab  oculo  vfque 
ad  reftam  Al ,  menfurare  poteris,  cum  fitexigua)  notus  remanebit  defce  n- 
fus  obliquus  IC.  ,  . 

a  QVOD  fi  terminus  C,  in  fundo  cerni  nequeat,  infpiciendu  erit  ex  D  , 
&  E,aliquod  aliud  fignum  K,  in  valle,&  obferuandi  anguli  BDK  ,  BEK,  per 
radios  DK,EK.Ex  hisenim  rurfus  profunditas  AB,vel  KL,deprehendctur3vt 
in  problemate  4.docuimus.  m 

Qy  I  N  etiam,fiin  plano  vallis  commode duae  ftationes  fieri  pofhnt :  co- 
gnofci  ex  illis  poterit  altitudo  montis  AB,vel  IM,per  ea,qux  in  problem.  z. 
fcripfimus  :  defcenfus  vero  obliquus  IC,hoc  eft,interuallum  inrer  I,&  C,  cx 
ijs,  qus  in  problemate  7.  tradita  funt. 

5  E  A  N  D  E  M  denique  profunditatem  CH,  ^erfcrutari  licebit  ex  al- 
tiore  monte  NG,  dummodo  infimus  terminus  C,minoris  montis  ex  cacumi- 
ne  N,  appareat,vel  aliquod  aliud  fignuro  in  vaIIe,non  aliter,qHam  in  proble- 
mate  1 8.  vel  1 9.  altitudinem  minorem  cx  maiori  incognita  indagare  docui- 
mus  .  Nam  hic  maior  altitudo  eft  NG,&  minor  CH,  cuius  terminum  C  ,  ex 
N,cerni  pofTe  ftatuimus . 

4  A  B  S  QJV  E  numerorum  multiplicatione  ,  ac  diuifionc  res  perage- 
tur ,  vc  in  antecedentibus  di&um  eft . 
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Earundem  linearum  rcdbirum  dimenfionem  pcr 
Quadratum  Geometricum  exequens. 


fZZff^^\VO  JV IA  M  dimenfio  reclarum  li. 

nea^umper  Quadrantem  .Aftrono- 
micitm  fupertori  /ib.  expofita  requi- 
rit  tabulas  Sinuum,  Tangentium 
&  fecantium ,  non  ftnper  autcm__* 
eiufmodi  tabu/as  Odmanum  habere 
VI  ')0^s5^  vi>  *".3^§*j  1  poffumu  r ,  / mmo  ncque  o ?z  n es  in  /7- 
'  ■  -  i^^T^^^h %  \  ^s  ^erfatifunty  atqne  exercitatiipro- 
^MZ^±::i  ]:  -^w^i |  pofit:tm  nobis  tcrtio  hoc  libro  eji ,  //- 
iwai  reitas,  lont  itudi  (s  :iid:/icct,latit<id':ncs,altit<idinss,  & 
profunditates  ditnetiriper  Quadratum  Geometricum%vbiprm 
diClis  tal  alis  non  indigemm  fcd  omnia per  umbram  rcclam  » 
&  uerfam  ;  ut  uo  aht ,  cxpc  Ytuntur.  Qra  tamen  in  re  non  * 
nihil ab  a/ijs  fcriptoribns  diflidfbimus%  ruippe  cttm  a/iter  tam 
nmbram  *e£i  \m>qu*m  uetfkm  in  partes  dtuifuHfimus  quam 
ab  illisfierifolct :  ut  nimirum  pcr  nof/ram partitionem  cxpe- 
ditius  dimenfiones  perficaantur .  quod  prudens  Lcclor  fdei/g 
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iudicahh  yft  noftram  hanc  dtuiftonis  rationcm  cum  aHorum^ 
partitione  contulerit .  Sed  principio  Quadratum  GeometrtcU 
conftruendum  efty  expltccndumq.  quo palio  tatn  in  Quadrato 
ftabili ,  quam  in pendulo  utraque  umbra,  reSla  utdeltcet9ac 
verja  conftderari  debeat .  Neque  enimfemper  eundem  fttum 
pradifix  urnbr*  in  injlrumento  Jeruant ,  fed pro  uartetatt^ 
ufuum  non  raro  eum permutarefolent ,  ut,  ex  y/,  quafequun 
tur ,  liquido  confiabit . 

QVADRATI  Gcometrici  conftru&io  ^ 

i  E  X  quauis  materia  folida  &  dura  confkiatur  quadratum  A  B  C  D ,  Compofi- 
fiue  folidum  totum  ,  fiue  excauatum  :  vel  potius  ex  quatuor  regulis  aequah-  tio  Quadra 
bus  AB,BC,CD,DA>itacompachim,vcomnesinvnoeodemqueplanoexi-  ti  Geome- 
ftant.  Deinde  in  duabus  reguhs  B  C,CD,  ducantur  tres  parallel*  extrctnx  trici . 
tatibus  quadrati,pro  partibus  &  numeris  vtriufque  vmbras  defignandis,  yt  ymbfa  rf_ 
in  figura  apparcc  .   Latus  BC  ,  rmbrae  redae,  &  CD,  vmbrae  vcrfae  dffftl-  yerfa 

in  quadrato 
quae ,  &  in 


quoc  partes 
a  Geome-- 
tris  vtraque 
fecetur . 


«atitr  a  GeometrisrVtrumque  autem  in  r  2.partes  sequales  partiri  folent  om 
nes  ,  qui  devfu  Quadrati  Gcometrici  fcripferunt :  \Ec /icapacicas  inltru- 
menti  permtttit,  (ingulaspaites  in6o.  fubdkiidunc,  vttota  vmbra  partes 
7±o.complei5tatur,  vrl  in  joo.vt  parces  i  ioo  in  vtraquc  vmbra  exiftanr.Euo 
vtramq.  vmbrarn  in  10.  partesduntaxat  aequales  diiudo ,  niftinilrumemum 
£t  tantae  magnitudinis  ,  vc  commode  vtraquerefta  B  C ,  C  D ,  in  ioo.  auc 
iooo.  partes  fecari  po/lit ,  fubdiinlis  videlicec  iingulis  decimispartibus  in  « 
lo.vel  ioo.  pauiculas.  Fi^uraporro  cx  rtraque  vmbra  conltans  d c i  folec 

aGio- 


Tn  nuot  par 

tes  vtracuie 
vrnbra  in— » 
noftro  qua- 
drato  diui- 
datur. 

Scala  alff- 
metra  quid 


GEOMETR.  PRACT. 


Quare  no-  a  Geometris  Scalaaltimecra.         „  7     r      •  f-'  - 

ftrl  diuifio  *  ANTE  P  O  N  O  autem  diuifiom  confuct*  in  12.  vel  7*0,  vcl  r*oo, 
vmbracpr*  partw  diuitioncm  noftram  in  partes  lo.vel  /00  vel  looo.aequales,  propte- 
feratutaJio  rea  quod,fi  inftrumcntum  proptcr  paruitatcm  feftum  fft  tantummodo  in  ,0. 
rum  diuifio  partes ,  facili  admodum  negotio  cognofcere  poflumus ,  quot  ccntehmaB ,  vel 
ni  ctiam  millehme  partcs  in  quaiibet  particula  cuiufcunque  partis  decimat  rc- 

ctaram  B  C  ,  C  D,  afllgnata  comprehendanturmon  fecus  ac  fi  vtraque  retta 
in  ico.vel  iooo.partesfeclaforct,vtNum.i4.cap.  a.Iib.i.  copiofe  expofui- 
mus.Hucaccedit,  quod  in  dimeticndislineis  per  Quadratum  Geometri- 
cum  ficri  fcmpcr  debeat  multiplicatio ,  aut  diuflio  per  omnes  partes  Jateris 
BC,vel  CD:  Manifeftum  autem  eft,  faciliorcm  efle  multiplicationem  ,  diui- 
fionemi*?  pcr  io.aut  100. vcl  iooo.qunm  per  i2.aut  7-0.  vel  i2oo.cum  llla 
fiat  per  folam  appofitionem,  vcl  decraftionem  o.vel  00.  vcl  000.  vt  in  noftra 
Arithmeticapra&icadcclarauimus.  m  t  . 

INVENIO  quide  Jatus  quadrati  a  doftiflimo  Io.Antonio  Magmo  diut 
fum  quoq.  effe ,  &  quide  optimo  confilio ,  in  100.  partes  aequales  j  quamuis 
abeoregulanontradatur,quacognofcendumfic  ,  quoc  partes  millefimae 
in  quauis  particula  vnius  cencefimae  comprchendantur,  quod  tamen  omuino 
■cceiTarium  cft,vtdimenfiones,  ac  ftellarum  altitudines  exquifite  obferuen 
tur:  praefertim  fi  proprer  inftrumenti  paruitatem  Jatus  in  10.  partes  dunta- 
xat  commode  poflit  diuidi.Id  quod  per  noftram  docTrinam,  vt  diximus,  fine 
magno  labore  effici  poteft . 
Quadratu  3  P  O  ST  hacc  e  centro  A,procedat  filum  cum  perpendiculo  ,  aut  ccrte 
pendulum,  regula  cenuis,  cum  lineafiducias,  quas  pendens  Jibere  moueatur ,  vtlib.i. 
ac  ftabile. '  cap,  *•  Num.6,  tradidimus :  &  in  latere  AB,  duo  pinnacidia  affigantur,  de^* 
quibus  Jib.  i.cap.  2.  Num.  diftum  eft ,  fi  quadratum  infuo  vfudebeac 
effe  pendulum  .  Nam  fi  illud  ftabile  effe  velis ,  afrlgenda  eft  circa  centru  A  » 
dioptra  ,  hoc  eft,regula  cum  Jinea  fidticiae,ac  duobus  pinnacidijs,  ccdcm  ar- 
tificio  conftruftis,  vt  Jibere  poflit  circumduci ,  &  in  omni  fitu  firmari ,  vt  lo- 
co  fupra  citato  in  Quadrante  ftabili  faciendum  effe  prascepimus  . 

POSTREMO  iuxta  latus  AD,  in  plano  quadrati  (Nam  fi  hoc  fierct  ex- 
tra,prope  craflitiem  inftrumenti ,  non  poffec  quadratum  in  plano  Horizon- 
tis  Jocari  ereftum  fupra  latus  AD.  quod  tamen  vt  fiat ,  non  raro  vfus  quadra- 
ti  poftulat; )  apponatur  dua;  tabellae  perforatae  cum  filo ,  &  pcrpendiculo,  vt 
eius  beneficio  dignofcere  poffiSjnuminftrumcncumreftum  fic  ad  Honzon- 
tem ,  nec  ne .  quod  omnino  neceflatium  eft. 

4  SED  doccamus,  quem  fltum  vrraque  vmbra  in  vfu  quadrati  habear. 
Vmbra  re-  j^es  enim  haec  nonparui  momenti  cft,vt  in  dimenfionibus  nulla  confuflo  in- 
fta,&  verfa,  tcr  vmbras  oriatur.  [n  quadrato  ergo  pcndulo  vmbra  verfa  opronitur  fempcr 
quo  pafto  ]atcrj  pinnacidiorum  :  refta  aurem  cum  codcm  latere  concurrit  in  pimftoa 
in  vtroque  centro  A,  rcmotiori ,  vt  in  figura  Jatus  vmbras  rectae  eft  B  C,  vcrfae  aurcm_» 
quadratoco  CD.  At  tn  quadrato  ftabili ,  fi  meticnda  fit  aJticudo  ,  &  ccntrum  A  ,  infcrto- 
gnofcenda  r£  0btincat  locum  ,  in  eoquc  oculus  ponatur  ,  iatus  Vtltbrat  rccTne  fupremam 
kt*  OCCUpabit  fcdcm  ,  latus  vero  vmbra:  verfae  vcrgcre  dcbcbic  vcrfus  tpfatn  al- 

titudincm  ;  ita  vt  tunc  bafis  inftrumcnti  fit  A  D  .  quo  pado  itcrum  vmbra 
refta  cft  BC,&  verfaCD.  Si  autem  centrum  A,fupcriorcm  locum  pollidcac, 
&  oculus  in  extrcmitate  dioptiae  cxiftat ,  (quod  ctiam  ricri  potcft^IatUf 
vmbr*  rt&e  cric  bafis  C  D,&  latus  vmbrse  vcrfc  £  C,  prone  oculum.  &  ab 

alci- 
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altituJme  medenda  remotius.Si  autem  longitudo  metienda  proponatur,cen 
trumque  A,in  fuperiori  loco  fitum  fit,  &  in  eo  oculus  collocetur  ,  erit  quoq. 
balis  CD,latus  vmbrae  redae.-latus  aute  BC,vmbrae  verf*  deputabitur  ,quod 
quide  verfus  longitudinem  metienda  vergere  debebit,&  longius  ab  oculo  ab- 
effe.  At  vero  fi  centrum  A,ponatur  in  loco  inferiori ,  ita  vt  balis  fit  AD,  ocu- 
Jus  autem  in  extremitatedioptrae  confiftat,  (quod  etiamfieri  poteft,  praefer- 
tim  fi  quadratum  in  fublimi  fuerit  pofitum  ,  vt  in  monte ,  vel  turri  aliqua  ) 
latus  vmbrae  reclae  erit  B  C ,  bali  A  D  ,  oppofitum  ,  vmbra?  vero  verfae  latus 
eritCD,quod  fcilicet  longiusa  longitudine  metienda  recedit.  In  vtroque-* 
porro quadrato centrum  A,  per  diametrum  opponitur  pundo,in  quo  vm- 
bra  recta  cum  verfa  concurrit :  &  in  ftabili  vmbra  re&a  perpetuo  vel  fuprc- 
mum  locumoccupat,  quando  videlicet  centrum  A ,  infimam  fedem  tenct ; 
vel  infimum  locum ,  quando  fcilicet  centrum  A,in  fuperiori  loco  exiftit ,  vc 
ex  di&is  liquet.  Haec  non  negligenter  confideranda  funt ,  ne  in  vario  inftru- 
menti  rfu  vmbra  rectam  pro  verfaaccipias,  aut  contra;  quandoquidem  pro 
diuerfo  fitu  qu  adrati  ftabilis  tam  latus  B  C,  quam  CD  ,  modo  vmbrae  rettae, 
modo  verfas  munus  obire  poteft,vt  diximus. 

?  QVAMVIS  autem  vel  fola  vmbra  refta,  vel  verfafatis  fitad  altitu- 
dines ,  longitudines ,  profunditatefque  perueftigandas  ,  vt  ex  fequentibus 
fiet  manifeftum  :  vtraque  tamen  afiumitur  a  Geometris  ,  eo  quod  intetdum 
vmbra  re&a  excedit  larus  B  C  ,  nimirum  quando  filum  perpendiculi ,  aut 
linea  fiduciae  fecat  Jatus  CD:  Tunc  enim  necetfario  latus  BC,  produci  dcbet, 
vt  fecari  poflit.  Item  faepe  numero  vmbra  verfa  fuperat  latus  C  D,  quando 
videlicec  filum  perpendiculi ,  aut  linea  fiduciae  interfecat  latusBC:Tunc 
enim  neceftario  latus  DC,  produchim  verfus  C,  fecabitur,  vt  perfpictium_j 
eft.Ne  ergocogamur  vel  latus  BC,vel  CD,  producere,  amimendaeft  vmbra 
«midem  verfa,quando  refta latus  BC,  excedit;re&a  autem,quando  verfa  fuo 
latere  CD,maior  eft. 

6  E  S  T  aute  nerpetuo  latus 
quadrati,  quod  Gnomonem  ap- 
pellant,  mcdio  loco  proportio- 
nale  intcr  vmbram  re&am  ac  J 
verfam  .  Secet  namque  in  qua- 
drato  pendulofilum  perpenuicu 
diculi,  vel  in  ftabili  linea  fidu- 
cias,Iatus  vmbrae  BC,  in  E,&  la- 
tus  vmbrae  DC,  produclum  in_ » 
F.Erunt  igitur  triangula  A  B  E  , 
ADF,  aequiangula,  cum  anguli 

B,D  re&ijintf*  &  tam  alterni  BAE,  DFA,quam  BE  A,  D  A  F,  arquaTes.  b 
Quamobre  erit  vt  BE,  vmbra  nbfciffa  ad  gnomonem  B  A,  ita  gnomon  A  D, 
ad  vmbiam  abfchTam  DF:  hoc  eft,gnomon  B  A,vel  AD,  medio  Joco  eft  pro- 
portionalis  intcr  duas  vmbras  BE,DF,quarum  vna  rcftaeft,  &  altera  verfa. 

7  HINC  facilis  eft  redu&io  vnius  vmbras  ad  aliam  ,  quod  non  raro  vfu 
venit.Nam  fijgnomon  complectens  partcs  rooo.  (in  tot  namque  partes  latus 
quadrati  diuifum  concipere  Jubet  )  in  fe  multiplicetur,  &  produftus  nume- 
rus  quadratus  ioooooo.  lateris  AB,per  alterutram  vmbram  diuidatur,  indi- 
cabit  Quotiens  parces  akerius  vmbrae:hoc  eft,fi  fiat, 


•  .    mu  m 


mm 


mm 


GnomorL_> 

medio  loco 
proportio-* 
nalis  cft  in- 
tcr  vmbra 
reclam,  & 
verfara 


a  zp.prhnt. 
b  4.  fextu 


Redu<5He» 
vmbrae  re- 
£tae  ad  uer- 
fam,  &con 
tra. 
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9(5  GEOMETR.  PRACT. 

Vt  tlteruir*  vmbr*    tdgnomenem    itagnomon-    *d  alteram  vmbram* 

hoceft,  fiquadratus  numerus  latcris  quidrati  ,  vel  gnomonis ,  videlicee 
loooooo.peralcerutram  vmbra  diuidacur.  Verbi  gracia  ii  ponatur  BF,vmbra 
recta  partinm  700.  diuidaturq.  numerus  quadra;us  iocjooo  lateris  A#,  per 
7co.proJucciurrmbia  verfa  D  F,  partium  1418-y-.Siceuam.fi  BE,  ftatua» 
tur  vmbra  verfa  partium  7oo.reperietur  vmbra  recta  DF,  parcium  1418-7-. 
Qjod  (i  vna  vmbra  fic  400.  eric  alccra  2500.  &  fic  de  caeceris  .  Sed  iam  ad 
vfum  vtriufque  quadrariaccedamus . 

ALTITVDINE  M  Solis5vcIftelIcccuiufuisperqua- 
dratum  Geomctricum  obieruare. 

PROBLEMA  I. 


- 1  .    «  (       r    FRAtPAP.HTVP.  ba.^s  plana  Horizontiaequidiflans,  vtfupra  illam 

Aicttadofo  Qliajiatlim  ftabile  eretfum  ,  (ic  ad  Horizontcm  perpendicular?  ,  Elcuetur 
Jis,  ve  itel  ^einde  ^  ■j:]],:V:-l  quadratnm,  rcr.tro  A  «:d  Solem  ,  vcl  itellam  vcrfo  ,  ita  vr. 
J?,C^U0        eius  ptanlini  per  cenrrum  Sclis,  aut  itells:  cramfeat  ,  donec  radius  Solis  pec 
Ctopcrqua  Jil0  ibramina  pinnacidiorum  Rati .nre  deprehendacur  :  vel  radius  vifualis 
c  racurn  co-  pef  cajem  fbrarrtlna  pnnaridiorum  iiellam  vidc.u .  Idemque  fiac  Ctun  qua- 
gno  Cttlir  .  jrato  ifabi I i ,  coIJocando  r.i<v.:u:m  ci.is  fatus  AD,veI  CD,  fuprabafcm  pras- 
paratam  ,  ipfumque  circumduccndo  ,  tta  vc  rius  plannm  per  centrum  Solis 
aut  rtellae  incedar,-  ac  deniquc  eleuanlo  dioptram,donec  radius  Solis  per  fo- 
ramina  pinnaci-Jiorum  tranfi.it>  vel  radius  viiualis  per  eadem  foramin»  ij 
ftellam  coqfpiciac .  Quopcrado.  coniidcrctur  fumma  diligentia  angulus , 
Qnar.do.in  quem  filura  perpendyculi ,  vel  Jinea  fiduciae  in  dioptracum  proximo  latere 
guTai^qw  nl      idnati  coj  fticuit ,  Ifcueftigando  magnacuni  cura  ,  &  diligc-ntia  perea  quae 
Kftim  curri  lib.i.cap.  z.K.  r,i.  f  .(.tradidinuis,tit;ot  partes  mili-Mima?  cx  vmbra  iiue  recta, 
prcxiiW)     in:e  vcrfa  u^fciffe  fint  .1  li!o  perpediciS,vel  li  r_a  ri JucLe  I.Ie  enim  angulus, 
qttadrairi  la  fi  quiaera  rmbra  re&a  imerfecetur,  (  qmcin  quadrato  itabiii  vel  fupremum 
ceie  facic  ,  Jocum5vei  infimum  occupac:  [n  peiuiulo  verocim  latcre  pinnacidiorum  con 
cflfetat  alci  iui.gicur,  vc  fnpra  ducimifS  )dabir,  vc  Nirm.2.dc.nomtrabimus,complemen 
cudi:.o:n  Co  tum  alcicudinis  Solis  aut  llellae  :  Si  vero  vmbram  verfam  tilun  ,  auc  dioptra 
Jisj  &  quan  interfecct,ipfemec  angulus  alticudincm  exhibebit.Qiian-' 

io  comple-   J\  g    titatem  poiro  huius  anguli  ica  cognoieemus .  ^ic  quadra- 

mentum  al  j       tum  fiue  pendulum  Gue  ftabile(eadem  cnim  cil  in  rtroq. 

titudinis.  E    r*tl° )  ^UCD,  ibftiffi  ]uc  fit  vmbfa  rcda  B  E  ,  qu«  in_j 

partijus  mHlcfinua  latcris  BC%repCricruKV<  c  n/:  Nyni. 
1  4.  Iib.  I  docuimusjctiamii  larus  ipfum  lir  folfi  in  10.  vel 
100.  partes  diuifum  :  qua  qitidem  vmbra  B  L  ,  rratuatUf 
vcrbi  £ratia,ci)c  partium  8  o.  Qiiia  rrgo  duo  latera  A  B 
BLStriantjuii  rcaan^uli  ABh,nocafunt,  cum  AU,iic  ioco! 
a  S.  triang.  &  B£,8;o.  4  filiar, 
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YtUtus  qutdra-  adjinumto- 
tiAB,iooo.  tum  i ooooo. 


7/4  Utusyvel  vmbr* 
££,850. 


*d  Ttngenum 
snguli  B  A  E, 


(  quod  quidem  fa&um  erit,  fi  ad  latus  BE,hoc  eflr,ad  8  ? o.  dux  cifrae  apponan 
tur)  reperietur  Tangens  anguli  BAE,8f  ooo.quae  in  tabula  Tangentium  non 
reperitur  j  fed  proxime  minor  eft  849f  6-CL,i  refpondent  gradus  40.  rnin.a  u 
Et  quia differentia inter  Tangentem  inuentam  8,-ooo.  &  84956. in  tabula, 
fumptam  ,  eft  4  t.Diftjrentia  aucem  inter  duas  Tangentes  proximas  849  f  6. 
&  s?co6.eft  50.  cui  debetur  i.minutum,  fiue  Sec.6o.propterca  qu6i  pofte- 
riori  1  angenti  8  5006,  refpondet  vnum  minucum  amplius ,  quam  Tangenti 
priori  849  56.  reperiemus  per  regulam  trium  ,  quot  fecunda  diflferentiae  44. 
congruanc ;  fidicamus.  Si  difVerentia  50.  pofcit ,  fec.  60.  quot  fecunda_» 
pofcit  difterentia  44?  inueniemufquc  fec.  11-$-.  hoc  eft,fec.  fere_j. 
Angulus  ergo  B  A  E,  continent  grad.  40.  Min.  II.  fec.  paulo  mi- 
nus.  Cemplementum  igitur  ,  nimirum  grad.  49.  Min,  ?8. fec.  7. fere,often- 
det  alticudiuem  Solis,  vel  ftellae.Et  fi  vmbra  DF,eft  verfa  partium  quoque_f 
Bjo.erit  ipfemet  angulus  D  AF,inuentus  grad.40.  Min.  21.  fcc.  5?.altitudo 
Solis ,  vel  ftellae.  Atque hoc  modo  fi  diligenter  parces  ymbrae  explorabimu s 
refpedu  lateris  BC,veI  CD,  looo.queuiadmodum  lib.i.cap.z.Num.14.  tra- 
ditum  eft,  inuenietur  femper  alticudo  Solis ,  aut  ftellae  in  grad.  Min.  &  fec. 
Sed  quia  moleftum  eft,ac  laboriofum  ,  per  dirferentias  Tangentium  Secun- 
da  inquirere,  facis  erit  Tangentem  anguli  inuetam  in  tabula  quaerere,& 
fi  quidem  reperta  fuerit,  accipere  gradus,&  minuta  refpondenciajfi  vero  non 
fueritinuenta,  fumeVeTangence,veI  minore,vel  maiore  quae  nimirfi  minus  ab 
inuenra,diftera^ &c.  Hac  ratione  fumenda  erit  in  noftro  exemplo  Tangens 
86006.  cuirefpondent  grad.40.Min. 2  i.complementum  autem  erit  grad.49. 
Min.?8.veluti  prius.  folum  defunt  iec.7.qu£  nullius  funt  momenti.Vt  autem 
ftudiofos  moleftia  hac  fupputandi  liberem,conftruxi  fequentem  tabulam— » 
pro  fingulis  partibus  millefimis  vtriufque  vmbrae :  In  qua  fi  centenas  in  ver 
tice,  &  reliquae  vnitates  in  latere  fumantur  ,  illico  in  angulo  communi  re 
perientur  gradus  ,  ac  Min.  pro  angulo  qugefito:qui  videlicet  altitudinem  So- 
lis  nit  ftellae  indicabit,  fi  partes  millefimje  ad  vmbram  verfam  fpe&ent:fi  au 
tem  partes  ad  vmbram  reclam  pertinent  Complemcntum  eius  anguli  alcitudi 
nem  Solis  ftell^ue  oftendet  ,  vt  paulo  infra  demonftrabimus .  Com- 
poneturautem  tabula  hxc,fi  fingulispartibus  millefimis  vmbrae  apponantur 
ad  dextratn  quinque  cifrae ,  &  ex  toto  illo  numero  abi  jciancur  tres  cifrae ;  Compoficio 
quod  idem  eft  ,  ac  fi  apponantur  tantum  duae  cifrae,  vt  Tangentes  angulo- 
rum  habeantur,  Ita  factum  efle  vides  fupra;  Nam  ad  partes  vmbrae  8?o. 
adie&ae  funt  duae  cifrae,  vt  Tangens  fieret  8  fooo.Hac  enim  ratione  fic  mui- 
tiplicatio  vmbrae  abfcilfae  pcr  linum  totum  1 00000.  &  diuifio  per  ioco.vc 
in  Arithmetica  noftra  pra&ica  fcripfimus.Quod  fi  quatuor  cifrae  partibus  mil 
lefimis  appouantur,habentur  eademratione  Tangentes  ,  pofico  linu  toto 
10000000. 

z  V  E  R  V  M  demonftremus  priu$,angulum3qiiem  filum  perpendiculi, 
vel  linea  fiduciae  fecan$  vmbram  rc&am  cum  proximo  latere  facit ,  in  vtro- 
que  Quadrato  efle  complementum  altitudinis  Solis,  feu  ftellae  ;  illum  vero, 
quem  fiium  aut  fiduci*  Jinca  vmbram  verfam  fecans  efficic ,  exhibere  ipfam 

N  alci- 


Vfustabula» 
gnomonicae 
fequencis. 


tabula?  gno- 
monicse  fa- 
cillima. 
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altitudinem.Sk  crgo  primum  auadVatum  pcndulutn  ABCD,&Quid™ns  cir 
culi  Verticil-s  per  fteJla  ducli  AEF,  it*  vc  A E  ,Hot  i  iont  i  acqu  1  iiirct:  iintq. 
Cresaicirudinesirell^LG,  gr.4*.  !  H,  maior,  &  E/C,  minor  Quando  ergo 
latuf  pinnacidiorum  AB,cum  radio  GA,  coincidj  t ,  erit  angulus  altitudims 
s 1 7  r*r/y  fcraircftus  G AE,  a  qui  aqualis  eil  fuo  compleaieato  F A  G,  propter  arqua- 


Filum  per-' 

pendii  uli 
iecans  vm- 
bram  re&§ 
facit  angtt- 
Jum  cople* 
menti  alci- 
cudinisj  fc- 
C3ns  vero 
vmbre  ver« 
fam  an^o* 
lum  conftu 
tuit  ipfius 
akituiinis, 


bil.frlmi.  lesarcus  EG,FG,  b  hoc  enVngu!o~quem  filutb  cun  latere  AB,  facit. Cum 
c fckoi.j+.  ergo  diamecer  quairati  c  wcet  angulos  cius  reclos  bifariam  ,  in  femirectos 
pin;i.         nimirum-tranfibic  filum  pcr  angnlum  C:  Ac  proinde  tam  CAB,quam  C  AD, 
aequalis  tunc  erit  angulo  altitudinis  E.*\G.  Quttidd  aucem  [MnnaciJiorum^» 
Jatus  cum  radio  HA,eomciuit ,  erit  angulus  alcicudinis  EAH.  femirecto  ma 
dlS.primi.  ior,& angulus  complcmenci  FAH, femircclc  minor,</cui  sequalis  eft  angu- 
lus  lAft:  ac  propterea  filum  vmbram  rectam  interfecabir,  facictque  angulum 
complementialtitudinis  I  A  B,  fcmirccto  minorcm.  Quando denique  Jatus 
AB,idem  crficitu:  cfi  radio  K\,erit  ang  >i!us  altitudtAil  E\K,  femirecto  mi 
tli.frimi.  nor,& angulus  coplcmcti  FAK,  fcmirccto  maior,  *cuiaequalis  cit  rngulus 
IAB:  ac  proindefilum  vmbram  vcrfam  abrumnet ,  conitituetque  angulurn 
altitudinis  IAD,  fcmirccto  nunorcm.Idem  pmmMI  ccrnittfr  ln  quadrato  fta 
bili  AB  C  D,  in  quo  vmbrac  rc<ft^  Jattr  ci\  (n&riu&l  C  r^  CUm  ccntrum  A, 
fuprcmum  occupet  Iocum  ,  vt  fupra  in  conftrudionc  QuaJrati  Num.  4  di- 
fttttn  ci\  Vbi  rurfus  pcrfpicitur,  quando  altitudo  E  G|  cit  grad.  radium 
GAjcadere  in  inguium  pppofitum  C,  ac  proinde  taw  angulum  CAB,  quara 
CAD,a?quaIem  efle  angulo  altitudinis  ,  nimiium  fcmircchim.  Quando  au- 
tcm  altituJo  £H,maior  cit,  quatn  gr.td.4s:.  anguintn  1 A  D,  quem  Jinea  fidu- 
f  t<.frimi.  ci*  AI,vmbram  rec*fcamauferens  D  I,  cum  latcre  A  D  ,  facit ,  /  aequalcm_j 
cflc  angulo  FAII,  qui  complementum  cit  anguli  altitudmis  EA  H*  Quando 
dcuiquc  altitudo  £Kpuunor  eit,  quam  srad.45.  angulum  IAB;qucnl  Jinea^ 

hdw- 
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fiduciae  A  I ,  vmbram  .verfam  b\  I ,  afcindcnricuin  latere  A  B  ,  conftituit , 
*  aeuualem  elVe  angulo  jpti  altitudinis  EAK:c]u*omnia  demonikadaerant,  4  ^ 
Sed  ecce  tibi  cabulam  ,  dequa  dixi.  contioentern  gradus^acminuta^angu- 
lorum ,  quos  fiium  perpend-cu!i>  vel  linea  fiduciae  m  omnibus  pambus  mille 
fimis  vtriufque  vmbrae  cum  proximo  larere  quadra  ti  efficit.Intpa  vides,an 
•ulumfub  parceSoo.invertice  fumptaJ&  e  regione  Pams  fo.ccntinere  gra- 
Sus  4o.Min.2  :.tere,vc  fupra  diximus  :  ac  tantus  erit  angulus  altitudinis  ,  fi 
partts  8  50  fpedenc  ad  vmbram  verfam  :  eius  vero  camplemencum  grad.49. 
Min  ;8  fcreahitudinemexhibebit,fidia*parte$cxvmbrareaaabfciH* 
fuerint  Tabula  porrahsec  dici  potcit  Gnomonica  ,  quod  inquadrato  ihbili   Tabula  gno 
Ai6ti  arfeili  m  cabula  comprehcnfi  efficiantur  a  gnomone  AP,  vel  A  B,  cum  monica  cur 
Uneafid"uc«,vtp«et.  ficdicattir. 

S  E  QJ/  ITVR  TABVLA 
Gnomonica  ♦ 


N    x  Tabu- 
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Tabulani-j 

gnomoni— 
Cam  non__» 
clle  abfolu- 
te  nece/Ta- 
riain  . 
Quo  pac~ro 
partes  mil- 
lefimae  Jace 
ris  Quadra 
ti  oflerant 
tanoenres  , 
pofito  finu 
toco  IOOOO. 

vel 

IOCOOOOO. 

Non  ma- 
gnus  crror 
in  alcicudi- 
nibus  com- 
miccci  ur  , 
cciamfi  per 
incegras 
millefimas 
tabula  pro 
grediacur  , 
&  quo  pa- 
Cto  crror 
hic  corrige 
dus  tic . 
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$  SIMTLEM  tabulamgnomonicam  compofuit  quoque  Gcorgius  Pur« 
bacchius  in  fuo  quadrato  Geomecrico  ,  po/ito  Iacere  parcium  1200.  eamque 
ad  fccunda  extendic :  qucd  ctiam  ftcic  lo.  Anconius  Maginus  ,  conftituto 
quadrati  latere  parcium  iooo.quod  quide  ferius  animaduerti.  lncidi.n.  cafu 
quodam  in  cam,cum  hanc  meam  pene  abfolueram .  alioquin  hoc  fupputan- 
di  labore  fuperfediffem,  tabuhmqueMagini  huc  tranfluliflem.ltaque  i\  c|uis 
in  aicicudinibus  allrorum  defidcret  etiam  fecunda  ,  petere  ea  debcbit  ex  Ma- 
gini  tabula  :  quae  ftnc  fidelitcr,  &  accurate  ab  eo  fuppurata  eft,  vcl  certe  pcr 
calculum  eadem  elicere  ,  vt  fupra  Num  i.docuimus  in  hcc  probl.  Sed  meo 
iudicio  contenti  effe  pofTumus  hac  noflra  ,  quacad  Minuta  folum  v)tra_ » 
gradus  prcgreditur.  In  qua,fi  eam  cum  illa  Magini  conferre  quis  vo!et,de- 
prehendet,  in  noftra  Minucis  graduum  addicum  eife  femper  vnum  minucum, 
quando  in  ea  reperiuntur  plura  fecunda  ,  quam  ^o.Sed  vc  verum  fatear,  nc- 
que  noitra  ,  neque  illa  Magini  omnino  necefTaria  eft,  cum  ipfstmet  partet 
millefimzE  lateris  quadrati ,  ii  apponantur  duae  cifrae  ,  iinc  cangentcs  altitu- 
dinum  refpectu  finustocius  rooooo.&  eaedem,(i  addantur  quatuor  cifra?,Tan- 
genccs  cafJem,  pofico  finu  toto  looooooo.cxhibeanc  :  ac  proinde  ex  tabula_j 
Tangentium  alcicudines  exccrpi  poflinc  cuicunq.  parci  millefim*  congruen 
tes ,  ii  ei  prius  adiungancur  duae,  auc  quatuor  cifrac,  vt  fupra  ad  finem  Num. 
1.  oicendimus.  Qtiia  tamen  moleitia  non  caret ,  per  Tangentes  hac  rationc 
formatas  ex  tabula  Tangentium  angulos  altitudinum  eruere,  quod  raro  ad- 
modtim  Tangentes  illae  in  tabula  praecife  reperiantur ,  ac  propterea  pro  illis 
accipiendae  hnt  veJ  proxime  minores,  vel  maiores,ilIae  videlicet,  quae  pau- 
cioribus  vnitatibus  ab  inuentis  diffcrunt  .•  non  abs  refuerit,  vel  tabuJam_» 
hanc  noftram  Gnomonicam  ,  vel  iliam  Magini ,  G  fecunda  eciam  defidcrcn 
tur,adfcifcere. 

4  QVAMVIS  autem  tabula  Gnomonica  per  folas  partes  millciinus 
integras  progrediatur,-  tamen  (i  quandoex  dodrina  cap.2.  Num.  14.  lib.  1. 
tradita  vlcra  millefimas  integras  fuperfit  adhucaliqua  particula,  ntfn  ma- 
gntis  error  in  alcicudinibus  aftrorum  obferuandis  commitci  poteft  .  Cum_» 
cnim  anguli  in  tabula  crefcant  ordine  per  tria  duncaxat  minuta  ,  vel  duo,vel 
vnum,  non  fiet  error  niti  vnius  aut  alterius  minuti ,  etiamfi  fraftio  illa  mil- 
lcfimae  parcis  negligatur.Quod  Ci  errorem  hunc,  licec  minimu  ,  vitare  cupis, 
conlidera  fracnonem  millefimae  ,  an  iic  tertia  pars,  an  femiftis ,  an  vero  duac 
tcrtia;  partes.quod  iudicio  fenfus  facile  cognofccs  ex  particula  i!la,  quge  vl- 
tra  partcs  dccimas  circino  percurfas  fupereft.  Nam  vbi  anquli  in  tabula  per 
tria  Mianta  augencur ,  addcndum  eric  vnum  minucum,  vef  duo,  prouc  par- 
ticula  iilarehqua  fuerit  vel  -f.  Idem  faciendum  erit  Ci  dicta  particuU 
fucrit  maior ,  quam  -J-,  minor  tamen,  quam  femrflis.  Tunc  enim  addenduni 
eritetium  vnum  Mmutum. .  Item  quando  particula  illa  maior  hierit ,  quam 
femiffisjaddipofluntduominuta.  At quando  tngttli  tabulae  augencur  per 
duo  Minuca  ,  addcndum  cric  vnum  nunutum  pro^remiire  vnius  partis  mil. 
lefimae,  &c. 
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■  mctricum  perueftigare . 

PROBLEMA  II. 

1  S  I  T  diftantia  metienda  FG  Hoc  perquadratum  pendulum  fic  fiee. 
Bri°atur  ex  F,  altitudo  quspiam  nota  F  A,  Horizonti  ad  angulos  redos ,  fiue 
ca  iTc  ftatura  menforis  ab  oculo  ad  planum,  fiue  maior  quaedam  alticudo  .  In- 
fyiciatur  extremum  G,per  radium  AG,ab  oculo  A,pcr  foramina  pinnacidio- 
ruai  in  ccdencem,filo  perpendicuh  libere  peadente,  &  inftruraencum  radeg» 


te,  tnrn&umque  E  ,notetur,  vbi  filum  latus  cuadrati  interfecat,  fjuod  fiet 
vel  in  latere  B  C  ,  vmbrae  rectse  ,  vel  in  angulo  C,  vel  in  latere  DC,  vmbrac 
verfae.Cadente  namque  fiio  in  vmbram  re#am,vel  in  punclum  C,  vt  in  i  .& 
i.  figura,  fiet  triangulum  ABE,trianguIo  AFG  ,  aequiangulum,  cum  anguli 
B,'F,u*nt  re&i,&  angulus  A,communis.*  Si  igitur  fiat,  a  \fixt'u 

Vt  Utus  AB.par*    ad  vmbram  reftam    Ita  altitudo  nt    ad  TG,ditta* 
tium  1000.  abfcijfamBE,  taAF,  tiam , 

cuadet  nota  diftantia  quaefita  FG,in  partibus  altitudinis  AF.Cadete  aute  puti 
c\o  E,in  vmbram  verfam  ,  vtin     figura,  abfcindetur  rurfus  triangulum— » 
ADE,triangu!o  AFG,  aequiangulum ,  cum  anguli  D,F, recti  fint,  b  &a/ter»  b  ly.primu 
tii  A ED>F  A G,aequales.c  Ergo  fi  fiac,  c+.fexti. 

Vt  vmbraverfa  adlatus  DA,\artiu  Itaaltitudo  mdFG,diflantiam,  Qi!an(j0  a| 
mbfiijfa  DE,         1000.  ncta  AF,  ^  ma- 

riota  quoque  efflcietur  diflantia  quaefita  FG,  in  partibus  altitudin    A  F.  Ex  jj°fta^t'ja  ^ 

quo  illud  intelligere  poteris  ,  quandopun&um  F, interfeftionis  fili  cum  late-  quanj0 

requadraticadit  in  vmbram  re&am ,  altitudinem  A  F,  maiorem  effe  diftaq  quaijs  £ 

tia  FGrquando  in  pun&um  C ,  acqualem ;  cjuando  (denique  in  vmbram  ver-  quan<j0'  ral 
iam#n)iuorcm. 

O  1  QVA- 


nor. 
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a  coroll%  4, 

fexti. 

J»  ^.fexti. 


t    QV  ADHATO  ftabili  ica  candem  diftantia  explorabimus  .  Erigatuf 

in  CXpremo  diitantiac  E,aItitudo  quaedam  pcrpendicularis  notarum  partium, 
&  quadratu  lta  accomodetur,  vr  ccntrum  A  ,  fuperiorcm  locum  occupec  ,  & 
vmbrarefta  DQ  Ho  rzotitl  B^V&dt&U  (); rcaa  jgi tur  dioptja  ad  ffgmiOM 
propofitum  ,  notetur  diJigenter  vmbra  abfciffa  :  quae  l\  refta  fuerit,  nimirum 
DI,eric  altitudo  A F,maior,quam  diitantia EG,«  triangulunujue  ADI,trian 
gulo  ALG,iimiIe  tnt.  b  Si  igitur  fiar, 


Q+.fexti. 


d  ig.prlmi. 
c  ^.Jcxti. 


f  20  primi. 


Vt  Utus  quadrati 
jlD,iooo. 


ad  partes  vmfott, 
rtcU  DI : 


Ita  altitudo  AE> 
cognit* 


Md  EGy  dijia* 
/iaw, 


reperietur  diftantia  qcaefita  EG» 
in  partibus  aJtitudmis  aiTumptat 
AE. 

ST  autem  dionrra  per  Cjtran 
fierit,  eritaltitudo  A  E ,  diitan- 
tix  quapfnas  EFI,  aequalis;  c  cum 
fit  vt  AD,  ad  D  C,  aec]uaJem,ita 
AE,ad£H, 

Sl  demque  vmbra  abfciffa_j 
fuerit  verfa  ,  vt  o*K,crit  altitudo 
An,minor,  quam  diftttltja  fi V . 
quod  pJen  nqne  in  diftantijs  metiendis  accidere  foJetjenrqi:e  triangulum 
AliKjtrianguJo  AEFjaequianguJiim^cum  angul;  B,  £,  re&i  llnt,  4  &  aiterni 
B  AK,  AFj~,apquales.c  Quare  ti  fiat, 

Vt  partes  vmbr&  ad  Utus  quadrati  Ita  altitudo  no-  adEF^dislxn- 
verf&BK,  AB,looo.  taAE,  tiatr,, 

producetur  quaefita  diftantia  EF,in  partibus  altitudinis  ereftae  AE. 

s  QV  AN  D  O  diftantia  non  vaJde  magna  eit^veJ  extrcmum  eius  pun- 
clum  faciJe  videri  poteit  facis  erit,  fi  quadratum  fupra  planum  Hori- 
zontis  ccnllituatur  ,  ita  vt  vmbrae  verf*  latus  EC,ad  punduua  ilJud  rccla_ » 
rergat,  Vt  fi  diitantia  liorizoncalis  DM:metienda  lit  eique  imponatur  Qua- 
dratum  erectum  ,  mouenda  eft  dioptta  ,  donec  linea  fiduci*  in  extremu;n_j 
M,dir:gatur  .  Qua  ratione  fempcr  vmbra  verfa  BC,  abkindetur.  Nam  (i  Ji- 
nea  fiducias  perC,  rranlirer,aut  *mbram  rcctam  C  D  t  mtc  tfecaret,  uler  di- 
ftantia  vel  aeqiuiis  Jatcri  CD,vcI  minorrac  proinde  dimcnlione  non  indige- 
ret.Quoniam  igitur  ruruis  trfangulura  NB  A,trianguIo  ADM,aequianguluni 
euSpropter  redos  anguios  b3vjik  alternos  aequalcs  li AN#AmDj  g  Si Sat, 


Vt  partesfvmhr& 
*verf&  BNt 


ad  Utus  auairati 

j4B,IGQ04 


Ita  Utus  qnadrati 
AD>iooo. 


ad  DM.di 
ir*»tt*m9 


cognita  erit  difhntia  DM  ,in  partibus  milUlimis  lateri?  qu.idrati  A  D. 

4  SOLkNT  nonnulli  lcriptorevS  nc)ii  inquirere  d.llaniur»!  propohtaril 
in  partibus  aitnudims  allumpr.as^A^,  yel  in  partious  inlk^ln.i1  latcrisqua- 
4rati  ADifed  iolum  iuutUi^ant  ,c]uoties  altitudo  cicaa  Ai^vellat.us  q  ua 

dlrati 
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<!rati  AD,  in  diftantia  propofita  contineatur  :  quod  idem  eir  3  ac  fi  aItitudot 
autlatus  vmbrae  itatuatur  r.  Atq.  ira  diuidunt  veJ  partes  vmbrae  rc<5t*  ab- 
icifias  per  totumlatus  partium  looo.vel  totum  latus  vmbiae  verfae  per  par* 
tes  vmbrae  verlae  abfciffas .  Nam  Quoriens  numerus  indicat,  quctits  altitu- 
do  AC,vel  latus  Quadrati  in  propoluadiftantia  comprch endatur:  cum  fit, 


Vt  tetum  latus  adpartes  vmbrA 
ADrfartiuiooo.  rcfi&DI> 


ita  altitudoAE,vel 
latus  AD,  vt  I. 


Item 


ad  dijlantiam 
ZGyvel  DI% 


Vtpartes  vmbr*  ad  totum  latus  Ita  altitudo  AE,vel  ad  dijlantiam 
verf&BN,  AB3iooo.         latus  AD,vt  1.  EF,vel  DMM 

Hinc  enimfit,  vtcum  fecundum  pr^ccptum  regiOa?  trium  rerrius  nume- 
rus  in  fecundum  lit  ducendus ,  produchifque  numerus  per  primum  diuiden- 
dus ,  fatis /ic ,  fi  fecundus  per  primurri  diuidatur  :  quandoquidem  vnitai 
in  tertio  loco  polita  ,  l\  multiplicet  fecundum  numerum,  eundem  fecundum 
numerum  procrcat ,  &c. 

HAC  ratione,fiduaB  partes  millefimae  abfcindatur  ex  vmbra  verfa,conti 
nebitur  altitudo  AE,  vel  Jatus  AD,in  diftantia  fecundum  hunc  numenl  $  00. 
quod  looo.diuifa  per  2.dent  Quorientein  5x0,  At  vmbra  verfa  trium  mil- 
Jefirnanim  dabunr  Quotientem  3$$^~.  qui  a  priori  diftert  hoc  numero  9 
i66-~.  Ex  quo  iiitcIJigi  licct,  quando  vmbra  verfa  abfcifta  valde  parua_» 
cft  ,  magnum  pofte  errorem  committi  in  diliantia  inucftiganda.  Cum  enim 
partes  millelimx  fint  perexiguac,  facilcdecipi  pofllmuis,  vt  nimirum  pu« 
temus,abfciiTas  elTe  tres  miue(imas,cfttn  fortafTis  folum  doa?  abfciflTae  fint:  ac 
proinde  error  committi  poterit  166—"-.  altitudinum  A  E,  vel  laterum  AD, 
qui  error  contem.nendus  non  cft.  At  quando  partes  vmbrat  verfa?  plures  mil- 
lefimas  continent,  non  tantus  error  committitur>etianifi  vnam  millefimam 
pro  altera  accipiamus.  Nam  fi  verbi  gratia  putemus,  abfciftas  efsc  partes 
"1  o  c  o  *  ex  vmDra  verfa ,  cum  vere  abfciffje  finr  >  •  *p  *  .■  ±.  error  fiet*  po- 
terit  folum  in  1.  altitudine  A  E  ,  vel  latcre  A  D  ,  &  9  \  .  cum  -v-4-  " 


dcnt  Quotientem  3  $-§H  at 


"0  o 


Quotientem  ofFerant  31-— -j-.  Itaque 
*magis  probo,  vt  Quadratum  in  altiori  loco  ftatuatur ,  quam  in  plano  Ho- 
'rizontis ,  quia  ibi  plurcs  partes  vmbrae  verfae  abfcinduntur ,  quam  hic  ,  vt 
conftat  in  diftantijs  aequalibus  EF,  DM.  Vidcs  ergo  magnam  eife  adhiben- 
dam  diligentiam,vt  accurate  partcs  millefimae  reperiantur  per  ea,  quae  lib. 
l.cap.2.Num.  I4.fcripfimus. 

I  A  M  vero,  fi  quadratum  conftrtuftum  llt  ad  certam  aliquam  menfuram, 
hoc  eft,  vc  Jatus  contineat  vel  1  .pafsu.vel  1 .  cubitu,  vel  i.pedes,aut  palmos, 
aut  J.aut  4.  &c,  res  erit  expeditiffima ,  fi  femel  tantu  latus  particularu  1  ooo. 
ducatur  in  menfuras,quibus  larus  aequiualet.  fta  enim  in  longitudinibus  ex- 
quirendis ,  fi  quadratum  fupra  planum,in  quoeft  longitudo,ltatuatur,(  vt  flc 
inomnibus  hypotenufis,  fiue  diftanti;s  a  loco  menforis  vfque  ad  aliquod 
punftum  menforef  iblimus  ,  dcprefliusue ,  quemadmodum  patuit  in  proxi- 
ma  figura ,  quando  longitudo  £>M,inqiii(ica  eft,patebitque  in  fcholio  pro- 
blematis7.&  in  fcholio  r>roblem.o.  Iremin  probfcm  is.  Nuni.  5.  &  in  pro- 
blem.ic^.Num.j.&in  probicm.  z7.Num.  j.necnontn  problcm,  57.  &  58. 

O    i  iNum. 
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xo8      GEOMETR.   PR  ACT- 

Num.  j.&  deniqtie  in  probI.4?.&  44-  &  ™  aIl>  Iocis)diuidendus  foliim  eft 
numerus  produdus  per  partcs  vmbrae  verfc  (  qu*  femper  abfcindirur>ota- 
tas.Quotiens  enim  dabit  longitudinem  quseficam  in  data  menfura.  Verbi  gra 
tia,(i  in  vno  Jatere  comprehcndantur  *.  pedes  ,  multiphcabimus  latus  iooo. 
per  j.efficiemufq.  jooo.Itaq.  G  in  inueftiganda  longitudme  quapiam  abfcit- 
f*  fint  partes  200  cx  vmbra  verfa ,  partiemur  30oo.per  200.  Nam  Quociens 
r  .  if  .dabit  1 f.pedes  proquaefica  longitudine.*  Nam  cum  in  proxima  figura-j 
*  >extu  (ir,  vt  vmbra  verfa  NB^oo.ad  latus  BA,  1000.  Italatus  A  D,  pedum  ad 
D  M  ,  multiplicandum  eft  latus  1000.  per  j.  pedes,  &  produdus  numerus 
3000  per  2oo.diuidendus.Eademque  de  caeteris  ratio  cft.  Sic  Ci  latus  conti- 
nerec4-.cubiti,diuidendus  efTet  numerus  joo.  ex -j^.  in  1000.  procreatus 
per  vmbram  verfam.Pari  ratione  C\  lacus  complecteretur  io.palmos,diuiden- 
dus  dfet  numerus  10000.  genitus  ex  lo.in  1000.  per  vmbram  verfam  :  vt in 
Quotiente  prodeant  palnuin  longicudine  concenci ,  &c.  quod  non  indili- 
gencer  nocamjum  cft, 

A   L   I   T    E  R 

7  QJVANDO  diftantiame- 
tienda  magna  eft ,  &  adeft  bona 
planities  campi,vti  potcrimus  Qiia- 
drato  ftabili  commodifllme  hoc  mo 
do  .  Sit  diftantia  oblata  AE.  hriga- 
tur  quadratum  ad  Horiaontem  ad 
rectos  angulos  ,  circumducacurque, 
donec  per  eius  planum  oculus  in  A* 
conftitutus  fignuni  F,  perfpiciat,at- 
que  linea  noterur  AG.  Demiftb  dein 
de  Quadrato  vfque  ad  Horizontis 
planum,ita  vt  latus  AB,  rectatendat 
ad  fignum  £,hoc  eft,  a  re&a  notata 
A  G*  non  recedat,  protendatur  Iinea 
\  re&a  per  latus  A  D,in  qua  accipian- 
-  (j  tur  quorcunque  partes  lateri  AD, 
aequalcs :  vel  quotcunque  alix  men- 
furae  aequales  ,  vt  paflus  ,  vcl  cubiti  , 
Q,  vfquc  ad  punclum  a,in  quo  rurfus  eri 
gatur  quadratum  ,  (  In  hoc  fccundo 
tjiudraro  afcripGmus  literas  minufculas  ,  ne  literac  vnius  quadrati  cum  lite- 
lis  alterius  confundantur ,  quod  in  fequentibus  etiam  obfcruabimus.  )  vcrta- 
turque,donce  pereins  planum  idrm  fignum  E,  appareat  perredam  aH.  Pofl 
haec  quadratum  Horizonti  incumbat,  larufquc  a  d,  rcdae  A  a,  congruat ,  & 
dioptra  circuducatur,  donec  eius  linea  fiduciae  reclac  aH,  praecife  Gt  fuppofi- 
ta,notcnturque  partcs  millefimae  in  portione  vmbrae  vcrfa:  b  F,  qua  diligen- 
tiffime.  Abfcindctur  autcm  fcmpcr  vmbra  verfa,propterea  quod  diftantia^, 
AE,proponitur  magna,faltem  maior,quam  Aa:  alioquin  mcnfurari  poilct  fi- 
nc  quadrato,quem.idmodum  &  Aa  .  Quibus  pcractis,  erunt  triangula  a  b  F  , 
t>  i<).fr\mi.  a  AE  ,  3£quian«ula  jcum  angulos  habcant  rectos  b  b ,  A,  &  alccrnos  «quake 
c  4.  ftxtu    baF,  A  E  *•  #  $i  ergo  liat, 

T$ 


 1 
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Tt  vmbra  bF,    adlattts  bayiooo.    Ita  *A>not*       sd  AE,diftantiam> 

inuenietur  diftatia  AE>in  partibus  recTa?  Aa.  Vel  (l  diuidatur  Iatus  b  a,ioo». 
per  partes  millefimas  vmbrae  B  F,  procreabitur  numerus  ,  fecundum  quem 
recta  Aa,in  diftantia  eadem  AE,continecur:pofita  nimirum  reda  Aa,  vc  i.vc 
lNum.4  oftendimus. 

6  QVOD  11  ad  manum  non  habeamus  Qiudratum  ,  obcinebimus  ean- 
dem  diftanciam  benefkio  baculi,  rcl  arundinis  hoc  arcificio.  Figacur  bacu- 
lus ,  vel  arundo  in  G  ,  ad  re&os  angulos  plano  Horizontis  .  quod  per  hlurn 
aliquod  CtMXl  perpendiculo  facile  fiet.Deinde  recede  per  quothbet  paflus  vf- 
cme  ad  A  ,  ica  vc  rifus  per  baculum  incedens  feratur  in  lignum  £.  Poft  haec 
ducaturlinea  Aa,ad  AB,  perpendicularis ,  in  qua  numeta  quotlibet  etiaru 
palTus  vfque  ad  a.  Ducta  candem  G I , ad  Ae.  quoque  perpendiculari,  &  lph 
Aa,aequali,  figatur rurfum  baculus  ad angulos  reccos  m  cali  punc"to rcftae 
G  I,  nimirum  in  H>  vc  oculus  iterum  ex  a,  per  baculum  incedens  reratur  in 
fionum  E:tnquirancurque^xquifuifTime  paflusTtia  cumfragmcntis  vnms  paf 
fus  in  H  I  ,conrenti.  His  enim  pera&is ,  quoniam  rtirfus  tnangula  H  I  a  , 
aAE,  aequiangulafuncobangulosreaos  I,A,&alternosa;quales  laH,  AEa, 
*  fi  fiat , 

VtHI,n9t*       *dlaynet*m    It*aA,not*       *d  AEydislantiam*. 

cfTlcietur  nota  diftanria  A  E,in  partibus  recTarum  GA,  Aa,  a  I.  Vel  fi  diuida- 
tur  af,nota  per  /H  notaiiijreperiemusjquoties  Aa,in  diltantia  AE,  contme* 
tur,fi  nimirum  recTa  A  a,  ponatur  vt  1. 

7  I AM  vero  abfque  numerorum  auxilio  problema  abfoIuemus,ii  atten 
te  ea  confiderentur ,  quae  hi>.i.  problem.i.  Num.  7.  fcripmnus.  Namfi  fiat 
an^ulus  quicunqtte  B  A  C,  &  pro  primo  excmplo 
Mum.  1.  huius  problem.  fumatur  A  D ,  aequalis 
lateri  quairati  A  B,  vel  fi  eftet  nimis  magnum,  32- 
qualisfemiffi,  vel  tertiae  parci,auc  quartae,&c.eiuf 
dem  lateris.  Deinde  DB,  aequalis  vmbrae  abfcilTae 
j}Ey  (  quae  fumma  cura  per  circinum  in  quadrato 
accipiend»  eft)  vel  ehfs  femifli ,  vel  tertiae  parti , 
aut  quart*  fte.rt  nimirum  AD,  DB,fint  aeqtie  fub 
multiplictes  Iaceris  AB,&  vmbrae  BE,fi  eis  aequales  non  funt.  Poft  haec ex  ir>- 
ftrumento  partium  fumatur  A  E,  tot  particuiarum  ,  quot  palmi,  aut  pedes.in 
altitudine  AF,continentur.Si  emm  iuncte  reCtae.D  E,  parallela  agatur  B  C  , 
rontinebit  diitantia  FG,  tot  palmos,  aut  pedes ,  quot  pamculs  inftrumenti 
«artium  in  interuallo  EC,coniprehenduntur.  Vt  fi  altitudo  AF^fit  pedum.  f. 
Lk  diitancia  FG,  pedum.  * .&  fic  de  csteris.  Atquc  hoc  modo  procedendum 
ericmalijsexemplis  omnibus ,  contfderando  videlicet  attente  primastres 
magnicudincs  Regul*  trium,&c,quod  fenael  monuifie  iatis  eit. 

DISTANTI  AM  inplancperduas  ftatlones  ineo- 
dern  planofaftasper  quadratumGeometricumme* 
r  tiri 


a  4.  fmiL 
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iia  GEOMETR.  P  R 

tiri>quandoincius  extremo cr e&a  eft  altirudo  ali- 
qua  pcrpendiculaas,etiam<i  infiraum  eius  cxtre- 
mum  non  cernatur . 

P  R  OBLEM  A    I  I  I. 

x  D  I  S  T  ANTIA  inuefttganda  tt  AF.  [ntellieptur  planum  Horizon- 
tisKL;  erectaalcitudoG  L:  ftatura  menforis  A  K  ,vel  afia  qnaedam  men- 
furacognita.Supraaliqua  bafem  Horizonti  aequidiftanccm  collocetur  qua- 
dratumftabile/ita  vceiuslatus  \D.  cogitationc  proJu&um  occurrat  alri- 
tudini  erectae  iti  F,  ad  angulos  r  :tDS.Infp:naturfu.rimitas  G,  per  uioptram, 
fecetque  eius  linea  fiduciae  fhibram  verfam  C  1 ),  01  fi  kjuod  fcmpcr  contin- 
get,  quando  diftantia  A.F,maior  cft  alcitudinc  FG.  *  quod  tunc  angulus  A, 
minor  fiat  angulo  G,ac  proinde  femirecto  minor,quem  cum  AD,in  A,face- 
rct  radius pcrC,  emifius.Deinde  acccdc  magis,vel recedc per  Jongicudineoi 


N  *  O 


£  16.  fexU. 
0  q.fexti. 
d  \6.fcxti. 
t+.fexti. 


£t  6.  fexti. 


ftotam  Aa,  &  collocato  quadrato  fupra  eandcm  bafem,  fecet  iterttm  dioptra 
adpunctu  G,direcla  vmbiam  vcrfam  c  d,in  H:  crirquc  vmbra  vcrfi  d  H,  in 
propinquiorc  ftationemaior ,  qtiam  vmbra  verfa  DEj  in  ftatione  rcmociorc, 
b  quod  angulusa,  maior  ficangulo.  A.  Auferacur  d  I  ,  ipl  D  E  ,  aequaiis  ,  vt 
Hljdiftercntia  fit  vmbrarum  ve-fani.r  Et  quia  cft,vt  AD.ad  DK,  ita  A  F,  ad 
VG-.d  crit  retfangulo  fub  A  D,  F  G,  asqualc  rcctanpuium  fub  D  E  ,  A  F.  Ea- 
dem  ratione  crit  rcftangulo  fub  a  d,FG.  rcctangulu  fub  dH,  aF3aequaIe:  pro- 
prerca  quod  etiam  eft  e\tz  d,ad  dH,ita  aF,  ad  F  G.  Cuaa  crgo  rectangulum 
fub  AD,  FG,a2quaIe  fit  rcuangulo  fub  a  d,FG,quod  rectc  AD,  a  d ,  xquales 
fint :  erit  quoque  rectangufum  fub  dH,  aF,  rC&angulo  fub  DF,  AF,  hoccft  , 
fubdl,  AF,*quaIc;/idcoqucerit,  vt  dH,  primaaJ  dl,  fccundam;ita  AF,cer- 
tia  ad  al:,  quatums  Ec  pcrmutando,vt  toca  dH,  ad  tocam  A^ita  ablata  d  If 

ad 
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L  I  B  E  R    TERTIVS.  Ht 

ad  ablatam  aF.*  I gitnr  erit  quoque  reliqua  HI,aJ  reliquam  Aa,vt  tota  d  H>  *  19  ^hti 

ad  tocam  AF.Quocirca  fi  fiat, 

Vt  Hlydffirenti*  *d  Aa,difere»tiam  Ita?H,vmbraverf*  ad  AT* 
vmbrarum  verf*    Jlatienum;  prcpinqutorts  ftatio-  dsfatid 

rum  nis}fiue  mator, 

producetur  AF,diihntia  nota  in  partibus  difTerentiae  ftationum  Aa,notos- 

%  tADE  M  prorfus  ratio  cft  in  quadrato  pen-JuIo.Nam  filum  perpen- 
diculi  abfcinditquoque  triangula  ADE,adH,  triarrgulis  AFG,aFG  ,aequia 
gula:  propterea,  quod  tam  anguli  D,F,recti  funt,6  &angulus  F,hoc  eft,alter  b  z$.primh 
nus  B  A  E,  angvilo  AGF,  externus  interno  aequalisj  quam  anguli  d,F,rec~ti,& 
angulus  H,ideft,altemus  baH,  anguloa  G  F,  extemus  interno  aequalis.  Re* 
Jtqua  demonftrabuntur  ,  vt  prius.funt  enim  vmbrae  verfae  in  pendulo  qua* 
drato  vmbris  m  ihbtli  aequales.Nam  cu  duo  anguli  D,E,in  triangtilo  ADE, 
quadrati  penduli  aequales  imt  duobusangults  D,E,in  triangulo  A  D  E,  qua- 
di ati  ftabiliSjquod  ea  triangula  fint,vt  oftendimus,aequiangula :  lint  aticem  & 
latera  A  D,*AD,aequa!ia;r  erur  &  recXs  DE,DE,hoceft,vmbrac  verfe^,  aequa- 
les  .  Eademque  ratione  verfae  vmbrae  d  H  ,  d  H,  aequales  erunt,&c. 

3    SI  in  vtraque  ftacione  vmbra  tecla  abfcindacur  a  linea  fiduciac ,  vel  a* 
filo  perpendiculi ,  vt  in  E,&  H.quod  quidcm  femper  continget ,  quando  di- 
ftantia  A  F,minor  eft  altitudine  F  G,  d  quod  tunc  angulus  A ,  maior  fiat  an- 
gu!o  G,  ac  proinde  femireclo  maior  ,  qucm  cum  A  D,conftttueret  radius  per 
C,emiifus.Eritque  vmbra  recta  BE  ,.in  remociore  ftacione  maior-.quam  vm- 
brarech  bH,  in  ihtione  propinquiore,  e  qu6dan«ulus  FaG,ruaior  ftc  angu- 
Jo  F  AG;ac proinde  baH, 
minor  angulo  BAE.  Aufe- 
ratur  Bl,ipli  b  H,  aequalis, 
vt  IE,  differcntia  fit  vmbra 
rum  reclarum.  Et  quia  tria 
gula  ABE,AFG,aequiangu 
la  funt,  propter  angulos  rc 
ctos  B,F,/&  alternos  aequa  • 
Jes  B  A  E,A  G  F  :  geritvc 
AB,ad  Bh,ita  F  G,  ad  A  F, 
&  permutando  ,vc  A  B,  ad 
FG,  ita  BB, ad  AF.Eadem 
racione,quia  triagula  abH 
aFG,aequiangu!a  funcpro- 
ptcr  rectosangulos  b,F,£  & 
alternos  ^quales  baH,aGF, 
f  erit  vt  a  b,ad  bH,ica  FG, 
ad  a  F  :  Et  permutando  vc 
ab,  ad  FG,  itabH,ad  AF. 
Cum  ergo  fic ,  vc  A  B  ,  ad 
FG,  itaab,ad  FG,proptcr 
reftas  aequales  AB,ab 
eric  quoque  vt  B  E,  tou  ad 


c  z6.friml> 
diS.primi. 
e  16.  primi 


£  i$  frimL 
g  <\-  fexti. 


h  ig.primi. 
i  4«  fexti. 


TLii.quiHtt 


tra 
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%  io.£##b/i  AF,totam,ita  BI ,ablata  ipfi  bH,3rqua!is,ad  ablatam  a  F.a  Tgitttr  cric  &  re« 
liqua  lH,ad  reliquam  Aa,vc  toca  B£,ad  cocam  AF.  Quapropcer  h  fiac, 

Vt  IE>  differen-    *d  A*,differen     It*  BEyvmbrtt  reft*  re    *d  AF,di* 
tia    vmbrarHm    U*  flationum:       motioris  slationis ,  fine  Jlantiam9 
reclarttm  rnaior 

procreabiturAF,diftanciam  nota  in  partibus  difFcrenciae  ftacionum  Aa,nota% 
4  EAOfcM  omnino  in  quadrato  pendulo  eft  ratio.  Nam  filum  perpen- 
diculi  abfcinditquoque  triangula  ABE,  abH5trianguIis  AFG>  aFG,  aequiaa 
biy.primi.  guh  ;  quod  tam  anguli  «B,F,  recli  fmt,£  &angulus  B  AE,  angulo  A  G  F,ex- 
tcruus  interno  arqualis,quam  anguli  b,  F,  rc<fti,&  angulus  buH,  angulo  aGF, 
sequalis,  excernus  interno.  Reliqua  dcmonftrabuntur ,  vtin  ftabrli  quadra- 
to.Sunt  enim  vmbrse  rcftae  in  quadi ato  pendulo  vmbris  reftis  in  ftabili aequa 
Jes.Nam  ciun  duo  anguli  B,E,in  triangulo  ABE  ,  quadrati  penduli,  aequales 
fun  duobus  angulis  B  ,  E  ,  in  triangulo  A  B  E  ,  quadrati  ftabilis  j  quod  haec 
triangula  finc,vt  oftensu  eftjaequiangulajvc  pote  aequiaguJa  triangulo  AG  F; 

c  erum  &  recta?  BE,  BE,  hoc  eft,  vmbrae 
re&acaequales  •  EaJemquc  racione  vm- 
bra*  rcctx  bH,bH,  aequalcs  erunc  &c. 

y  Sl  deniq.  in  remotiore  ftacione  fe- 
cetur  vmbra  verfa  Cd,  in  E,&  rec~ta  b  c, 
in  H,in  ftationc  propinquiore  ,  reducen 
da  erit  alterutra  carum  ad  altcram  ,  vc 
habeantur  fimiles  vmbrac,per  ea,  qiije  in 
quadrati  conftructione  Num.  7.  ad  ini- 
tium  huius  lib.  tt  adidimus,  diuidcndo  nimirum  quadratum  Iateris  A  B,  per 
vmbram,qii2  reduci  debet,  &c.Nam  fi  fiat  vt  IN,  difterencia  vmbrarum  fi- 
uc  rc&arum,  fiue  verfarum  ,  ad  Aa,  difrerentiam  ftationum  :  Ita  B  N  ,  maior 
vmbra  rccla  vd  dN,  vmbra  verfa  maiorad  almd,gignctur  diftantia  A  F  ,  vc 
demonftratum  eftNumero  j.&  1. 

6  QVOD  Ci  quando  in  vna  ftatione  Iinea  fiduciae  tranfieric  per  C,  aflu. 
mi  poteric  vel  latus  vmbrae  rectse  BC,veI  verfas  CD,  pront  in  alteia  ftationc 
abiciifa  cric  vmbra  retfa,vel  verfaj  vt  nimirum  vmbrse  fmt  ftnilc* 


c  16  frimi. 


iundcm  ef- 
fe  modum 
opoandi  in 
vcromic  qtia 
drato . 
Eundem  cf- 
f:  opcrandi 
Diodum  per 
vmbras  ver- 
fas,&  ncr  re 
tfas/ 


COROLLARIVM  I. 

COLHGf  T  V  R  ex  demonftracis ,  eundcm  cfle  operandi  modum  iri_» 
vtroque  quadratorquandoquidem  csedcm  vmbrac  in  quadiato  nendulo  ,  qu* 
tn  ftabili ,  abfcinduntur ,  vt  oftcnJimus:{caque  ptseccpta  ,  qua»  in  vno  pr*- 
fcribumur,  in  altcro  qtioquc  obferuanda  funt. 

COROLLARIV  m  it. 

PATET  eciam  cx  diftis  ,  cpcraticmem  non  variari,  fiue  per  vmbras  ver- 
fas,fiue  pcr  rcclas  inlhtuatur  :  quandoquidcm  fcrrrpercft  ,  vt  diftcrehtia  vm- 
brarum  ad  differenciam  ftacionum,ita  vmbra4maior,  ad  diftanciam^nseinue 
ftiganda  proponitur,vt  dcmoniiratum  eft. 

C  A ET F.RVM  in  fcholio  problematis  7.  praefcribemus  rationem,qua  e£ 
dccu  diftantiatn  AF,meuri  Jiccbit  pcr  vnicam  ftaaoncm. 

DISTA  N- 


LIBER  TERTIVS. 


DISTANTIAM  eandemperduasftation.es  tn  aliqua 
altitudine  ere&afa&as ,  ope  quadiati  perfcrutari . 


PROBLEMA   III  I. 

i  QVANDO  in  plano  commode  fieri  nequeunt  duae  ftationes,  enga- 
tur  hafta  aliqua  Kb,  in  qua  fianc  dua?  ftationcs  oculi  menforis  in  A,a:  Vel  itt 
duabusfeneftrisalicuius  turris,quarum  vna  fuperftet  alteri  ad  perpendicu. 
lum.-abfcindacurque  primum  latus  vmbrae  verfe  in  vtraque  ftatione  in  E,H, 
Eiitque  ipferioris  ftationis  vmbra  verfa  DE ,  maior  ,  quam  vmbra  verfa 
d  H ,  ftationis  fuperioris ,  quod  angulus  A  ,  raaior  Cit  angulo  a  >  quippe^* 
cum  A  G  F  ,  minorfit  ,  quam_» 
aGMi&anguliF ,  M,recU  Su- 
matur  Dl,  ipfi  dH,  aeqttalis  j*  Et 

quoniam  eft,  vc  aD,  ad  DE,  ita     »  ^**00*^^  *  4*fexti* 

A  F,  ad  F  G :  erit  permutando  , 
jTI  AD,adAF,ita  DE,ad  FG.Ea- 
demque  ratione  erit ,  vt  a  d  >  ad 
a  M ,  ita  d  H ,  ad  MG.  Cum  er 
go  eadem  fic  proportio  A  D,  ad 
AF,  quae  a  d,  ad  a  M,propter  ae- 
qualitatem  linearum  AD,  a  d,  & 
AF,aM;*£ricvcDE,  tota  ad  tota  FG,ita d  H,hoc  eft,Dl,  ablata  ad  abla-  bix.^/wi 
tam  MG.f  Ignur  erit  quoque  reliqua  lE,ad  reliquam  FM,  hoc  eft,  ad  reli.  «  Ip^Htnti 
quam  A  a,  vt  tota  DE,  ad  totam  FG,  hoc  eit,  vt  A  D,  ad  A  F3  cum  oftenfum 
iit  efle  A  D  >  ad  A  F,  vt  D  E  ,  ad  F  G.  Quocirca  Ci  fiat, 


■  


1 


MSKSI 


P.Q. 


Vt  IE,diferentia  vm    *d  A  a,  diferen    Ita  ADjatHS 
hrarum  verfarum        tiam  ftattonum,  quadrati 
manifcfta  colligetur  diftantia  A  F  ,  in  partibus 
differentiae  ftationum  Aa. 

z  SI  in  vtraqueftatione  latus  vmbrae  re- 
£tx  interfecetur  in  E,H,  reducenda  eft  vtraque 
vmbra  re^ta  BE,bH,  aduerfam,per  ea  ,  quae 
tradita  funt  ad  initium  huius  lib.in  conftructio 
ne  quadrati  Num.  7.  diuidendo  videlicet  qua- 
dratum  numerttm  laterisquadrati  per  utramq. 
vmbram  rec"tam  abiciMam  figillatim  .  Nam  Ci 
producantur  latera  DC,  d  c ,  vmbrae  verfae  vfq. 
ad  radios  AG,aG,  ad  pu&a  I,  K,  erit  iterum,vt 
demonftrauimus  Num  i.vtlN,  differentia  vm- 
brarum  verfarumad  Aa,  difteretiam  liacionuro, 
ita  AD,  latus  quadrati  ad  A  F,  diftantiam.  Er- 
go  vt  Num.  1.  oftenfum  eft,inuenietur  diftantia 
a  F,in  partibu*  diffcremiae  ftacionum  A  a. 


ad  AFidilfa»' 
tiam , 


-/  1 
e/ 

A 

1 

£ 

e/ < 

/ 
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n4    geometr:  pract. 

A   L   I   T   E  fc 

S  INE  reducnonevmbrarum  reaarum  ad  verfashoc  aliomodo  ean: 
dcm  diftantiam  AF,eliciemus.Ex  OH,  differentia  vmbrarum  rcdarum  in_, 
24  ArfJL    lauisab,fiac  P:  &  cxbH,  vrabrarcfta  maiore  in  minorrm  BL,fcatQ.ii  Et 
ttfXrrt        cft.vcl  D,  ad  DA,  ita  AB,  adBCi*  erit  rcaangulom  fob ££,BE,  *- 
J        quale  quadrato  cx  AD,  vel  AB.Eodemque  modo  rcdangulum  lub  K  d,  b  H, 
quadrato  cx  a  d,  vcl  a  b  ,  hoc  cft,  eidem  quadrato  cx  A  D,  vcl  A  B,  aequale 
crif  ac  proinde  rettangulafub  ID,BE,&  fub  Kd,bH,  asquaha  mter  fe  erunt. 
clsitur  erit,vt  ID  ,  ad  K  d ,  ita  b  H ,  ad  B  E  :  &  permutando  vt  I  D  , 
Cl6.fextL    aj^b  H,  ita  K  d  ,  ad  13  E  ,  hoc  eft ,  vc  ID,  toca  ad  totam  bH,  ltaKd, 
hoc  eft ,  ita  D  N  ,  ablata  ad  -jB  E  ,  hoc  eft,  ad  b  O  ,  ablatam  :  d  Ideo. 
>X£.g«i»/f  quc  crit  &  rcliqua  IN5ad  reliquam  OH,  yt  tota  ID,adtota.m  bHj  &  permtt 
tando  IN,  ad  I  D,vt  O  H,  ad  bH.Quia  vefp  propoi  tio  IN,  ad  D  A,  (  pofita 
mcdia  ID,)  componitur  cxproportionibufl  W«W  lD>&  iD>  adDA:Eftau- 
tcm,vtproximemonftratumeft,vtIN,ad  ID,  ita  OH  ,  ad  b  H;  *  &  vt 
ID,ad  DA,ita  AB,  ad  BE;componetur  quoque  proportio  IN,ad  DA,expro- 
portionibus  OH,ad  bH,  &  AB,ad  BE./  Sed  proportio  etiam  producU  P  ,  ad 
f2?  fixti.    produaumQ,  componitur  0:  eifdcm  proportiombus  ,  nimirum  cx  Jateri- 
bus.I^itur  eadem  eft  proportio  P,ad  Q^quae  IN,ad  D  A- Cum  crgo  ,  vt  m  r. 
modcThuius  Num.  2.ofiendimus,fir  lN,ad  Aa,vt  AD,  ad  A  F,  hoc  eft,per- 
mutando  vt  JN,.ad  DA,ita  Aa.ad  AF:  ferit  quoque  P,  ad  Q,  vt  Aa,  ad  a  F. 
Quapropter  fi  fiat, 

Vt  Pynumerus,quifit  exOH,  ad  ^numtrurn^ui  Ita  Aa,dif  *d  AF% 
dtfferentiavnbrarum  rect*  fit  ex  m.br a  refi*  foumtisjm  dtilat^ 
rum  in  a  by  latus  quadratiy      b  H^aiere  tn  mino    tiomtm         tiam  , 

rsm  BE, 

producetur  eadcm  diftantia  qujehta  AF,in  partibus  differentiat  ftationu  Aa. 
A    L    I    T    £  R 
%  QVONIAM  eft,vtbH,adab,itaaM,adMG:fifiat, 

9  t.fexti. 

VtbH.vm  ad  dbjatus  qu*  It.iaMyqu*  *d  M  G  , 

brareclay  drati i  ioco.  tenus  I. 

hoceft,(quia  /.multiplicans  latus  quadrati  ioeo.producit  idcm  Iatus  icoo.) 
f\  qbadrati  latus  1000.  a  b  ,  diuidattir  pcr  vmbram  rcdam  b  H  ,  cxibit  Quo- 
tiens  MG,  mdicans,quoties  aM,  quatenus  i.in  M  G,  comprchcndatur.  Eo- 
dcm  paclo.fi  fiat, 

Vt  JBEyVwbra  reft*    ad  ABjttus  qu*    Ita  AF3quatenus  1.    adV  G  , 
drati  1000. 

hoc  eftjfi  quadrati  lattll  jr  00.  A  B,  diuidattir  pcr  vmbram  rcclam  B  F  ,  fict 
Quoticns  FCj  CTgnificAflsjQttodw  Al:,QuaUllus*KCOll^lUillur  ln  i 

tur 


L  I  B  E  R  TERTIVS.  115 

cur  ex  pofteriore  hcc  Quotiente  FG,prior  ille  Quotiens  MG,detrahatur,re- 
liqua  fiet  FM,veI  Aa,difterentiaftacionum  cognica  in  partibus,  quarum  AF, 
eft  i.Quocirca  (ifiat, 

Tt  Aa,differenua  SHtottentu,    ad  Aa,  d iffercntUm    Ita  AF,  •  ad  A  F9 
quifiunt ,  fi  iatns  quadrati   flationum  notam  in    vt  I.  difian^ 
pcr  vtramque  vmhram  refiM    menfura  aliqua:  tiam% 
diuidatur, 


httt  eft,fi  differentia  ftationum  diuidatur  per  dif-  ^ 
ferentiam  Quotientum ,  efficietur  nota  diftantia 
AF,in  partibus  difterentiacftationum  Aa,  &c. 

3  S I  denique  in  ftatione  infcriori  lattis 
Ymbrae  rec*tae  fecetur  in  E,  &  in  fuperiori  ftatio- 
neiatus  vmbrae  verfas  in  H,reduccnda  quoque— » 
crit  vmbra  re&a  ad  verfam,vt  diximus,&  produ- 
cendum  latus  D  C  ,  vmbrae  verfae  vfque  ad  pun-  £ 
dum  Njfumendaque  Dl,ipfi  d  H,  aequalis.  Nam 
vt  Num.  i.oftendirnus/i  nat, 


TtNIydiferentUvm  ad  Aa,  differentiam  Ita  AD,  latus  ad  AF,di 
brarum  uerfarum        ftationnm:  quadrati  flantiam* 

cognita  rurfus  erit  diftantia  AF,in  partibus  differentiac  ftationum  A  a, 

A    L    I    T    E  R. 


SINE  redu&ione  ymbr*  re&aead  verfam  ita  quoque  agemus.  Numerua 
qui  fit  ex  refta  vmbra  B  K  ,  in  vmbram  verfam  d  H ,  auferatur  ex  1 000000. 
quadrato  lateris  1  coo.  refiduumque  fic,  O.  Itemex  vmbra  refta  BE,in  latus 
quadrati  iooo.flat  P.Et  qtiouiam,  vt  initio  huius  lib.  in  conftru&ione  qua- 
dratiNu.6.oftendimus,Iatusquadratimediolocoproportionale  eftintervm  a  Jf.fexti. 
bras  B  E,  D  N :  a  Erit  reftangulum  fub  BE,DN,quadrato  lateris  «quale.  b  bi.fecundH 
Cum  ergo  rediangulum  fub  B  E  ,  D  N  ,aequale  fit  reCtangulis  fub  D  E  , 
D I ,  &  fub  B  £  ,  N  I :'fi  rettaRgulmn  fub  B  E  ,-D  I ,  auferatur  ex  reclan- 
gulo  fub  B  E  ,  D  N  ,  id  ett ;  ex  1000000.  quadrato  lateris  AD,  reliquum 
fiet  redlangulum  fub  BE.NI;  ac  proinde  cum  Df  ,ipfi  dH,  (i  aequalis,  fiet  re- 
tfangulum  fub  BE,D[,  ex  vmbi  a  BE,  in  vmbram  d  Hi  atque  idcirco  reli^ 
quum  reclaugulum  fubBE,Nl,(quod  videlicet  relinquitur,  fi  reclangulum" 
fub  BE,Dl,ex  quadrato  lateris  detrahatur,vt  diclum  eft,)numero  O,  rrqua- 
le  erit.Eft  autem  ex  conftruCHone  reclangulumquoque  fub  BE,  vmbra  refta, 
gclatere  AD,numero  P,asqualc.  Igitur  cum  numenis  B£,multiplicans  N  I , 
AD,prodticatO,P,  cericO,abP,  vtNl,ad  AD.Sed  vtNum.  1.  huius  pro. 
blcmacis  demonftrauimus,YtNI;differemia  vmbraruni  verfarumad  Aa,diffe 

P    a  reu- 
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rentiam  ftationum,ita  eft  AD ,  latusquadrati  ad  AF,  &  permutando  vt  NT, 
ad  AD,  ita  Aa,  ad  AF. Igitur  eric  quoque  O,  ad  P,vt  Aa,  ad  AF.  Quamob. 
rcm  Ci  fiat, 

Vt  O  ^numerus^uirelinquitHf    ad  numerum  P,    Ita  Aa,dif   Ad  AF, 
fmumerus  gemtus  ex  vmbra    ejui  exvmbra  re    ferentiafta  diftanti* 
reclatn  verfam  ex  quadrato  U    cJa  BE,  in  latus  tionum 
teris  detrahatur,  AD}producitur: 

procreabitur  diftantia  quaefita  AF,in  partibus  difterentiae  ftationum  A  a, 

4  HIC  etiam  fi  forte  in  vna  ftatione  Jinea  fiduciae,  aut  filum  perpendi- 
culi,  tranfierit  per  punclum,  C ,  aflumendum  erit  vel  latus  vmbr*  redtae,  vel 
verf*,vc  Num.6.praecedentisproblematis  dictum  eft. 

ALTI  T  V  D I N  E  M  cuiuslibet  rei  ere<5be  per  eius  di- 
ftantiam  aboculomenforis^beneficioquadrati  con- 

PROBLEMA  V. 


34.  fexth 


1  SIT  altituJo  coijciendaGL,veI  ML,veI  IL, 
ad  Horizonte  perpedicularis .  Statura  menforis, 
vel  aliqua  alia  mcfura  nota  fit  FL,  vel  AK,pare- 
turq,  planii  Horizoti  parallelu  AF,in  quo  quadra 
tu  erigatur,cuius  JatusAD,inteJligatur  produclu 
occurrens  altitudini  in  F.  Infpecto  cacuminc  I  , 
fecet  primum  dioptra  vel  filum  pcrpendiculi  la- 
tus  CD,vmbrae  verfae  in  E.  quod  accidet ,  quan- 
do  diftantia  AF,  maior  cft ,  altirudinc  Ff,vt  pro- 
blemate  r.Num  i.oftendimus.  Quoniam  igitur 
triangulum  ADE,  triangulo  AFI,  aequian  gulum 
eft  ,  vt  ibidem  monftratum  eft,«  erit  vt  A  D,  ad 
p  D£,itaAF,ad  FI.Quaraobrenifi  fiat, 


Vt  latus  t\um 
etrati  iooo. 


Ad  vmbram  Xta  diflantia  AF,ve!  data9vel  Ad  FI 
terfam  D£i    inuentaper  probl.}.aut  4. 


pateftltaerit  altitudo  FI  ,in  partibus  d-ftantia?  AF,  quaf  fi  data  non  eft,  ex- 
quirenda  erit  vel  ner  problcma  j.vel  4.Ft  (1  ad  FI,adijcicturmcnfura,vel  fta 
tura  nu  nfo  i\  I  L,rota  altitudo  propofita  IL,  nota  fiet, 

1    DEINDE  linea  fiducia?  tranfcat  pcr  punclum  C.  quod  fiet  >  quand* 
diftancia  AF,a!tirudini  FM,a?quaJiscft;&quod  tunc  anguIusC  AD,femire- 
f.  f>.  fttmi.  ^us  fc^c  pXOi;iiic &rcL^uw$  M,in  uiangulo  tAM,  c  Idcoque  latcta  AF, 


bfchol  54. 
frimi . 


fi 
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FM>aequalia  Gnt.Quanta  ergo  eft  diftantia  AF,qir2  vel  data  eft,vel  inueniert 
da  per  problerpa  ?  vel  ^.tanta  erit  alcitudo  FM,  cui  addita  F  L,  nota  patefa- 
ciet  totam  altitudinem  M  L  . 

3  POSTRE  M  O  interfecetur  vmbra?  reft*  latus  in  H.  quod  eueniet , 
quandodiftantia  A  F,  rainor  eftaltitudine  F  G  :  eritque  trianguJuni  A  B  H, 
triangulo  AFG,  aequiangulum ,  vt  problemate  j.Num.  j.  demonftrauimus» 
Igitur  etit,  vt  BH,id  AB,ita  AF,  ad  FG:ac  proinde^ii  fiat, 

Vt  vmbra  ad  AB.latus  qua  Ita  diftantia  AF,vtl  datayvtl  adFG9 
reft*  BHy    drati  1000.  inutnta  ptr  prcbl.  f.aut  4. 

nota  euadet  FG,cui  fi  addetur  menfura  vel  ftatura  menforis  FL,cfficietur  no 
ta  tota  altitudo  GL,propofita. 

ALTITVDINEM  eandem , etiamfi eius diftantia 
ab  oculo  menforis  neque  data  fit ,  neque  inuenta_» , 
perduasftationes  inplano  fa&as  patefacere  auxi- 
iio  quadrati . 

PROBLEMA  VI. 


I    PR.OPOSITA  fit  altitudo  metienda  FG,fecIufa  menforis  ftatura-i 


FL  F''ant  duae  ftationes,  vt  in  problemate  |.cuius  Ggura  r.  hic  repetatur * 
feteturque  primum  vmbra  verfa  in  vtraqu?  ftatione  in  pun&is  P,  H.Et  quia 
propter  fimilicudineia  tnan^ulorum  ADt,  AFG, «  efl  vt  D£>ad  A  D,  ita_# 
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F  G ,  ad  A  F :  fi  fiat , 

VtDE,vmbraver  *d  AD,  latus  V*  H*  FG,qHMnnui  t.  *dAF, 
f**i>M*  dratt  1000. 

hoc  cft/cum  i.multiplicans  latus quadrati  looo.producat  idem JatUS  1000  ) 
6  quadrati  latui  looo.diuidatur  pet  vmbram  verlam  DE.prooibit  Quoticns 
AF^indicans^uoties  FG,in  A^contineatur.Eodcm  pado  fi  fiat, 

rtvmhr*verfadH,    ad  *  d ,  latus  quadra    ItaFG^uatenus  adaF, 

ti  iooo.  r«  . 

hoceft,fiquadratiIatus  iooo.diuidatur  pcr  vmbram  verfam  dH,  gignetur 
Quo:iensaF,monftrans,  quotics  FG,  in  aF,  contineatur. Sugitur poftenor 
hk  Quoticns  a  F,  ex  priori  Qtiotiente  aF,  detiahatur  ,  relinquettu  diftcrea 
tia  Aa,cognita  in  partibus,qua;  um  FG,eft  i .  Si  ergo  ftat, 

VtAa}diferentia  Quotientumyiiuifo    ad  A*,d'f-    Ita  FG,vt  u    ad  FG} 
latere  guadratt  ftt  Vtramque  vm-  fereyitiam 
hram  verfam,  faticnum. 

producetur  altitudo  FG,in  partibus  differenti*  ftationum  Aa,  nota,  &  adi*. 
fianKnforisftaturaJ?L,toia  aJtitudo  GL,notafiet. 

A    L    I    T    E  R. 

E  X  diflfercntia  H  I ,  vmbrarum  verfarum  in  Iatus  quadrati  gignattir  nw- 
nicrus  N:&  ex  vmbra  verfa  DE,in  verfam  dH,  fiatO.  Produ&is  autcm  Jate- 
ribus  BC,bc,  vfquc  ad  R,P,  10  radijs,  abfcindatUt  B  Q,  ipfi  b  P,  aequalis.EC 
quia  ,  vtjprobkmate  £»Nu.£.  dcmonftratum  cft,ka  cft  QR,  diflPerentia  vm- 
brarum  rcctarum  ad  Aa,  diffcrentiam  ftationum  ,  vt  vmbra  rccla  maior  BR, 
&  4. /*#//.  ad  AF,diftar*iam:*  Vt  autem  BR,ad  BA,ira  cft  AF,ad  FG.-&  pernuitardo  , 
vtB  Ky  ad  AF,  itaBA,  ad  FG  5  crit  quoque  Q  R,  ad  Aa,  vt  B  A,ad  FG,& 
permutado  QR,adBA,ad  Aa,  ad  FG.Dico  ia,vccftQR,  ad  AB,  ita  effe  nu 
merfi  N,  ad  numerii  O.^Cu.n.fit,  ut  Dli,ad  DA,ita  AB.ad  BR;rerit  rcdan 
gulu  fub  DE,BR,re<ftan2uIo  fub  D  A,  A  B,  hoc  cft,qttadrato  Jatcris  aequale. 
Eademque  ratione  erit  re&angulum  fub  dH,  bp,  eidera  qradrato  larcris  ae- 
qualejidcoque  rcctangulum  fub  DE,  BR,rectangulofub  dH,bP,«qualc  crir. 
rflgiturcrit,  vt  DE,  ad  dH,  itabP.ad  BR:&conucj tc;uio  ,  vr  dH,  ad  D  E, 
itaBR,  adbP,  vclad  BQ:& permutando  vt  tota  dH,ad  tota  BR,ita  DE.vel 
dI,ablataadbP,  velad  BQ^ablatam.  e  Igitur  &  reliqua  H  I,  ad  rdtquamui 
QR^erit,vt  tota  dH,  ad  totam  BRj  vcl  vtablata  dl,  ad  abktati  BQj  &  per. 
mutando,  vt  Hf,add  I,  ita  Q  R,  ad  B  Q,  vel  ad  b  l\j  i>  roportio autem  nu- 
mcri  N,ad  humerum  O  ,  componitur  ex  probortionibus  H  I,  nd  d  I,vcl  ad 
DE,&  lateris  a  d.ad  dHrpropterea  <p  N,factus  eft  ex  HI,  difterftia  robraru 
vcrfaru  in  latus.quadrati  a  dj  At  vero 0,ex  vmbra  verfaDEyin  uerfam  dHi 
cx  <  onftrudione.Cum  crgofit.vt  paulo  ante  oftcndimus,qucinadmodiimHl, 
ad  dl,tta  QJl.ad  bP,  f  Itcm  vt  latUS  a  d,  ad  d  II  ,  ita  bP,  ad  b  a,componetur 
quoq.  proportio  N  ,ad  U,cx  propottiontbus  QRvid  b  P,&  bP,ad  b  n.Sed  ex 
his  eificra componitur  proportio  QR,ad  ba.Igitut  cadccft  prbportio  N,ad 

O  ,  qilJB 


b  4.  fextu 

C  l6.  fexti. 

d  16.  fev.ti. 
ciy.Qninti 


iij.fexti. 


g  4.  f$*tu 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


LIBER  TERTIV  S.  119 

0,au«QR,idba,velBA.  quod  oftendere  volebamus.  Eftautem  vt  QR, 
adBA,ica  Aa,  difTerentia  ftationum  ad  altitudirjcm  F  Oa  vt fupra  oitenoV 
mus  prope  initium  huius  demonftrationiUgitur  Ci  fiat3 

VtN,numerus,quifitex  HT .  adnumerumOj*  lt*  A*,dif  adFG, 
differcnti*  vmbrarum  verfr-  fiu  ex  vmbrz  ver-  ferentiaft*  altitu- 
rum  in  Utus  quadrati  iqoo.     f*  DE.in  verfadH.    tttnum  dmem% 

deprehenfa  eric  altitudo  FG,in  partibus  differentiae  ftatioium  Aa.  &c. 

A    L    I    T   E  R. 

REDVC AT VR  vtraque  vmbra  verfa  ad  re£tam,vt  ad initium  htiius  I A. 
in  quadrati  conftrudione  Num.r.docuimus.Nam  per  has  vmbras  rcttas  ah 
titudinem  FG,naucifcemcr,vti  Num.  z.infcquentr  tradetur. 
.  z  SECEI VR  deinde  vtraq.  vmbra  reda  in  E,  H,vt  in  a.figura  proble- 
matis?.qu*  hicrcpetatur.  Etquoniamob  fimilem  triangulorum  ABE, 
A  F  G,  a  eft ,  vt  B  E  ,ad  A  B ,  ita  A  F,  ad  F  G  J  erit  permutando ,  vt  B  E,  a  ^  ^ 
ad  AF,ita  AB,ad  F  G.  Eademque  ratione  eric  vt  bH,  ad  aF,ita  a b,  ad  EG;ac 
proindeerir,vt  tota  BE,ad  totam  AF,  icaablaca  b  H,  vel  B  1  ,  ad  ablatam-a 
aFjCiun  vtractm:  proportio  fitjcjuae  AB>  vcl  a  b,  ad  F  G* 


Tgitur  erit  quoque  reliqua  lE,ad  reliquam  Aa,vttota  BE>ad,totam  A  F, 
hoc  eft ,  vt  AB,  ad  FG,  cum  duae  hsepicportiones  ca;dcm  inter  fe  fmty  vc 
paulo  ante  deraonftrauimus.Quocircallfiat, 
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4»fexti. 


h  4.  fexti. 


Vt  IE ,  diferentU  Ad  Aa,diferentiamJ!a  Tta  AB,  quadrati  ad  FG§ 
vmbraru  reclaru    ttonum:  latus  1000. 

profiliec  nota  akitudo  F  G,  &  adiuncta  raenforis  ftacura  F  L ,  tota  altitud* 

GIo  Q^uaefil  a.  nota  efficietur . 

A    L    I   T   E  R 

DIVIDE  quadrati  latus  \ooo.per  vtramque  vmbram  reffam,  &  mU 
norem  ^Hotientem  duc  in  diferentiam  Jlationum  ,  numerumque  prodn- 
ftnm  partire  per  dferenttam  Qjoticntum  .  Si  namque  bic  vltimus  Quo- 
ttens  ducatur  in  Quotientem  maiorem  ex  prioribus  duobus  Quotiintibus  , 
producetur  altttudo  quiftta  in partibus  diferentU  Jtationum.guod ita  per^ 
fpicuum  jfiet . 

SIT  vmbra  recTa minor  bH.fo.  verbi  gratia,&  maior  B  E,  11$.  atdiffe- 
rentia  ftationum  Aa,fic  i6\paftuum.  a  Et  quia  eft,vt  bH,  ad  a  b  ,  ita  aF,  qua- 
tenus  i.  ad  F  G;ii  a  b,  iooo.diuidatur  per  b  H,  yo  .  indicabit  Quotiens  20. 
reftam  aF;in  FG,contincri  vicies. 

SlC  ctiam,£  quia  eft,vt  BE,  ad  AB,  ita  A  F,  quatenus  T,ad  F  G;  Ci  A  B  , 
iooo.diuidatur  per  B  E,  125.  monftrabit  Qiiotiens  8.  rectam  AF,in  FG,con 
tineri  o&ies.Quia  itaque  Aa,i6paffuum  vna  cu  aF,continetur  inFG,c<fties, 
fit  vt  Aa,i6  pafliul  oclies  fumpta ,  vna  cum  aF,  o&tes  quoque  fumpta  ,  faciac 
1  j8.paiTus,&  aF,ocVies  fumptam;  nimiru  numeru  ipli  FG,aequalem  Eit  aute 
AF,  vicies  fi  mpta  eidem  FG,iquaIis.Igitur  1  a8.paffus  ,  vna  cum  aF,cctief 
fumpta  aequiualent  ipfi  aF,  vicics  fumptae.  Si  ergo  vtrobique  auferatur  a  F, 
ofties  fumpta  ,  rcliqui  erunt  128.  paifus  aequalcs  ipfi  aF,ducdecies  fumpt*. 
Quare  li  118.  diuidantur  per  1 2,  prodibunt  10-7-.  paifus  pro  recla,aF,  cum 
hic  Quotiens  in  iz.  ductus  producat  1  28.  Cum  igitur  a  F,  contineatur  vi- 
cies  inFG:(i  aF,io~-.pailiiu  ducatur  in  &Ofprocreabitur  altitudo  FG,n  J-f- 
pafluum.  Vidcs  ergo  minore  Quotiete  8.  in  ditferentiam  ftationum  pafluum 
16.  ductam  e(Te  ,  vt  gignercntur  1  28. & hunc  numcru  diuifum  elTe  per  12. 
differentiam  Quotientum,vc  prodirent  palTus  10-y-.  pro  recta  aF:  actandem 
hunc  Quotiete  lo-f-.ducTum  eflfe  in  ?o.  Quoticntcm  maiortm,  vc  produce- 
retur  altitudo  F  G,  paffuum  11  vtin  regula  prcecepimus.  Qua  altitudi- 
nem  ctiam  reperics  pcr  praecedentem  viam,  (i  nimirum  fiac,vc  75.  differen- 
tia  vmbrarum  reclarum,  ad  diftcrcntiam  ftationum  ,  nim:  nm  ad  1 6.  pafTuj. 
ita  quadrati  latus  1000. ad  aliud.Nam  16.  duclain  iooo,&  produdus  nume- 
rus  i6ooo.diuifus  per  7  j.facit  Quotientem  2  1  ;-|-.veluti  prius. 

?    DENIQVE  in  remotiore  ftatio- 
^  ne  interfecerur  vmbra  verfa  in  E,&  in__» 
propinquiorc  vmbra  reCta  in  H,  vt  in  _j. 
figura  probl.  ?.  Reducla  vmbra  verfa 
ad  rcclam,  vt  in  Quadrati  conftructione 
Num.  7.  principio  huius  Jib.  fcripfi- 
mus :  li  flat ,  vt  I  N  ,  ditfcrentia  vmbra- 
rum  rcclarumad  Aa,difierentiam  ftatio- 
jj  num  ,  ita  A  B  ,  Iatus  Quadrari  iooo.ad 
aliud,procrcabitur  altitudoFG,  quem- 
adrao- 


Pi 

CL 

/\x. 

a 
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\0 

iflj. 


admodumNum.i.oftendimus. 

4  SI  force  in  vna  ftatione  tranfiret  linea  fiducias ,  aut  rilum  perpcndicn 
It  per  punaum  C>  aflTumendum  etfet  in  primo  ca-fu  latu>  C  D,  vmbrae  verfaK 
In  duobus  autem  alijs  calibus  latus  15C,  vmbrae  re&a?, 

A   L    I   T   E  R 

Sine  reduaione- vmbrae  verfae  ad  re&am  ita  agendum  erit.  Numerus ,  qui 
fit  ex  vmbra  verfa  DE,in  vmbram  rec~tam  bH,  aufrratiir  ex  ioooooo.quadra- 
to  lateris  1000.  retiduuque  iic  P.  Itcm  ex  vmbra  verfa  D  E  ,  in  latus  1000. 
fiat  Q.a  Et  quoniam  ob  trianguloril  (imilitudinem  eft,vc  BN,ad  BA,ita  AF,  a  \.{extu 
ad  FG:Ec  permucando,vc  BN,  ad  AF.ica  BA,ad  FG.  Sed  vt  B  N  ,  vmbra  re « 
cla  maior  ad  AF,  dilbntiam,  ita  eft  IN  ,  difterentia  vmbrarum  reclarum  ad 
Aa,  difterentiam  ftatior.um ,  vt  Num,  5  Jn  probl.    Jiclum  eft .  Igicur  erit 
quoque  IN,  ad  Aa,ticu:i  AB,ad  FG;  Ec  p<  rmucando  I  N,  ad  A  B,  vt  Aa,  ad 
F  G  .  Dico  iam  ita  efle  P,  ad  Q ,  vt  IN,  ad  AB.  b  Quoniam  enim  eft,  vc  D£,    b  4.  exti. 
ad  AD,  ica  AB,  vel  AD,ad  BN:  c  erit  reftangulum  iub  DE,BN,*qualequa-  c  17. fixti. 
drato  numero  ioooooo.lateris  AB,  1000.  d  Eft  autetn  re&angulum  fub  DE,  d  i.fecundi 
BN,aequale  redangulis  fub  D  Ex  BI,  &  fub  D  E,  IN.  Igitur  ti  produdum  ex 
vmbra  verfa  DE,  in  BI,  hoc  eft,  in  vmbram  reftam  bH,  dematur  ex  re&angu 
lo  fub  D  E,  B  N  ,  hoc  eft ,  ex  quadrato  1  oooooo.remanebic  redlangulum  fub 
Pe,IN.  Ac  propcerea  P,  fiec  ex  DE,  in  I  N.  Fit  autem  Q^,  ex  eadem  vmbra 
verfa  DE,in  lattts  AB,iooo.Igittir  cum  DE,  multiplicans  /  N,  &  A  B  ;  pro- 
ducatP3Q>eericP,ad  Q^ctttlN^ad  ABihoc  eit,(icut  Aa,ad  FG,  Quocirca  zilfatimt 
fiat. 

*d  ^numeru,    Ita  Aa>dif  adFG , 
qui fit  ex  vm-    ferentia  [ia  altitudi 
bra  verfa  DE,    tionum  nem% 
in  latus  A  B , 
.1000, 


mmm 


Vt  P>numcrus>  qui  relinquitur,fs 
froUuftus  ex  vmbra  verfa  DE>in 
vmbram  reftam  bH>  ex  quadra- 
to  1000000.  detrakatur^ 


producetur  altitudo  F  G ,  nota  in  partibus  ditferentiae  ftationum  A  a :  cui  fi 
adijcietur  ftacura  menforis  FL,  tota  altitudo  GL,noca  efTiciecur. 

IN  fcholio  porro  fequencis  problemacis  idem  hoc  problemaper  vnicam 
iftationem  abfoluemus. 

ALTITVDINEM  eandem3quandodiftantiaab  ocu 
lo  menforis  neque  data  eft,neque  inuenta  >  neque^ 
e  dire&o  altitudinis  dnx  ftationes  fieri  poffunt  ,  per 
duas  ftationes  in  aliqua  hafta  erefta  fadas^indagare 
perQuadratum. 

PROBLEMA  VII. 

I    C VM  in plano  duae  ftationes  fieri  commode  nequeunt,  erigatur  halla 

Q^  aliqua 


3** 
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aliqua  Kb,ad  Horizontem  re#a,nin*  forte  adfit  aliquod  f  dificium  ere&um  * 
ibiquc  fiant  du£  ftationes  in  A  ,&  a,  vt  m  probJemate  4.  Cadat  aute  primutn 
dioptra^vel  filum  perpeqdiculi  in  vcraque  ftacione  in  vrabram  veriam  >  vc  ia 


3  ^fexti      * •  ^gura  problematis  4".  quae  hic  repetita  eft.  *  Et  quonia  propter  triangn- 

Jorum  fimilitudine  eft,vt  AD,ad  DE,ita  AF,ad  FGjerit  permutando  vt  AD, 
ad  AF,ita  DF  ,ad  F  G.  Eademque  ratione  erit  vt ,  a  d  ,  ad  a  M  ,  ica  d  H ,  ad 
MG. <  um  crgo  eadem  lit  proportio  aD  ,  ad  A  F  ,  quae  a  d,  ad  aM  ,  propter 
T.quinti  aequalitate  rcdaru  AD,  a  d,  &  aF,  aM;6  erit  vt  tota  DE,  ad  totam  F  G  ,  ita 
€l9-$Hinti  dH,hoccft,  ita  D  I,  ablata  adablatam  M  G.c  Igitur  erit  quoerae  rcliqua 
IE,ad  reliquam  F  M,  hoc  eft,  ad  D  d,  vt  tota  D  E ,  ad  totam  F  G.  Quocirca 
&  iut, 

Vt  IE,diferen:ia  vm  ad  Dd,dijferentiam  Ita  D  E,  mMhr  *d  FG,«| 
brarum  verfarum        Hatienum:  vmhraverfa  titudinem 

cuadetcognitaaltitudo  FG,in  partibus  difTerentiar  ftationum  D  d  .  Appodra 
autemftatura  menforis  FL,tota  aItitudoGL,quae(ita  cognita  erit. 
.     r    .        1    ABSCINDAT  deinde  dioptra  in  vtraque  ilatione  vmbram  re- 

4  4. clamjVtin  z.  flgura  prcblematis  4.  quae  pofita  eft  in  pagina  iij.  d  Et  quia 
c  lO.jexti.  propCcr  triancrulorum  (imilitudincm  eft  vt  b  H,  ad  a  b,  ita  a  M  ,  ad  M  G  :  s 

erit  rc&angnlum  fub  b  H  ,  MG,  aequale  rcctan^ulo  fub  a  b,  a  M.  Eadem  ra- 
f  4»fsxti.    tione  erit  rccfrangultim  Rib  B  E,  F  G,  aeqtiab  recVinguIo  fub  A  B,  AF,/quod 
eadem  qtioquc  lic  proportio  BE,ad  AB>qu:c  AF,  ad  FG.  Cuna  crgo  reftangu 
Jum  iub  ab,aM,  rcdangulo  ftib  A  B ,  A  F>*qua!e  (it ,  ob  rqualicateon  re- 
clarumabjAB,  &a  M,  AF,critctiam  redangulum  foh  bH,MG;rcctanguJo 
tXJ.fexti    fub  BE,FG,sequalc.£  Quarecrit  vttota  BH,  ad  totam  F  G,  ita  BE  ,  vclbO, 
h  \<;.fsxtu  ablata  ad  ablata  M  G;  k  Ac  proptcrca  crit  quoq.  reliqua  O  H  ,  ad  rcliquam 
FMa  liuc  ad  Aa,vt  tota  bIT,ad  totam  FG.Quamcbrcm  fi  fiat, 

Yt  OH,dij}ereniia  vm  ad  Aajijfersntiam  ita  hH.maior  ad  FG.alts 
irarum  rellarum         ftationum:  vmbra  rscla  tudinem, 

altitudo  FG,prodibiccognita,quae  cum  ftatuva  mcnforis  F  L  ,  totam  altitu- 
dincmLG  ,  cfhcicc  noum .  Vbi  vidcs  cuwdi  tn  prorfus  efle  opcrandi  mo- 
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LIBER   TERTI  V  S.  123 

Ixsm  in  vmbris  re&is >  &  in  verfis  . 

•  3  POSTREM  O  inftationeinferiorirefeccturvmbrareftaBE,&  vcr 
fa  d  H,  in  fuperiori  ftatione ,  vt  in  j.  figura  problematis  4.  qnae  pofita  eft  in 
pagina  1  if.  Reducta  ergo  rmbra  re&a  ad  uerfam,  vt  ad  initium  huius  libri 
£n  conftrudione  Quadrati  Num.7.  deelarauimits :  fi  fiat ,  vt  I  N,  difteren- 
tia  vmbrarum  verfarum  ad  a  a ,  differentiam  ftationum,  ita  D  N  ,  vmbra 
verfa  maior  ad  aliud ,  procreabitur  F  G,  altitudo  in  partibus  difterentiae  fta- 
tionum  Aa,quemadmodum  Num.  i.demonftrauimus.Quod  fimalueris  redu 
cerevmbram  verfam  ad  reclam,eandem  altitudinem  reperies  per  duas  vm- 
bras  re&as,  ceu  Num.  2.  monftrauimus. 

4  QV A  N  D  O  fortaffe  in  altera  ftatibnum  Iinea  fiduciae  tranfiret  per 
pun&um  C,  inarbitriotuoerit,  vel  totum  latus  vmbrae  veifae,  vel  reftae 
aflumere  # 

SCHOLIVM 

1  EAND  E  M  altitudinem  ,eiufque  diftantiam  ab  oeulo  menforis,vna, 
cum  hypotenufa  ab  cculo  ad  faftigium  altitudinis  extenfa,,  venari  licebic 
ope  quadrati  ftabilis  per  vnicam  ftationem,  etiamfi  folum  faftigium  rei  ere- 
dtse  cernaturiadeo  vt  lcholium  hoc  omnia  praeftet ,  quce  in  probkmate  j.  4. 
%,6. &  7.  per  plures  ftationes  inueftigauimus,acproinie  diligenter  perdi- 
fcendum. 

SIT  enimaltitudo  metienda  lF;ftatura  menforis  IG,  vel  HA.Paretur  pla 
nu  Hocizonti  aequidiftans  per  A,tranfiens,in  quo  Quadratum  firmari  poflTir, 
aut  collocari.  Primum  ergo  inueftiganda  eft  hypotenufa  A  F,  hoc  modo.In- 
clinetur  quadratu,  ita  vt  centrum  dioptras  occupet  fuperiorem  locum  late- 
ris  aA,  cuius  inferiiw  pun&um  ftatuatur  in  A,oculo  menforis.Et  totu  quadra- 
tum  tamdiu  eleuetur ,  a ut  deprimatur ,  donec  latus  Ae,  reda  in  cacumen  F, 
vergat.  Manente  fic  Quadrato ,  menfor  oculum  transferat  ad  a ,  &  perdio- 
ptram  infpiciat  cacumcn  F,  notenturque  partes  vmbrae  verfae  abfciifae  b  c. 
«Deiadefiajc. 


Quo  paAo 

prascedcn-* 
tia  f.proble 
mata,ope— % 
quadrati  fta 
bilis  pervni 
cam  ftatio- 
«lem  abfol* 
uancur. 


I 


Vt  cb.vmbra  adlatus  ab,  Ita  latus  aAynotum  in  data  meu  adAF, 
vgrJ*  icoo.  [ura,quod  nuc  fonamus  contine- 

re  j.pedes, 

Nam  inuentas  numerus  dabit  hypotenufam  AF,  cognita  in  parcibus  lateris 
aA.  Vcrbi  gratia.fi  c  b,  contincat  j  o.  partes  vmbrse  verfac ,  &  a  A ,  tribus  pe- 

Q    %  dibus 
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dibus  (ic  aequalis :  Ci  fiat  vt  jo.ad  iooo.  ita  $.ad  aliud  ,  reperietur  A  F,  com; 
plefti  6*0.  pedes.SiveroaA,  ponatur  iooo.comperietur  eadem  AF,  pamcu 
Jarum  20oooo.qualium  iooo.in  aA,  comprehenduntur. 

2  POST  hxc  deprimatur  Quadratum,ita  vt  latus  A  D ,  Honzontiav 
qiiidiftetjcentrumque  dioptre-  C\t  in  A.quo  pofito,videbitur  cacumen  F  ,  per 
inuentam  hypotenufam  AF,  quae  primtim  fecet  vmbram  verfam  C  D ,  m  E, 
vt  in  primo  quadratOjinquiracurque  portio  dioptrae  AE,in  partibus  Jaterum 

*  6.  triang.  AD,DE,  a  quod  fiec  vcl  ex  vtroque  latere  AD,DE,cognito:  b  Vel  ex  cogni- 
rcdil.  to  perproblema  i.ex  vmbra  DE,angulo  DAE,ex  latere  DE,noto:*  Vel  deni 
b  ?.  trian*.  que  C\  ex  fumma  quadratorum  ex  A  D,  D  E,  defcriptorum  radix  quadrata_, 
re£il.  extrahatur.Inuenta  porcione  AE,in  partibus  millefimis  lateris  ADaduc~taque 
c  u.primi,  EMjiph*  AG,paraIIeIa,  d  fi  fiat , 

*li.fexti.&  t 
wmfonedo,  VtAEjnueta  in  partibus  ad  AF,in  tjfdem    lta  GMftn  ijfde  par    ad  GF, 
millefimis  lateris  A D  ,    fartibus  inuenta    tibus  cognita,cu  i- 

qualis fit  ipfi  DE, 

nota  erficietur  GF,in  partibus  millefimis  lateris  AD.Quod  Ci  rurfus  ruf, 

VtlatusAD,  ad  j.  pedes  ,  quos  Ita  GF,in  millefimis  parti-  adGF, 
1  ooot  ponimus  in  AD,co    bus  lateris  AD3  inuenta, 

tineri: 

reperietur  eadem  G  F  ,  in  menfura  pedum.  Et  C\  adijciatur ,  ftatura  menforis 
GI,noca  in  eadem  mcnfura  ,  cognica  fiet  tota  alcicudo  IF,  in  menfura  pcdu. 

Vbi  vides,nos  eadem  opera  inuenifle  quoque  diltantiam  AF,  ab  oculo  A  , 
ad  cacumen  vfque  F. 

$    SECET  dcindchypotenufa  aF,inuenta  (inuenietur  autem  vt  Num. 

*  1  fexti  &      ^^um       vtrumque  latus  vmbrae  in  C,vt  in  1.  quadrato.  e  Si  igicur  fiat, 

tomfonedo.  Vf  porfj0  ^l0ptrA  ac,inuent  a  in  par    ad  aF,hypotenu    ItaGK,    ad  GF, 
tibus  a  d,lateris3  1000.  vt  Num.i.    fam  in  ijfde  par  1000. 
diximus.  tibus  inuentam: 

prodibit  GF,nota  in  partibus  mille/imis  lateris  dc:Et  C\  rurfus  fut, 

Vtlatusdc,    ad  ^.pedes,quibus  Aquale    It.x  GK,  1000. <■  u  iqua  adGF, 
loco.  pontmus  latus  d  c,  le fit  ipfi d  c  , 

inucntaerit  eadem  Gt3h  mcnf  ira  pedum.Ft  (1  addatur  ftatura  menforis  GI, 
nota  in  cadcm  mcnfura,coi;nofcc-tiir  rota  altirwdo  IF,  in  mcnfura  pedum. 
4    T  E  R  T  I  O  fccct  hypotcnufi  inucnta  AF,(quae  inucnictur  vt  Num. 
/ z.fexti,&  7.docuimusj  vmbrani  rcttam  m  E,  vt  intcrtio  quadrato./Si  ergo  fiat, 


tomponedo. 


Vt  portio  dioptrt  AE,inuenta3  ad  AT \hypotcnuf*m  ItaGK3  adGF, 
it  Num.i.docuimus.  inuentam  1000. 

cxibit  GF,nota  m  panibus  millcfimis  lateris  DC.Et  fi  itcrum  fiat, 

Vt 
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VtlatusDC,  ad  i.ptdesinDC,  Ita  GK,rooo.cum  fit  Aqu*. 
icoo.  contentos  lis  ipfi  DC, 


adGF, 


cognita  erit  eadcm  GF,in  menfura  pedum.&c. 

A  rQV£  lu:  eadem  ratione  omnes  alioe  lineae  inuentae  in  partibus  mille^ 
fimis  lateris  Quadratireuocabuntur  ad  quamcunque  aliam  menfuram  ,  vt 
ad  pedes,  vel  cubttos,&c. 

y    PISTANTI A  autem  A  G,vel  HI,  cognita  euadet,*  fi  fiat, 


Vt  poftio  dicptrsi  AE,in  pri 
mo  Quadtato  ,  vel  a  c  ,  '\n 
l.QutdratOy 


ad  hypotenusM 
AF,vel  aF, 


V   E  L 


Ita  latus  AD, 
in  i.Quadrato 
vel  a  d,  m  2, 
Quadrato 


ad  A  G,  in 
I.quadrato 
*vel  ad  aG, 
in  fecundo. 


Du&a  EL,Iateri  AB,  parallela  in  tertio  quadrato  , 

Vt  AE,portio  di$-  *d  hyfetsnufam  Ita  vmbra  recla  BE,ipfi  ad  A  G. 
ftrt,  AF,  AL,  aqualis , 

V  I  D  E  S  igitur ,  in  hac  ratione  dimetiendae  altitudinis ,  ac  diftantiae  , 
etiam  inaccefllbilis  ,  opus  non  cfle  duabus  ftadonibus  flue  in  plano ,  fiue  in 
hafh  aliqiM  cr.fta  faciendis  Quod  non  parum  moleftise  plerunque  afFerre 
folet:  fcd  folum  inueftigandam  efle  prius  hypotenufam  per  Quadratum  fta- 
bilc  incIinarum.-Dcinde  portionem  dioprras  inrer  eius  centrum3&Iati:s  Qiia- 
drati,  quod  interfecat:  quae  inuenuo  diftkilis  non  eft,  Vt  patuit,  Cum  men» 
for  nunquam  Iocum  mutare  cogatur. 

ALTITVDINEM  turris aut montis5ex cius fum- 
mitate  per  Quadratum  dimetiri  5  quando  in  plano 
fummitatis  Horizonti  xquidi-         w  ^  a 
ftante  dux  ftationes  fieri  pof- 
iunt  3  &  fignum  aliquo  d  in  Ho- 
rizonte  cernitur . 

PROBLEMA  VIII. 

I  SIT  altitudoDF  Md,in  cuius  fummira- 
te,nimirum  in  plano  Dd,duae  ftationes  fieri  pof- 
nnt,  ex  quibus  /ignu  aliquod  in  Horizonte,vide- 
licct  G,  videri  poffit.  (  Nos  nenouam  cogere- 
rum  defcriberefigura,repetiuimus  primam  pro- 
bkmatis  4.  inuerfo  tatnen  ordine  pofitam ,  ita 


2i.fexti.& 
componedt. 


tz6        GEOMETR.  PR  ACT. 

vc  literae  reclum  fitum  non  habcant,  Et  quamuis  fignum  G  ,  non  eernatur  ex 
A,propter  planum  Dd,  eadem  tamen  erit  racio,  C\  a!iud  fignum  Jongius  di- 
ftans  eiigatur  ,  quod  ex  A,  infpici  poflic.)CoIIocetur  inftrumentum  in  vtra- 
que  ftatione ,  vt  latus  v  mbrae  refta*  DC,  vergat  deorfum.  Et  primum  vtra- 
qwe  vmbra  recla  fecetur  in  E,H,f  In  hac  enim  inuerfione  lacus  D  C,  vmbraj 
reaae,&  BC,  verfa?  deputatur  ,  vt  in  confcruclione  Quadrati  Num.  4-  jnicio 
fcuius  libri  declaratum  efl,  )  atque  vmbrae  d  H  ,  in  propinqulore  ftatione  , 
quasfemper  minorefl;  aequalis  abfcindacurDL  Itaque  Ci  fiac, 

Vt  IE)dijftrenti<tvm    ad  Aa}differentiam    Ita  ADjatus  qua    ad  AP9 

hrAYHmreftxrum        slationum.  drati  1000. 

cognita  erit  re&a  AF,ex  qua  C\  dematur  lacus  quadrati  AD,  notum  in  parti- 

bus  differentias  ftacionum,nota  relinquetur  altirudo  DF,  vel  dM,  quaEiira__> . 

Inueniri  autem  hacracione  reftam  AF,demonftratum  eft  in  problemace  4. 

Num.r. 

2  QV  O  D  Ci  in  vtraque  fhtione  latus  vmbrse  verfae  fecetur  in  I  ,  H,vt 
in  2,  figura  problematis  4.  hic  repetita,  inuerfi.ramen,habebimbs  trrs  vias" 
inueftigandi  alticudinem  A  F,  ex  qua  C\  toltatur  latus  Qindrati  A  D  ,  mani- 
fctta  relinquetur  quaefita  alcitudo  DF,vel  dM.  Nam  redufta  vcraque  vmbr* 
verfa  ad  rcftanijfi  liac  > 


Vt  jN,diferentia  vm    ad  Aa,differentiam    Ita  A  D  ,  tatus    ad  Af, 


brarum  reciarum  ,  fiationum 


quadrati  1000. 


Vt  P,  numerus,qui  fie  ex 
OH^differentiavmbraru 
veYfaYum  in  ab  ,  latus 
quadYatiy 


Vcl  flne  rcdudione. 

ad  numerum,  qai  fit  ex  Ita  Aaydif   ad  AT> 

vmbYa  verfa  bHy  maio  ftYentta  fia 
re  sn  minorem  E  Ey  tionum 


Vel 


Vt  Aatdifferentia  Quotientumy    ad  A  a,  differenti*    Ita  AFy 
quifiuntyfi  latus  qnadrati  per    fiationH  notam  in>    vt  1. 
vtrafrvmbr*  venm  diutdatur,    menfura  alt^ua 


adAfy 
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procrcabitur  femper  alcitudo  AF,ab  oculo  infpcctoris  A  ,  mrmerata:  quem- 
admodum  in  problemate  4.Num.i.  dcmonftrjtum  eft. 

1  S  I  deniquc  in  vna  ftatione  feceturfatus  vmbrae  verfae  in  E,&  in  alte 
ra  Utus  vmbra?  re&a?  in  H,  vt  in  3 .  figura  problematis  4.  hic  inuerfo  ©rdine 
repetka :  (i  vc  in  «odem  problemate  4.  Num43.  demonftrauimus,rcducatur 
mnbra  verfaad  re<ftam,&  fiat, 


a d  Aa,iifferentia    Ita  AD,  latus  $u*    *d  AI3 
slationum:  drati 
Vcl  finc  redudione. 

Vt  O.numerus ,quirelinc[uiturt    ad  numeruP,qui  ItaAa,  adAF, 

ex  vmbrx  verfx  differen 

BE,in  UtusADy  tia  ffa- 

producitur:  tionum 


Yt  T{I,differenu*  vm 
hrarum  rectarum 


pnumerus  genitus  ex  vmbra 
verfx  in  rcclxmex  auxdrnto  la 
teris  demxtur, 


producetur  AF,alticudo  in  panibus  difR-rentiae  ftacionum  Aa,&c. 

4  I AM  vero  fi  diftancia  FG,  a  turri  ad  fignum  G,  in  Horizonre  vifum 
nota  fuerit  ,  facilius  per  vnicam  ftationcm  in  A,  fadam  altkudinem  conijcic 
mus.Nam  fi  vmbra  redca  DC,fecetur  in  E,vc  in  i.figura:  a  fiat  auteri. 

VtvmbrarefixDE,  ad  latus  AD:    Ita  difantia  cognita  F  G,    adAF,  *  4- 

Vel  quando  vmbra  vcrfa  BC,fecetur  in  E,vt  in  z.figura;  b  fi  fiat. 

.  '  .  j  „~  bj.ftxti, 

Vt  latus  AB  >       ad  vmbram  ver       Ita  dtjtanttx  cogntta       ad  AF.  ' 

famBF,  FG, 

efficietur  nota  re#a  AF,in  partibus  diftanciae  FG-i  qua  fi  dematnr  Jatus  qua 
drati  AD,notum  in  eifdem  paitibus  diftantiae  FG,nota  rclinquecur  altitwdo 

^  CL VOD  fidioptraperC,  tranfeat,  r  eri:  diftantia  FG,  abirudini  AF,  c  e.frimi. 
sqirTis.Dempto  ergo  latere  quadrati  AD,  altitudo  turris  D  F,  ©ogaita  fier. 
HOC  idemprobiemainfcholiofequcntisproblenutis  abfoluem«s  pcr 

ynicam  ftationem. 

ALTITVDINEM  turris vcl montis  ex  eius fum 
mitate  per  duas  ftaticnesinhafta  .aliqua  ere&a  fa- 
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aas,  inueftigareper  quadratum,  quando  fignum  ali- 
atiodin  Horizonte  vidtri  poteft. 

I 

PROBLEMA  IX. 

r    OVANDO  in  fummitate  non  eft  planities  tanta ,  vt  in  ea  duae  fo- 
tionesp^intficri.crigaturhaftaaliqua  in  qua  duae  ftationes  fianc.  Vtft 


altitudo  inueftiganda  fic  d  F,  erigatur  hafra  d  A,  &  ccntro  dioptrae applieato 
ad  haltam  primum  in  a,  deinde  in  A,  infpicutur  Cgnu  aliquod  G  ,  in  Hori- 
zonte  pcr  radios  a  G,  AG,  feceturq.  prinuun  vtraque  vmbra  rccta  in  H  ,  E  ^ 
vt  in  prima  figura  problcmaris  j.quam  hic  inucrfo  ordinc  rcpaimmus.  Na 
vt  in  praeccdcnti  problemstc  diximus,in  hac  inuerfionc  DC,fit  Jatusvmbrce 
reclae ,  &  BC,  verf*.  Si  ergo,  vt  in  problemate  t,  dcmonftrauimus  Num. 
I.  rlat, 


Vt  HIy  difetentia  vm> 
btatnm  tcttatHm 


*d  Aa,difetentia  ItadH  ,  zmbta  ad  AVy 
jlanonnm;  teftamaiot 


nota  fict  tota  rcc"ta  AF,  ex  qua  fi  dcmatur  portio  haflae  A  d,quod  duo  quadra 
ta  occupant,cognita  fict  reliqua  altitudo  dF. 

z  SI  vcroin  vtraquc  ftationc  Ymbraverfaa  radijs  intcrfecetur,  vt  in 
l~  figura  problcmacis  j.hic  rcpctica ordine  inuerfo^fic  fiar, 

Vt 
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1//  IE,dtfferentia  vm  *d  Aa,differentia  Ita  BE,  vmlra  ver  *d  A  F, 
brarum  verfarum,      ftationum:  fa  maior 

W 

prodibit  recla  A  F,  ex  qua  fi  detrahatur  portio  ha 
ftae  A  d,a  principio  primi  quadrati  ad  finem  fecun- 
di,reliqua  d  F,  altitudo  fiet  quoque  nota :  veluti  in 
problemate  3.  Num.^.oftendimus  . 

3  A  T  fi  in  vna  ftatione  fecetur  latus  vmbrae 
reclae ,  &  in  altera  latus  vmbras  verfae  ,  vt  in  3.  fi- 
gura  problematis  3.  quae  inuerfa  huc  translata  eft,  & 
reducenda  erit  vel  re<fta  vmbra  ad  verfam  ,  vel  ver- 
fa  ad  reftam.Nam  vt  in  problemate  3 .Num.  j.ofte- 
dimiiSjfi  fiar^ 

Vt  TNydifferentia  vm    ad  Aajifferen    Ita  BN,maior  vmhra    ad  A  F, 

brarum Jiue  verfaru,    tiam  fiationu:    verfa,  vel  d  N,  maior 

fiue  rettarum,  vmbra  refta, 

efficietur  nota  recla  AF,ex  qua  fi  demacur  portio  haftas  A  d ',  nota  relinque- 

tur  altitudo  d  F. 

4  QVOD  fi  turris  effet  AF,  &  ex  duabus  feneftris  d,D,  obferuatio  fie- 
ret,deprehenderetureodem  modo  altitudo  turris  AF,  vt  patet. 

SCHOLIVM. 
t  QVOD  prsecedentia  duoproblemata  per  duas  ftationes  fiue  in  pla- 
nofummitatis  turris,vel  montis,  fiue  in  hafta  aliqua  erecla  faclas  docuerunt, 
pofiumus  per  vnicam  ftationem  quoq.  efficere)&  fimul  diftantiam  a  perpen- 
diculo  montis,  vel  a  turre  vfque  ad  fignumin  Horizonte  propoiitum__» 
inuenire  • 

K  SIT 


GEX)METU.  PRACT. 


Altitudine 
montis,  vel 
turris  ex 
euisvcrtice 
per  vnicam 
itationem  , 
vn  i  cuni  di 
itantiaa  tur 
rc,vel  per. 
pendiculo 
montis 
Ognum  in 
Horizonte 
propoticum 
meciri. 


tom^onedo. 


S  I  T  enim  montis  alicuius, 
atit  nirtis  altirud.'  Q.E  ,  &  hgnu 
in  Honzontc'  vifu/h  T .  Erigatur 
ex  D4  hafta  allqua  fc    ,&  fum- 
pta  D  A,  arqwali  [attri  quaJrari 
ftabi&  pr;o.nn^  :er'.ir  t]iiadra- 
tum  i  l  c  d  in  A,ita  vtccntium 
'v    di  p-rat;  ci,  i.c  fl*pc.  .»-s  ,  &  Jatus 
—2-  infcnus  rcct  I  aJ  fig     :n  J: ,  ver- 
oat.iVifuo  deirfde  ooilotn  di- 
vnibra  verfa  be.  Narfl-J 


rigatur  dioptra  vcrfus  F ,  notcnturque  partcs  m 

(i  Hat ,  .  _. 

Vt  be$vmbr*  verfs    ad  l.itns  b*,  iqoq.    It*  latus  *  d,iQQO.    **  A  W  , 

repertexur  hypotemifa  AF;i  i  par -ibus  laierisa  d  Accomiv.odetur  rir  fik  qua- 
dratum  v  vC  D,vt  cc  >n  u:n  dioptr*  A,(ic  uiperius,  &iatus  C  D>Kori2ontl 
aequidii)  •J.oclti.c.s  A  D,  haft  e  ereCta?  c^ngryat.  Quo ►pofito  ,  videbitur 
fiatuim  F,  per  inuentam  hypotenufam  A  F,  qu*  prfraUm  fecec  Wtus  vrnbt* 
vei  fae  fti  >in  G  in  }urratu*que  portio  dioptrac  AG,  vc  in  fchol.  prcblcm.  7. 
Num^.docuimus^i  Nam  li  fiac» 

Vt  p*rtio  iieptr*  *  l  teV**Ml»  hy  Ita  ALs^tn  vetyiBGl*-  *d  AI9 
AG^nuent*         f*tcnuj*m  A  Ft    *M*lis(4*&*  GL$pf*U** 

ia  ipfi  b  F,) 

cotnpcaeiic  AFoin  pai tibus  hypotcmif*  AK  Lc  fi  dematur JatUS  qiiaJ-ati 
AD,  injjfdem  psrutjus  notum,relii4ua  iLt  D£,aIcicudo  monris ,  au:  tur.is. 
Quod  (i  rufrfus  hat, 

Vt  portio  dtoptr*  ad  inumtam  hy  Ita  EM/jrcduH*  BCy  vf  ad  £F, 
AG^nuent*         Metejt/am  A^y    que  ad  Myj!*:eri  CjD, tqa* 

lisy 

cxibit  notadiftantia  EF,tu  ijfdem  partibus  hypotcnuije  AF. 

VBI  vides  eidenl  opera,  iuucniridiihmiam  ab  cculo  A,\f^uc  ad  jjgnum 

F,  in  1-Jorizonrc. 

NON  erit  autcm  difficile  ipfam  D  E  ,  vel  E  F  ,  11  inucnta  fucrit  tri  par- 
tibns  miilerimis  latcris  AD,veI  C  Ds  in  alia  meniura,  vt  in  pedttmsj  criiccrc 
^rotamj  ii  iiat, 


Vt  ADyl* 

thS  joco. 


*d  AD/aot*m  in  psdll  us,"jcr    Itx  Dlfiv  ll  BF,  t*    *d  alikd 

bigrAtia  in     vel  in  ftmhffia    i  ct*  in  mit&fitmU 
vmus  eubittx  f*rtibktt 
Atque  hac  cadcm  rjtione  omncsali.r:  lircTaB  r)  uemJB  in  mi]V*n.is  partibus 
latcrisquadrafi ,  rcducenturad  aliam  meniorain  uei  podum,  ^eJ  cubjrorum 
&c.Qiiod  criam  in  fch<  liop.  obl  -ni./  rftoi  v.  rjnp 

2  bilCCT  deirfdehypocenUU  ^ujc  ivpcriatir  vc  r  F.inuenraelt,) 
quauVatum  m  C:  inuefiigeturque  poi  tio  <iL  ptr*  h  Cj  1 1  i  \  fcbol,  pioblem. 
7. Num. 2. tradidjinus.il  Dcindc  tiat, 


iVfonio  difiptr&  AC, 


a  i  Uufntkm  LyfPtenH 
j*w  AJ% 


It.i  A  D>  UtHS  *d  AE, 
joco. 

Nam 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


L  I  B  E  R   T  fi  R  t  I  V  S. 


Namnumerusprodudusdabit  AE,  in-partibus  hypotcnufae  AT.  Atquetoti- 
$zm  parces  complectecur  diftantia  Eii^  quod  Afc*£l,aeqnales  iint.ob  angu- 
los  fcmircctos  £AI,EfA,aLquaies.  *      \  -  b6,  primi. 

I  POSTREMO  hypotenufa  A  K,  inuenta  eo  modo  ,  quo  A  F ,  cognira 
eft  ,  fecet  latus  CD,vnibr*  recte  in  H,reperiaturqiteporcio  dioptrae  AH,J 
▼t  in  ichol.problem.7.Num.  2.  docuimus.f  Nam  fi  iiat, 

c  i.fexti.& 

Yr  fortio  dioptri.  adinuentam  hypotenu  Ita  ADjatus  qua>  ad  AE^  wnp*H*\ 
AHytnuenta         Jam  AK:  drati 

cognofcetur  AE,in  partibus  hypotenufe  AKj&c.Ec  fi  rurfus  fiat,du£ta  prius 
HN,ipIi  Afc,parallela, 

Vt  portio  dhftrA    Ad  innentam  hf    Ita  E  N ,  vmbrx  rtft*  .     ad  EK> 
AHjnuenta  fotenmfam  A  Kj,  m  DH,*qualis  ,  .  . 

nota  quoque  reddetur  diftancia  EK,in  ijfdern  partibus  hypotenufae  A  K,  &c. 
Quod  li  ex  vercice  D,appareret  radix  montis  ,  iiurenirecur  eodem  modo  di- 
ftantia  a  radtce  vfque  ad  E,  quae  ablaca  ex  diitantiaFi.,iniienta  nocam  quo- 
cjue  relinquet  diftantiam  ab  Fivfque  ad  radicem.mbntii,qua!  nonnumquam 
polfet  deliderari. 

E  X  fummitate  turris,vel  aliqua  cius  fcncflra ,  diftan- 
tiam  a  bale  turris  ad  fignum  propofitum  in  Horizon 
tepcr  quadratum  cognofcerc. 

PROBLEMA  X. 

-  t  SIT  turris  aliqua  AF,& diftantia  metienda  FG.Si  igitur  alcitudo  tuf 
ris  cognica  eit,auc  eius  porcio  inter  feneftram  A,  &  bnfem  F  *,  infpiciatur  li- 
gnumO,per  pinnacidia  quadraci  penduJi.  Et  fi  quideni  filum  perpendiculi 
lnterfecet  iatus  vnibrae  rcftae  in  E,¥cl  per  pundum  C.cranfear,Fiat  autem. 


Vt  latus  A  B,  far  ad  vmlram  re-  Ita  AF>  aUituJo  turrh  ad  F  G  , 
iiftm  1000.  ttam  Z>F,  nota 


cognitafic  d:ftamia  FG,  quaefita  in  partibus  turris  notce. 
6i  autcm  vmbra  verfa  fecetur  in  E,6c  flat, 

R    2  Tt 
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Vt  vmbr*  verfa  ad  Utus  DAjar  Ita  AF,altitudo  turris  c$  ad  FG9 
DE,  tiumi  ooo.  gnita 

cfficietur  quoque  nota  eadem  diftentia  FG>in  partibus  turris  cognitae . 

z  PER  quadratum  lhbilc  eandcm  quoque  diilantiam  adipifceris .  Sit 
cnim  rurfus  turris  quaepiam  DE,  &  diftantia  metienda  EG,ve  1  EH,  vel  EF. 
Si  igitur  dioptra  fecct  latus  vmbrae  re&ae  in  I.  Et  fiat , 

¥t  Utusquadra  ad  vmhyam  Ita  altitudo  AE>ex  turre  £r  l*  *d  EG, 
tiADyiooQ.         reclam  DI:    tere  quadrati  AD,  conflata. 

/^,       B  prodibit  diftantia  quaefitaj 

i^Jl^C.  ,  §  ^  E  G. 

"  *"~rrT  M          SI  autem  dioptra  per  C. 

./^^. .  » a/»V«>y  tranfeat ,  erit  diilantia  E  H  > 

*  \  \^  altitudini  A  E  ,  nota?  x  qua- 

\  lis . 

\     >y  S I  dcnique  vmbra  verfa 

\      \  interfccetur  in  K  ,  fiat  autem. 


Vt  vmbra  verft    ad  Utus  quadrati    Ita  altitudo  nota  A  E  >    ad  E  F  , 

EK9  icoo. 

inuenietur  diftantia  EF,  in  partibus  alcitudinis  AE, 

HAEC  enimomniain  i. pVdbtcm.Num.  r.&  z.demonftrata  funt. 
3    QV  OD  li  altitudo  turris  cognita  non  Ci  t>inucitiganda  ea  primum-» 
crit  per  problema  8.  vcl  9.  vel  potius  per  fchoiium  problem.  o.auc  ccrte , 
commode  fieri  poflit,  per  chordam  aliquam  cum  appenfo  perpcndiculo  de- 
minam  exploranda  .  Dcinde  procedendum  erit  ,  vt  Num.  1.  &  2.  dw 
dtumeft. 

VERVM  finc  eognitione  turris  idem  aflequcmur  ea  ratione,  qua  in  pro- 
b!cm.6.vel.7.  alcitudinem  propo/icim  indagauimus,  etiamfi  Jiitantia  vfque 
ad  altitudinem  Cn  ignota.Nam  (\  in  6.  pfoBlemate  turris  fit  d  f,  diftantia  au- 
tem  mctiemla  FG,tfficiemus  illud,fi  in  haftaaHqua  eretta  d  A,fianr  duas  fta- 
tioncsoculiina5A.Solumquodibidic5lumeit  de  vmbra  verfa ,  hicde  recla 
intelligacur,8f  contra. 

PA  R  L  ratiohCj  fi  in  z.problematc  turris  fit  i  F  ,  &  diitantia  metien  Jjlj 
FG,  inucniemus  eam,(i  in  piano  fummitatis  Wfns  fiant  Jux  ihtio- 
ncs  oculi  111  A,  a.  Solum  quod  iln  dkitur  de  vmbra  vcrfa,hic  ctiam  de  recla 
incclligatur.Nam  (i  figurjc  prob!cm.6.&  7.  hoc  cit ,  figmae  problem.  3.  &  4. 
inucrtantur,  vt  altitudjnes  fianc  AF,AF,  Jatus  quaJrati  D  C,  ad  vmbram  re- 
ftam,&  BCj  aduerfarxi  perdncbfoyc  imtio  huius  libri  in  conftruclionc  qua- 
«Irari  Num.^.explicauimut. 

ShD  hanc  diQaiuiam  longc  facilius  in  fcholio  praccedcntis  problcmatis 
iauenimus  per  vnicam  ilationem,vc  patuit  in  diilancia  EF,  &c. 

EX 
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EX  altitudinis  alicuius  faftigio  5  etiamfi.  altitudo  fit 
menforis  ftatura,diftantiam  inter  duo  figna  in  plano, 
cui  altitudoinfiftit  3  fi  ea  diftantia  e  diredto  menfo- 
ris  iaceat  ,  &  vtrumque  eius  extremum  cerni  poffit> 
per  cjuadratum  comprehendere. 

PROBLEMA  XI. 

1  SIT  diftancia  metienda  AB,  c  di- 
refto  alcitudinfc  C  D  ,  in  qua  oculus  men- 
foris  exiftacin  D  ,  faftigio.  Per  problema 
antecedensinueftigeturex  vertice  D,  tam 
diftantiaCB,  quamCA.  Minor  enimhaec 
ex  illa  maiore  detracla  notam  relinquet 
diftantiam  AB,  inter  figna  A,&  B  ,in  par- 
tibus  altitudinis C  D,in  quibus videlicet 
diftantizetiamCB,CA,inuencaefunc. 

2  SI  altitudo  CD,  fic  ftatura  mentoris ,  reperietur  eodem  mododiftaff 
tia  AB,fi  oculus  menforis  in  D,  vtrumque  extremum  A,B,  cernere  poflic ,  Yt 
liquet . 

LONGITV  D I N  E  M  in  Horizonte  extenfam  metiri 
per  Quadratum  ,  quando  menfor  in  vno  eius  cxtre- 
mo  exiftens  alterum  extrcmum  viderenon  poteft, 
propter  tumorem  aliquem  interiedum5  nequeal- 
titudoinpromptueft,fedfolumaddextram,  vel  fi- 
niftram  pcr  lineam  perpendicularem  recedere  po- 
teft  ad  locum5e  quo  alterum  extremum  appareat* 

PROBLEMA  XII. 

t  SIT  longitudo  metienda  AE,cuius  extremum  E,ex  A,menfor  vide- 
re  non  potfic ,  neque  adlit  alcicudo ,  fed  tamen  fi  ad  dextram,  vel  finiftram_* 
recedac  per  Jincam  perpendkularem  Aa,vfque  ad  a,illud  videre  poHic.Qua- 
dracum  ihbile  ita  erigatur ,  vt  eius  planum  longitudini  A  E  ,  congruat.  De~ 
bet  namque  conftare,qu*nam  refta  ad  excrema  A  ,  E,  percmeac,  hoc  efty  re- 
Aam  conftituat ,  cum  data  longitudine.Demde  collocato  quadrato  m  Horu 
zontis  PIano,ita  vt  IatuS  AB,a longitudinc  non  recedac,  extendatur  rcfta, 
ncr  latus  AD,  vfque  ad  a ,  vnde  excremum,  E,appareac,  fitque  fpatium_, 
Aa  per  aliquam  menfuram  notum.  Eredii  autem  in  a,  quadratum  circum- 
ducatur.donccPcreiusplanumextremumE,  cernatur  ♦  Poft  haa  iJern_r 


/>am — s~~3^  I 
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quadratum  in  FTorizonte  collocemr  ,  latufque  a  d,  perpendicu-ari  Aa,  con- 
gruac  i  Et  dioptra  circumuoluatur ,  doncc  eius  linca  £  Auc-z  rcztx  aH,  per 
quam  extremum  E,  infpcclum  fu'c,refpondeat,  noteturque  wmbra  verfa  bF, 
fexti     abfciHa.  Fruntque  triangula  abF  ,  aAE,  asquian^ula  ,  proprcr  rcclos  angu- 
,  '  Jos  b,  A,  &  alternos  b  a  F,  A  E  a,  acqualeS.a  Quamolrem  (i  iiac , 

Ytvmlra  verfa  bF,    ad  (juadrati  latus  al,     Ita  Cpatium  An,    ad  AEt 
iooo.  nctum 

cognita  erit  lon^.ittulo  AF,in  parribus  fpatij  Aa. 
r  .t-t        SI  fortedicptralatusd  Cjvmbrcr  reCcx  inttrfcccr,  (quodraro  continger, 
4'J€X  1    cuiri  plerunque  AE,maior,fit,quam  Aa,^)  £  erit  cunc. 

Vt  Utus  a  d}  ioco.    ad  vmbramreflam    Itafpatium  A*>    ad  Ur.grt*- 
abfcijfami  dinem, 

vt  pcrfpicuum  cft,  fi  ducaturey  a  ,  rec"h  fcans  Jatut  d  c,  &c. 
C  Cprimi.       S-I  dcnique  dioptra  fortallls  pcr  c,  traufirct ,  € eflet  iVatium  Aa,Iongi- 
tudini  quxlirge  arquale;  proptcrca  quod  tunc  ficrc  ran^ulus  femi:cCh:s  d  a  c, 
idcoquc  &rech  ac,fi  duceretur,faccret  cum  AF,an£ulum  fcmiredum,atque 
adco  angufo  d  a  oequalem. 

2  E  ADl-  M  drftantia  lon^trndouc  A  F,  cocMiofcctur,(i  ram  in  G  ,  quam 
in  H,  baculus  ,  fcu  arnndo  ad  .mgufos  recfos  f  i»atur  ,  rra  vt  ex  A  ,  a  ,  radij 
per  arundinetn  incedentcs  ad  i  ,ferantur ,  fpatiumque  Aa,cognit  m  (ic;  vt  in 
2.probI.Num.6.  traditum  cft . 


LON 
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LONG TTVDt RE M  -in  Horizohte e dfrecfio  men- 
forisiacentcmcognofcere,  adcuius  extrcmaneque 

l  accedcre  liceat/ncquee  ldcoixienroris  eam  dime- 
tiri ,  oeque  vDa  adfit  altltudo,  dummodq  addextra 
vcl-finiftram  per  lihcamperpendicularem  ad  locum 
aliqucm  ire  poiTit  menfor,  ex  quo  vtrumque  extre- 

&  muniappareat. 

PROBLEMA  XIII. 

l  LONGITVDO  metrenda  fit  E  D, 
c  dire&o  menforis  in  F3ex,iftentisJita  vt  ne 
quead  eam  aceedere  liceat  ,  neque  eam  e 
loco  F,  metiri ,  neciue  vllaadiit  altitudo  ; 
$.6;1  folum  per  lineam  perpendicularem_i 
FG,ad  locum  G,vnde  vtrumque  extremimi 
D,  fci,videa:ur-  poftit  accedere.Per  proble- 
«la  pjr;._cedens  irrqttiratur  ex  Gytam  Icmgi-  f& 
tudoFH.quam  FD.Hcec  enim  exilla  detra&a  notam  xelinquet  propodtam 
lor.gitudmem  DE, 

ALT I T  V  D I N  E  M  montis ,  vel  turris  ex  eius  fafti- 
gio3  quando  e  dire&o  tnenforis  interuallum  aliquod 
interduofigna5vel  etiam  inter  fignum  quodpiam 
ac  turrim  cognitum  eft  ,per  quadratum  conijccre. 


PROBLEMA  XIIII. 


1  S  I  T  mons,  aut  turri* 
DE,fitque  primum  e  dirccto  me 
foris  in  faitigio  D,exin.entis  in- 
terttaJlum  FG,  noium.  Actom- 
niod^tur  qjuadiattim  ftabilc  in— * 
fumm_tateD,itavt  JatusAD» 
perpendiculare  fit  ad  Horizoo- 
tem,  &  C  D,  Horizonti  -paralle- 
Jum  .  Infpecto  igitut  pcr  dioptra 
vtroque  terrmno  F  >  G  _  fecetur 


E 


Vtroque  ica nriijvj  i.  >  *j  _■  iwvnm 

vmbra  re<S.i  in  H,I.  a  Quomam  igitur  eft ,  vt  TH,  ad  HD, ita  G  F,  ad  F  E:  b 

*         .  1   7*"  i-  .  .  ?• ____   .._..*r\  »jr\A  ;.  ^  n  c  ->A  c  a.  «..-..- 


\  ,   ■  .  lgitm  w** , » w       —  - »—_...-  —  -  7  —  -  -  a  fihol,  4' 

itcm  ob  triangulorurn  iimiliuiduiem ,  vt  HD,  ad  DA,  ita  F  E,  ad  £  A  >erit  fexti 
ex  £quo,  vt  ii^ad  DA,  ita  GF,  adEA.I-ituriifiat,  b  4:/ 


\ 
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Vt  IH.differentiavm  adDAjatusqua  Ita  internallum  GF,  adEA 
brarnm  retfatum  drati  tignttum 

cxibit  nota  recla  EA.Et  fi  dematur  latus  quadrati  D  A,  (  quod  fieri  debet  no 
tum  in  partibus  interuaili  GF5)  reliqua  fict  nota  altiwdo  D  E  ,  m  pambuj 
interualli  G  F. 

i    SIT  toca  deinde  diftantia  EG,nota.  lnfpiciendum  ergo  folum  eil  ex- 
a  i.fexti .    tremum  G.  a  Nam  fi  fiat, 

Vt  lD,vmbra  retla    ad  DAjatus  quadrati    Ita  diilantia  no    ad  EA, 

ta  GE, 

efficictur  rurfus  nota  reftaEA,  &c. 

?  QV  A  N  D  O  vmbra  vcrfa  BC,interfecatur,vt  fi  fpatium  notum  fic 
LN  ,  reducendaeft  vtraque  vmbra  verfa  ad  reclas  D  K  ,  DM.  Nam  rur- 
fus  erit ,  vt  K  M ,  difterentia  vmbrarum  reclarum  ad  latus  D  A ,  ita  fpatiutn 
notum  LN,adE  A. 

SIC  etiam  quando  vnus  radius  vmbram  re&am  ,  &  alter  verfam  interfe. 
cat,  vt  in  fpatio  LG, contingit ,  reuocanda  erit  vmbra  verfa  ad  reCtam  D  K, 
vt  iterum  fit  K  I,  diftcrcntia  vmbrarum  reclarum  ad  D  A,  latus  ,  vt  fpatiura 
notum  LG,ad  EA. 

4  SI  deniqueradius  per  C,tranfirct,ftimendum  eflet  totum  latus  CD, 
pro  vmbra  re<fta,at  vmbra  verfa,  fi  qua  eflet,ad  reclam  reducenda. 

DISTANTIAM  aboculo,vel  pedc  menforis  ( vbicun 
que  exiftat )  ad  quoduis  pundhim  iri  aliqua  altitudi- 
ne  notatum  per  quadratum  exquirere. 

PROBLEMA  XV, 

I  T.XPLORANDA  fir  diftantia  puncli  F,  10  muro  aliquo  fiue  perpendi- 
culari  ad  Horizontemjfiue  inclinato ,  vel  ctiam  in  tetfo  quopiam  ab  oculo 
A,  vel  a  pede  E,  pofita  ftatma  menforis  AE.  Et  fit  primum  altius  punctum 
F,quam  oculus  A.Concipiatur  cx  F>demifli  perpcndicularis  FG,  &  ad  hanc 

duda  ab  oculo  A  ,  alia  perpcn 
dicularis  AH.Collocato  ergo 
ica  quadrato,  vt  latus  AD,Ho 
ri/.onti  aequidiftet ,  infpicia- 
tur  pun&um  F,radiusquc  AF, 
vel  dioptra  auferat  vmbram 
verfam  D  I.  Per  problema 
vcl  4.  vel  potius  per  fcholium 
problcm.7.  inueltigetur  diftan 
tia  AH,  etiamli  puntfum  H  , 
non  apparcat  :  diligemerque 
inqui- 
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inquiratur  ,  quot  partes  millefimae  lateris  A  D  *  in  fegmento  dioptre  A 
comprehendanrur.quod  mulcis  modis ,  vt  tn  fchol.prebI.7.Num  i.docuimus, 
cxequemur  hoc  modo.Primum  quoniam  duo  Jatera  A  D,  D  I,  in  rectangulo 

triangulo  ADI,  data  funt,  *  ignorari  non  poterit  bafis  rn  partibus  laterum.  4  &  triang» 

Deindequia  per  probl.  1.  ex  vmbra  Di  ,  notus  fic  angulus£)Al,£  cognofce-  rf^^'. 

tur  rurfusbafis  AI.Tertior  quia  quadracaAD,Dl,qnadrato  AI,^qualia  funt;  *  5»  trian». 

£  ex  aggregato  eorum  radix  quadrata  eruatur,  exhibebic  ea  radix  bafenx»,  re&fl. 

Al,notam.His  pcraccis,^  fi  fiat,  c  47 


d  ^.Jextt. 


Vtlatus  adfortionem  dioptr&  ita  dislantia  A  H  ,  ad  A  F  , 
^fD,iooo      AI}nuper  inuentam:       nuper  etiam  mueta. 


cognira  erit  diftantia  AF,quaefita  in  partibus inuentae  diftantiae  AH. 

DISTANTI A  autem  E  F,  a  pede  ad  datum  pun&um  F ,  ita  reperiermu  . 
Quoniam  in  triangulo  A£F,duo  latera  AF,AEicognita  limt,  cum  illud  pro- 
lime  fitinuentum,  &  hocftaturae  menforis  aqualc  fit ;  comprehenduntque 
angulum  notum  EAF,vtpote  conflatum  ex  rec~toEAH,&  DAI,  qui  pjfcpro-  , 
blema  1.  inuentuseft  ex  vmbra  verfaD  l:e  notum  efficietur  latus  quoqre^  t  12.  triaft* 
£F,  quod  quaeritur .  re&iL 

2  QV QD  fi  vmbra  recla  fecetur  in  L,  vt  in  altero  quadrato,  vbi  iterutn 
menforis  ftacura  eft  AK  :  Inuenta  portionedioptrae  AL,in  partibus  millefi- 
mis  lateris  quadrati  ex  angulo  B  AL,&c.  necnon  diftantia  AH,  ex  problcm. 

J.  vel  4.  vel  ex  fcholio  probl.  7./  Sifiar,  f  4»fixtim 

Yt  BL,vm-       *d  LA,porticnem       Ita  diftantia  AH>       ad  AF$ 
bra  recla  dicptrx  inuentam:  inuent* 

prodibit  rurfus  nota  diftantia  AF,  in  partibus  diftantiaeinuenta?  AH. 

NON  alitcr  procedes,  fi  dioptra  per  C  ,  tranfeat  :g  Ctim  tunc  etiam  fit,  g  +  fexti* 
vt  AD,latusad  partem  dioptrae  ACinuentanijVtpriusjitadiitantia inuenta 
AH, ad  diftantiam  quacfitam  AF. 

DISTANTIA  autem  KF,a  pcde  K,vfque  ad  F.  I  inuenietur ,  vtprius,  ex  ^  tfian« 
duobus  lateribus  notis  A F, /\K>&angulo  ab  ipGs  coprehenfo  FAKjqui  nimi-  rcctil, 
rum  conflatur  ex  re<5to  A,&  D AL,ccmplemento  anguli  BAL,quem  per  pro- 
blema  i.cognitum  cfficit  vmbraiecla  BL. 

3  SED  fit  iam  pundtum  F,oculo  A  depreflius,&  ftatura  menforis  fit  AE» 
Concipiatur  ex  F>duci  FK,Horizonti  parrjjela,  vcl  ad  A  E  ,  perpendicuJa- 
ris.Item  per  F  ,  rcda  GH  ,  ipfi  AE ,  parall.la  .  Accomodato  autem  quadra- 
to,vt  latus  AD,rcc"tum  fit  ?.d  Hcrizcmem,  &  D  C,  Horizonti  aequidiflans  , 
cogitetur  DC,  latus  produc~;iim  vfquc  ad  H  punctum  perpendicularis  G  H  . 
Primum  itaque  reperiatur  altitudo  AK,  per  probiema  8.  vcl  9.  duabus  fta-  * 
tionibus  factis  in  recla  DH,  vel  in  hafta  D  A,protrada,  vel  certe  per  fcholiu 
problem.  9.  Quamuis  enim  ftatura  menforis  A  E  ,  cognita  fit ,  ignoratur  ta- 

men,  quanta  fit  eius  pars  AiC,  quam  parallela  FK,  per  imagiuationem  duda 
abfcindit :  ita  vt  omnino  neceflarium  fit  altitudinem  A  K  ,  inquiiere  .  quod 
per  8.  problema  facile  exequemur,  fi  in  vtraque  ftatione  vmbra  verfa  fecc- 
t  ur  in  I,N,(quod  plerunque  hic  continget)  &  vtraque  abfciifa  BI.bN,adre- 
&as  DMA     reuocetur :  Nam  Ci £ut , 

s  vt 
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VtLM>difierenti* 
*vmbrarii  reclari 


*&  Dd,dijferentiam 
ftattonum : 


it*  A  D  , 
iatus 


*dAT% 


inuenta  erit  altitudo  AKy  oculo  pofito  in  eius  fummitate  A  ;  vt  in  difto  pro- 
blem.  8.  Num.  2.  diximus,&c.  Quae  tamen  altitudo  A  K,  facilius  per  fcbo- 
Jium  problem.  9.  reperiri  poteit. 

ITAQVE  f]tiia  vmbra  BI,  per  I.  problema  patefacit  angulum  BAI,  hoc 
eft,alternu  n  AFK,  libi  aequalem,  necnon  &  eius complementum  FAK;erunc 
in  criar.gulo  retfangulo  AiCF,dtio  anguli  acuti  cognici,  vna  cum  laterc  AK  , 

*    triang.  proxime  inuenco ;  *  Ita^ue  d  fiat, 

rctfiJ. 

Vtfinusto-       adlatus  AK%in-       it*  AFyfecans  angult       *d  AF9 
tus  uentum*.  FAK, 


4.  fexti. 


cognita  fiet  A  F ,  in  partibus  Iateris  inuenti  A  K.Vel  inuenta  partc  dioptrx 
A  f,  in  parttbus  nullefimis  Jateris  quadraci ,  vt  fupra  dictum  eit  prope  imciu 
huius  problemacis,  b  fi  fiac, 


Vt  BI>vmbr* 
*verf* 


*d  lA,partcm  dic" 
pr£  inuentA\ 


ita  KA}altitudo 
snuenta 


*dAF% 


*  n.triang. 
leclil. 


<  4,  fcxti. 


nota  rurfusefrlcictur  diftantia  AF,in  partibus  rcctc  AK,  iruentae. 

PORRO  diitantiam  hF,a  ptde  mcnforis  ad  punctuni  F,c  inuenif  mus,rt 
fupra :  propterca  quod  tn  triangulo  Ah  F,duo  latcra  Ali,  AF,  nota  Junt,  cum 
ilJud  /it  ihirura  menfoiis,  hoc  autcm  lit  proxime  inucntum,angulumq.  con» 
tinent  norum  FAK,  vt  paulo  antc  dixnmis . 

4  NON  aliter  vtraque  diilantia  co^nofcctur.n"  puntftum  F,in  Horizon 
tc  fit  po(itum,qui  Honzon  pcr  ¥X%  lntcliigatur  rranliie,  ita  vt  ftatura  men» 
foxis  ,  vcJ  aliqua  aJia  aJtitudo  nota  ,  iit  A  K  .  Nani  cognica  portione  dioptr* 
Ai,  vt  fupia  craJicum  cit ;  c  U  liit , 


Vt  Bl.vmhr* 

Sbjcrj/* 


*d  I Aipcrtionem 
dreptrf  tnuem*  i 


ita  AK,altitudo9 
veljiutHr*  mejon 
rst 


mdAF, 


nou 
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«Ota  enadet  diftancia  A  F,  tn  partibus  ftaturac  menforis >  vel  alcitu  dini.t  no 

«AK.  ■  rr 

a  Rurfus  h  hat 


ibfctjj* 


ad  ABjatus  fu»m 
Uratt  1000. 


tta  AK.alwui^^vel  ad  KFM 
fiatur*  men/orts 


Co°nita  etiam  fiet  diftincia  KF,a  peJe  menforis  vfnie  ad  puft&um  F,in  par- 
tibV  eiufdem  ftaturde  nienfori* ,  vel  altirudinis  noras  AK.Vbi  vidcs,  vcr.imq. 
diihntiamcogrtotci  pcr  vnicam  ftacioncm  ,  qiundo  punctum  datum  eit  in 

Horizonte.  ,    .  fU" 

t  S  E  D  vbicunque  pun&um  F,  extftat  fiue  in  Horizonte  ,  liue  m  (ubli- 
mi,  ve!  infra  ocukm  ,  irtueniemus  nihilominus  vtramq.  diftantiam  per  vni- 
cam  ftationem,  hoc  gaodo  .  QjuafldS  pun&um  F  ,  eft  tn  fublimi  >  vt  in  prtma 
figura,accommodetHP^adritum  ica,  yrdioptra* centrum a, fit fuperius ,  & 
latui  d  c,  verfus  punftum  F  ,  dirigatur.  InfpeCto  eiura  per  diopcram  puncto 
F>notecur  vmbra  verfa  e  b,  b  £c  nat, 


Vt  vmbr*  ver< 
fa  eb> 


*d  latut 


it*  latus 


sJAF, 


Kamnumerus  produ&us  notam  faciet  diftanthm  AF,  in  partibus  lateris 
quadrati .  Non  alitcr  diftantiam  KF,  a  pede  menforis  clicies.fi  eodem  pafto 
quadratum  ad  pnndum  K5  appl;cabis,vt  conftat . 

QVANDOautem  pun&um  F  ,depreftius  eft  oculo,  vt  in  z.  figura  ,.eri- 
gendus  eft  baculus  a  d  ,  minor,  quam  ftacura  menforis,&  in  a,  applicantkm 
quadracum,  vc  rurlus  centrum  dioptrae  A,fic  fuperius,  &  lacus  ac,  ad  pun- 
fitm  F, vergat .  Nam  vifo  pun&o  F,tx  A,  per  dtoptram,  nocataque  vmbra_, 
verfaeB,  lifiat. 


Vt  vmbr*  verfa, 


ad  latus 

BA: 


Ita  latus 

A*y 


adaF  t 


exihit  diftantia  a  F.  nota  tn  partibus  Iateris  A  a  .  Diftantia  porro  EF,a  pedtf 
menfons  comjcietur ,  fi  quadrarum  in  E,  appHcctur  ,  vt  m  prima  figura  di- 
ftum  cft .  Quando  denique  pundum  F,eft  inHorizonte,  muemetur  vtraque 
dtftancia,  vt  Num.  4.  tradidmms  . 

INTERVALLVM  inter duo figna, vel punfta in 
quolibet  plano  fiue  re&o  ad  Houzontem,  fiue  in- 
clinato5per  quadratum  metiri. 

PROBLEMA  XVI- 


*  4  fixti, 


b  \.fexti% 


t  I  N  quolibet  plano  eleuato  AB,  inquirendum  fit  interuallum  CD,e* 
•lano  EF  Pofito  oculo  in  G,  vt  ftatura  menforis  fit  GE,inueftigetur  per  prae 
«edeus  problema ,  vtracme  diftantia  GC ,  GD,  in  partibus  ftatura?  menforis 
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GE.  Deinde  applicato  quadrato  ftabili  ad  oculum.  G  ,ita  vt  eius  planum  per 
punfta  C,D,  tranfeat,  atque  vnum  eius  latus  ad  pundum  D  ,  recta  vergac  , 
(quod  fiet,fi  pofita  linea  fiduciae  dioptrae  fupra  illud  larus,  punctum  D  ,  per 
foramina  pinnacidio^wm  confpiciatur)  verratur  dioptra,donec  peream  pun- 
ctum  quoquc  C,apparear,&  vmbra  abfcifla  notetur.per  quam  ex  problem.  i. 
anguliCGD  maenitudo  addifcatur . Quodfialterum  larus quadrati  vltra 
recram  GC,exiftat,erit  angulus  CGD,acutus  i  fi  vero  citra  redam  GC,exti- 
terit ,  dictus  angulus  erir  obtufus  a  quem  cognofcemus,  fi  ad  redum  adijcie- 
bqus  reliquum  angulum,  mter  alterum  illud  latus,&  reclam  GC ;  quem  qui- 


m  i2.triant 
rcftil. 


hi.ftxti. 


dem  inucftigabimus  ,  vtdeacuto  CGD,  diximus,  iinimirum  in  rccta  C  D, 
mente  notemus  ptmcium,  in  quod  alterum  illud  latus  productum  incideret  • 
Nam  fi  tunc  latus  iliud  rectaj  GC,  congruat,&  dioptra  ad  pun&um  notaturn 
vergat,indicabit  vmbra  inter.  latus  illud ,  &  lineam  fiduciac  angulum  pr»?di- 
ctum  reliquum,  vtin  problcmace  r.  dictum  eft.  Sidenique  alcerum  illud  la- 
tus  pi aecisc  rc&ae  GC,congruat,  angulus  CGD  ,  rcctus  erit .  Hisperactis, 
quia  in  triangulo  CGD,Iatera  GC,  GD,  nota  continent  angulum  G  ,  ctiam 
cognitum  ;  *  cognofcccur  quoque  tertium  Iatus  CD  ,  quod  quaeritur. 

2  VERVM  imicntis  diftantijs  G  C,  G  D,  in  aiioua  menfura  ,  vna  cura 
angulo  G,faciiius  ,  Iicet  non  tam  cert6,interuaJIum  C  D ,  cognofcemirs  hoc 
pacto.DcfcriptoanguIo  G,feorfum,fumatur  in  GC,porcio  quodibet  partiii 
laccris  quadraci ,  verbi  gratia  f  oo.  id  elt,fenniiis  laccris  .  Ht  fiac ,  vc  diftan- 
tia  inucnca  G  C ,  ad  diftantiam  tnuentam  G  D  ,  ica  parccs  accepcae  joo.  ad 
aliud  .  Nam  Quotiens  dabit  numerum  ijiiartum  proportionalcm  earun- 
dem  pauium  lateris  quadrati ;  quibus  fi  capiacur  in  GD»  porcio  aequalis ,  b 
eritintrrualliim  inter  cxtrema  pui  cta  diciarum  portioiium  ,  arquidiitansin- 
teruallo  CD;  vc  conftat,li  i\\x  poitiones  in  teccas  GQ  GD,  inhgura  tranf- 
fcrrcntur  i  propterca  quod  in  lJlis  cxtremis  pun&is  rrcta?  G  C,  G  D  ,  fect» 
efli.nc  proportionalittr.  Qu  rc  fi  illud  mteruallum  cirdno  nunfuretur  in  § 
eifdera  partibin  Jatcris  qu»drati,c6ntinebit  inceruallum  CD,totidem  parti- 
culasrcctas  GCin  joo.  partcs  apqiulcs  diuifjc,  quot  in  lllointerualjo  com» 
prthcndunrur  cx  parriculis  Lteris  quadrati  :  cum  ficvtportio  particularu 
joo.ad  intcruallum  i!Iud,ita  GC, diuifa  in  partcs  arquales  500.  ad  CD.Quse 
particule  reduccntur  ad  menfuram,in  qua  mucntae  lunt  GC,  GD:  fi  fiat,  vc 
GC,  quatcnus  500.  ad  mcnfuras  in  GC,inucntas,ita  CD,  inucnca  in  parti- 
cuiis  rcUx  GC»in  500.  partcsdiuifa^ad  aliud. 

QVIA 
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QVIA  verovixpercircinumaccurateieperiri  poteft  intcruallwm  illud 
inter  extremitates  prop^ionalium,magis  exqui!ire,Iicet  labortoUus,mtcr* 
uallum  propoficum  cognofcewr  pcr  la.triang.  teailincoriim^ 

INTERVALLVM  tranfiierfuminH^ontc,  cuius 
,   vtrumquccxtrcmumvidcripotcft,per  quadratum 

metiii . 

PROBLEMA  XVII. 


1  IN  Plano  Horizontis  AB,iaceat  intcruallum  CD,in  tranfuerfurry* 
pes  autem  menforis  in  E,ita  vt  longitudo  C  D,  in  vtramque  P  artem  proda- 
&  per  £  ,non  tranfeat.Nam  quando  reda  CD,  e  dircclo  menfor»  lacet ,  in- 
ucttigabitur  ea  per  problema  i  i.Itaq.  vt  tranfucifum  interuallu  CD^cogno- 
fcatur ,  inquirenda  erit  primum  vtriufo/ie 
cxtremi  pundi  C,D,  diftantia  a  pcde  men^ 
foris  E,  vt  Num.  4.  probkmatis  1  5.  tradi- 
tum  eft  ,  per  vnicam  ftationem.  Deinde__> 
angulus  C  E  D  ,expIorandus  .  quod  fiet , 
G  vnum  latus  quadrati  rtdae  EC,congruat, 
&  dioptra  recta^ED.Nam  vmbra  abfc;ift 
inter  latus  illud,  ac  dioptram  cftendet  quz 
titatem  anguli  CED,vt  in  problcmare  i.diftura  eftrqui  qmdem  acutui  ent, 
fi  alterumfatus  vltra  redam  E  D.cxittet:  rcftujvero  fi  prsase  red*  E  D, 
con-ruet:  obtufus  denique ,  fi  citra  reclam  ED,  cadetsquem  cogttofcCmus, 
fi  refto  angulo  idijciemus  1  eKquum  acutu  n  ,  qui  deprehehdctur,  vt  tn  pr*- 
cedenti  problemate  docuimus.Quoniam  ergo  tnangulum  habcmus  C  h  D  , 
cuius  duo  Jarcra  EC>  E  D,  cognita  funt ,  vna  cum  angulo  comprehenfo  E:  * 
Co<mitum  quoque  erit  tertium  latus  CD,in  partibus  rectarum  EC,bD. 

fcADEM  recia  CD,cognita  erit,G  in  rcdis  EC  ,  E  D,  feorfum  defcriptis 
cum  angulo  E,inuento  fumantur  partes  ipfis  EC,ED,  proportionales,  &c.  vt 
Num.-z.praKcedcntis  probkmatis  fa&um  eft. 

DISTANTIAM  alicuius  figni  in  Horizontc  ppfitia 
fummitateturrisjvclmuri  alicuius,  licec  ad  ipfum 
fignum  acceffus nonpateat ,  per  quadratum  eruerc, 
vbicunque  menfor  cxiflat. 

PROBLEMA  XVIII. 

t  IN  Horizontis  plano  punftum  A,  diftet  a  fummitate  D  ,  alicujus  at- 
titudinis  per  retfam  AD,va  fic  venabimur.Vbicunque  oculus  menfrns  exi- 
fta  t nimirum  in  B  ,  indagcntur  per  problema  tj.  difantue  punftorurn^ 
A  D  ab  oculo  menfom  B.Deinde  angulus  explorctur  A  U  P,  vt  m  proble- 


*n.trian$. 
rectil. 


>an  Books,  Copyright  ©  201  1  ProQuest  LLC. 

xduced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 


«u.trianj. 


t4a         GEOMETR.  PRACT. 

mate  i*.  docirimus.  Nam  Gc  habebimui 
manguJum  ABD,  cuius  duo  latera  not5U. 
funt  B  A  ,B  D,  vnacumangulo  B.  *  1-itur 
tcrtium  cjuoque  Jatus  AD,cognitum  eric 

Q  V  O  D  ctiam  inuenietr.r  ,  vt  Nunu 
2  problem.16.  docuimus ,  f?  in  redis  B  \, 
BD,  cum  angulo  B,feorlum  dudis  fumentur 
partcs  ipfu  BA,BD,  proportionales,&c. 

AI  TITVDINEM  inacceflibilem,  cuius  balls  non  vi- 
deatur,&adquam  per  nullum  fpatium  fccundum 
recflamlineamacccdcrcpolTitmcnfor,  aut  reccdc- 
re3  vtduxftationesficripoffint,fedfoIum  ad  dex- 
tram,finiilramueadlocum,cquocius  bafis  cerna- 
tur;per  quadratum  cxplorarc. 

PROBLEMA  XIX. 

r  ALTITVDO  metienda  fiii  A  B, 
B  inacceflibtlis ,  ad  quam  ex  C  ,  loco  men- 
foris  non  Iiceat  acccdcre,  aut  ab  ea  rece- 
dere  fecundum  lineam  rtftam  ,  fcd  (olUfli 
in  tranftterfum  vfqucad  D  ,  vndebafem  A, 
viderc  poflimus.  Pcr  problcn.a  i  7  .  inucfti- 
geturcx  D,mteruallum  traofuerfum  A  C. 
A  Nam  per  r  .problctra  ,  quando  iam  dtitan- 
tia  CA,manifeftacft.aItitudo  AB,reddetttr  Qota,quam  quacrimus  ,  i  1  parti- 
bus  diliantidB  inuents  C  A. 

CAJLTEKVM  ex  fcholio  problcm.  7  faciltusper  vnicam  flationcm  in 
Cfaftam  inneltigabitur  &  altitudo  AB,&  diihntia  A  C ,  vna  cu.n  hypoic- 
nufaB  C. 

ALTITVDINEM  maiorcm  cx  minori  cognita  xtir.m- 
fifolum  maioris  altitudinis  vcrtcx  cernatur*per  qua 
dratum  efficere  notam. 


PROBLEMA  XX. 

I  MAIOR  altitudo  A  N,  mctienda  proponatur  ex  mtnori  aliqwa  turri 
CO.  cognin,ex  qua  folumcacumcn  A,  non  autcm  balis  N  ,  apparear  .Fiant 
in  fummiratc  dutt  irationes  in  C,&  D,  fl  planum  fummitatis  id  pcrmtrtat  , 
ftaturaq.  menfons  iitCO,vci  DEj&adAN,iutelIi^.uiu  dufta perpendicula^ 
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ris  GEF.Per  6.  problema  reperietur  altitudo  AF,ad  quam  G  adijcietur  llti- 
tudominor  DO,vna  cum  menforis  ftatura  CG,hoc  eft>refta  F  N,  cognita 
fiet  toca  alcrudo  maior  AN.  ,  . 

z  Qy  O  D  fi  in  fummitate  tata  planities  non  ht,vt  duae  ftationes  hen 
p  oflint,  eri^enda  eft  hafta  aliqua  ad  Horizontem  redh,  nifi  forte  adfit  aedifi. 
Cium  quodpiam  ereftum  ,  ibique  faciendae  du*  ftationes.Nam  tunc  per  pro. 
bJtma  7.  inuenierur  altitudo  inter  caeumen  maioris  alritudinis  ,  &  rcftam  , 
qvx  ab  inferiori  ftatione  Horizonti  ducitur  parallela.Cui  fi  apponetur  alti- 
tudo  minor  ab  inferiore  ftatione  vfque  ad  eius  bafem  ,  conflabitur  tota  alti- 
tudo  maior.  Vcin  figuns  problematis  4.fi  maior  altitudo  fic  G  L,&  minor 
AK,  fiantque  durs  ftationes  in  A,a,inferior  vna  ,  &  altera  fuperior,  reperie- 
tur  per  7.  problema  altitudoGF,  cui  fi  addetur  minor  altitudo  AK,  ab  mfe- 
ricreftatione  vfque  ad  bafem,compon  etur  tota  altitudo  maior  GL. 

POR  RO  facilius  ex  fcholio  problem.7.altrudinem  AF,  eruemus  *  (i  in 
G  ,  bis  quadratum  accommodetur,  vt  in  t  o  fcholio  diximus.  Vt  fiinfigura 
eius  fcholij  maior  alcitudo  foret  tF,  &  minor  cognita  A  H,  inueniretur  GF, 
yt  ibioftenfum  cft,  &c. 

fiL  TITVDINEM  maiorerr  ex  minori  incogrita, 
fi  tamen  bafismaioris  cerni  poffit ,  per  quadratum 
venari. 

PROBLEMA     XX  I, 

*    I N  feura  problematis  i7,hb.;.  addifcatur  akitudo  AE,vel  per  pro- 

bkma 
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aF9 


blema  6.  vel  7.  aut  potius  per  fchoIium__* 
probJem.7-fi  C,fit  fiunmitas  minaris  altitu- 
dinis  CD.Deinde  quia  bafis  B  ,  maioris  ai- 
titudinis  ponitur  pofll-  videri  ex  C  ,  inqui- 
ratur  etiam  aJritudo  minor  C  D  ,  pcr  pro- 
blema8.  aut  o.  vel  potius  per  fcholium_j 
probJem.  9.  il  C  ,  fuerit  fummiras  minorit 
altitudinis  CD.  Haec  enim  adkcla  ad  inuen 
tam  altitudinem  A  E  ,  conficiet  totam  ma- 
iorem  altitudineni  A  B ,  notam  ,  quae  dc- 
(Ideracur  • 


D  33 

ALTITVDINEM  minoremcx  maiori  cognita  5licet 
bafis  minoris  cerninon  poflit^per  quadratum  fcru- 
tari . 

PROBLEMA  XXII. 


4 . 


1    M  I  N  O  R  altitudo  AB,  ex  maiora 

C  D,  cognita  proponatur  dimctienda.  In- 
telligatur  dufta  refta  A  E,  Horizonti  B  D, 
aequidiilans,vt E  D,  Mat  minori  altirudioi 
AI3,aequaIis.  Si  igitur  cx  fummitate  C  ,  per 
problema  8.  vel  9.  aut  potnis  per  fcho- 
Jium  probl.  o  expJorctur  altitudo  C  E  ,  in- 
fpcclo  nimirum  cacumine  A  ,  ac  C\  ciTet  fi- 
gnum  aJiquod  in  Horizorte  A  E,  ex  C  ,  vi- 
fum  9  atque  haec  altitudo  inucnta  C  E  ,  ex 
maiore  aItitudincCD,quae  cognira  ponitur, 
detrahatur,reliqua  fiet  minor  altitudo  AB, 
cjuam  inquirimus . 


ALTITVDINEM  minorcm  cx  maiori  incognita^dunb 
modo  balis  minoris  apparcat3pcr  quadratu  clicere . 

PROBLEMA  XXIII. 

1  r  I'G  V  R  A  praccedentis  problematis  repctatur.Et  quia  bafis  F,  mi- 
noris  altitudiois ,  tanqiuun  iignum  quodpiam  in  Horizonte  pofitum  ,  videri 

poteft 
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potei>,ex  hypothefi,  nota  efficietur  per  prcblemafl.aut  9.vel  potiusper  fcho 
lium  probl.9.maior  altitudo  CDQuare,  vc  in  prxcedenti  problemate  diclu 
eft,  minor  altitudo  AB,  ex  maiorc  C  D,  proxime  inuenta  cognofcetur ,  quod 
eft  propofuum. 

PORTIONEM  altitudinismaioris  cx  minorc  altitu- 
dinc  >  &  minbris  portioncm  exmaiore,per  quadra- 
tum  pcrcipcre. 

PROBLEMA  XXIIII. 

1  SIT  portioACmaioris  altitudinis  A  £ ,  exquirenda  ex  minore  al- 
titudine  DEjIteni  portio  GF,altitudinis  minoris  FB,  ex  maiore  altitudine 
DE.  Si  altitudo  DE,  minor  eft  reliqua  portione 

C  B  ,  maioris  altitudinis ,  inueftiganda  erit  pcr 
probJema  20,  vel  2J,  vtraque  al^itudo  maior 
ABjCB,exminOriDE,prout  videlietD  E  ,  co^ 
gnita  fuerit,  aue  incogjnita.  Nam  C  B ,  ablata  ex 
A  B  ,  notam  relinquet  propofitam  portiQnem 
AC.Si  vero  D$i  maior  eft  reliqua  portione  F  B, 
f\  nimirum  maioris  alritudinis  portio  A  F  ,  me« 
tienda  proponatur  :  inueftiganda  quidem  erit 
maior  altitudo  AB,  ex  minore  D  E ,  per  proble- 
ma  10.  vel  21.  At  vero  minor  altitudo  F  B  ,ex 
maiore  DE,  per  problema  22.  vel  23.  exploran- 
daerit,prout  videlicetD  E,  nota  fuerit  ,  aut 
ignota.Nam  rurfus  F  B,  detra&aex  A  B,  notam 
relinquet  portionem  propofitam  A  F. 

2  NON  fecus  pcr  problema  22.  vel  z$. 
daganda  erit  vtraque  altitudo  minor  F  B  ,  G  B  , 
ex  maiore  DE,fi  forte  illarum  differentia  FG,inuenienda  fit. 

ALTITVDINEM^  cuius  bafis  impofita  fit  monti ,  vcl 
alteri  cuipiam  altitudini ,  &  vtraque  illius  extremi- ( 
tascernipofTit,etiam{linfimum  pun&um  alterius, 
cui  imponinr  ,lateat  5&  eiufdem  punfti  infimi  di- 
ftantia  alo«  j  menforis  cognita  non  fit,  per  qua- 
dratum  ex  v  lle,  aut  cx  plano  Horizontis  explorare. 


P  R  O  B  L  E  M  A  XXV. 

I  HVIVSCEMODI  altitudo  eft  turris  fupra  montem  pofita,&  porti.o  ali 
cuius  aedificij  inter  duas  feneftras,  vcl  duo  figna  ,  cjuorum  afterum  alrcro  fu- 
perius  eft.Sit  igitur  fupra  montcm  BF,  altitudo  turris  AB,  pronofita.Ex  ali- 
quo  loco  E,in  planitie,aut  valle,vnde  vtrumcjue  turris  cxtrenuun  ccnfpicu- 

T  tur 
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tur,intieftigetur  pcr  problema  6.  vel  7.  tam  alcitudo  A  F ,  quam  B  F  ,  prout 
fcilicet  duae  ftationes  fiunt  aut  in  pIano,aut  in  aliqua  hafta  erecla.  Vtra- 
que  tamen  altitudo  AF,BF,facilius  inucnietur  per  fcholium  problem.7.  fi  in 
E,bis  quadratum  accommodetur  ,  vt  in  eo  fcholio  fadum  eft.  Vtraque  alti- 
tudine  inuenta ,  altitudo  montis  B F,  dempta  ex  toca  altitudine  A  F  ,  notam 
relinquet  opcacam  alcicudinem  AB, 

SCHOLIVM 

'  ITAQVE  G  AB,porcio  fupcrior  totius  alicuius  alcicudinis  AFjdefiJctetur, 
Suprema  ,  inda^anda  erit  per  probl.6.vel  7.auc  potiuspcr  fcholium  probl.  7.  tam  toti 
media  atq;  altitudo  A  F  ,  quam  cius  portio  BF.  Earum  enim  diftereiuia  notam  dabic  fu- 
infma  pars  pCriorem  porrionem  AB,dc(ideratam. 

altitudinis  ,  aucem  mcdia  aliqua  portio  I  B,  co^nofcenda  (ic ,  conijcienda  rurfurn 

quo  pa&o  erit  pCr  problema  6.  vel  7.  auc  poctus  per  icholium  problem.  7.  vcraque  alci- 
metiedahc.  tuj0  IF,BF,  vt  carum  differentia  (B>nota  rcddatur. 

S  1  dcniquc  infima  pars  BF,  proponatur  inquirenda,  exploranda  ca  erit 
pcr  problcnu  quoquc  6.  vcl  7.  aut  potius  pcr  fcholium  problem.7. 

DISTANTIAM  accliucmmontis  alocomcnforis  vf- 
quc  ad  bafcm  alritudinis  monti  impolkx,  ctiam  non 
vifam,  vna  cum  ipfa  altitudinc,  quando  menfor  in— j 
afccnlu  montis  confiftitjprope  vcrum>beneficio  qua 
drati  cfficcrc  cognitam. 
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I  S I  T  turris  A  B,  monti  impofita,in  cuius  afcenfu ,  feu  latere  menfor 
confiftat  in  C,  ex  quo  loco  bafem  turris  videre  non  poflit.  Erigatur  hafta_» 
aliqua  CG,ad  Horizonte,  non  autem  ad  latus  montis  ,  perpendicularis,fit- 
que  menforis  ftatura  C  E,  Cogitetur  duda  E  K,  ad  altitudinem  perpendicu- 
Jaris,  ,aut  Horizonti  asquidiftans.  Applicato  autem  quadrato  ftabili  ad  ha- 
ftaminpunc^oE,(iipenduIumadhibeatur,confticueadusetiam  erk  oculu« 


in  E.)  dirigatur  dioptra  verfus  cacumen  A;  &  per  vmbram  abfci/Tam-  inue- 

niatur  angulus  AEK,  vt  in  problemate  i.tradidimus.Deinde  fiant  aJia  ftatio 

fuperior  in  F,  in  haita,duftaque  per  cogitationem  retfa  F  I,  ad  alcitudineni 

perpendiculari ,  dirigatur  rurfus  dioptra  ver/us  A,atque  eodem  modo  aneu - 

lus  eruatur  AFI,«  Et  quia  angulus  AFG,duobus  angulis  FEA,FAE,aequalis   a  ii.trimi 

cft,fi  auferatur  AEF,complementum  prioris  anguii  AEK,in  ftatione  inferio 

ri  E,  inuenti,  ex  AFG,compIemento  pofterioris  anguli  in  fuperiori  ftatione 

F,  deprehenfi,  reliquus  fiet  angulus  EAF,cognitus.Quoniam  igitur  in  trian- 

gulo  AEFjduoanguli  A,E,cogniti  funt,  vna  cum  latere  EF^hoc  eft,cum  dif- 

ferentia  ftationum,^  nota  fientreliqua  latera  A  E,  AF.  , 

1    POST  haecerigaturaIiusbacuIusDH,ad  Horizontem  reftus ,  fum-  I°,.frian** 
ptaque  menforis  ftatura  ipfi  C  E,  aequali,  &  ducta  reda  H  L,  ad  altitudinem 
perpendiculari ,  applicetur  ad  H,quadratum,ac  dioptra  in  punaura  E  ,  diri- 
§atur,rurfumque  per  problema  u  ex  vmbra  abfcifla  angulus  eliciatur  EHL, 

T    *  ac  ra- 
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ili.trimi  acradius  vifualis  H  E  >  altitudini  occurrcre  ^rfpiawrin  M, 

K  D,  lateri  niokis  parallelus  erit.Concipknda  ctemm  fuiflf  tna  P«««*»i 
C,D,in  vnareclalincaiaccrc,  acfiDC,  produttaad  bafem  torris  pertine- 
b  20  trimi  rtLb  Quia  vero  angulusEHL,angulo  mEK,  inrcrnus  exrerno  «qu*JJ»  f«» 
fi  LHL^cognitus  ,  hoc  «4  augulo  AliN,  to  «Nl  ftationc  t,  obfcr 
uato  ,  derrahatur,  nctus  relincjuctur  anguJus  A  E  M  :  Eft  aucem  &  ang ,uU* 
EAM,  cum  complcmentum  fit  anguli  AEN,  in  pnori  ftatione  E  ,  oblerua  , 
cognitus.Tgitur  &  AME,reIiquusduoruro  VtAoflifc  coentWSWt  !  V1^. 
dem  ctiam  reHnquitur  ,  fi  NMH^compIemenrum  anguli  MHL,m  itationu- 
poftrcma  H  ,  inuenti ex  duobus  reftis  detrahatur.  Quaproptcr -cumio-* 
Iriangulo  AEM,omnes  anguli  noti  fint ,  vna  cum  Jatcrc  AE,quod  pauw  an- 
te  inuenimUS,  c  cognofcetur  quoque  reliqua  duo  latera  ME,  A M :ac  propte- 
rea  diftantia  BM,veJ  C B,inuenta  erit.  Et  li  rcftx  AM,inuenta:  addatur  me- 
forisftatuia  MB,tota  turris  altitudo  AB,cognira  erit. 

CVR.ANDVM  autem  eft  magnopercvt  tria  punda  B,C,D,in  vna  linea 
rc-aa  iaceant,  id  quod  in  problemate  zz.Iib.z.facicr.dum  effe  monuimus. 

?    QVOD  fibafisalticudiniscx "latere  montis  videri  poflit, nullo  fcr- 
me  labore  problema  pervnicam  ftationem  cfficienuis.  Nam  (i  in  0  ,  ftatua- 
turquadratum  ,  ita  vt  centrum  diopjtrar  tit  fuperius,  &  lacus  inhmuin^ 
4  4.  ftxtu    reaa  in  i3,  fctatur,  dirigenda  erit  dioptra-vcrfus  idcm  pun&ura  B  .  d  Nara. 
fi  fiat , 


cio.triang, 
redil. 


Vt  vmbrs  vtrfi 
abfaffa 


Ad  latus  quadra 


Ita  larus  qua- 
dratt 


ad  aliuJ, 


inucmcturdiftantiaDB,in  parribus  latcris  quadrati ,  vt  HquiJo  co 
ijs ,  qua?  in  probiem.  1 ?.  Num.  5.  fcripfimUSj  paruquc  in  1.  fgura 


conftat  ex 
'6jra  ciufdem 

problcmatis,  fi  in  ea  cogitetur  afcenfus  montis  A  F,  tn  fccundo  quadraio,  & 
F,bahs  altitudinis  monti  tmpofitae. 

DEINDE  fi  idem  quadrarum  in  D,  ita  ftaruarur,  vt  rurfus  centrum  dio- 
ptr*  lit  in  fub!imi,&  latus  infimum  ad  faftigium  altitudinis  A,  rccta  teadat, 
idcmquc  pundum  A,  per  dioptram  infpiciatur ,  reperietur  eodem  pacro  di- 
ftamia  a  D,vfque  ad  A;  fi  fiat , 


Vt  vmlra  vcrfa 
alfdffa 


ad  iatus  quadra 
th 


ItA  latus  auadra  ad  aliud* 
ti 


POSTPJ iMOj  accommOvUtoquadratO,  ita  vt  vnum  larus  tt DB,  con 
|¥uat,&  dioptrain  A,di:  igarur  ,  inu.nictur  angulusjqucm  rclt?  DB  ,  D  A, 
cfficiunt,  vt  m  problcHi.  1  e.Kum1,!,  d  icuimus<  ii  c:c;o  hic  angulus  feorfum 
defcribatur  ,  &  in  rc^is  DB,D  A,  c.ipiantur  duae  portioncs  proportionales  > 
vt  in  codem  problcm,  t  6.N'um.:  tradidiiv.us,rcpciictur  altitudc  AB.nerin- 
tcruillum  iiuerduas  illas  portioncs,vt  ibi  inteiuallum  CD,  indagammus. 

P  R  O  F  V  N  D I T  A  T  E  M  p;:tci ,  vcl  xdificij  cuius- 
uis  ad  pcipcnciicujum  cict:i,f  irodo  angulus  fundi, 
vcl  ftgttUm  aliqucd  iu  fundo  p  jliiuin  confpichtur  > 

pcr 
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pcr  quadratum  efficere  cognitam. 


PROBLEMA  XXVII. 

isif  *.rt  *h  fT ty:v-5»^Jiw«iijS<«»^Tnt  t       !  j 

]  .1.  ~  HOC  nihil  eftfifl5d.ni2  turrim  ex  cius  vertice,  quando  in  Hori- 
i§hte  ^gnum  a!iJduoc(  ap^ret ,  $er  tfuas  ftatio- 
nes  in  haita  aliqurfaClas Trietiri,  vt  in  probjem.  — 
^raujn  eft.  Qiiare  feiiis  pVoblcmatis  pmim 
Kicbreuiter  repetemus.Sic  puteus,feu  aedificium 
cre&um  ABCM,  cuinsr  angahis  C,in  fundo,  vel 
fionum  quodpiam  C  ,  in  fundo  poficum  confpi- 
ci°poflit.  Ereclahaita  A  E  ,  in  orificio  pucei, 
Vel  fummitate  sedihcij ,  fiant  duae  ftationes  o- 
Cttli  menforis  in  D ,  u  ,  &  applicato  Jatere_> 
quadrati  ad  haftam  bis  ,  vt  modo  centrum__j 
dioptr*  in  D,  &'modo  in  E,ftatuatur,  dirigatur 
dioptra  verfusC.  Si  igitur  in  vtraque  ftatione-» 
rfioptra  vmbram  reclam  intetfccet ,  quod  ple- 
runque  in  puteorum  dimenfione  fieri  folec:  Fiat 
aucem  • 


Vrdifferentia  vmbr* 
rum  rettarum 


Ad  DE.diferen 
tia  flationum 


Ita  vmbra  re 
Ma  maior 


*dEB3 


c^iSit  recla  EB,  nota  in  partibus  differenti*  ftationum  D  E.  Si  ergo  aufera- 
tur  refta  E  A,  compofita  ex  differe  ncia  ftacionu  DE,  &  porciont*  hairae  D  A  , 
qnae  pleruhque  ftaturaernenforis  efie  folet  a?qualis,vel  certe  facile  menfura- 
ri  poteft,nota  relinquetur  altitudo  AB,qua;fita. 

*    SI  vero  in  vtraque  ftacione  vmbra  verfa  interfecctur,fk  hat, 


Ita  vmbr*  verf* 
maior 


*dEB, 


Vt  diferentia  vmlrarum  ad  DE,diferen 
verfarum  tiam  fiattonum 

fiet  rurfus  nota  re&a  EB,  &c. 

2  SI  deniqurin  vna  ftatione  latus  vmbrae  re&ae  fecetur,  &  in  alterala- 
tus  vmbrae  verfe ,  reducenda  erit  vel  vmbra  refta  ad  vcrfam,vel  verfa  ad  rc- 
aam.  Nam  firurfus  fiac. 

Vt  diferentia  vmbrarum  *d  DE,difere»  Ita  vmbra  verfa  *dEZ, 
fiue  verfarumjiue  reftaru,    ti*mfiati9nu  :    vel  recla  mator 

iter«m  producerurrtraa  EB,  in  paVtibus  differentise  ftationum  DE,&c. 
\  PER  vnicam  quoque.flationem  affequemur  altkudinem  putei,  quemad- 
modum  in  fcholio  probl .?.ex  montis  vertice  eius  altitudinem  mcnfi  fumus: 
£  videlicet  in  A,  quadraium  ita  ftatuatur,vtcentrum  a,  dioptrae  fuperius  fit, 
*  latus  infimum  AC,  cx  A,  ad  punOuia  C  ,  vergac ,  ad  inueniendam  di- 
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a  2 
cem 


ftantiam  ,  vel  hypotenufam  A  C  ,  &c.  vt  m 
eo  fchoJio  faclum  eft  ,  atque  hacc  figura  ap- 
pofita  declarat  .  Secundo  enim  quadratum 
ita  Jocandum  eft,vt  A ,  centrum  dioptrae 
f  t  in  A  ,  &  latus  A  D  ,  lateri  putei  A  B  ,  ad- 
haereatj  adeo  vt  per  dioptram  pun&o  C, 
infpedo ,  raduis  vifualis  ab  hypotenufa  AC, 
non  diffcrat.ltaque  fi  fiat. 


Vt  e  b  ,  vmbra  verfa-        *d  latus  b  a  ,       ita  latus  *  A  ,       *d  aliud  M 

fexti  &  inuenletur  hypotenitfa  AOlnuenta  deinde  portione  dioptrae  AE,in  fecundo 
ponede.  quadrato,  vt  in  fcliolio  probIem.7.docuimus:*  Si  rurfus  fiat, 

Vt  fortio  dioptrA  AEy  ad  hypotenufam  in-  ita  latus  *d  aliud  $ 
snuenta  uentam  AC:  AD> 

prodibitaltitudojfiue  profunditas  AB. 

4  QVOD  fi  latitudo  orificij  AM,veI  fundi  BC,  cognita  fuerit,  quae  fa- 
cile  per  aliquam  menfuram  cognofci  poterit,facilius  per  vnam  duntaxat  rta- 
»ionem  in  D ,  factam,&  per  vmcam  applicationem  quadrati ,  profunditatem 
AB,conijciemus.Nam  fi  fiat, 

Vt  vmbra  retta,fi  ea  ab-  ad  latus  quadr*  Ita  latitudo  cegni  ad  AB, 
fcijfafuerity  ti:  ta  EC, 

u  J 

Vel 

r-  -A.  _  ^  -s 


Vt  latus  qua  ad  vmbram  verfam  ,/i ca  Ita  latitudo  cogni- 
drati  fuerit  abfciffa:  t*  BC, 

producetut  A  B ,  profunditasnota  in  partibus  Iatitudinis  . 


ad  ABy 


ET  fi  forte  dioptra  per  punftum  C,in  quadrato  tranfcat,  crit  latitudo  BC, 
reclac  AB,  aequalis. 

HAE  porro  praxes  demonftratae  funtomnes  in  praedicto  problemate  9. 
hac  vltima  Num.  4 .  cxccpta,  quam  in  problcmatc  8.  Num.  4.  dcmonilra- 
uimus  .  * 

PROFVNDITATEM  vallis  ,  eiufdcmquc  de- 
fccnfum  obliquum/i  non  fit  valdc  inxqualis5&  cius 
tcrminus  ,  vcl  aliquod  in  ea  fignum  confpici  poflit  i 
pcr  quadratum  cognofcerc. 

1>R0- 
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PROBLEMA  XXVIII. 


i  HOC  etiamaliudnihil  eft,  nifialtitudinem  quatnpiamex  eiusrum- 
mo  faftigio  per  duas  ftationes  in  hafta  aliqua  erecla  dimetiri,vt  in  proMem. 
Q.factum  elt,&  in  prascedenti  probJcmate  repetitum  .  Sic  enim  vallisinter 
duos  montes  AB,  NG,  pofica,&  terminus  ipmis  C,ex  montc  A  B ,  confpici 


BM  c  K 


b  triang, 

reclil» 


pofsit.Ereclahafta  AE,in  qua  dtix  ftationes  oculi  menforisfieri  pofsintin  D, 
E,  fi  reliqua  conftruantur ,  vt  in  problemate  14.  lib.  1.  ctiitis  hic  figuram 
iterauimus;  inueftigabitur  retfta  EB,Vt  in  i.figura  praecedentis  probJ.reclzL_» 
EB,fuit  inuenta.Et  fidematur  portio  haftae  AE,altitudomontis  AB,velpro- 
funditas  vallis  HC,  reliqua  fiet  nota. 

*  DESCENSVS  autem  obliquus  IC,ita  coIIigetur.Per  vmbram  a  dio- 
ptra  ad  C,  directa  abfciftam  eliciatur  angulus  BDC,  ex  r«  problemate,  hoc 
eft,  angulus  CIM,  a  qui  ei  aequalis  eft,  externtis  interno;ericq.  proinde  reli-  a  zy.primu 
quus  angulus  I  C  M,  notus,  vcpote  illius  complementum  .  Quocirca  cum  in 
triangtilo  C  I  M,anguli  acuti  cognici  fint ,  vna  cum  Jatere  I  M ,  nuper  inuen 
to'yb  bafis  I  C  ,  ignorari  nonpotcric. 

SED  hxc  omnii  facilius  per  vnicam  ftationem  inueftigabuntur ,  fi  in  D, 
ptm&o  haltasquadratum  bis  applicctur,  vtin  praeccdenti  problemare  Num, 
2.&  in  fcholio  probIem.9.fa<fhim  eft  in  punclo  A,  &c. 

Z  QJ^  O  D  fi  terminus  C,non  cernatur,  eligatur  aliquod  fignum  K,  in 
valIe,quod  ex  ftationibtis  D,&  E,  appareat.Ita  enim  per  problema  o.vel  po- 
tius  pcreius  fcholitim,eadem  altitudo  IM,  vcl  HC,  inuenietur. 

IMMO  fi  in  plano  vallis  duae  ftationes  commode  fleri  poftinr,percipie- 
tur  ex  illis  eadem  altitudo  I  M  ,  per  prcblema  6.  vcl  pcr  fcholium  pro- 
blem.  7.  Defcenfus  vero  obliquus  IC,  tanquam  interuallum  inter  duo  fign* 
I,&C,  perproblcma  i6.indagandiis  eric^ 

4   EADEM  denique  profunditaccmC  H,  veaari  Jicebic  ex  altiore^r 

monce 


a  ly.prtmi, 
b  \.fsxti. 
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monte  N|G,  Ci  modo  terminus  C,minoris  montis,  ve  I  aliquod  flgnum  in  Vaf- 
le  appareat  cx  cacumine  N:  non  aliter,  quamiti  proLIemate  zz,  vcl  »|.  mi- 
noremaltitudinem  ex  maiore  deprehendmms  .  Nam  hic  minor  altitudo  in- 
quirenda  eit  CH,&  maior  NG,ex  cuius  vertice  N,  terminum  C,viden  poflc 
flatuimus. 

DISTANTIAM  interpcdcs  menforis ,  &  fignum 
aliquod  in  plano Horizontis  bcnehcio  baculi  mctiri, 
quandocxtrcauisterminusdiltantiie  videri  potcft.. 

PROBLEMA  XXIX. 

1  ABSOLVTIS  dimenflonibus  ,  quae  per  quadrantem  ,  &  quadmum 
fieri  folent ,  libet  nonnuIJas  alias  rationcs  dimetiendi  adiungere  ,  vt  illis , 
quando  neque  quadrans,  neque  quadratum  adeft ,  v:i  poflimus .  Ex  pluribuj 
au:em  modis  iilas  folum  fcligemus,  quag  faciliorem  vfum  habent . 

S  I  T  ergo  diftantia  mctien- 
da  D  B.  In  D  ,  erigatur  baculus 
D  E  ,  minor  altitudine  A  C,ab 
oculo  menforis  ad  pedes  ,  rccius 
ad  Horizotem.quod  fiet,fi  fihifll 
cum  perpcndiculo  baculo  adhae- 
rcbit  ,  vel  Japillus  ex  E  ,  dcmif- 
fus  inpunctum  D,  cadet.Deinde 
retioccdat  menfor  vfque  ad  A  , 
P  P       (x     I       B  donec  radius  vifualis  cx  C,  pro- 

diens,&  per  extremum  E,baculi  tranfiens  occurrat  pundo  Bjihtellig  uuroue 
ducircda  BVJpC)  AB, parallela.Quoniam  igitur  triangu!a  CI  E,  E  D  B,  ar- 
qujangula  funtjquod  anguli  F,  D,  (int  rccti, »  E y]FjBEP> «cjualcs,  ia:er- 
nus,'&  extcrnus,&cXsi  igitur  fiat. 

VtCFydifferentiainterbs    *d  FE  y  fpatium  fater    ItaEDjon    *d  DBP 
ctil-im  D£,^r  menforts Jl*    menforem      b*culu\    gaudo  intt* 
ttnamAC.  h  ncti. 

nota  prodibit  diltantia  qusfita  DB,  in  partibus  baculi  DE,  vel  flaturx  men 
frris  AC.Dcbcntenim  baculus,  &  ftatura  mcnforis  pcr  vnam  eandcmque 
mcnfuram  eflc  cognita. 

ALTITVDINEM  turris, aut altcriusrci  per  ba- 
culum  indagarc. 

P  R  O  B  L  E  M  A  XXX. 


1  SIT  in  ffgura  praceJentit  proMematls  mcticnda  altitudo  ACFiga- 
tur  in  ttrra  baculus  GHj  rcCtus  ad  Moriiontcm,  &  aliquantulum  niaior  fta- 

tura 
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turamenforis  ab  oculo  ad  pedes 
quae  fitlK.  Deinde  retrocedat 
menfor  yfque  ad  I,ita  vt  eius  ocu  p 
lus  in  K,  conftitutus  faftigium  C, 
infpiciat:  intelligaturq.du&a  re- 
&a  KL,Horizonci  AB,  parallela , 
fecans  baculum  in  M  .  a  Qtfoflia 
igitur  tfiaaigula  K  M  H3  K  L  C,  ^ 
fimilia  func,propter  parallelas 
MH,LC:  li  fiar,  A 


Vt  KMJpatium  inter  mtn  ^  MH.differentiam 
f*rem,t?  baculum*  inUY  baculum  & fla 

turam  menforis : 


J53 


*  cmlL^ 
fixti. 


Itx  diftantia 
KL>qjit  hota 
fiat £  aliquM 
wenfuram, 


adLC, 


producetur  recla  LC,cui  fi  adijcietur  (tatura  menforis  AL,  tota,  altitudo  pro- 
pofita  AC,  cognita  erit  in  partibus  ftatura?  men  forii,  vcl  diftanciar  KL. 

2    QVOD  fiacceflus  non  paceatad  altitudinem  AC,vt  diftantiam  IA,  + 
metiri  poflimus ,  figatur  idem  baculus,  vel  alius  illi  aequalis  N  O,  acceden- 
do  videlicet  propius  ad  ahmidinem.Deinde  menfor  retrocedat  ad  P,  vc  eius 
oculus  in  Q,  exiftens  per  fummitatem  baculi  Ojiterum  raftigium  C,riJeat: 
feceturque  baculus  NO,a  retfa  KL,  tti  R.  c  Et  quia  eft,  vt  KM,  ad  MH,  ita__,  c  4.  fexti 
KL,ad  LC:  Uem  \  t  QR.ad  RO,  ita  QL,ad  LC:  d  £ft  autem  maior  propor-  d8.quintL 
tio  KL-ad  LQquam  QL,ad  eandem  LCjerit  quoquc  maior  proportio  K  M, 
ad  MH,quam  QR,ad  RO,ipfi  MH,aequaler.i.(  Cum  enim  &  coca?  GH,NO, 
&  ablacae  GM,NR,aequales  fint,  emnt  quoque  reJiquae  MH,RO,  aequales) 
e  Igicur  KM,maior  eric ,  quam  Qjl.Abfcifla  ergo  2CT,aequaIi  ipfi  QR,/qu0  e  10  rtttrti 
nia  eft,  vc  KM,ad  MH,ita  KL.ad  LC,cric  permucando,  vc  KM,  tota  ad  tota  f  4  (ixtL 
KL,ita  MH,adLC.EaderacioneericQk,hoceft,KT,abIacaex  KM,ad  QL, 
ablatam  ex  KL,vt  RO,ad  LC,  hoc  eft,vc  MH,  ad  LC.Igitur  &  reliqua  TM^ 
ad  reliquam  KQ,erit  vc  toca  2CM,  ad  torapa  KL:  Vtaurem  KM,ad  KL,ita pau 
lo  ante  oftendimus  efle  MH,ad  LC.  Quapropur  fi  fiat . 

Vt  TM,  differentia  inter fpa    ad  KQdiffe    tta  MH,  dlfferetia    ad LC9 
tia  K  Af,  0»         vel  KT,  a    renttam  fta-    inter  baculum,  & 
menfore  t/,  que  ad  baculos9       tionnm  menforis  tlatura  , 

efficietur  nota  L  C,  cui  fi  addetur  ftatura  menforis  A  L,  nora  quoquc  euadet 
p-opofica  alcicudo  AC. 

?    IAM  fi  prima  ftatio  fiat  in  Q,&  fecunda  in  K ,  recedendo  ma^is  ab 
aititudine,  non  variabitur  praxis  &  demonftratio,vt  liquet. 

DISTANTIAM  in  plano  Horizontis  intcr  men- 
forem,&  fignum  quoduis  beneficio  norma?  adin- 
uenire . 

V  PRQ- 
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PROBLEMA  XXXI. 


acerolL  8* 
fexti . 


i    PROPOSITA  6t  diftantia  AB.  In  A, 

loco  menforis  fiaatur  ad  anguJos  reftos  baculus 
AC,pauI6  minor  fbrura  menforis,&  per  men 
{tiram,  per  quam  menforis  /latura  cognita  eft, 
110111«?.  A  ngulus  deinde  re&us  noimae  C ,  llim- 
mitati  baculi  applicctur,&  cius  latusCE,circa 
C,paulatim  attolIacur,deprimaturue,donec  ra 
^  dius  vifmlis  per  Iatus  interius  normae  CE,ince 

'      A.  dens  feratur  m  punctu  extremuB,diligenterq. 

notetur  punclum  F,in  quod  radius  vifualis  per  altcrum  latus  interius  C  D  , 
tranfiens  incidic.  a  Et  quoniam  AC,  mcdia  eft  proportionalis  inter  AF,qu£ 
in  partibus  bacwli  nota  efficiatur,&  diflantiam  AB:  fi  fiat , 


Vt  ATjnter  baculttmy  &  pim  ad  baculum 
ftum  Fycognita  AC: 


Ita  baculus  ACy    *d  AB, 


Hoc  eft,fiquadratus  numerus  baculiper  AF,  diuidatur,prodibitin  Quotien 
te  diltancia  AB,notaln  partibtis  baculi. 

2  NON  abs  re  foret,  ll  duo  ciauiculi  in  vtroque  latere  normrc  intcriori 
affigerentur ,  vt  rauius  vifualis  per  iJIos  incedens  rcctius  in  B,&  F,feratur. 

ALTITVDINEM  turris^aut  alterius  rei  per  nor- 
maminueftigare. 


PROBLEMA  XXXII. 

I  IN  figura  praecedentis  problematis  fit  metienda  a!titudo  GH.  Fi^a» 
tur  rurfus  in  A,loco  mcnforis  baculus  A  C,  cuius  fummitati  C  ,  inguius  re- 
ctus  normxapplicetur,  eiufquc  latus  CE,paulacim  elcuetur,  dcprimaturue, 
donec  pcrlatus  interius  CE,  vcrtex  alcitudinis  H,  confpiciatur ,  punctum- 
quc  F,in  quo  altcrtim  latus  C  D  ,  incurric ,  notctur.  Et  quoniam  duda  rc&a 
CI,  Horizonti  parallela,  trianr;ii!a  ACF,HCl,acquiangula  funt ;  quod  an- 
guli  A,I,re(fti/int,  &  ACF,HCI,rcliqui  cx  rctfis  ACI,HCD^  li  nimiruiii 
h  4.f*xt$.      communis  aufcratur  DCI?)  aequaJei:  i  li  fiac. 

Vtbaculus  ad  AF,inter  bacu  Ita  dtftantia  C/,  vel  AG,  qui.  ad  IBf, 
AC>  lum  ,      \unftum    notafiat per  aliyuam  menju- 

F3cognitam  ram 

procreabitur  1H,  nota,  ad  quam  fi  adijcietur  longitudo  baculi  AC,  vel  G  I  , 

propofita  altirtido  GH,cognita  erit. 

DISTANTIAM  in  plano  Horizontis ,  qux  non 
ilt  valde  magna,  alio  raodo  facillimo  dimctiri . 

PRO- 


LIBER  TERTIVS.  ij5 
PROBLEMA  XXXIIi; 


t  QVANDO  planum  aliquod  exiguum  habet  Iongitudinem ,  fed  t* 
wen  menfurari  non  poteft ,  ob  aliquod  impedimentum,  cuiufmodi  func  lati 
tudines  fluminum  ,  &  itagnorum,quorum  Ja- 
titudines,quas  nunc  pro  longitudinibus  accipi- 
mus  ,  menfurari  nequeunc  ,  ob  inceriectam 
aquam  ,  vtemur  inter  alia  hoc  etiam  artincio. 
Prope  ripam  fluminis ,  aut  ftagni,  vel  alterius 
cuiufcunque  rei  metiendx,figatur  baculus  AB, 
ad  Horizontem  re<ftus,cui  m  pun&o  15,  accom- 
modetur  virgula  C  D ,  ita  vt  circa  B  ,  deprimi 


2T  XD 


aut  eieuari  poflir,donec  radius  vifualis  per  CD,  ^  A-  E 

tranliens  occurrat  extremo  P.,diftantiae  AE,metiendae.  Deinde  virgula  C  D, 
manente  immobili,  ne  angulus  DBA,mutetur  .  vertatur  baculus  AC,  ad  re- 
dos  femper  angulos  Horizonti  iufittens ,  donec  radius  vifualis  pcr  eandem 
virgulam  CD,  incedens  occurrac  plano  alicui  prope  flumcn,aut  fhgnumjin 
quonimirummenfor  exiftit,&  quod  menfurari  podlt,in  punclo  F.Quoniam 
ergoduoanguli  A,B,  trianguli  ABE^duobus  angulis  A,B,crianguIi  A  B  F, 
aequalesfuncj&latus  AB,commune:  a  erunt  latera  AE,  AF,  aequalia:  atque 
idcirco,  i\  AF,in  plano  per  aliquam  menfuram  efficiatur  notajdiftantia  quo- 
que  AE,cognitaerit. 

z  ALII  hoc  ipfum  efliciunt  (Tnebaculo  ,hac  rationc.  Erigunt  fe  ad  an- 
gulos  redos  cum  Horizonte:  Deinde  deprimiitpileum,  qui  ficaliquantulum 
latus ,  donec  radius  vifuafis  per  extremicacem  pilei  excurrens  incidac  in  » 
terminum  E,  diflanci^  AE,  metiendae :  Pileo  vero  immobili  mancnte ,  vcr- 
tunt  fe  verfus  planum  aliquod  menfurabile ,  notantquc  in  eo  punclum  F  ,in 
quo  radius  vifualis  ipfi  plano  occurrit,  Nam  rurfus  longicudo  A  F  ,  quae  per 
menfuram  aliquam  cognofccnda  eft,  dilhnciae  A  E  ,  propofica?  asqualis  eA  : 
propterea  quod  ftacura  menforis  fungitur  tunc  munere  baculi  AB,  &  pileus 
depreflus  vices  geric  virgulse  CD,vc  conftar. 

ALTITVDINEM  cuiufque  rei  ere<5te  ex  eius 
vmbra ,  quam  Sole  lucente  proijcit 3  fi  nota  fuerit, 
per  quadratum  deprehendere. 

PROBLEMA  XXXIIII. 

I  HOC  problema  a  qui»to  non  dirTert,  md  qnod  hic  vtimur radio 
Solis  pro  radio  vifuali ,  &  longicudine  vmbrae,  quam  alrirudo,SoIc  Juccnte, 
proijcir,pro  diftatia  a  mcnfore  ad  alcitudme  vfque.Sn  ergo  altitudo  FG,  vcl 
Fl,velFM,eiufq.  vmbra  proiecla  FA.Dirigarur  quadratum  verfus  Solem  (li 
cet  hoc  non  f7:t  c  direclo  altitudinis  )  &  tranfeuntc  radio  Solis  per  foramina 
finnacidiorum  ,  notecur  quanta  vmbra  fiue  refta ,  fiue  verfa  a  dioptia  ,  vel 

V    a  £lo 


geometr:  pract. 


Vt  vtnlra  recla  HB}  in 
^uadrato  abfctffa 


filo  perpendiculi  in  quadrato  abfcin- 
tfacur  .  Namira  fe  fe  habebic  vmbra 
recla  HBjin  r]uadrato  ai  Jatus  A  B,  vc 
vmbra  proiccla  A  F  ,  ad  altmidinem 
F  G  .  Item  ea  cft  proportio  Jateris 
AD,ad  vmbram  verfam  DE,  in_«» 
quadrato ,  quge  vmbrae  proicclae  A  F, 
ad  altitudinem  F  I  .  Denique  dio» 
ptra ,  vel  filo  perpendiculi  per  pun* 
chun  C  ,  incedente  ,  tanta  erit  vmbra 
profe&a  AF,  quanta  eftaltitudo  F  M  . 
qux  omnia  in  problemate  j.demonfttt 
ta  funt.Igitur  Ci  fut. 


sd  Utus  AB,    Ita  Urgttudo  Vmhu  *dFG% 
prohclA  AF> 


r  

Vt  latus  AD, 


Vel 


ad  vmbram  verfam  DE3ab- 
fcijfum  in  qundrato 


Ita  langitudo  vm 
hr&  proiecld,  AFy 


ad  F/, 


altitudo  propofita  FG,veI  FI,proueniet  nota  &c. 


LONGITVDINEM  vmbrs ab  altrtudine  , Sole 
lucente  3  quando  altitudo  eft  cognita ,  opc  quadrati 
apcrtam5&  manifeftam  facere. 


PROBLEMA  XXXV 
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ffantia  accipimus  Iongitudfnem  vmbra? ,  quam  altitudo  nota,SoIe  luccnte, 
proijcit.  Sitergoaltitudo  AF,  eiufquo  vmbra  proiefta  F  G.  Dingatur  qua- 
dratum  verfus  Solem ,  vbicunque  mcnfor  extra  vmbram  conftiterit,  &  tran- 
fcunte  radio  Solari  per  pinnacidiorum  foramina,  obferuetur  vmbra  fiue  re- 
tfa ,  fiue  vcrfa ,  quam  filum  perpendiculi ,  vcl  diopcra abfcindit .  itanam- 
quc  fc  habebit  Iatus  quadrati  A  B ,  ad  vmbram  cius  rcflam  B  E  ,  abfciflain  , 
vtaltitudo  A  F ,  ad  vmbram  proicctam  F  G .  Item  fic  ent  vmbra  vcrfa  DE, 
in  miadrato  ad  lutus  A  D,  vt  altitu  Jo  A  F  ,  ad  vmbram  proicftam  F  G.  DjO- 
ptra  denique,vel  filo  peffendiculi  per  pundum  C,  tranfeunte  ,  altitudo  AF, 
tonoitudini  vmbrae  proiefts  F  G  ,  Squalis  eft .  quae  omnia  m  problemate 
demonftrauimus.  Quamobrem  fi  fiat, 

Vt  latus  AB,    ad  vmhu  m  rcftam  abfcif    Ita  altitudo  nota    ad  FG: 
fam  BEf.  -^F» 

Vel 

VtvmbraverfaDE}abfciJfa  adlatusAD,  Ita  altitudo  nota  ad  FG, 
in  quadrato  _ 

cxibit  nota  fongitudo  vmbrae  proiec"te  FG,&c. 

DIST  ANTI A  M  in  Horizonte  inter  menforem, 
&  fignum  aliquod  vifum ,  beneficio  fimpliciffimi  cu 
iufdam  infaumenti  comperire. 

PROBLEMA    XXXV  I. 

1  CONSTRVATVR  inftrumentum  hoc  modo.  Aceipiaturbaculus  re- 
ctus  AB,  pauiominor,  quam  menforis  ftatura ,  diuidaturque  in  ?.  partes, 
vel  etiam  plures ,  paucioresue  aequales  ,  &  in  priraa  eius  partc  C3  vel  in— * 
alia  quacunque,infigatur  alius  baculus  CD,  ad  rectos  angulos,  in  qtto  fumaii 


ti?r  ordine  quotcunque  pa]m«,aut  pedes.Tn  extremitate  quoque  baculi  AB, 
infigaturalius  baculus  Bl:.,ad  angulos  re&os:conftruc"himquc  erit  inftrurnen 
^uai  ,  quo  varias  magnitudines  licebtt  metiri ,  vt  patebit :  Sit  enim  primum 
»ec  icada  diftanua  &%cuius  tcrniifium  F,mefor in  altero  termino  B  ,exifte$ 

vldere 
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videre  pofllt  ex  A,  ctiamfi  in  medio  Cmt  valles  ,  &  alia  impedimenta.  Con- 
ftituatur  iuitriinientum  in  tali  fitu  ,  vt  A  B,  fic  ad  Horizontem  perpendicu- 
lans  j  &  BH,  eidem  rcquidiitans.Infpe&o  extrcmo  F,  tx  A,  notetur  fumma 
cura  ac  diligentia  punftum  D,  in  baculo  C  D,  per  qucd  radius  vifualis  traa 
h*c  *  Nam  cuna  trianguJa  ACD,ABF,fint  lismlir}b  C\  fiac, 

Vt  A  C,       Ad  AB,       Ita  CD,       ad  B  F, 

inuenta  erit  dtftantia  B  F,in  parcibus  CD.Itaqtie  (i  AC,  eft  qtiinta  pars  ,  ver- 
bi  gratia,baculi  AB,erit  quoque  CD.quinta  pars  diftantiae  BF.Ec  quia  in  no« 
fcrocxemplo  CD,  continet  pedes^i  eos  multiplicemus  per  f.producentur 
lo.pedes  pro  diftantia  BF. 

2  CVRANDVM  atitem  erit  diligenter ,  vt  quando  radius  vifualis  noa 
tranfit  per  aliquem  pedem  integrum  baculi  CD,inueftigetur,  quot  decima?, 
vel  ccncefima?  vnius  pedisin  paiticula  abfciffa  contineantur ,  perea,quaj 
lib.i.  cap.2.Num.i4.fcrip(imus.quod  fiet,(i  in  rcgula  CD,  dece  pedes  com- 
prehendancur.Idemqtie  de  quacunque  alia  menfura  intelligendum  eltjft  ea  ia 
CDjIoco  pedtim  Jignetur. 

2  VERVM  hoc  eadecn  facilicate  ptaeflitimus  ope  quadtati,  tum  peu. 
duli,tum  ftabilis. 

DISTANTIAM  inter duo  montium aut  turrium 
cacumina^ope  prseditfi  inftrumcnticonijcere . 


i  eoroll^  \ 
foxti. 
*  i.fexti. 


PROBLEMA  XXXVII. 


a  eoroll,  4. 
fexti. 


t  SINT  duo cacnmina  montiumF, 
G.Polito  pun<fto  13,  pracdicti  inftrumen- 
ti  in  cacumineF,  minoris  montis,  de- 
primatur  baculus  AB.donec  baculus  BE, 
rcda  in  cacuir.c  G,:cr,dat.qucd  per  duos 
clauiculos  in  B,  E,  infixos  ,  racile  ftet,  vc 
Ntim.2.  problcm.  3  1.  diximus.  Maner.te 
in  hoc  fitu  inilrumcnto ,  infpiciatur  ca- 
cumcn  G,  cx  A  ,  obfcruecurquepunctum 
D,interfe«5rionis  radij  A  G  ,  cum  baculo  C  D.  *  Kam  cum  SCquianfiuJa  hnt 
triangula  ACD,ABG,fi  fiac,  1  & 


Vt  AC.no  ta  in  parti 
tus  AB, 


ad  AB^notarum 
fartinmi 


Ita  C  D,  nota  in  dat*  ad  £G, 
menfnra 


cognofcetur  diftantia  B  G,in  partibus  C  D  Vt  6  A  C,cft  quinta  pars  ipGuj 
A CD,connncat  i.pedcm,&  infuper-f.  Ci  i-f .  quinquies  fumatur,effi- 
cictur  Mantia  i3G, pcdum  8-J-. 

a  NON  aliter  diiUntia  bF,cx  maioris  montis  cacumine  C}  inueftigabi 
tur,vtrjguraindicar. 


*0- 
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EODHM  mpdo  procedes,(I  puncla  F,G, fint  faftigia  duartim  turriuni,  auc 
fi  vnum  fit  faitig?i!rn  turris>&  alterum,cacumen  montis,  vt  conftat. 

j  IDEMhoc  per  quadratumfiet  hoc  niodo,  Sitquadratum  ab  fg,/ta- 
tuaturque  angulus  b,  in  cactmine  G,  &  Iatus  b  f,  deprinutur,  ica  vt  re&a  iu 
cacumcn  F  ,  tendat  ,  fi  produ^lum  inrelligatur,  obferueturque  vmbra  verfa 
abf<  ifla  g  h,  a  radio  vifuali  a  B.  Nam  quia  triangula  a  g  h ,  B  b  a ,  aequian- 
gulafunt,a  fi  fiat. 

Vtg  h3vmbr*       ad  g  ajatus       Ita  latus  qnadrad       ad  B  b  , 
verfa  quadrati:  ab% 

hoc  eft,fi  quadratus  ntmieruslateris,mmirum  roooooo.diuidatur  per  vmbra 
verfam3gignetur  in  Quotiente  diftan  tia  B  b. 

IDE  M  QV H  fieret,fi  angulus  quadrati  in  B,colIocaretur,infimumque  la  - 
tus  re&a  a  B,  in  cacumen  G,tenderet ,  &c. 

LONGITVDINEM  afccnfus  alicuius  montis, 
ll  eius  cacumen  ab  oculo  in  radice  conftituto  videa- 
tur>eiufdem  inftrumenti  beneficio  cognofcer^ . 

PROBLEMA  XXXVIII. 


I  ACCOMMODETVR  prejditfum  inftrumeiitum,vt  punclum  B,  in 
radtce  montis  ftatuacur ,  &  baculus 
BE,beneficio  duorum  claHicuIorum_j 
infixorum  ,  vt  Num.  2.  problem.  ?  r. 
dictum  efc ,  refta  in  cacumen  F  ,  ver» 
gar;  nocecurque  interfectio  D,radij  vi 
fualis  cum  baculo  C  D,  infpecto  cacu 
mine  F,ex  A.6  Nam  icerum  triangtt- 
la  ACD,  ABF.Similia  erunt-  c  Quare 
fi  fiit , 

Vt  AC,vot*inp*r-  ad  AB&otarum  Ita  C  Dy  nota  in  dat*  ad  B  F  9 
tibtts  AB>  partium:  menfura 

cognofcetur  afcenfus  obliquus  montis  B.F,in  partibus  C  D. 

z  V ARI  Racione ,  fi  F,  fit  faftigium  alicuius  tturis  ,  inucftigabis  di- 
flantiam  a  puncto  B>in  tcrra ,  vel  alibi  pofico  ,  vfque  ad  F,  hoc  e/t,  hypote- 
nufam  BF,vc perfpicuum  eft.  Atque  hoc  eodem  inftrumento  complures  alise 
dimeiifionesabfo!ui  potemnt,  quod  prudens  Jedor  ftcile  pcrfpiciet. 

$  I  D  &  M  aiTequemur  quadraco  ABGH,  fi  eius  angulus  B,  in  radice 
fhtuatur ,  &  latus  BG,  eleuetur  ita,vt  recla  tendat  in  cacumen  F.Obieruara 
cnim  vmbra  verfa  lll,  quam  dtoptra  in  cacumen  F,direCta  abfcindir  3  fiunc 
triangula  AHI,FB  A>xquiangula.  d  Qiiaraobrera,ii  fiat. 


b  coroll. 
fexti. 
C  4.  fixti. 


d  ^fextU 


V> 
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r$ai>vmks*ir-  sdAMjstusMttsdrs  Ttajatus  qusdrati  sdBF> 
f*  s$  AJB> 

id  cft.G  quadratus  numerus  .ooocoo.lateris  diuidatur  per  vmbram  verfam, 
dabit  Quotiens  numcrus  longitudincm  afcenfus  obhqm  LK 

ALTIT  VDINE  M  ,  ad cuius bafem  pateat accef- 
fus,beneficio  fpeculiplani ,  vna  cum  diftantia  fpc- 
culi  a  cacuraine  altitudinis  deprchendcrc. 

P  R  OBLEMA  XXXIX. 

r  S  T  T  altitudo  AB  ,  a  cuius  bafe  B,  recedatur  per  quotuis  paflus ,  a« 
pedes,  vfqueadC,punaum,inquoi>ecu!i  pUtti  centrum  collocctm & 
fecundum  reclam  BCj  retrocedatur  ,  donec  menfotis  oculus  in  L  ,  conitmi- 

tns  cacumert  A  ,  lntuen  poflit  per  radium 
A  reflexum  E  C  A  ,  ita  vt  D  B  ,  &  ftitura 
menforis  ab  oculo  vfque  ad  planum  .  Et 
quoniam  aogulus  incidentiae  DCE,  i- 
qualis  eil  angulo  rcflexioms  A  C  B  ,  vt 
Perfpecliui  docent ,  &  anguli  D ,  B ,  rc<fti 
funt ;  crunt  triangula  D  C  E>  B  C  A  ,  as- 
quiangula ;  a  ideoque  erit ,  vt  CD,ad  D£, 
a  ^fextt,        CB^ad  B'A.Qupcirca  G  fiat, 

Vt  CD,diflantia  men  ad  DE.ftaturam  tts  CB  ydifl*nti*f\e  ad  BAy 
fcris  a  fpeculo  C,  tvenfons:  cult  ab  altttudine. 

produretur  altitudo  B  A,  quam  quacrimus ,  nota  in  partibus  flaturae  menfb- 
risDE. 

A    L    I    T    E  R 

2  MENSVRETVR  per  quadrantem  angulus  DCE,  ve!BCA, 
(Hoc  fiet,fi  angulus  retfus  conftruattir  FGH,  &  reda  F  G,  tct  particulas 
scquales  contineat ,  quot  paflus,  vel  pedcs  in  C  D  ,  diftantia  continentur: 
hemre&aGH,  tot  particulas  eafdem ,  quot  pafTus aut  pedca  ftttora  men- 
foris  DE,compleclitur  .  Iuncla  namqucrccla  FH  ,  %  crit  angulus  F,  angulo 
C,aqual is  .  qucm  angulum  F,nulIo  ncgotio  per  quadrantcm  aliquem  m  gra 
dus  diuifum  cognofccmus.)Nam  Ij  poiito  iinu  toto  CB,hat. 


b  4,fr!mk 


V(  Jinus  tcttts  ai  BA>tangentem  anguli  refle  ItaCBydiflan  adBA9 
Cfiy  xtonis  BCAyvel  titcttivtis.  DCE,    tia  ccgntta 

q*em  proxtme  it/ttenimus 

prodibit  altitudo  E A,nota  in  partibus  diftantiae  CB.Et  fi  nirfum  fiat , 


Vt 
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Tt  ftnus  tottts  CBy    ad  CA,fecantem  tittfdem    Ita  CBy  diffatt  *dCA% 
angutiBCA,  tia  tegnit* 

«o^nita  etiam  erit  C  A,diftantia  a  fpeculo  C,  vfquc  ad  cacumen  A,  in  parti- 
bus  diltanciae  C  13. 

A    L    I    T    E  R 


rcctiJ. 


3    PER  folos  finus  ita  progicdiemur3(Ilibct.  *  Fiat  ,  *T*.triao£, 

r  ,~        .  rechi. 

Vtfinus  anguli  Aycdpleme    adCBydiftm    Itaftnus  Mttgult  C,     ud  BA. 
tianguli  C  ,  rejUxionis  ,    tiam  ccgntta:    incidcntu,  o/#/  U* 
vel  tncidentt*,  jlexionis, 

Nam  proJuclus  numerus  dabit  altitudinem  BA,notam  in  partibus  diftantias 

Ch.O  Rurfus  fiar,  bro.trian*. 

Vtftnus  anguli  A,comple    ad  CBydifiantia    Itafinus  totus  re    ad  CA. 
tnentt  angult  eiujdem  C  ,    ccgnttam:  cli  anguli  B, 

Numerusenimproueniensdabichypocenufam  C  A  >  in  partibusdinanti» 
CB,cognicam. 

ALTITVDINEM  tnacceffibilem  beneficio fpecu 
li  plani,  vna  cum  fpeculi  diftantia  tam  a  bale ,  etiam 
non  vifa,  quam  a  cacumine  altitudinis,cognofcere. 


PROBLEMA  XL. 


t  SI T  rurfus  in  prapcedenti  figura  altitudo  AB,fupra  planum  BD,  cre* 
&a.Col!ocato  fpeculo  plano  in  C,  rccedatui  ab  altitudine  ad  D,donec  cactt- 
men  A,  per  radium  reflexum  ECA:cerni  poflit,  obierueturque  per  quadrart 
tem  angulus  KCD,idecq.&  angulus  ACB,vt  in  prcblemate  praxcdeti  Num. 
i.di&um  elt.Deinde  collocato  fpeculo  in  K  ,  punclo,  quotuis  paflibus  a  C  , 
verfus  altirudinem  diftante,recedatur  iterum  ad  I,  donec  cacumcn  A,  infpU 
ciatur  rurfum  pei-  radium  reflexum  L  K  '  Ai  inquiraturque  magnitudo  anguli 
lKL,ideoque  &  anguli  AKB.Et  quoniam  pofito  finu  toto  AB,  reda?  BK.BC, 
tan^entes  funt  angulorum  BAK,BAC,qui  complementa  funcanguJorum  K  , 
C  reflexionum  per  quadrancem  coguitorumicognica  erit  KC,earum  tangen 
tium  dirferencia.Si  ergo  fiat. 

VtKC,differenttMtangentium,    adAB,fi    ItaKC,differentia  adAB, 
qusLCtmplejnentis  angulorum    num  to-    fofttionum  foeculi 
incidentu  dtbentur,  tum 


X  pro- 
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procreabitur  nuroerus,qui  altitudinem  AB,notam  exhibebit  in  partibus  dif- 
ferentiae  pofitionum  fpeculi  K  C. 

RVRSVS  fifiat, 


Vt  KC,difftrent\a  complemen 
1orum  anguiorum  incidentis, 
in  fpecnlo, 


*d  CB,tangen 
tem  maiorem; 


Ita  KC,  diferen    ad  CB9 
tia  pofittonum 
fpeculi 


reperietur  CB,maior  diftantia  fpeculi  C,  ab  altitudine.  Ex  qua  fi  auferatur 

KC,difterentia  pofitionum  fpeculi ,  nota  remanebit  K  B  ,  minor  diftantia__, 
fpeculi  K,ab  eadem  altirudine.  Quae  etiam  inuenietur,  C\  riat,  vt  KC,difteren 
tia  praedicTtorum  angulorum ,  qui  complcmenta  fiiot  angulorum  incidentiac 
in  fpeculo  ,  ad  KB>tangentem  minorcm  :  Ira  KC>dirlerentia  pofitionum  fpe 
t  n.primi,  culi  ad  aliud  ,  vt  perfpicuum  eft. 

a  DUNDE  quia  angulus  AKB,in  propinquiore  fpeculi  pofitione  duobui 
angulis  AC/C,CAK,aEquaIis  eft ,  (i  angulus  ACK>  rcmotioris  pofitionis  de- 
truiiauir  ex  angulo  AO,pofitionis  propinquioris.remanebit  angulus  CAiT, 
notus.  h  Si  igiturflat, 


^io.trianfT. 
recai. 


Vtfinus  anguliCAK»    fid  KC,dijfere    Ita  fmus  anguli  AKC,  adCA> 
differentii,  anguloru    tiam  pofittonu     coplemeti  angult  AKB, 
incidentia  fpecult:  ad  duos  reilos  in  prcpin 

ejuiore  pofitione  fpeculi 

§  lo.triait,   gignetur  hypotenufa  C  A,remotioris  pofitionis  fpeculi,in  partibus  difFeren- 

rc&U.  po^tionum  fpeculi  KC.  c  Et  fi  rurfus  fut, 


Vtfinus  Mnguli  C  AK, 
dtjfcrentiA  anguleru 
inctdentii. 


adKC->differenti£    Itafinus  anguli  re    ad  KA, 
fvfittonum  jpecult:   flexirnis  ACK,  in 
rcmottori  poftiene 
fpecult 

procreabitur  quoque  hy  potenufa  KA,propinquiorM  polltionis  fpeculi,in  cif 
«lem  partibus  didcrentiae  pofitionum  fpcculi  K  C 

A    L    I    T    £  R 

1    PER.  folos  flnus  idcm  aiTcquemur  hoc  modo.  Inwcnu  hypocenufa 
*f  to.triang.  CA^vt proxioac  di*iious,pcr  finus.  d  fiatj 
udiL 


Tt 
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Tt  finus  totus  angu  ad  hypotenufam  Ita  (inus  anguli  ACB%  ad  A  B , 
HrettiB,  inuentamC  A  ,    remotioris  foptionit 

fpeculi 

Prodibit  enim  in  Quotiente  altitudo  A  B ,  nota  in  partibus  hypotenufae  in- 
uentae  C  A.  a  Quod  fi  rurfus  fiat, 

Vt  finus  totus  an  ad  hypotenusa  Ita  finus  anguli  BAC3'.ople-  ad  CJ?, 
luli  retti  By  inuenta  C  A  ,     menti  anguli  tn  remctiore  po 

fitione  fpecuLi 

producetur  C  B  ,  maior  fpeculi  diftantia  ab  altitudine.  Ex  qua  C\  fubtrahatur 
KCjdifferentia  pofitionum  fpecuIi,cognita  etiam  rclmquetur  diftantia  minor 
KB.Quae  ctiam,  fi  inueftigetur  hypotenufa  iCB,vt  fupra  traditum  elt,reperte 
turrbfifiat,  vt  finus  totus  anguh  recli  B,ad  hypocenmam  inuentam  KB,  ira 
finusanguli  BA2C,  complemencianguh  in  propinquiore  pofitione  fpeculi  9 
ad  aliud,  vc  manifeftum  eft. 

ALTITVDINEM  monti  impofitam  ,  fi  modo 
altitudinis  bafis  poffit  confpici ,  vel  portionern^  fu- 
periorem  alicuius  turris  ,beneficio  fpecuii  plan^  ci* 
ficerenotam. 

PROBLEMA  XLL 

I  QVANDO  ad  turrim  patet  acceflus,  vt  eius  a  menfore  di/tantia  co, 
gnofci  poffit ;  fi  per  probl.j  o.inueftigecur  tam  altitudo  a fummitate  porcio- 
nis  propoficae  ,  vfque  ad  bafem  turris  ,  quam  altitudo  ab  infima  parte  eiuf- 
dem  portionis ,  vfque  ad  eandem  turris  bafem :  &  minor  haec  altitudo  ab  il 
Ja  maiore  demacur,reliqua  fiet  portio,  quae  inquiritur. 

x  AT  vero,  quando  altitudo  monti  eft  impofita ,  &  bafis  altitudinis  ap- 
paret,aut  ad  turrim  non  patet  accetfus:  cxquirenda  eric  per  praxedens  pro- 
blema  vtraque  alticudo  praedida.Nam  rurfus  minor  detrada  ex  maiore,  re- 
Jiquam  faciet  altitudinem,vel  portionem,quae  defideratur. 

S I T  V  M  cuiuslibet  campi,  aut  atrij  5  vel  templi  5  vel 
etiam  vrbis ,  aut  regionis  cuiufuis  in  plano  dcfcribe- 
re,  fi  e  duobus  locis  intra  ipium  fitum  affumptis  ba- 
culiexomnibus  campi  angulis  ere&i,  velcerteipfi 
anguli  in  acdificio  ,  aut  vrbe ,  vel  loca  regionis  vide- 
ripoflint:  fimulque  longitudines  laterum  ompi, 
vel  sedificij  >nec  non  diftantias  inter  angulos  >  & 
vtrumuis  locorum  afiumptorum  in  data  menlura_, 

X    z  cogno- 
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cognofcere .  Quod  fi  talia  duo  loca  intra  firum  eli- 
gi  nequeant ,  idem  efficere ,  dummodo  fitum  pofli- 
mus  circumire. 

PROB  L  E  M  A   X  L  I  I. 

Situs    capt      t    E  T  $  I  problcma  hoc  vel  Geographicutn  eft,  vel  Archite&onicum  ; 

cmttfpisjcjuo  tamcn  quia  fine  dimen/lone  linearum  abfoluinon  potelt,  Jubet  illud  hoc 
pacto  exduo  loco  paucis  explicare.  Sit  ergo  campus  quinque  lateribus  A  B,  B  C,  C  D, 
bus  locis  in  Dh,E  <\,cinclus.Figantur  in  quinque  angulis  A,  B,  C,  D,  E,  quinque  bacu- 
tra  ipfum  af  Ji  ad  angtrlos  rectos  cum  Horizohte  ,  pareturque  circa  medium  areae  planura 
fbmptis   de  aliquaiuulimi  altum  Horizonti  aequidiftans ,  ta  quo  duo  puncta  F,  G,  quan- 
lineetur         tumlibet  inter  fe  diftantia  ,  verbi  gratia  loo.pcdibus,  c  quibus  omnes  quin- 
que  baculi  cerni  poflint.Per  F,G,ducatur  recla  FG,ad  vtrafque  parresj  con- 
tinebitque  fegmenrum  FG,  too.pcdcs  ex  hypothe').  Afnxa  dcinde  dioptra__» 
volubilicumpinnacidijs  in  vtroq .  puntto  F,&  G,defcriptifque  circulis  duo- 
bus  ex  F,&G,vt  pcr  eorum  circuferctias  anguloru  magnitn  Jines,quiin  F,G, 
conftjtwentur,cognofci  poflint,  infpiciantur  ex  F,6c  G,per  foramina  pinnaci 
dioruai(  circumduCta  dioptra)baCuli  cx  angulis  A,B,C,D,E,ere&i,&  anguli, 
quos  nnci  fiducia?  cu  reCta  HI, facir, aut  quos  recbe  a  linca  fiduciar  defignarae 
inter  fe  ficiunt,  transferantur  ordine  ad  pun&2  K,  L,  quomodocunque  inter 
fe  diftantia  in  rccta  K  L,  quae  feorfum  in  charta  aliqua  fit  defcripta  ,  produ- 
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*  4./**  ti 


b  6,fextk 


c  4.  fexti. 


namque  puncla,  vbidi&ae  lineaeex  K,&  L,prcdeunces  concurrunt,Iineis  re- 

c*hs  coniungantur  ,  defcripta  erit  figui  aOPQRS,  fimilis  omnino  figurac 

campi  ABCDE,  Quod  fic  demorftro.  TrianguJa  AGF,OLK,  fimilia  funt, 

C]u6d  anguli  AGF,*FG,  angulis  OLK,  OKL,  aequales  fint,ex  conftrutfione. 

m  Igitur  cric  AG,ad  GF,  vt  OL,  ad  LK.Eademque  ratione,ob  fimilicudinem 

triangulorum  FGE,KLS,erir  GF,  ad  GE,  vc  LK,ad  LS:  ac  proinde  ex  aequo 

crit  Au,:iJGE,vc()L,ad  LS.Cum  ergo  &  anguli  AGE,  O  L  S,  circa  quos 

laccra  illa  funt  proportionalia , 

aequales  finc  ,  quippe  cum  an- 

gulo  A  G  E,  fa&us  fit  aroualis  ex 

conitruclione  angulus  OLS:  h  li- 

milia  eriic  triangula  AGE,OLS, 

hoc  cft,aequiangula.  Pari  racione 

ob  limilitudinem  trtangulorum 

FGD,KLR,rericG  D,  ad  G  F, 

vt  L  R,  ad  LK.Iteob  fimilicudi- 

riem  criangulorum  F  G  E,  K  L  S, 

cric  F  G,  ad  GE,  vc  K  L,  ad  L  S . 
Igitur  cric  ex  aequo  Gn,ad  GE,vt  LR,ad  LS:  Ac  proinde  cum  anguli  DGB, 

RLS,ex  confti  utfione  (int  wcpuAesid  acquiangula  quoque  erunt  triangula__>  &6.fexth 

DGE,RLS.  Non  aliter  oftendemus ,  triangula  CGD,  BGC,  AGB,triangu- 
Jis  QLP,  PLQ,OLP,eiTc-aequiangula.Inimo  eifdcm  argumentis  conclude- 
mus  ,  quamuis  non  flt  neceflariu  ,triangula ,  quae  in  F  ,  fupra  Jatera  campi 
conftrucla  funt ,  aequiangula  cfTe  triangulis  in  K,  fupra  latera  figtirae  O  P- 
QRS,  conftitucis .  Ex  his  fequitur  ,  figuram  aBCDE,  figurae  O  P  Q  R  S  , 
atquiangulameflc:  quippe  cum  earum  anguli  coagmencaci  hnt  ex  angulis 
«qualibus ,  nimirum  angnlus  aED,  ex  angulis  AEG,  GED,  ipfum  compo- 
nentibus  ,  qui  angulis  OSL ,  LSR,anguIum  OSR,  componentibus  equales 
funt ;  &  fic  de  casteris .  Sequitur  etianUatera  earundem  figurarum  circa  ae- 
quales  angulos  efle  proporcionalia .  Nam  propter  triangulorum  fimilitudi- 
nem,r'eft  AE,  ad  EG,  vt  0$.  ad  S  L  :  &  EG,  ad  ED,vt  SL,  ad  SR.Ideoque  e  4. 
ex  aeouo  AE,ad  ED,vt  OS,ad  SR:Acque  ita  de  alijs.  Similes  ergofunc  figu- 
rae  ABCDE,OPQRS. 

2  I AM  vero  vt  longitudines  laterum  AB,'BC,CD,  DE,  EA,  &  redarum 
ex  F,vel  G.ad  angulos  tn  prima  figuta  duftarum  inueniamus ,  diuidendunt 
eririn  figura  inucnta  ,  id  eft  ,in  fccunda ,  interuallum  K  L,  in  quoccUnque 
pa;  tes  aejuales .  Dcinde  inquirendum,  quotnam  ex  illis  parcibu*  in  ftngulis 
Jattiibt»  ,  &  reclis  ciufdem  figurae  fecundae* ex  K,  vel  L,  prodeuncibus 
concineanrur .  quod  vel  per  circinum  fieri  poreft  ,  repetendo  facpius  vnara 
pai  ticulam  in  dictis  latenbus  retfis :  vel  (  qHod  magis  probo  )  hoc  modo . 
Repetacur  toca  KL,in  quolibcc  hcere  ,  vel  refta  ,  quoties  fieri  poteft ,  &  ia 
reiiqtio  fegmento  vna  etiam  particula  incerualli  K  L  ,  circino  iceretur ,  quo- 
ties  h?ri  poceft  .  Nam  quoties  repetita  fuerit  KL.-  toties  numerus  particula» 
rum  ipfius  KL,  in  larerecontinebitur ,  cumtot  infuper  particulis ,  quot  per 
crf cinuin  in  rcliquo  fegmento  fuerint  depraeheafae .  Aut  certe  per  ea ,  quar 
Jib.  i.cap.  1.  ad  finem  Num.i.fcripfimus  ,  inueftigetur  in  infirumento  par- 
titxi) ,  quot  particulae  interualli  JCL,  in  didis  lateribus ,  &  reftis  comprehea 
«Uncur .  Dciudc  fuc ,  vt  numerus  parckularum interualli KL,  aifumpcus  ia 

ft.figt*- 


t66         GEOMETR.  PRACT. 

i.figura,ad  numerum  pcdum  intcr  punfta  F,&  G  ,  in  prima  fTgura  amtmptu, 
ita  numerus  particularum  in  quolibct  Jatere,vcl  recta  in  fccunda  figura  in- 
uentarum  ,  ad  aliud.  Quotiens  enim  numerus  indicabit,  quot  pcdes  in  af- 
fuoipto  Iatere,vel  recla  contineantur .  Ratio  eft,quia  cum  eandem  propor» 
tionem  habeat  KL,  in  l.figura  ad  quodlibc  t  Jatus  ,  vel  reclam  eiufdcm  figu- 
tx  ,  quam  habet  FG,in  prima  figura  ad  refpondens  Jatus ,  vel  re&am ,  pro- 
pter  Jimilitudinem  figurarum  ,  erit  pcrmutando  K  L,  ad  interuaJJum  F  G,  vt 
latus  ad  Jatus  ,  &c.  Verbi  gratia  ,  In  z,  figura  interuaJlum  K  L  ,  feclum  eft  in 
5.  particulas ,  qualium  17.  inlatere  O  P »  inuentae  funt;  Et  quia  fpatiurrL-j 
FG,in  i.figurapofitumeft  ioo.pedum:li  fiar, 

Vt  KL,<*uin%ue  parti-  *d  FG.ioo.pedum:  It*OP,i?.pArticu  ad  AB, 
cularum  larum 

hoc  eft,  fi  ,  vtregulaaurea  praccipit,  100.  ducanturin  I7.fecundusniimeru9 
in  tcrtium  ,  &  produclus  numerus  i7oo.diuidatur  per  ?.  id  eft,  per  primum 
numcrum  ,  rcpcricntur  in  Quotientc  $4o.pedes  per  Jatcre  AB.  &  fic  de  cas- 
teris . 

„  .      3    EVNDEM  fitum  campi  propofiti  ABCDE,  delincabimus  etiam  ex 
Itw  cani  vno  tantum  joco  Pjintf^  ipfiim  aflumpto  ,  hacratione.  Dioptra  ad  (ingulos 
cuijuis  qua  Daciljos  cx  angulis  crcctos,  dirigatur,notatis  angulis ,  quos  Jineae,  per  dio- 
ratione  ex  ptf  -  ^^gnatac  intcr  fe  faciut;diftantieque  ab  F,ad  fingulos  angulos  inquiran 
vno.  °co  inr  tur  in  aliqua  mcnfura,  vel  catenulam  aliqua  ferream  ,  qux  nec  intedi  poflit» 
tra  jp  uma    nec  remitti,vel  per  chordam  ex  F,  ad  fingulos  angulos  cxtenfam  ,  vel  certe, 
lum  pto  e-  g  diftantias  illje  magnae  (int,per  problema  1.  vcl  36\bcneficioquadrati,  alte- 
atur.    riusue  inftrjnicnti .  Nam  (i  in  charta  aliqua  ad  quodlibet  pun&um  K,ijdem 
anguli  conftiuiantur ,  &  in  recltis  illos  angulos  efficientibus  accipiantur  tot 
particulje  inter  fe  aequales  cuiufuis  magnitudinjs ,  quot  menfura*  inuentai 
iuut  in  re&is  refpondcntibus ,  quae  ex  F  ,  exeunt :  extrema  autem  pun&a 
vltimarum  particularum  recHs  lineis  coniungantur,defcripta  erit  fi^uraOP- 
z6.  fexti,     QRS,fimiIis  omninocampo  ABCDll:  *  propterea  quod  triangu'a  ad  pun- 
dtum  F,collecta  fimiliafunt  triangulis  ad  pun&um  /C,colIcdis,  ob aequalita- 
tem  angulorum  in  F,&  K,  conftitutorum,&  Jatcra  circa  illos  angulos  propor 
tionalia,ex  conftrucltionc. 

4    LATERVM  autem  Iongitudines  in  campo  aBCD  E,cognofcentur, 
fi  per  circinum  inquiratur  ,  quot  particulae  in  latcribus  figurc  OPQRS,con- 
tineantur  cx  illis,  qua?  in  quaais  rccla  ex  K  ,  emitla  fumptas  fucre.  Tctidcm 
namque  mcnfura;  in  lateribus  campi  comprehcndcntur,vt  perfpicuum  eft  ex 
figurarum  fimilitudine. 
Vrbiscuiuf     *    EADEM  prorfus  ratio  tcncnda  cft  in  fitu  alicuius  atrijvel  templi, 
nis  ac  reeio  vc*  Vrbis  \  autre8ionis  explorando  Solum  in  vrbc  defcnbenda  pro  punftis 
nis^itusnuo  F,&      eligcnd*  funt  duae  turres  altaj,e  quibus  omncs  vrbis  anguli  confpi- 
nacto  dcfcri  Cl  P0I^nt  >  &  RU*!tWn  diftantia  rnius  ab  altera  vel  cognita  (it ,  vcl  per  pr«- 
batur  cedentia  problemata  inucftigata  .   Itl  regioncautcm  dclineanda  pro  ijf- 

dem  pundia  F,&G,duo  oppida  dcligcnda  funt ,  Sc  in  quolibct  ex  al- 
tirtima  turre  circtimiaccntia  oppida  infpicicnda  ,  vt  anguli  habcantur,  quos 
reclae  ab  oculo  mcnforis  ad  (ingula  oppida  cduclae  conftituunt .  Hi  autem_-« 
faciJins  abferuabuntur,  (i  ioco  dioptnc,  quia  nimis  alta  eft,  ftatuatur  planum 

cre- 
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LIBER   T  E  R  T  I  V  S.  \67 

t reftum  in  pun&is  F,&  G,  ita  vt  circumdu&um  tranfeat  per  oppida  circum* 
iacentia ,  fi  intelligatur  efle  produ&umlta  namque  planum  ipfum  re&as  dc- 
fignabit  ,'quae  angulos  prgedi&os  conftituant.  Atquc  hoc  etiam  infltuvr- 
bium  pcrueftigando  faciendum  erit.  Itaque  fi  anguli  vrbis  cuiufpiam,aut  of 
pida  alicuius  regionis  fint  A,B,C,D,E,  &  duae  tirres  in  F,  &  G ,  omnia  per* 
ficienda  erunt,vt  fupra  de  campi  fitu  di&um  eft.Na  fitum  vrbis,  vel  regiomV 
cxhibcbit  figura  OPQrS  ,  diftantiaeque  locorum  A,B,C,D,  E,  vnius  ab  al- 
tero  cognofcentur,vt  de  lateribus  campi  di&um  eft . 

6  QV  O  D  fi  intra  fitum  propofitum  duo  loca,  vel  vnus  faltem  non_» 
exiftat,vnde  omnes  anguli  confpici  poflint ,  vt  in  omnibus  aedificijs  contin- 
git,  oportebit  fitum  circumire ,  &  inueftigarc  angulos  per  reclas,  quae  in— » 
campo  a  baculo  ad  baculum  ducendae  funt  per  catenulam  ferream,  vel  chor 
dam ,  aut  certe  eiigendum  planum,  quod  per  binos  baculos  tranfirc  confpi- 
ciatur.  Ipfum  enim  planum  di&as  reclas  exhibebit. 
In  aedificijs  autem  ,  ac  templis  ipfi  muri  exteriores  di&os 
angulos  conftituunt ,  quorum  amplitudo  inueftigarifolet 
ab  artificibus  inftrumento  quodam  ex  duabus  regulis  com 
patto  ,  quarum  vna  fub  alteram  ingrefla  moueatur,  ( quod 
Italis  Squadra  zoppadicitur)  vthaec  flgura  indicat.  Aper- 
tonamque  inftrumento,ficrura  duobus  muris  angulu  effi- 
cientibus  congruent  ,  dabunt  interiora  crurium  Jate- 
ra  in  concurfu  angulum  quaefitum.  Et  fi  idem  inftru- 
mentuni  interioribus  angulis  aedificiorum  applicetur  , 
dabunt  eadem  Iatera  interiora  crurium  anguIos,qui  a  mu- 
ris  efficiuntur.  Inuentis  angulis ,  ac  notacis ,  menfuranda 
erunt  incerualla  inter  baculos  in  campo  erect-os,  vel  inter 
angulos  sedificiorum ,  per  catenulam  ferream  ,  vel  chor- 
dam ,  aut  certe  in  campis ,  fi  ca  interualla  longa  fint ,  per 
prcblema  2.  vel  3  6.  exploranda  in  aliqua  mcnfura  nota, 
Vt  in  cubitis.Nam  fi  in  charta  dncatur  linea  OP,  tot  particulas  aequales  cott 
tinens  ,  quot  cubiti,verbi  gratia,in  interuallo  AB,deprehenfi  funt ,  &  angu- 
lus  POS,  anguIoBAEjinuento  fiat  aequalis:  &  in  re&a  O  S  ,  accipiantur  tot 
particulae  prioribus  aequales  vfq.  ad  S ,  quot  cubiti  in  interuallo  AE,reperti 
funt:  ac  rurfum  angulus  OSR,anguIo  AED,  aequalis  fiat ,  &  fic  deinceps,re- 
praefencabitur  fituscampi  per  figuram  OPQRS.  Idemq.  de  fitu  aedificiorura 
tam  exteriori,quam  interiori  intelligendum  eft,  fi  diligenter  anguli ,  ac  di. 
ftantiae  obfcruentur. 

LONGITVDINEM  trabis  ad  Hor  izontem  inclinata?, 
cuius  porcio  fuperior  tantum  confpiciatur,vna  cum 
anguloinclinationis  ,diftantia  balls  a  menfore3& 
altitudinefaftigijfupra  Horizontem,  per  Quadra* 
tum  metiri. 


FRO- 


a  4,  ftxti 

h  l.fexti.& 


*i.fexti.& 
c*m$onedo» 


d  6.  triang. 

reftil. 

e  ig.primi. 

f  4.  triang. 


j  4.  tnan. 
reclil. 

h  Z.fxtlfr 

ce-mponedo. 
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168  GEOMET  R  .  PRACT. 

PROBLEMA  XLIII. 

t  Trabs  inclinara  funra  muru  CD,  fit  AB,  &  menfor  in  I-,  conftftut^e  di- 
fte&j  ipfias  tram.s,ua,vc  ipfe  6.  rrabs  in  eode  Gnt  plano  meun  debiac  logit* 
dine  ALJar.guluiiu!inanoni<  AB E,diftantia  BB,&  altitudinetii  a  F»"iamta 
tantumportionemiupremimAG,videat,  bafem  oculcante  ir.uroCDs&i 
quadratum  ad  fc,bis  applicetur,ftmel  videlicec  indiurum,vr  vnutti  iatus  rc 
Cta  tendat  ad  pur,<ftum  A,&  irerum  demillum  ad  Honzonccm  ,  ira n  cen- 
trii  dioptrat  fit  in  li,  &  latus  EL,Horizonu  incubat.Na  infpetfo  pujfto  A,ex 
a    6  fiat,  vc  vmbia  verfa  e  b ,  ad  latus  b  a ,  ita  latus  a  H,  ad  aliud,  gigttftttf 

diftamia,  fiuc  hyoocemift  E  A.  Detnde  ex- 
plorata  porcione.dioptrae  E  I*  vr  in  fcholio 
Probl.7,  Niim.  2.  docui ;  b  Si  fiac ,  vt  E  I , 
portio  dioptra?  inuenta  ai  r tperram  hypo- 
tenufam  EA,ica  fljacen  quadrati  aequa- 
lis  ad  aliud  ,  producetur  alcitudo  AF,  qu£- 
fita  .  quod  elt  quartum. 
.H  F3Lf  E  2    r  fcT  fi  rurfus  fiat,vt  El,  porno  dio- 

ptr*  ad  Iivpotcni.famEA,  iraEf,  >rfi  c  I  ,*qualis  adaliud,  non  fiet  dt- 
ftantia  EF.NonaIiter,fi  aliud  punclum  G,  infpiciatur,  cognita  fiet  hypote» 
nufa  ^G,  &  alcirudoGH,  vna  cum  diftantia  R*M  nimirum  quadratunu 
primoitaapplicetur  ad  E,vt  vnum  latus  tendacreda  ad  G,&c.quenudmo- 
dum  in  fcholio  probI.7-oftendimus. 

3  I  AM  fiEF,inuentaexcognitaEH,  fwbduratur,  nota rehrtquetur 
FH,id  eft,  GI,qujc  in  fublimi  duci  cogitecur  paraliela  Horizonci.Eodem  mo 
do  fi  GH,  cos;nita,vel  illi  «qualis  Fl,  ex  inuenra  AF,  detnatur ,  rehqua  Al", 
nota  fiec.Cuiii  igitttt  in  criangulo  re&angttlo  aGI,  in  fubltmi  conihcuto  duo 
Jatcra  Al,  IG  ,"cos;ni:a hnc ,  d  cognofcttur  &  bafis  AG,  &  anguius  A  G  I  , 
e  quiaequaliseft  angulo  inclinationis  A  B  E  ,  qui  quarritur  .  quod  eft  fe- 

cundtim .  r 

4  1TAQVE  cum  tn  triangulo  rectaogulo  ABF,  lattti  AF,notum  Iit  fa- 
dum  ,  vna  cum  angulo  B,ac  proinde  &  cum  eius  complemento  B I F,/cogni 
tum  fiet  alterum  quoque  latus  BF,cui  G  adijciecur  dtitantia  LF}muenta,  tota 
diftantiaquaefita  EB  manifcftacric.  quodtit  ccrrium. 

*  D  E  N  I  Qy  E  eodcm  triangulo  A  B  F  ,  rcdangulo  ,  cx  latere 
AF,&  arigulo  B,at  prbinde  &  cius  coplemento  B  AF,cogmtt r,  g  co^nofcetur 
criam  ba(?s  AB^longirudo  videlicet  trabis .  quod  eft  primum  .  Harc  autein 
nota  ctiam  eihcictur,/;  fi  fl:\c,  vc  AI,differentia  altitudtnum  cognittrum  AF, 
GH,ad  Ai:,maiorcm  alcitudmcm  ,  ica  A  G,  paulo  ante  nota  cfteCta,ad  AB. 

V  I S I S  duarum  turrium  fummitatibus  ,  etiamfi  ba- 
fesproptcr  attfificia  intcriccta  occulrcntur ,  diftan- 
tiam  tam  intcr  earnmba{cs,quam  intcr  carundem 
faftigia  3  vna  cum  ipfarum  altitudinibus  >  ac  diftan- 
tijs  a  menforc  coniiccrc. 

PRO- 
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L  I  B  E  R    T  E  R  T  I  V  S.  i69 
PROBLEMA  XLIIII. 

1  SINT  duas  turres  AF,GH,quarum  fola  faftigiaA,G,cernantur  ex  lo- 
co  Horizonds  13  Oportet  inueftigare  &  diftantiam  F  H  ,  &  iBteruallum__» 
A  G,  &  vtriufque  turris  altittidinem  .  Sit  primum  minor  turris  A  F  ,  inter 
maiorem  ,  &  menforem  ,  ita  vt  menfor  in  eodem  cum  turribus  fit  plano  ,  & 
minor  non  occultecfaiti^ium  G,  maioris.  Per  fcholium  probl.  7.  inuenietur 
&  vtraque  diftantia  BF,BH,&  vcraque  altitudo  A  F,  G  H  :  fi  nimirum  in_-> 
B ,  Quadracum  ica  locetur  ,  vt  vnuni  eius  latus  cum  hypotenufis  E  A, 
B  G  ,  coincidat ,  &c.  quod  eit  qtiartum  ,•  ac  tertium  .  Fc  quia  tria  pun- 
cla  B,F,H,ponuncur  in  eadern  recca,  ericdiftanciarum  dirFerencia  F  H  ,  co- 
gnica,hoc  elt,  di-tancia  inter  turrium  bafes  ,  quod  eft  ptimum.  llurfus  diffe- 
rencia  alcicudinum  G  C  ,  nota  eric ,  *i  ac  propcerea  in  triangulo  rectangulo 
ACG,ex  duobus  lateribus.  AC,CG,cognitis ,  bafis  quoque  A  G  ,  cfflciecur 
noca.quod  eit  fecundum. 

2  DEINDE  codiftar  menfor  inD,ita  vt  ipfe,ac  bafes  F;H,non  iaceanc 
in  vna  Iinea  recU.  Per  fcholium  4 

problem.  7.  iterum  tam  alritudi- 
nes  AF,GH,  quam  diitantise  DF, 
D  H  ,  cognitae  licnc  J  fi  videlicec 
quadrati  vnum  lacus  hypotenufis 
DA,  DG,congruec,  &c.  quod  eft  . 
tercium  ,  ac  quartum.Inueftigatis 
autem  hypotenufis  DA,DG,vc  in 
eodem  fcholio  traditu  eft,cogno- 
fcecur  perproblema  i6.praefercim 
per  ea,qiue  Num.i.  eiufdem  pro- 
blemacis  fcripfimus,  interuallum  AG,fi  nimirum  in  hypotenu/is  accipenturi 
portiones  DI,DL. ipfis  hypotenufis  proportionales,vt  in  iiloNum  2.  dixi- 
mus.&c.  quod  eft  fecundum.  Et  quoniam  altitudines  A  F ,  G  H  ,  notae  factae 
funr,erit  etiam  earum  difterenria  GC,nota.Quamobrem  ex  bafe  A  G,  &  Ja- 
tere  GC,in  triangulo  reclangul  o  AC  G,cognitis,latus  quoq. AC,hoc  eft,di- 
ftantia  FH,inter  bafes  noca  eritrquod  eft  primum  • 

SI  turres  etfent  AF,CH,stquales,eflec  diftancia  A.C,incer  faftigia  diftantiae 
F  H,  incer  bafes  aequalis, 

SCHOLIVM. 

1  EX  omnibus ,  quas  demonftrata  funt  in  hoc  j.  Iibroa  coIJigi  poteft  re- 
gula  generalisad  dimetiendas  omries  longitudines  ,  fiue  eaj  fint  diftantiae 
inHorizonte,  fiue  altitudines  ,  profunditatesue ,  fiue  hypotenufae,  id  eft, 
diftantixab  ocuload  quodlibet  punctum  ,  fiue  incerualla  intcr  duo  puncla, 
vbicunqueexiftant :  dtimmodo  vtrumque  extremum  longitudinis  dimeci.cn 
dae  videri  poflic  a  menfore ,  vbicunque  etiam  ipfc  exiftat.  Nam  fi  per  pro- 
blema  r  >.praef.rtim  per  ea  ,  quae  Num.  5.  eius  problemaris  fcripfimus  ,  di 
ftantiae  a  menfore  vfque  ad  duo  extrema  longitudinis  explorentur,  inuefti- 
gato  priusangulo,  cpem  dua?  ilJae  diftantise,  fiue  hypotenufae  efficiunc ,  vc 
in  fcholio  probl.  7.  Num.2.  docuimu.sj&c.  faclum  eric,  quod  proponitur . 
Icaque  fi  diligenter  ea,qua;  in  problem.if.ac  16.  fcripfimus ,  percepta  fue- 

Y  nnc 


a  6.  1 


Vnica  re- 
£ula  ad  om 
nes  rectas 
dimecien-» 
das  ,  quado 
eartl  extre- 
ma  yiden- 
tur. 


r7o        GT50METR.  ACT. 

rint.ea  l  ,m  femper  ratio  metiendarum  reftat  um  tenenda  erit,  fi  vtraquc  ex- 

tremitas redfae pWpofiw cefnj  j.otcft.vt  diximus 

,  SED  neoue  hoc  omittendum  pHto,,qjandoin«en^  fiint  d*a  d  ftan- 
«i*amcnforislocovfqueadduascx.'  BnWf«f»»«  vr..cM,n_J 
«agulo  ab  ipfis  comprchenfo ,  ceitius  (  qua>a  Jaborionus )  ,nterua.,u,-  m. 
ttt  dao  illaex.trema,  hoc  eft,  rcftam  propofram  inucmri .  poflc  cx  duab,.s  ,1- 
■lis  diftantijs ,  8t  angHlQ  compreheufo ,  per  ,*.  tr.ang.  rert.l.  to^jb 
dift»  nortior.c,  illis  diftantijs  proportionaics  :  rropte,ca  qupd  ir.ten.allum 
interextrcinaillatumportionumvixaccurate  per  ctrcinum  repermpoffiu 
ld  quodetiam  in  problem.16.  ad  finein  Num.t.  monuimus. 

SPATIVM  terrxinacqualepro  ducendis  aquisli- 
brare  :  aut  etiam  fi  lubet,  Horizonti  atquidifians 
efficer^. 


jnentum  pereommodum  pro  librationibus ,  hoc  modo .  Compingantur  du* 
rcgulff  AB,AC,cx  ligno  aliquofolido.ac  duro.xqualiumcrurum,  cjua:  Io» 
gitudincm  habcat  fatis  longa.ita  vt  diftantiae  inter  exttema  B,C,contineat 
10.  palmos  prascife  ,  aut  ctiam  plutes.Dcinde  duda  rcfta  AG,  ad  BC,  per- 
pcndicularijdcfcribatur  cx  A.fcmicircuhis quantufcunque  IID  K,  cuius  ie- 
luidiameter  AD»  in  tot  xquales  partcs  fecctur,  quot  palmi  in  diftantia  BCj 

•  roin- 
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LIBER  TERTIVS.  i7t 

comprehenduntur.  Defcripto  quoque  circa  A  D,  remicirculo  occulto  AED,  pr 
transferantur  ex  D,  tn  eius  peripheriam  omnia  interualla  inrer  D,  &  puncla 
re&ae  AD:  ac  tandem  ex  A,  per  fingula  puncla  femicirculi  A  £  D,  reCte  oc- 
cultae  emittantur  ,  noteturque  interfe&iones  earum  cum  peripheria  D  I,at- 
que  in  alteram  peripheriam  DK,  tranfportentur .  Si  namqiie  ex  A,  nlurn_> 
cum  perpendiculo  egrediatur  ,  &  omnes  partes  excindantur ,  reli&is  folum 
cruribus  inftrumenti  AB,AC,vnacum  periphena  femiciiculi  iDK.conftru 
clum  erit  inftrumentum  ad  librationes  peropportunum. 

2.  NAM  in  campo  aIiquo,veI  horto  ,  pofitis  pttn&is  B  ,  C  ,  in  terra,  fi  Spatiiim  *o 
filum  perpediculi  tranfit  per  D,erunt  punfta  B,C,in  terraeiufdem  altituui-  ^"alcquo 
nis ,  ita  vt  fi  fpatium  interie&um  BC,compIanctur,  fpatium  iliud  horti,veI  p  0  *l  c 
campi  fit  libratum  ,  hoc  eft,  Horizonti  parallelum .  tur  ■ 

SI  vero filum  perpendiculi  A  H,  abfcindet ex  quadrante  DI,  aliquot 
partes  ,  nimirum  erit  punclum  C  ,  tribuspahnis  altius  punfto  B,  atque 
ita  fodiendum  ibi  erit  ad  altitudinem  trium  palmorum ,  vt  complanatum— r 
fpatium  inter  B,  &  infimum  pun&um  cfFofliim  Horizonti  fit  parallelum  . 
Quod  fi  filum  perpendiculi  abfcinderet  ex  alio  quadrante  D  K,  quotcunque? 
partes,nimirum  5.  effct  punclu  C,  deprefTius  quinque  palnus  punclo  B.Qua 
re  tunc  fuperimponenda  ,  foret  punclo  C,  terraad  altitudinem  palmo- 
rum  ,  vt  fpatium  inter  B,  &  fupremum  pundum  terra?  fupcrimpofitac  com- 
planatum  Horizonti  arquidiftet.  Complanato  fpatio  interB ,  &  aliud  pun- 
Ctum  prope  C,fiue  cftbfum,  fiue  eleuatum ,  iteranda  erit  eadem  operatio  , 
pofito  crure  A  B,  in  pundo  inuento,  &c.  Atq.  ita  deinceps  procedendum 
eft  vfq.  ad  vltimu  fignum  in  horto,veI  capo  propofitum.Hoc  ita  demonftra- 
tur.  Concipiatur  duda  re&a  BC,&  recta  C  F ,  filo  perpendiculi  A  H  ,  duci 
paral  lela  ,  quae  ad  Horizontem  erit  perpendicularis ,  ac  proinde  dufta  B  F, 
ad  CF,  nerpendicularis  Horizonti  azquidiftabit.  £t  quoniam  in  triangulis 
A  G  H ,  B  F  C,  refti  anguli  E,F ,  ejquales  funr,  a  nec  non  &  alterni  C,H,  4 
b  asquiangula  erunt  triangula ;  Eftautem  AGH,trianguIo  ADE,acquiangUw  *  l?~pimi. 
Jum ,  quod  &  redi  G,E,a:quaIes  finr,  &  A,  communis.Igitur  triangula  quo 
que  AD£,BCF,  ar  quianguia  erunr.  c  Ideoque  crit  vt  A  D  ,  10.  partium  ad  c  jUtxfa 
DE,j.  partium,ita  BC,  10.  falmorum  ,  ad  CE,  ac  proinde  C  F,  palmos  . 
continebit ,  tot  nimirum  ,  quot  partes  filum  perpendiculi  abfcindit  ex  fe- 
micirculo  IDK.  Quod  fi  quadratum  CF;nimirum  in  datoexemplo  ^.palmi 
(cum  latus  CF,fit  ^.palmorii)  dematur  ex  roo.id  eft,  ex  quaurato  B  C.  10. 
paImoru,reliquum  fiet  quadratum  9  1.  Iineae  horizontalis  BF,cuius  quadra- 
ta  radix  9-r9~-  dabit  horizontalem  diftantiam  BF,a  punclo  B ,  vfque  ad 
perpendicularem  C  F. 

H AEC  eade  diftantia  horizontalis  BF,  cognofcctur  quoq.  fine  numero- 
rumfupputatione,  hoc  modo.  Ex  A,  defcribatur  alius  femicirculus,  &  in  « 
femicirculum  AED,  transferantur omnia  interualla  inter  A  ,  &  punda  re-< 
Aas  AD,  ac  tandem  ex  A,rectis  occultis  emiflis  per  puncta  in  fcmicirculo 
notata,  obferuentur  earum  interfediones  cum  femicirculo  ex  A,  defcripto, 
transferanturque  inalterum  quadrantem  verfus  K,  Namquot  partes  filum 
perpendiculi  A  H  ,  ex  vltimo  hoc  femir  irculo  ex  A  ,  dcfcrij.to  abfcindet  , 
tot  palmoscontinebit  horizontalis  longitudo  B  F  :  d  proptcrea  quodea-  d  4.  fexti 
dem  eft  proportio  DA,ad  AE,quae  CB,ad  BF,  quippecum  triangula  DAE»  * 
CBF,  oftenfa  fint  fimilia.  Cum  ergo  ex  conftruclione ,  refta  AE,compIecla- 
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Uur  tot  partes  rcft*  AD,  quot  cx  A,  in  femicirculum  AED,  vfque  ad  filuitt 
perpendiculi  funt  translat*,  (  vt  in  noftro  exemplo  partes  propemodum_, 
i40  comprehendentur  totidem  palmi  retf*  CB,  tn  reda  BF.Eft  autem  con 


94..)  comprehendentur  totidem  palmi  reclae  CB,  in  reCta  JihE  t :  autem  con 
fideratione-dignum.partes  pcfterioris  femicirculi  contrario  ordine  limiles 
eife  partibus  priorif  femicirculi  IDK-  Nam  fi  verbi  gratia  rect*  D  B  ,  quae 
aquatis  eft  tribus  partibus  rcta  D  A ,  initium  fumcncibus  a  p ,  accipiatur 
snualis  AL,  trium  quoque  partium  recla?  AD.initium  fumcntium  a  puncto 
A,  dttcaturquere&a  AL,  fietangulus  lAMqualisangulo  DAE.Quia  enim 
a  27.  fcflf-  arcus  Dr:,A  L,acquales  funt,  erunt  quoque  reiiqui  AE,  DL,  acquales.*  Igi- 
turan^uli  ADS.DAL.equales  crunt:  ideoque  &  reliqui  DAE,IAL,aequa- 
les  inter  fc  erunt :  propterea  quod  tam  duo  ADE,  DAL,  propter  redum  E. 
in  feraicirculo,  quam  duo  DAL,  IAL,  vni  refto  funt  arquales.  Ex  quo  nt , 
reftas  AI,  AL,ex  pofteriori  femicirculo  ex  A,defcripto  auferre  arcum  limi- 
Jem  trcui  in  priori  femicirculo  IDk,  inter  retfas  AD,  AE,  intercepto:  Ea- 
demq.  ratio  eft  de  alijs . 

OVANDO  inftrumentum  faepius  repctitum  fuit,  quaeritur  autem,quan 
toaltius,  vcldeprcffias  fit  primum  punftum  ,  quam  vlcimum,  fcietur  hoc 
per  altitudines  ,  depreftionefue  intermedias.  Vt  fi  primus  locus  fuerit  aiticr 
quam  fccundus ,  quincue  palmis  j  &  hic  altiorquam  tertius,  duobus  pal- 
mis  j  hic  autem  depre/lior  ,  quam  quartus  locus  ,  tribus  palmis  \  &  hic  de- 
«iquealtiorquamvltimuslocus,  vno  palmo,  colhgtmus  pnmum  Iocum 


aitiorem  elfe  vltimo  loco  quinque  palmis.Nam  primus  locus  erit  altiot 
tio  feptem  palmis,  cum  primus  fecundum  quinque  palmis  fupcrct ,  &  fecun- 
dus  tertium  ,  duobus.  Et  qula  tertius  fupcratur  a  quarto  ,  mbus  palmis ,  fu- 
perabit  primus  quartum  quatuor  palmis.  Cum  ergo  hic  altior  hr,quam  vl- 
timus  ,  vno  palmo,crit  primus  altior  ,  quam  vkimus ,  quinque  palnus,& 
iic  de  caetcris .  „ 

3  CAETF.RVM  quando  duo  Ioca  multum  inrcr  ie  diitant  9  exp.rra- 
bimus  per  quadratum  ftabilc,  quanto  alter  altero  fit  altior ,vel  humi!ior,hac 

Libratio  -    ratione.Sit  primus  Iocus  A.fecundus  B,in  prima  figura.  Erecto  baculo  AD , 
nes  pro  con  ftaturar  menforis  aequali,  concipiatur  ex  B,  ad  perpendiculum  loci  A,  alcio- 
ducendis  a-  ris  perpendicularis  IiC,(prr  quadratum  autem  tacile  cognofces  ,  tjtcr  loco- 
quis  ,  quo  rumfitaltior.NamquandoperIarusfupremumHori/-ontia?«iunJ:iiUns,ex 
modo  fur,    A,Iocus  B,  cernkur,eadem  eft  altitudo  vcriuique  loci ;  Si  vero  dennmcn- 
dum  eft  illud  ,  vc  K,vidcri  poflit ,  ent  iocus  A,aiuor :  S i  d,mqueidem  la- 
tiu  actol!<  ndum  eft,erit  locus  B,  altior.  )  Nam  fi  pcr  doCtrinam  lcholij  pro- 
W^jnijefttgetaralutujdoDC>&attftratut  mcnforis  ftaitura  AD,rcli  yxcrn 
altitudo  A  C:|Ac  tanto  crit  altiorlocus  A  ,  lcco  B.  Ltfic  contrariom  loco 
humiliori  B,erigatar  baculus  B  F,  ftaturx  mcnforis  a-qnalis,  &  pcr  dottii- 
nam  fcholij  probl.  7.inquiratur  altitudo  Ah,vfque  ad  perpcndicujarem  VE, 
per  cogicationcm  ad  AC,duda,&apponatur  ftatura  menforis  oF,nOta  cua- 
d.t  tot^aaltitudo  \C;Ac  tantd  dcprcfiior  cric  locus  B>quam  loci-s  A.Atquc 
itaex  Joco  A,nd  locum  B,conduci  potcft  aqua,  non  autcm  con:i  a. 

4  OV  O  D  fi  nrcr  primum  Jocum  A,  &  feciKldum  Q ,  int<  rpofitus  Gt 
inons  Cttavt^X  Ajocus  B  ,  videi  1  ncqucat ,  \  t  in  i.figura  ,  lta  proccdc- 
mus.Ex  A,  perfcholtum  proldcm.  j.iddagabimiM  altitudincm  C,  D.  Dcin- 
dc  cx  C  ,  pcr  fcholium  prohlem.  9.  cxplorabimus  altitudintmC  B  ,  dudU 
mmirumadCE,  pcrpcndicularibus  AD,BE.  Nam  hac  ratione  concludes 

locum 
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locum  A  ,  altiorem  efife  loco  B ,  quantitate  D  E.  Quamobrem  (i  perfbdiatur 
mons  Cjvel  aquaeductus  circa  ipfum  extruacur,conduci  poteric  aqua  ex  A, 
adB,&  noncontra. 


f  POSTHEMO  G  in  m5te  aliquo3veI  in  eius  latere  aqua  vel  m  putes 
tliquo  profundo,vel  in  fofla  aliqua  profunda  CDj&fcire  defideres,an  exD, 
adB,conduci  poflit  aqua  per  aquaeduau,ita  erit  agendu.Primu  h  CD,puteus 
eft,  inueftiga  eius  profunditace  CD,per  probl. V?X\  vero  fofla,aut  vorago  alt 
qua,per  probiema  iS.Dcinde  concipiatur  ex  B,ad  perpendiculum  C  D,  du- 
ci  perpendicularisBE;  atque  per  fcholium  ptobl.7.  ex  B,  lnueltigetur  alti- 
tudo  CE.Sinamquehaecdeprehenfafueritarqualis  profundnati  mnentae 

CD,  habebit  fundus  aquae  D,  eandem  altitudinem  cumloco  B,  acproinde 
aquaadB.exD,  defluere  non  poterit  per  aquaedudum :  Si  veroalticudo 

CE,  reperta  foerft  maior  quam  profunditas  CD,conduci  potent  aqua  tx  D, 
in  locum  B:Si  denique  altitudo  CE.inuenta  fuerit  minor  profunditateCD, 
erit  JocusB,alciorquam  aqua  iuxta  D ,  atque  idcirco  defluere  non  po- 

tent  ad  B.^  ^  obfcure  inte]Iiges ,  vbi  aquxduclus  vtiliter  Gnt  extruendi, 
&  vbi  non . 
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Superficierum  planarum  inueftigans. 

V  E  M  ADMODV  M  linea  retta 
rtclas  lineas  metitttr  >  b*  Geometra 
fupcrfctes  planas per fuperficiem  qua- 
dratam,  &  corpora  ,  fiue  folida  ,  per 
corpus  cubicum  mettri  folent .  I^  am 
ficuthneareclA  dicitur  ioo.  palmoru 
in  qua  linea  vnius  palmi  centies  conti- 
---^ netur,itafuperficies  planadicitur  ioo* 
palmorum,  qua  centtes  quadratum  continehcuim  latuspal- 
rno  aquale  efI:&fo!idum  ioo.paimorum  illud  dtcitur,  quod 
compleflitur  \oo.cubos,quorum  quilibet  latus  babet  vntus 
palmi :  quod  de  alijs  etiam  menfurisM  de  pede,cubito,paJfu, 
milliario  ,  ^c.tntclltgendum  efi  £uia  vero  qualibetfuperfi- 
cies  tot  quadrata  cuiufquc  menfura  comprehendere  dicttur9 
quot  inparallclogrammo  retlartgulo  ,  quod  UH  aquale  efi , 
continenturyexpIicandum  primo  loco  erityqtta  ratwne  area^ 
cuiuslibctrettaneuIicognofcatur.Dctndede  area  tritngu- 

°  itrum 
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lorum ,  quadri/atercrum  non  re£languhrum->c<eterarumque 
jigurarum plurium  /aterum  agemm  \  ac  denique  circulum , 
eiufque  partes  metiemur. 

DE  AREA  RECTANGVLORVM 
Caput  I. 

QV  O  N  I  A  M  Euclides  defin.  i.  lib.  2.  docet ,  omne  parallelogram- 
aium  re&angulum  contineri  fub  rc&is  duabus  Jineis  ,  quae  redum  compre- 
hendunt  angulum  5  manifeftum  eft ,  aream  cuiufcjue  redanguli  produciex 
m  ultiplicatione  duorum  laterum  circa  rectum  angulum  ,  vnius  in  alterum  j 
adeo  vt  in  quadrato  fatis  fit  ducere  vnum  iatus  in  fe,vt  eius  area  cognofca- 
tur :  quippe  cum  duo  latera  cir- 
ca  vnum  angulum  rectum  acqua<. 
lia  fint.Vt  in  quadrato  A  B  C  D, 
cuius  lingulalatera  quinos  pal- 
mos  continent,  i\  latus  AB3quin- 
cjue  palmorum  in  fe  ducatur,pro 
ducenrur  zy.  quadrata  ,  quorum 
quodlibet  habet  latus  vnius  pal- 
mi  j  atque  tot  palmos  quadratos 
contincre  dicetur  arca  quadrati 
ABCD.  At  area  redanguli  alte- 

ra  parte  longioris  EFGH,cuius  vnum  latus  circa  refttim  angulum  continet 
f.pedes ,  &  alcerum  j.dicetur  continere  1  5.  palmos  quadratos,propterca_j 
quod  cx  mutua  laterum  5.&  j.multiplicatione  numerus  1 5.  procrcatur. 

2  ITAQVE  fi  campum  aliquem  re&angulum  ,  vel  parallelogrammum 
rec*tangulum  metiri  iubeamiir,  menfuranda  erunt  per  aliquam  menfuram 
notam°,  vt  pcr  palmum  ,  vel  pedem  ,  &c.  duo  Jatera  circa  angulum  reclum. 
Nam  vno  in  alterum  dudo,  area  propotiti  campi ,  vel  parallelogrammi  re- 
danguli  producetnr,vt  dictum  eft.  ■  N 

DE  AREA  TRIANGVLORVM 
Caput  II. 

I  QVANDO  triangnli  omnia  tria  latera  cognita  funr,duabus  vijs  eia* 
area  cognofci  poteft.  Prima,  quas  accuratiffima  eft,  ita  fe  habet.  Colliga*. 
tur  omnta  latera  in  vnam  fummamiEx  huius  [umm&femiffefubtrahantuT 
fingtda  latera .  vt  habeantur  tres  dtfferenti*  inter  illamfemiffem ,  &  Im- 
terafingula  :  Toslremo  tres  ht  differentu  ,  &  dicla  fimiffis  interfe  mutuo 
ftjultiplicentur.Produ8i  enim  numeri  radix  quadrata  erit  are*  triangu- 

lt  Verbi  gratia,  fi  latera  flnt  1  o.  17.1  r.  erit  fumma  ex  illis  colle&a  4*.&  fe- 
Biiflls  i4.Differentiz  atitem  inter  hanc  femiflem,  &  latera  erunt  I4,7^«Hp 
inter  fe  multiplicatae  (  ducendo  primum  14. in  7.  deindc  produclum  in  3.) 
fcciunt  2p4,qu«dudain  24.feaiifl*empr*diaam, producnt  7056.  cuiusna 

vtcri 
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nieri  radix  quadrata8  4.  erit  area  difti  tnanguli ,  cuius  latera  fune  10.  17. 
*  i.Rurfus  (1  in  alio  quopiam  triangulo  latera  lint  1  $.  1 4.1 H  .inueniemus  ean 
dem  aream.Nam  fitmraa  laterum  eit  41.  fem*n*5$  21.  Differentix  inter  hanc 
femiflcm  ,  &  tna  latera  funt  ?,.  7.  quae  inter  fe  muItipJicacas  faciunt  ffa 
qux  ducta  inii.  femifletn  prxditfam  efficiunt  70 $6.  cuus  numen  quadra- 
taradixS-f.  dab [jj  aream  trianguli  ,  quod  lateribus  1$.  14.  IJ-  continetur  . 
Denique  n*  dctur  criangulum  \UC,  inquolatus  Ar>,7.BC,  10.  &  AQ,  11. 
fummi  omniumeft  i3.  &femiflis  r-i-qu*  latera  fuperat  hifce  numeris  7. 
4.3.qui  inter  fe  multtplicati  faciunc  84.^11*:  dufta  in  i^.femiflem  fummae gi 
gnunc  numerum  1^76.  cuius  radix  quadrata  }^-|--^-.fere  dabit  aream  trian 
gali  A  B  C.Ex  quo  colliges,  non  omnis  trianguJi  aream  eiTe  numerum  ra- 
tionalem:  pro.uerea  quod  numeriis  vlrimo  Ioco  productus  non  eit  femper 
quadracus,  vt  in  poftremo  hoc  exemplo  concigic. 

HANC  praxim  ,  fiue  regulam  ,  qu£  exquificiflima  eft,  vtdixi ,  icain_ 1 
triangulo  ABC,demonlcrabimus.  Diuilis  angulis  ABC.ACBj  bifariam  per 
redas  BD,CD,coeuntes  in  D,  ducancur  ex  D,  ad  (ingula  luera  perpendicu- 
Jares  D£,  DF,  DG,  iungaturque  recta  a  D.  Quoniam  igitur  duo  anguli  E , 
DBE,  in  triangulo  DEB,a?quales  funt  duobus  angulis  G,DBG,  in  triangu- 
1 6  brimi  ^°  ^GB,  &  latus  DB,commune;  a,  erunt  tam  latera  DE,DG3quam  BE,BG, 
'  aequalia.  Eodemque  modo  tam  latera  DF,DG,  quam  CF,CG>  sequalia  erut 
in  triangulii  DFC,DGC:  ac  proinde  D  E,  D  F,  (  cum  vtraque  ipti  D  G,  (it 
oltenfa  aequalis  )  int(.r  fe  aequales  erunt :  ideoque  omnes  tics  perpsndicu- 
larcs  DE,  DF,DG,  asouales  incer  fe  crunc. 

b  D  E  I  N  D  B  quia  quadrato  ex  AD,aequilia  funtram  quadrata  ex  AE, 
F.D,quam quadrara cx  AF,FD;a;quaIia  erunt  quadrata  ex  AE,ED,  quadra- 
tis  ex  AF,  FD;  Ac  proinde  ablatis  aequalibus  quadratis  rcctarum  E  D  ,  F  D, 
arqualium  ,  reliqua  quadrata  rcCrarum  A  E  ,  A  F,  aeqiulia  erunt3propterea- 
que  &  redae  ipfx  AE,  AF,  acquales  erunt.Igitur  cum  latcra  AE,AD,  trian- 
guli  ADE,  laceribus  AF,AD,  trianguli  ADF,squa- 
c  8.  ftimi.         ^  /\.4-_  *u  ^nc'&  ^a,'s  ED,ba(i  FD;  c  eritangulus  DAE,an- 

gulo  DAFjSequalis. 

QVIA  veroAE,  ip(i  AF,  &  EB,  ipG  B  G,  zqua- 
lis  eit  oftenfa  ,  eric  coca  AB,  duabus  AF,  BG,  aequa- 
lis  :  addictfjue  xqualibus  CG,CF,duje  A  B  ,  C  G  , 
duabus  AC,  B  G,  xquales  erunt  Tam  ergo  duas  AB, 
CG,quim  dua»  A  0>  B  G,femuTcm  trium  Iaterum_j 
AB,2?C,  ACj  conitituent.Qiiocirca  CG,  vel  CF,  dif 
ferentiacrit  mter  femiflcm  laterum  ,  6V  latU3  AB. 
M  lv         IcemBG,vclBE,dift  erentia  intcrcandem  femilfem, 

&  Iatus  AC.Deniquecum  AB,CG,  femiifem  laterum  efficiant ,  lirque  B  G, 
ipfi  Bfi,aequaltf,yc  oltcndimus ,  conftituent  quoque  B  C,  AE,  fenwlfem  co- 
rundcm  laterum  :  ideoque  A  E  ,  ditlcrcntia  ei  it  inter  Iaccrum  fcmillcm  ,  & 
lacusBC.Tres  ergorcctae  AE,EB,CG,  &  femiflcm  Jaterum  coniHtuunt,& 
tres  diftlrcntias  iuter  femiflcm  latcrum  ,&  tria  latera  trianguli. 

PltODVCTIS  iam  AB,AC,iit  BH,ipfi  CG,  &  Cl,jpfi  BG,xqua- 
lis ;  ica  vc  tam  AII,fcmifli  lattrum  ,  rcftis  videlicet  A  ])>  C  G  ,quam  A  I , 
eidcm  femilli  lacerum,  reclis  niniirum  AC,  B  G  ,  lit  a?qualis  ,  COnftetqoc  ex 
tribtis  diiicrcntijs  antc  dic$t«  DuCta  quoqtic  HlCj  ad  A  H,  pcrpendiculati  , 

quae 
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qvx  atm  AD,produfta  conueniat  in  K;  connedantur  reftse  Kl,  KB,  XC.  r.z 
qui.i  duo  latera  AH,Aiv,trianguIi  AHK,  duobus  late  ibus  AI,AK,f  tangu- 
li  IK,  aequalia  funt ,  angulofque  ad  A,concinent  x q  ia /es,  vt  fupr  a  often- 
dimus,*  c;quales  quoque  erunt  &  bafes  H/v,IK,  &  anguliH,I.Cum  eigo  H, 
per  c:uitrudionemfitrectus,  reclusetiam  crit  X. 

ABSCINDATVR.  prseterea  BL,  ipfi  CG,  vel  BH,  aequalis ,  vt  proinde 
reliqua  CL,reliquae  BG,veJ  ipfi  Cl,3equalis  fit ,  iungaturque  re&a  k£.Pro- 
duda  autemBH,  fumatur  HM,ipfi  C I,  a?qualis,connetiaturque  rccta  K  M  . 
Et  quia  duo  Jatera  KH,HM,  trianguli  HMK,duobus  latetibus  Kl ,  lC,trian 
guli  CI.K,  a?quaiia  (unt,angu!ofque  H>J,continettt  acquales,vtpote  rcclos :  h 
erunt  quoque  bafes  KM,KC,a?quales:atque  adeo  cum  duo  latcra  B  M,  B  K, 
trianguli  BMK,duobus  Jatenbus  BC,BK,trianguli  BCK,  aequalia  fint,  (  eft 
namque  B  M,  ipfi  BC,  aequalis ,  quod  partes  BH,HM,  partibus  BL,LC,finc 
«quales)  fitque  bafis  KM,  bafi  KC,  oftenfasequalis;  c  erunt  quoque  angu- 
li  KBM,  KBC,  aequales.  Itaque  quoniam  duo  latera  B  H ,  B  K ,  trianguli 
BHK,  duobus  lateribus  BL,BK,trianguli  B  L  K  ,  asqualia  funt ,  aequalefque 
continent  angulosad  B,vc  oftendimus ,  d  erunt  &  bafes  HK,  KL, Scanguli  d 
H,L,  aequales.  Cum  ergo  H,  ex  conftruttione  reftus  fit ,  eric  quoque  L,  re- 
ctus.Quarecum  lateraKH,K3,  trianguli  KBH,  lateribus  KL,KB,  trianguli 
XBL,  asqualia  fint,&  bafis  BH,  bafi  B  L,  *  erunc  etiam  anguli  BxH,  B  K  L, 
aequales  •  c 

QVONIAM  autem  ex  ijs ,  quac  ad  prop. $ 2.1ib.  r.  Euclidis  demonftra- 
uimus ,  quatuor  anguJi  quadriJateri  B  H  K  L,  quatuor  retiis  funt  aequales  : 
crunc,  demptis  duobus  retiis  H,L,  duo  HBL,HKL,duobus  reftis  ^quales  i 
ideoque  duobus  angulis  HBL,  £BL,  «quales  ,/quod  hi  quoque  duobus  fint  f 
re&is  aequaIes,ablatoque  communi  HBl,  reliquus  HKL,  reliquo  £  B  L,  ae-  * 
qualis  erit:ac  propterea  &  HKB,  ipfi  EBD,  dimidius  dimidio,  aequalis  erit. 
Cum  ergo&  rectus  H,redo  E,  fit  aequalis  ,g  erit  quoque  reliquus  H  B  K,  in  g 
triangulo  HBK,  reliquo  EDB,  in  triangulo  EDB,  ejqualisjac  proindc  trian- 
gula  BHK,D£B,  aequiangula  erunt.6  Quapropter  erit  vt  DE,  ad  EB,  ita_*  ^ 
BH,ad  HKsatque  idcirco  fi  Jineae  hae  ad  numeros  contrahantur,  i  erit  nume-  . 
rus,  qui  fit  ex  D£,in  H  K,  xqualis  numero ,  qui  fit  ex  E  B  ,  in  B  H.  ^  Ean-  ^ 
dem  ergo  propoitionem  habebit  quadratus  ex  D  E,  ad  produtium  ex  D  E  ,  • 
in  H  K ,  &  ad  prcdu&um  ex  E  B,  in  BH  /  Sed  ita  eft  quadratus  ex  D  E  ,  ad 
produ&um  ex  DE,  in  HA',  vt  DE,  ad  HK:  propterea  quod  DE,muIciplicans 
DE,&  HK,  Jecit  &  quadratum  ex  DE,  &  produclum  ex  DE,in  HK.Erit  igi 
tur  quadratus  quoque  ex  DE,ad  prodtiftum  ex  E£,in  BH,vt  DE,ad  UK  Vt 
autem  DE,ad  HK,  ita  eft  AE,ad  AH.  m  Nam  cum  parallelae  fint  DE,  HK,  n 
aequiangulacrunttriangula  AED,  AHK,  ex  coroll.prop.4Jib.  6.  Eudid.  n  _ 
Igitur  erit  vt  AE,  ad  ED,  ita  AH  ,  ad  HK,  &  permutando ,  vt  AE,ad  A  H, 
ita  ED,  ad  Hk.  Igitur  erit  quadratus  quoque  ex  DE,  ad  productum  ex  EB, 
in  BH,  vt  AE,ad  AH.  0  Qtii  ergofitex  quadrato  ipfius  DE,in  AH,a?quaIis  0  /epr. 
eric  ei,  qui  fic  AE,in  produtium  ex  B  B  ,  in  B  H,  Igitur  ex  numerus,  qui  ex 
produtio  ex  quadrato  ipfius  DE,  in  AH,  muJtiplicaco  in  AH ,  gignitur ,  je- 
qualis  eric  nuraero,  qui  ex  produdo  ex  A  H,in  produclum  ex  EB,in  BH,mul 
tiplicaco  ineundem  AH,  procreatur  fNam  quia  32qualesnumefi,nimirum 
produclus  ex  quadrato  ipfius  DE,  in  AH,&  productu*  ex  A^,  in  produdum 
cx  EB,  in  BH,eundem  numerum  AH,multiplicant  p  habebunt  producli,ni-. 
roirura  numerus ,  qui  cx  produClo  ex  quadrato  ipfius  DE,in  A  H>  multipli-  P  1  rt** 
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cito  Iri  AH,gignitur,  &  mimcrus,qui  ex  produdo  ex  AE,  m  produdum  ex 
IiB,  1«  IiH,  multiplicatoin  eundem  AH,procreatur,  eandem  proporuonem, 
quammultiplicantes.  C.umcrgo  hi  yjquales  fotf,  erunt  &  illi  proaucti x~ 
c>ualc<)hoc  eft,numerus  nrodudus  ex  AH,inAH,id  eft,quadratus  ipfius  AH, 
ductus  in  quadracum  ipfius  DE,f  Per  fcholium  enim  propof.  i  9.Iit>.8.Euclid; 
quomodocunque  tres  numeri  intcc  fe  mulciphcentur,  idem  femper  nume- 
rOS  procreatur  j  aequalrs  crit  numcro  ,  qui  cx  produdo  ex  AE,W  produdum 
cx  Eh,in  BMjOtfftpe  ex  produdo  trium  diflerentiarum  AE,  E  B,  BH,  inter 
feinultiolicata»um,dudoin  AH,id  eft,  in  fcmitfcm  latcrum  gJgnitnr.At  ex 
iuUdraCG  ipfius  DF,  in  quadratum  ipfius  A  H,  producitur  quadratm  nume- 
rus  arec  trianguU  AHCvt  mox  oftendemus.Igitur  &  ex  produdo  trium  ex- 
cefluum  AE,EB,BH,  inter  fe  muItipl:catoruin,duclo  m  AH,femiiTem  late- 
ru  AB,BC,AC,nr  jducitur  idem  quadratus  numerus  areae  triiguli  ABC:ac 
proindcra^ix  quadrata  huius  numeri  erit  didi  trianguli  area :  quod  erat 
aemoriftrandum.  t  ■ 

QVOD  autem  ex  quidrato  iphus  DE,in  quadratum  ipfius  A  H,  p~oHu- 
catur quadratus  numerus  areae  trianguli  ABC,  in  hunc  modum  demonftroi 
Qtwtiafe  vt.Num.i.  oftendemus.ex  Dfi,in  fcmflfem  latens  AB,  produci- 
tur  area  trianguli  ADB:bc  ex  cadem  Db,hoc  cft,  ex  DG, in femiflem  late- 
ris  BC.emacur  are j  tmnguli  BOC;  Itein  ex  eadem  DL,  id  cih  cxDF,  in 
femiflem  b.tcris  AC,  gignitur  area  trianguli  A  DGQnod  autem  Gc  cx  D  B , 
fnfVmrfes  litcru  ftB»B  ,AC?4  asquale  cft  ei,quod  fit  exD^n  AH,ei  iilis 
femiflihusconflata:n>t  propterca  arca  trianguli  ABC,ex  Dr.,in  AH;acpro 
ftcreafconractis  hifce  iint  is  ad  numerosJquadratur  numerus  ares  eiufdern 
Irkngtlli  prccreabitur  cx  quadrato  ipfius  D£,in  quadra:im.  ip!ius  AH  Qu* 
do  cnim  duonumeri  fehimuo  muJ  iplicantcs feccrinc  aliquem  ,  ptoducent 
cotum  quadrati  fe  mutuo  mulciphcantes  quadratum  illius  producti  .  quod 

ita  pcrfpicuum  fiet.  Duo  numeri  A,  &  B,  fe 
A  .  ,     B  .  .  .  muitiplicantes  faciant  D  j  &  ambo  fe  ipfos 

C....  D  E  mulriplicantei  faciant  C,  Sc  L;  Denique  hi 

p    jo".  quadrati  C,  &  E  ,  fe  muhiplicantcs  laciant 

F.  Dico  F,  efle  quadratum  ipfiui  D.  Cu0Ui 
.   cnim  A,multiplicans  fe  ipfum  ,  &  B,  faciat  C,&  D:  b  erit  vc  A,ad  B,  ita  C, 
b  l?.  ftfli  .aa  D:Eadcmqueratione  ,  cum  B,  multiplicans  A,&  fe  ipfum  ,  tatiat  D  ,  & 
x  E,  crit  vt  A,ad  B,  ica  D,  ad  E:  iueoque  C,  D  ,  E  ,  ccntinue  proportionalcs 

crunt.r  Quare  qui  fit  ex  C3in  E,  numerus  videiicec  F  ,  aequaits  erit  ei ,  qui 
ifit  cx  Dj  in  /e:ac  proinde  F,quadratus  cric  iplius  D.  Qiix  curji  ita  lint ,  <  un 
cx  Dfc,in  AH,prodt:catur  area  trianguli  A  B  C,  vt  oircndimus.riet  cx  qu*. 
dratoipflus  Dl;,in  quadratum  iplius  AH,'quadratus  numerus  areatciufdeim 
tiianguli  ABC.Qiiod  crat  demonftrandmii. 

x  "  ALTHRA  via,qua  cx  datislatcribus  area  trianguli  colligicur, 
liarccft. 

Ex  qucuis  **g*U  ad  Utas  o$fcfit»»>>?tixm  protrMtJum  yfi  otus  efl^fer- 
fendicultris  duc/%tur  .  Hcc  entm  ( fi  tius  qM&ntitas  cegnitxfxerit  }  muU 
iifltLAt*  iufemijjem  b*fis  ,  feu  AtHi  LtteriSyVel  etus  femtffis  in  tctxm  ktfem 
frodmcct  tream  trtAUgult ,  Vel  fi  m/tuis  ,  tota.  pcrpendtcularis  ducl*  in  t$- 
tam  b/ife;n  ,  numernm  prccreabit^cutus  [emijfts  arsam  triangult  ojferer. 

NAM  vtlih.  7.  propof.  1  •  dcmonflraiumus  ,  cft  arca  trianguh  «qualk 
xcdanj^ulo  pomprchcafo  fub  perpcudicuUii,  &feuuilc  balis ,  vei  fub  femi^ 

fcper- 


C  Kfn  feft. 
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quo 
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icrib.colli- 
gatur . 


rly  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

3ges  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 


LIBER   QVARTVS.  179 

fc  perpendicularis,ac  tota  bafe  s  Itcm  femiffi  re&anguli  f«b  perpendicular/, 
actocabafe  comprchenfi.  Cum  ergo  per  cap.  i.  hiuus  Jib.  area  rectanguli 
illius  producatur  ex  multiplicatione  vnius  lateriscirca  angulum  redum  in 
altcrum:  hoc  eft,ex  perpendiculari  ( *  quae  vni  Jateri  aequalis  eft  )  in  femif» 
fem  bafis  trianguli ,  vel  ex  femifle  perpendicularis  (b  que^  femilli  lateris  cft 
aequalis)in  totam  bafcm:  veJ  deniquerectangulum  trianguJidupIum  ex  per- 
pendiculari  in  totam  bafem  trianguli :  conftat  propofitum, 

MAGNITVDO  autemdi&a:  perpendicularis,  ficuti  et  bau*s,in  metien- 
dis  campis  ihueftiganda eft  per  catenulam  ferream  ,  quod  harc  neque  inten* 
ilatur  ,  neque  remittacur ,  aut  certe ,  fi  ornnia  Jatera  nota  finc ,  Geometrice 
hoc  modo.Sit  triangulum  ABC,cuius  Jacus  AB,fit  io.&BG,2i.  &  AC,I7; 
Primum  inueftiganda  funt  fegmenta  BD,  CD,  inter  perpendicularcm ,  pcr 
ca,quae  hb.  1.  cap.  Num.  9.  fcriplimus  , 
hac  ratione  •  Eiat  vt  latus  BC>  in  quod  ca- 
dit  perpendicuJaris  AD,  (Sempcr  autem  ef 
fet  demittenda  perpendicularis  in  maximu 
latus. ,  vt  jntra  triangulum  caderer)ad  fum 
mam  aliorum  duorum  Jaterum  AB,AC,ni- 
mirum  ,  vt  ai.ad  27.ira  difterentia  eorun- 
dem  larerum  ,  videJicct  7.  ad  aliud.  Produ- 
cetur  enim  numerus  9.  (  qui  quoniam  minor  eft  Iatere  BC,afgtimcnto  eft, 
perpendicularem  intra  rriangulum  cadere.  Si  enim  maior  eiTet,cadere  t  ex* 
tra ,  vt  propof.  9.  noftrorum  triangulorum  redil.oftendimus.  )  qui  ablatus 
cx  Iatere  BC,id  eft,ex  zi.rclinquit  n.cuius  femiffis  6.dabic  mimis  fegmen 
tum  BD,prope  minus  Jacus  aB,-  quae  eadem  femiflis  ex  Jatere  BC,  fubcrafta 
reliquum  faciet  maius  fegmentum  CD,  nimirum  r  ^.iuxca  maius  Jatus  AC. 

SIT  rurfus  triangulum  ABd,  cuius  latus  AB,i2.  AD,  1 1.&  B  D,  20.  de- 
mittenda  autem  fit  perpendicuJaris  ex  D,  ad  aB.  }  iat ,  vt  Jatus  AB>  1  s.  ii 
fummam  aliowm  duorum  $/.ica.differcn- 
tia  eorundem  ,  nimirum  9.  ad  aliud  .  Pro- 
«lucerur  enim  numerus  2 (  qui  quo- 
niam  maior  eft  latere  AB,  argumento  eft  , 
perpendicularem  cadere  cxtra  triagulum  , 
angulumque  A,  eiTe  obtufum,  )  ex  quo  Ja- 
tus  A  B,  i  2.  fubtractum,  relinquit,  1  r-J-. 
Huius  autem  numeri  femiflis  5:—-.  dabit 
fegmentum  exterius  AC,inter  perpendicularem,  &  angulum  obtufiirn_j : 
eademque  femiflis  addita  lateri  AB,efficiet  aliud  legmentum  BC,inter  pcr- 
pendicularem  ,  &  angulum  acutum  17-f-.  Atque  hacc  racio  expcdicifli- 
maeft. 

ALIT£R.  Sit  ducenda  perpendicularis  ad  maximum  latus  BC,  in  prio- 
ri  triangulo  A  B  C,  quac  neceifario  cadec  incra  triangidum ;  c  propcerea..» , 
qnod  angulus  A,maior  eft  vtroJibetB  C  jac  ptoinde  vterque  horum  acutus 
cft.  d  Quoniam  autem  quadratum  reclae  A  B,  minus  eft  quadratis  re&arum 
AC,BC,  reclangulo  bis  comprehenfo  iub  BG*&  fegmentQ  CiD.incer  C,  & 
perpendicularem:  fi  quadratum  reclai  AB,ioo.drtrahaturex  fumma  qua- 
dratorum  re&arum  AC>BC>id  eft,  exjjo.reliquum  fiet  rectangulum  630. 
bis  corpprchenfum  fub  BC,&  /egmeuto  CD,incer  C,  &  pe.rpendicuiareru. 

2.    z  Qua- 
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Quarc  ciu  fcmiflis  5 1  j.*  quaiis  erit  reclangulo  illi  femel  fumptoiac  prom 
dc  hoc  rectangulo  2 1  j,diuifo  per  latus  BC,i  l.dabit  Quotiens  1 s.  fcgmen- 
tum  C  D,prope  angulum  acutum  C  ,  cui  opponitur  latus  AB,cuius  quadra- 
tiim  ex  uirama  reliquorum  quadratonim  detra&um  fiur.  Ablaco  autem  feg- 
mcntoCD,M.cx  larereBC  .1  i.remanebic  alcerum  fegmentum  BD,6.  Lo- 
dem  pafto,  a  quia  quadratum  rcftce  AC,  minus  efi  quadratis  redtarum  AB, 
BC,rectangulo  bis  comnrchcnfo  fub  CB,&  fegmento  B  D,  inter  B  ,  &  per. 
peridicuhrem  :  fi  quadnatum  reclae  AC,  159/ fubducatur  ex  fumma  741. 
quadratorum  redanim  A B , B i  ',  reliquumfiet  rectangulum  if  zcomprehen 
fum  bis  iubCB,&  fegmd nto .BD,inter  B,&  perpcndicularem.  Quareeiut  fe- 
niillis  1  *6.aequa)i&  erit  1II1  redangirlo  femel  fumpto:  ac  proinde  hoc  rectan 
gulo  1  26  diuifo  per  lacus  CB,:  i.dabit  Qitotiens  6.fegmentum  B  D  ,  iuxta 
acutum  angulum  B,cui  latus  AC,  quadrati  ex  duobus  alijs  quadratis  detra- 
cliopponitur.Quo  fcgmento  6.  dempto  exlatere  B  C  ,  2 1.  remanebit  alte- 
rum  fcgmentum  C  D,  1  y . 

DEINDE  in  po/teriori  triangulo  ABD,  duccnda  Gt  perpendicularis  ad 
latus  AB,non  maximu.Et  quia  lacus  DB,  latere  AD,maius  eft,^  eritangulut 
A,maior  angulo  B.c  Cum  ambo  ergo  fimul  fint  duobus  rec~tis  minor  es  ,  erit 
faltem  minor  B,acutu$ :  d  ac  proinde  quadiatum  reclas  AD,  minus  eritqua- 
dratis  retftarum  AB,BD,  rectangulo  bis  comprehenfb  fub  iatcre  aB,  &  feg 
mento  interB  &  perpendicularem.  Si  ergo  quadratum  re&ae  AD»i2i.fub- 
trahatur  ex  fumma  quadratoru  retfarum  AB,  BD,  td  eit ,  ex  ?44-  reliquum 
fietredanguJuru  bis  comprehcnfum  fub  A  B  ,  &  fegmento ,  inter  B,  &  per- 
pendicularem  ,  nimirum  423. idcoque  eius  femiflis  21  i-j--  sequalis  eritil- 
Ii  redangulo  femel  fumpto.Quare  fi  rcclangulum  hoc  2 1 diuidatur  per 
latus  AB,  1 2.dabit  Qi.oticns  1 7-—.  fegir.entil  inter  B,  &  pcrpendicularem  . 
quod  quia  maius  eit  latere  AB,  argunientoeit,  perpendicularem  DC,  cade- 
re  extra  triangulum  :  ac  proinde  angulum  A  ,  obtufum  efle  .  Quod  ii  ex  hoc 
fegmento  17-j-.  dcmatur  latus  AB,  1  2.  remanebic  extenus  fegmen- 
tum  e-f» 

QVANDO  conftat,  anguFum  A,  cffe  obtuflim  ,  ideoque  perpendicula* 
rein  DC,extra  triangulum  cadere  >  repericmus  eadem  fegmcnca  B  C,  C  A, 
hoc  etiam  modo.  e  Quoniam  quadratum  Iateris  BD,fuperat  quadrara  late- 
rum  AB,AD,reftangulo  bis  comprehenfo  fub  Iatere  AB,  &  fegmento  exte- 
riore  AC;fi  fummam  quadratoru  redarum  AB,AD*26?.detrahaturex  qua 
drato  lateris  B  D  ,  400.  reliquum  erk  redangulum  1  $  5.  bis  comprehenfunt 
fub  AB,  AC:&  eius  femiilis  67-'-«iHi  rcftangulo  femcl  fumpto  aequa'is  erit; 
acproinde  hoc  redangulo 67-^7.  diuifo  per  Licus  A  B,  12  indicabit  Quo- 
tiens  f —.fcgmentHm  cxterius  CD;  cui  (i  addatur  latus  AB>  1  2.  confiabitur 
fegmcntum  BC,  1 7-f-.Sed  prior  ratio,que;  cx  lib.  t»Euclid.  non  pendec,  ex- 
peditiot  cft,ac  proindctcncnda:cjuamuisaudorcs  alij  polteriorem  hanc  vii 
plcrunque  fcquaiuur. 

iNVf.NTlS  fcgmcntis  apcrpendiculari  fadis,  ita  magnitudincm  pcr- 
pendiculari^  cognofccmus, 

DIFFERENTIA  inter  vtrumuis  ff£me»tttm<,  &  Utus  adi*ce»s  duc* 
turin  fummum  ex  todem [tgmento  ty  latere  conflttam  Rtdix  entm  tjus» 
drata  numeri  froducli perpendtcuUrtm  exhibebit  not*mtvt  ltb.\.c*p.  $• 
fium.  1  n.dcmonilxAuwus*. 

Verbi 
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Verbi  gratia.ln  priori  triangulo  \  B  Gi  fi  difterentia  4.inter  fegmentunr 
BD,&  Jatus  aBJioc  eit,  nirer  6M  lO^nufeipnceturper  t6  nempeperfum- 
mameiufdem  fegmenti  BD,  &  lateris  ABj  gigpictpi  nurrerus  64.  cuiusra* 
dixquadrata  8.dabit  perpendicularem  AD.Paa  ratione  (TdifTerentia  i.  in- 
ter  fegmentum  C  D,  &  latus  AC,hoceft,  »  f  .&  <7  ducacur  ttr  ?r.  ideft,  ift 
fummam  eiufdem  fegmenti  CD,  &  laceris  A  C  :  pmcreabitur  numerus  64» 
cuius  radix  quadraca  8.  praebebit  perpeudtcul^rem  A  D,  vt  prius. 

IN  pofteriori  autem  trhngulo  ABD,li  rfffteremia  inter  fegmentur» 
AC,&  latus  AD,nimiruminter  &  1  i.ducacur  in  i6-f-.h0c  eft,infum-» 
mam  eiuMem  fegmenti  AC,&  Iatus  A  D:  producetur  numerus  s  7  \  *•» 
fiue  89-I— |-.  cuius  radix  quadrata  in  numerisexhiberi  non  poteft,  fed  pau- 
lo  maior  eft  ,  quam  appofita  fra&io  cuius  numerator 
eft7j____|__j_  dcr.ominator  auteni  8  quae  ad  hucnu- 
merum  9  %         reducetur,fi  numeratorper  deno 


7* 


minatorem  diuidatur;  atque  tanta  eft  ferme  perpendi- 
cularis  DC,nimirum  9-r\-^-T*  SiC  etiam  "*  difteren 
tiai-f.  intcrfegmentumBC,  17^-.  &  latus-  BDv  „ 
20.  mulciplicetur  per  ?  7-f-.fummam  eiufdem  fegmenti  BC,&  latus  BDgt- 
gnetur  idem  numerus,qui  prius  r^-Hh  hoc  eft  ,  89-H-.  cuius  radix 
quadrata  paulo  maior  cft,quam  o-y-^-f .  vcluti  prius.  Atque  hacc  ratio 
fatis  expedita  eft.  _  .  . 

ALITER.  a  Quoniam  quadratum  recl*  AB,  in  priori  tnangulo  A  B  C  ,  a  47.^ rtmh 
aequale  eft  duobus  quadratis  reftarum  a  D,  B  D:  fi  quadratum  $6.  fe°menti 
BD,tollatur  ex  ioo.quadrato  lateris  adiacentis  a  B,  relinquetur  quadratum 
64.perpcndicu.aris  AD.Radix  ergo  eius  quadrata  8.eric  magnitudo  perpen 
4iculaci«  AD,vc  fupra.  Similicer  b  quadratum  225.  fegmenti  CD,  demacur 
cx  289.  quadrato  Jaceris  adiacentis  ACyreliquum  fiet  quadracum  64.  per- 
pendicularis  A  D,  cuiusradixrf.  magnicudo  eric perpendiculans  A D, vt 
prius .  t 

I  N  triangulo  vero  pofteriori  A  B  J>,  fi  quadracum  3  i-f-^-.  legmentt 
AC^-l_.fubtrahatur  ex  ixr.  quadraco  lateris  adiacentis  AD,i  r.  remane- 
bit  quadratum  8o-f~£-.  perpendicularis  D  C  ,  cuius  radix  eft  paulo  maior 
quam  9—  \  ■*  -f.  vc  fupra.  Sic  etiam  fi  quadratum  5  io-±-_"-.fegmenti  BC> 
- -_£_,  fubtrahatur  a  quadrato  400.  lateris  adiacentis  BD,20.remanebit  rur- 
fus  quadratu  89-Hb  perpcndicularis  DC,  cuius  radix  paulo  maior  eft  qua 
9  \  .  vtfupra.  Verum  pnor  ratio  magis  expedua  yidetur  ,quaquam 

ali*  pofterioremhancviamtradant. 

I  N  triane;ulo  porro  aequilic.ro  perpendicularis  hoc  alio  modo  mue- 
nietur.  b  Quoniam  quadratum  lareris  fefquitertium  eft  quadrati  perpendi- 
dicularis:  fifi-t  vt  4  ad  3.  itaquadratumlateris  adaIiud,prouenietquadra- 
tum  perpendicuIaris.Radixergohuiusquadratinotam  exhibebit  perpen- 
dicularem.  Vriilatus  eft  10.  &  fiat  vt  4  ad  j.ita  100.  quadratum  laterisad 
aliud,gigneturquadratum  perpcndicularis  7  J.cuius  radix.  proxime 
erit  perpendicularis  qu__fita. 

DENIQVE  inuentis  fegmcntisbafis  a  perpcndiculari  faAis,perpendKU- 
laris  ipfa  per  finus  ita  fiet  cognitain  priori  triangulo.  Fiat  vt  10.  latus 
^B,  rc<fto  angulo  oppofitum  ad  Cmnm  totum  redi  anguli  Dj  ita  6.  fegmcn- 
tuni  BD,  ad  aliud;  produceturque  finus  anguli  oppofiti  B  AD,  60000.  Ergo 
anaUJus  uAD ,  t& gr*&*  &  Min.J z.acproiudc  angulus  B,cius  complcmen^ 
*  t»m 


Qu*  vfaj 

inucftigan- 
darperpcn- 
dicularis  fit 
expedicior. 
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tum  erit  grad.^.Min.  3.  Siergorurfus  fiar,  vt  finustotus ad  10.  larusAB: 
ita  Sooo^.finus  anguli  BAD,ad aliud ,  procreabitur  Jatus  AD,  hoceft  ,  pcr- 
pendicularis  8— -~0-5:~— .  fenne  ,  quas  paulo  maior  eft,  qua  8.  fupra  in- 
uenta.quoj  d/fcriraen  oritur  ex  eo,quod  finus  non  funr  omnino  tales,  qua- 
hs  in  tabula  defcribuntur  :  quod  tamera  in  menfurationc  camporum  uoa-» 
iqducit  fenfibilem  admodum  errorem.  v 

ITAQVE.fi  inprioritriangalo  ABC,perpendicuIaris  AD,  8.ducaturin 
io-}-.  femiflem  bafis  BC,vel  +.femirtis  perpendicularis  A  D ,  in  1 1.  totam 
bafem  ,  procreabitur  area  tnanguli  ABC,84.Qu<s  ctiam  producctur,  fi  totz 
perpendiculari.  8.in  totam  bafem  i  i.multip!icetur>&  produtti  numcri  i68». 
femiffis  accipiatur  84. 

ITEM  in  poileriori  triangulo  ABD,fi  perpendicularis  DC,9—  \  \  ,  *da 
catur  in  6.  fe^rrillein  bafis  A  B  ,  vel  femiflis  perpendiculans  ,  nimiruin— ■ 

^•"i  tt  ItV*  ve^  4  !  l  *  in  totam  bafem  1  2.  conficietur  areatriangn 

li  A  B  D,  56—Vi-T-.  vel  Qiiae  etiam  producetur,  ii  rota.per 

pendicularis  ia  totam  bafem  dticacur  ,  &  produ:H  capiacur  femiilis . 

VT  autem  fractiones ,  quoad  eius  fieri  poreit ,  vitentur ,  curabis,vt  quan 
do  perpendiculaiis  eit  numcrus  par ,  &  bafis  numerus  itnpar^accipiai  ieiiii£" 
fem  pcrpendicVari^eamque  in  tocam  bafem  ducas.-quando  vero  perpendi- 
cularis  e/t  numerus  impar ,  &  bafis  numerus  par,fumas  fcmiilem  bai;s5cam- 
que  ducas  in  totam  perpendicularem.QuoJ  fi  tam  pcrpcndicularis  ,  quam_j 
bafis  fuerit  numrius  par,vci  impar,  nihii  intereit  ,  vtrius  fc  miiTern.j 
capias . 

QVANDO  ctiam  perpendicularis  elt  raJix  ftirda  ,  quae  videlicet  nu- 
merocxpriini  nequeat,  qualis  fuicDC,  in  poiieriori  tftangjUlo  AfiD  ,  recte 
fccerisjfi  eius  quadra:ii(no  cxtracta  radicc  ilia  fiitda)m!iicipiices  pct  quadra 
tu  fcmiflis  bafis.Numerus.n.ptoduclus  eric  quadratus  numerus  arcae  tnangu 
li:adeo  vt  radix  etus  fit  tpfa  trianguli  area.Hac.n.ratione  minus  a  vcro  aber- 
rabimus.  Vt  in  dicto  poilerioii  triangulo  AbD,  fiquadratii  jxrptr.uKuIaiij 
DC,— -  ~.  ducamus  iu  36.  qiudiatum  fetfuififl  bads  ,  prod^ccmus 
— — ^^^^ — |— J-.cjuadratum  arcae ,  cuius  radix  cfi  56-^-- |— §— £--aica  videli- 
cet  trianguli  Af>D  ,  paulo  maior,quam  prius  tmiema  Tari  ratione,  fi  in  ali- 
quo  triangulo  quadratum  perpendicuiaris  forec  72.  &  femiilis  balis  6.  i\  ra- 
dicem  numeri  7-2.uimirum  8—- f-.  hoc  eit,  ipfam  percpcndicularem,duca- 
mus  in  6.producemus  aream  ?o-j-^-.  At  (tipfummct  quadratum  7;.  mul- 
tipJicemus  per  ^6.  quadratum  videhcct  femidis  baus,procreabimus  $u 
^uadratum  areae  ,  cuius  radix  paulo  maior  cll,quam  ^ o-^-|— ~.  qui  numc» 
rus  aliiiuanto  maior  cft,(]uam  area  prtusintientt  ^o-J-^  .  Katio  huius  no- 
ftr*  rcgu!aBcit,qu6d,vtpauI6  ante  ad  fincmNum.  1  .ucmon(lrauimus,duo  nu 
meri  fe  fc  muJcipIicantes  producanc  radtccm  numcri  ex  coium  quadrati* 
producli. 

$  i  XPOSITIS  duabus  rcgulis  gcncralibus,  pcr  quas  trianguli  cuiusli- 
b:tarcacx  cognitis  latenbus  inucibgatiir  ,  proponcmus  nunc  particularil 
qucrdam  piic^jna  pro  particularibns  triangulis  nonnullis,  qux  nonnumqua 
magno  vfui  crunc,f  um  pcrca  frpcnumerocxpeditius  in  aliqulbus  triangu- 
Jts  arca?  rcpcriatuur.quam  pcrillas  gcncralcs  reguIas.Arc^  ergo  trian^uh  re 
ctanguliproducetur,(i  duohtera  circa  rtctum  angulum  inrcr  fe  multjpliccn 
ti'r,c\:  mimci-i  prouucb  fcmiilis  capiatur.  Nam  cx  multiplicationc  illa  gigni- 
^  tur 
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tur  parallelogrammum  redangulum  fub  duobus  lateribus  circa  angulum  re- 
c)um  ccmprehensum,  vt  cap.  1.  di&umeft,*  cuius  rectanguli  triangulum 
femiflls  eft.Quod  perinde  eft  ac  fi  fenuflis  vtriufuis  lareris  in  tottl  alterum, 
tamquam  in  bafem,multiplicetur .  Vt  in  praecedenti  triangulo  A  B  C  ,  di* 
-tiifo  induo  triangula  re&angula  ADB,  ADC ;  fi  A  D  ,  8.ducatur  in  B  D  , 
6.  produceturnumerus  48.  cuius  femifiis  24.  erit  area  trianguli  ADB. 
Sic  fi  AD,  8,  ducatur  in  DC  ,  if.  fiet  numerus  1 20.  cuius  femiflis  60,  erit 
arca  trianguli  A  DC:  vbi  vides  ,  duo  triangula  24.  &  60.  componere  totuia 
triangulum  ABC,84.  vt  fupra  inuenimus. 

4    A  R  E  A   trianguli  lCofcclis ,  vel  e- 
tiam  acquihteri  ,  prccrcabitur,  fi  quadra- 
tum  femiflis  bafis  ex  quadrato  lateris  aufera- 
tur,&reliquus  numerus  in  ide  quadratu  femif- 
fis  bafis  ducatur,ac  deniq  huius  produtfi  radir 
«juadrata  eruatur.Vt  inlfofcele  ABC,cuius  ae- 
«nialia  latera  AB,AC,  finc  ?2.$2.  &  bafisBC 
24.  fi  quadracum  144.  femiflis  bafis  dematur 
«x  ioi^.quadratolateris  AC,vel  AB,  &  reli- 
<juus  numerus  880.  ducaturin  144.  quadratum 
femiflis  bafis .  erit  produfti  1  i67-o.radix  qua  g 
drata  2  ?      ■  |      (  quac  paulo  minor  eft  vera 
Tadice  )  area  trianguli  A  B  C.  Nam  fi  quadra-  f 
tum  femiflis  bafis  D  C  ,  auferatur  ex  quadrato 

lateris  AC»  i  reliquum  fit  quadratum  ^erpendicularir  AD,  quod  ex  fcholio 
t>ropof.?6.  lib.t.  Euclid.  pcrpendicularis  AD,  bafem  BC,fecet bifariam  in  hjtf.ftitil 
T>  Quarc  vt  circa  finem  Num.  z.  oftendinms ,  quadratum  perpendicularis 
AD.du&um  in  quadratum  DC,femiflis  bafis  producet  quadratum  areac  trian 
gu!i  ABC. tademque  ratio  eft  in  triangulo  aequilatero,cum  hoc  habeac  etia 
duo  latera  aequalia. 

y  PRO  area  tamen  trianguli  aequilateri  haec  etiam  regula  ab  au&ori- 
bus  traditur,quamuis  a  neminc  (  quod  fciam  )  demonftrata  fit.  Quadratum 
lateris  ducaturin  1  produclufquc  numerus  perjo^  diuidatur.  Quotiens 
•  enim  erit  area  trianguli  aequilateri. Vt  fi  vnum  Jatus  aequiJateri  trianguli  fit 
10.  ducatur  quadratum  Jateris  lo.nimirum  ioo,in  ijwproduftufque  nume- 
rus  1  500. per  jo.diuidatur.  Qiiotiens  enim  43-7-.  erii  area  trianguli.  ITanc 
regulam  ita  demonftro.Areatrianguli  arquilateri,cuius  fingula  latera  funt  1. 
«ft  radix  quadrata  huius  numeri  ■  *  .  (  Nanx  per  regulam  pratcedentem 
Num.4.  explicatam ,  fi  -J-.  quadratum  femiflis  Jateris  dem?tur  ex  1.  qua- 
drato  Iatetis,&reliqnus  numerus  ^-.ducatur  in  ide  quadratu  -^-.femiffis  late 
ris,p roducetur  quadratu  areae  trianguli— f-.Jnimiru  -~~-.proxime.Cu  er 
gocuiadratu  lateris  i.adquadratu  iateris  io,hoceft,i.ad  ioo.eandem  pro- 
portionem  habeat , quam  area £-.trianguli  ,  curus  vnum  latus  eft  i.ai 
aream  trianguli ,  cuius  vnum  latus  eft  10.  c  quod  vtraque  proporrio  propor 
tionis  latcris  i.ad  Jatus  10.  fit  duplieata :  fi  fiat  vt  i.(  quadratum  lateris  1.) 
ad  100.  (quadratum  lateris  io.)ita  area-|— ad  aliud  ,  producetur  area 
trianguli,cuius  vnum  latus  eft  1  o.  Hoc  auten^  fic  ,  ducendo  fecundura  nu- 
jnciwn xoo,iateiu«m4--i.h«ceft?(vtcoaftat  cx  rcgula  inultiplicatio. 

aitfra- 
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ais  fraftorum  ,  &at  ndo  loo  i  numeratore  i  ?.  &  produclum  per  dtfnomina 
torem  ?o«diatden&JNeq  v  cro  opus  eft  produ&um  humc  num.ru  ifj-j-.per 
pftmum  paruri ,  ci»m  vnicisdiuidens  ,aut  nmltiplicans  q.icmcLmqu^j 
ftbmerum  producat  numcmm  eumiem.Sic  eciam  fi  lacus  vnum  trtanguli  2- 
quila:  :ri  (it  6.  duecmus  eius  quadracum  3  6.  in  4-§-*  hoc  eil,  tn  1 3.  nume- 
raco< c  n,producti,nv]ue  468.  per  jo.partiemur.Quociens namquc  t f —.erie 
tri;  w  iiii  propoliri  area. 

QVOD  autem  -p-J-.  (it  1  adix  quadrata  numeri—-?-,  patet  ex  regula_# 
quacuiufiiisfractmumcriradix  cxcrahirur:  quaetalis  eft.  Numerator  in— t 
dcnonunatorem  ducatur  ,  &  produfti  radix  propinqua  inueniacur.  Si  enim 
perhanc  radtcem  diuidemus  numeratorem :  vel  ipfam  radicem  per  deno- 
minatorem  partiemurj  exibit  radix  fractionis  propofitae:priori  quidem  mo- 
do  maior^vam  vera,pofrenori  autem  minor  ,  (iradixilla  propinqua  pro- 
ducli  ex  numeratore  in  dcnominatorem  fuerit  minor  ,  quam  vcra :  quia  ta 
priori  illo  modo  fit  diuifio  per  numerum  vero  minore,in  pofteriori  aute  nu- 
merus  vero  minor  diuiditur.Quod  (i  raiix  illa  propinqua  foret  maior ,  qua 
vera,produccrerur  priori  modo  radix  frac~tionisminor,quam  vera,pofterio- 
ri  autero  maior .,  vt  Iiquec.  Verbi  gratia.  Inucnienda  iit  radix  quadrata  Ira- 
quam  diximus  eflb  quadratum  areae  trianguli  aequilateri ,  cu- 


<ftio:us 


ius  vnum  Jatus  eft.  1.  Ex  in  16.  fit  nu  nerus  48.  cuius  radix  propinqua_* 
6-——.  minor  quam  vcra,  perquam  (i  diuidatur  numerator  3.  prodibic  ra- 
dix  -p"o"«  fraftionis-— -^-.maior,  quam  vera :  acfiradicem  candem  propin 
quam  6-f-~-.  partiamur  pjr  dcnominatorem  16.  reperictur  radix  —  -4~J-« 
.eiufdem  fractio,iis-r-£ .  minor ,  quaro  vera.Ratio  huius  extra&ionis  hzc 

a  20.  fept.  Quando  numerator  3.  deiominatorem  16.  mulriplicac ,  *  eric  produ- 
cti  radix  quadrata  medio  loco  proportionalis  inccr  3.  &  16.  quod  ra- 
dtx  Jaaec  in  fc  ducta  producac  numcrum  43.acqualem  ei,  qui  ab  cxcremis  3. 
&  i6,inrerfe  multiplicatis  gignitur:ac  proinde  proportio  j.ad  i6.eric 
-duplicata  tam  propottionis  3.  ad  illamradicem  ,  quam  illius  radicis  ad  16. 

bli.*ft**i  &  Cum  ergo  proportio  j.ad  r6.(it  quoq.duplicata  proportionis,qua  radix  nu 
meri  j.adodicem  numeri  i6.habet:erit  vt  ad  radicem  prodvcti  48.  Vei 
vt  radix  huius  produ&i  ad  16.  ita  radix  numeri  3  .  adradicem  nume- 
ri  t6.  Quapropt  .T  cum  fractio,  cuius  numcracor  cit  radixnunieri  ?.  deno- 
minator  autem  radix  numeri  16.  (it  raiix  f;acrionis  —  crit  quoquc  tam 
fra&io  ,  ctiius  numerator  J.&  denominator  radix  producti  48.  quam  fra&io 
cuius  nnmcrator  radix  producti  48.denominaxor  autem  i6.hoc  eft,tam  Quo 
ticns ,  qui  iic  ex  diuifione  ^  per  radicero  prodacti  48.qtiamqitociens,qui  rit 
ex  diuifione  ridicis  producti  ^8.  pcr  16.  radix  propinqua  fractionis  -j 
Eademquc  ddcaeceris  racio  ejflL 

ALII  hanctradunt  rcgulam  ad  aream  trianguli  arquilateri  inucnienJa. 
Ex  quadrato  lateris  fumatur  tam  pars  dccima,  quam  tcrcia.  Harum  cnim 
partium  ftimmi  erit  arca  trianguli.  Qiiod  lic  oitcndo.HcC  f  adiones  y~o~* 
&  -j-.  in  vnam  cdUedfl  fumroam  eifkiunt  -j-  '-.ac  proinde  idcm  cit  cx  qua 
drato  latcrisaufcrrc-r-l-.&-7-.  atquc  -7-—-.  Sed  quando  auferuncur-^— ~. 
mulciplicatur  quadratiim  laceris  per  ~ ~.  vt  in  6.  quaeftiuncula  fraAorum 
docui.Igitur  cumf  -vtNuro.5.  cxplicatuin  cft,  cx  tnultiplicationc  quadratt 
lactris  in  -7-^-.  proilucacur  arca  triangulisquilatcri,  Iiquido  conftat ,  par- 

tcrm 
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tcm  decimam  ,  &  partem  tertiam  quadrati  laterisconficere  eandem  aream. 
Itaque  fi  latus  fit  30.  erit  eiusquadratum  900.  cuius-^  ±-.  eit90.&  -±~.  eft 
500.  quae  partes  fimul  conficiunt  numerum  390.  pro  area  illius  tiiangu- 
li  aequilateri. 

6  HACTENVS  expofuimus  regulas,quae  nos  in  cognitionem  areae  cu- 
iufcunque  trianguh  ducunt ,  fi  fingulalateracognita  fint .  Nunc  triangu- 
lorum  areas  per  do&rinam  finuum ,  Tangentium,fecantiumque  irueftigabi- 
mus ,  licet  non  omnia  latera  iint  cognita,fed  vnum  duntaxat ,  vel  duo  ,  vna 
cum  duobus  angulis.vel  vno.In  triangulis  ergo  reclangtilis  ita  procedemus. 

QVANDO  in  triangulo  rectangulo  latus  re&o  angulo  oppofitum  cogni 
tum  eft,cum  vno  angulo  acuto ,  cognofcemus  aream  hoc  modo .  Detraclo 
anguloacutodatoex  redo,  ideft,ex  grad.  90.  relinquetur  aJter  acutusan- 
gulus  etiam  notus  .  Vt  in  triangulo  DCB,  haben 
teangulum  rectum  C  ,  &  latus  B  D,  notum,  vna 
cum  angulo  acuto  B.  a  Et  quonia  duo  B,&  BDC, 
vni  re&o  ,  id  eft  ,  gradibus  90.  funt  aequales.,  fi 
angulus  B,  ex  grad.  90.  detrahacur  ,  reliquus  fiet 
angulus  B  D  C.  Si  ergo  fiac ,  vt  finus  totus  anguli 
recti  C,ad  oppofitum  latus  BD,  in  qualibet  men- 

fura  cognitum  ;  ita  tamiinus  anguli  B,  quaman-  ^ 
guli  BpC,adaliudi^notafientIateraDC,&CB,  inpartibus  Jateris  BD  : 
atque  ita  omnia  tria  Iatera  cognitaerunt.  Ergo  &  area  cognofcetur  vel  ex 
Num.  i.huius  cap.vel  ex  Num.$. 

ITAQVE  fi  campus  menfurandustriangulariseft  habensvnum  anga- 
lum  redum  ,  fatis  erit,  fi  fumma  diligentia  Jatus  reclo  angulo  oppofitum 
menfuretur,&infupervnusangulusacutus,  bencficio  alicuius  quadran- 
tisingradus  diuifi  ,  qualis  eft  a  nobis  conftruclus  cap.i.  lib.  i.Namexhis 
cognitis,  vt  proxime  diximus  ,  tota  area  trianguli  ccgnofcetur,etiamfi  ad 
alia  duo  latera  accedere  non  poflimus. 

QVANDO  ineodem  triangulo  redangulo  BDC,  alterutrum  Iatus  da- 
tur  circaangulum  redum  vna  cumJatere,  quod  reclo  angulo  opponitur, 
nimirum  b  DC,&  DB,cognita  fintjr  cognofcetur  quoque  alterum  latus  BC, 
fifiat,  vt  latusDB,anguloretfooppofitumad  finum  totum  angulirtaiC, 
ita  latus  datum  DC,ad  aliud.Produdus  enim  numerus  erit  finus  anguli  B , 
quocognitoex  tabula  finuura ,  cognitus  etiam  erit  eius  complementum 
BDC.^i  ergo  rurfus  fiat,vt  finus  totus  anguli  recti  C,  ad  latus  oppofitum  da- 
tum  DB,ita  finus  anguli  BDC,inuenti  ad  aliud,  exibit  latus  oppofitum  BC. 
Ex  duobus  igiturlateribus  DC,CB,cognitis,area  trianguJi  nota  fiet  ex  ijs  j 
quae  Num.3.  paulo  ante  fcripfimus. 

A  T  QV  E  ita  in  campo,fi  detur  porrio  triangularis,habens  angulum  re- 
£um  ;  fatiseft,  fi  diligenter  meniuretur  vnum  Jatus  circa  angulum  re- 
dum, vna  cum  latere  ,  quod  reclo  angulo  opponitur,  etiamfi  ad  tertium  la- 
tus  non  pateat  acceflus  .  Ex  illis  enim  duobus  area  cognofcetur ,  vt  di- 
ctum  eft . 

QVOD  fi  in  eodem  triangulo  retfangulo  BDC,  notum  fuerit  vnum  la- 
tuscircareauman^thLm  ,  videhcet  DC,  vna  cum  aJterutroanguIo  acuto, 
vt  pote  cum  CV  notum  efficietur  alterurn  Jatus  CB  :  fi  fiat,  vt  finus  totus  ad 
datum  Jatus  DC;Ita  Tangens  anguJi  BDC,  qustfito  Jateri  C^oppcfiti,  (co 

A  a  °no« 
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gnofcetur  autem  alter  hic  angulus  BDC  ,  fi  angulus  C,ex  gradibus  oo  de 
Siatur;  adaliud.Naminuenfusnun-rusiabitlatusC  B,  qnAnn.VrtA 
fat ,  vt  finus  aoguli  C,  dato  Jateri  DC*oppOfjti  ad  latus  datum  O  U« ^ 
nus  alterius  anguli  B  D  C,  ad  aliud.  Nam  rurfus  producetur  atus  S"™1 
liC.Ex  duobua  ergo  lateribus D  C,CB>  aream  cognofccmus ,  vt  Num. 

trmlCam^ergoaIiquo,(1proponatur  portio  triangularis  ^J«*£ 
habens  redum,  fatis  erit  vnum  Jatus  circa  reclu-n  angulum  ,  &  v nu n **. 
gulumaciuum  metiri ,  rt  eius  crianguli  area  repewatur,  catmhtda aauQ 
Lera  acceiTus  denegetur. Acque  hzc  de  rcdangulis  criangulis:veniamus  lam 
ad  obliquangula.  r  «..m 

7  SI  crgo  in  triangulo  non  reftangulo  ABD.notum  fit  vnum  'W"™ 
duobus  angulis  quibufcunque ,  pcrueniemus  in  cogniuonem  treat  hoc  mo- 
do  Ex  duobus  angulis  cognitus  erit  quoque  tertius  ,  cum  ficcompieroeittu» 
aliorum  duorum  ad  gr.  1 80.  *  [gitur  alia  duo  Iaccra  cogno  ccntu  *c  prow 
deextribuslat.eribus,cognitwtrcanctnota  ex  ijs,  qu*  Num.  l.  *  «*- 

ditafunt.  ,        a   •  ,c 

VT  ergocampustriangularisnullumhabensangulumrcaum  cognitus 

fiac,  fatis  erit,fi  vnum  latus  cum  duobus angulis  accurate  menfuretur.Lx  ijs 
enim  duo  reliqua  latera  nota  emcientur,&c.vt  dictum  eft. 

RVRSVS  fiin  eodem  triaugulo  A  B  D,  non  rectangulo  nota  fmt  duo 
latera,  vna  cum  angulo  abipfis  comprehenfo  j  *  inueniecur  terciurn  latus: 
acproindc,vtprius,cxomnibustribuslatcribus  area  tnanguh  ernciecur 

^Yt  A  Q  V  E  fatis  erit ,  f\  in  campo  quouis  triangulari  duo  latera  ,  vna 
cum  angulo  ab  iplis  comprchcnfo  menfurentur  ;  vc  area  tptuts  nota 

reddatur r  „   .  ,  „  t„,,.c 

8  N  E  Q  V  E  vero  hoc  omictendum  vidctur :  (i  vidclicet  vnum  Iatus 
trianguli,  vel  cuiufuis  figur*  rcclilineae  itt  parces  quotlibet  atquales  [cceturv 
rcliqua  latera  in  eifde  partibus  fieri  poife  cognitJ  ,  beneticio  initrumenci  par 
nam ,  n  ad  fnrem  Num.  1  .cap.  i.m  l  .dedarauimus.Verum  vt  magis ;  exquij 
(itcreperiantur.inquirendumeritfragmsntum  vkitnaB  parcicul*  i  n  q"°a 
fuperfucrit )  in  partibus  millefimis,pcr  ca.  quar  Num.14.cap.  Xjl» 
cuimus.Ita  enim  in  dimenfionibus  ligurarum  minus  a  vero  aberrabimus. 

9  NEMINEM  aurem  moueac ,  aut  pcrcurbec ,  quod  rcdas  dixerirauv 
metrendas  eflTe  nonnunquam  mechanice  per  catenulam  ahquam  reream^ 
aut  per  inltrumcntum  parcium.Nam  in  hoc  dimectendi  ncgocio,  praelercim 
in  campis,&  agri^  admittemla  omninocit  huiufmodi  mechanica  hncaruna 
dimenUo,  tum  qfuk  apud  omncs  agrimcrKbrci  hic  moscil:  cum  quia  non_> 
fcmrcr  via  Gcomctrica  id  pftirfbfre  potett  |  tum  vero  maximc  ,  quia  in  Ui- 
menfionibus  arrorum  ,  iiue  figurarum  fttn  c  It  rcm  prope  verum  atcingere, 
dummodonct^bihscrrornoircommiccatur.  Qiiod  ii  hasc  dimenlioquarun 
dem  lincarum  aii CUi  non  probetur,^  profecto  c  mcdiotoHat.nccelteeit.om- 
nem  agrorum,  fjgurarumuedimenfioncm.Yndeenim  conftat,agrum  propo- 
fWurfi  i  vtl  fiiuratti  babere  fateri  cognita ,  rrifi  haec  ipia  perjmcfuram  a-iqua 
matcrialcm  Bni  cxplorata  ?  Si  igitur  latcrum  dimenlio  mechanica  ,  tanqua 
a  vc.o  parumabcr.Mus,  ab ORintbut  vfurpatuc ,  cur  eam  in  lineis  intrahgu- 
usuuucudiswijcicndamccnfcamus,  non  vidco.  Non  ncgo  tamen  ,vian» 

'  Geomc- 
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Geometricam,quando  fieripoteft . adhibendam  effe. In  figuris  quoque  ,  vbi 
latera  non  funt  nimis  magna,vtendum  cenfeo  dodrina  ,  quam  in  inftrumen 
to  partium  lib.i.  cap.i.ad  finem  Num.  i.  rradidimus  ,  non  negledtis  eiiaui 
Ijs,  quae  in  eodem  lib.  i.  cap.  i.  Num.  14.  de  quauis  partipila  linex  cogno- 
fcenda,in  partibus  faltem  millefimis,faipfimus,quod  hac  ratiqne  vix  a  veto 
quis  aberrare  poflic . 

IDEM  demechanica  angulorum  dimenfione  per  quadrantem  intel- 
bgendumeftrpraerertimfipractergradusinueftigentur  quoque  minuta,  yc 
lib.  i.cap.  i.docuimus. 

DE  AREA  QVADR  ILATERORVM 
non  re&anguloruui. 


Caput  III. 


^RIA  funt  genera  quadrilaterarum  fiourarum  ,  qus 
'  vel  nullum  angulum  redumhabent ,  vel  cenc/ion  om- 
nes  redos  :  Rhombus,  Rhomboides,&  Trapezium.Pri 
mc  duae  figurae  nullum  habent  angulum  redum  :  poftc- 
rior  autem  poteft  habere  vel  vnum  redum  ,  vel  duos  , 
vel  etiam  nu/lum  :  Item  duo  latera  oppolita  parallcla , 
vel  non  parallela.  Rhombi  &  Rhomboidis,quorum  la- 
tera  nota  fint,  area  producitur  ex  dudu  perpendicu-  ^  -p 
Jaris  in  latus ,  inquod  perpendicularis  cadit.  Ita  vt 
m  agnitudo  perpendicularis  accurate  fit  prius  explo- 
randa  veJ  per  inftrumenuim  partium  initio  huius  opc- 
ris  conftrudi ,  vt  paulo  ante  cap.  i.  Num.  8.  nionui- 
mus  >  vel  alio  modo  ,  vt  mox  dicam .  Verbi  gratia ,  in 
Rhombo  &  Rhomboide  A;B  C  D,  producetur  area  ex 
mulciplicatione  perpendicularis  A  E  ,  in  latus  BC,« 
Nam  redangulum  AF,fub  A;E,  &  A  D ,  comprehen- 
fum  xquale  eft  parallelogrammo  B  D ,  quod  haec  duo 
parallelogramma  fint  intcr  parallelas  AD,  B  C,  &  fu- 
per  eandem  bafem  A  D.  Itaque  fruftra  alij  praecipiunc, 
vt  diameter  ducasur  AC,  &  beneficio  perpendicularis 
AE,area  triaguli  ABC,inquiratur,quod  hic  duplicata  area  exhibeattotius 
parallelogrammi:  b  quippe  cum  triangulum  ABC,femiflis  fit  parallelogram 
mi  .  Fruftra  ,  inquam  ,  hoc  prascipiunt ,  cum  expcditius  area  inueniatur 
fi  perpendicularis  in  totum  latus  BC,ducatur,quaro  fiinfemiflem  multipli 
cctur,ac  produdus  deinde  numeus  dupletur. 

SI  per  quadrancem  cap.r.Iib.r.  conftru&um  inueftigetur  quantitas  an- 
guli  B,  reperietur  perpendicularis  A  E  ,  per  finus  ,  hac  ratione.Fiat  vt  finus 
totus  anguli  redi  E,  ad  laous  oppofitum  AB,  ita  finus  anguli  B  ,  ad  aliud.  c 
Produdus  enim  numerus  erit  perpendicularis  AE,cognita  in  1  artibus  latc- 
ris  dati  AB. 

z  TRAPEZlI,inquoduolateraoppofitafintparaUelaAB,BC,&omn:a 

Aa   1  late- 
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Iateranota,irea  produciturcx  perpendiculari  AE,interduo  Jatera  paralle- 
lamultiplicatainfemiflcm  fummae  ex  lateribus  parallehs  conflat* .  rsarn 
dufta  diametro  AC,  area  trianguli  ABC,producitur  ex  perpendiculan  AE, 
in  femiflem  bafis  B  C  ,  vtcap.  i.  Num.  z.  diclum  eft  :  Item  area  tnanguli 
a  A CD,ex  eade  perpediculari  AE,  Iti  femiflem  baus  AU. 

Ac  proinde  hae  dux  arex  fimul  arca  totiusTrapezij  AB- 
CD,c5ficient.  a  Cu  igitur  ide  fiat  cx  AE,in  fummam  ex 
femiflTe  redaB  BC,&  ex  femifle  red*  AD,conflata,id  eit, 
in  femiflem  redarum  B  C,  A  D  ,  fimul :  quod  ex  AE,m 
femiflem  lateris  BC,  &  ex  AE,in  femifTem  lateris  A  D  ; 
liquido  conftat,aream  Trapezij  gigm  ex  perpcndicula- 
ri  AE,  in  femiiTem  fummae  laterum  AD,£  C.  Atque_* 
haecratio  locum  etiam  habetinTrapezio  habente  vnum 
C;  H  angulum  reclum,vel  duos  reclos. 

PERPENDICVLARIS  vero  AE  ,  inuenietur ,  vt  in  Rhombo, 
&  Rhomboide  diximus,  duobus  modis  y  fi  per  quadrantem  angulus  B  ,  inue- 
itigetur,  &c; 

IN  Trapezio  autem  FGHI,in  quo  nulla  funt  Iatera  parallela  ,  omnia  ta« 
men  latera  funt  nota ,  menfuranda  primum  cft  diameter.  IG,  per  inftrumcn 
tumpartium.  Deinde  vtriufque  trianguli  FGI,  GHI,  area  inuenienda,  vc 
cap.2.Num.  i.&  2.tradidimus.  Ambai enim areae fimul  conficienraream  to 
tius  Trapezij. 

QVOD  ii  malueris  angulum  F.vel  H,  per  quadrantem  inuenire ,  cogno- 
fcemus  diametri  GI,magnitudinem,pcr  do&rinam  finuum,ac  Tangentium, 
b  vt  lib.  i.  cap.  ?.  docuimus  ,  ex duobus lateribus  FG,FI,&  angulo  F,abipfis 
comprehenfo,  vel  ex  duobus  lateribus  H  G ,  H I ,  &  angulo  H  ,  quem-» 
continent. 

?  NON  aliter  aream  confcquemur  cuiufcunque  quadiilateri  irregu- 
Iaris,etiamfi  non  habeatomnes  angulos  introrfum  ,  ficut  Trapezium.  Vt 
fi  in  Trapezio  FGHI,  ducantur  ex  G,  &  R  duae  recl*  G  K,  I  K,  conftituetur 
quadriiaterum  GHIK,  irregulare  ,  cum  folum  habeat  tres  angulos  G  H  I , 
HIK,  HGK.  Nam  ad  K,  non  fit  angulus  GKl,  introrfum  verlus  H,cum  il- 
Jud  fpatium  fit  duobus  reclis  maius ,  fed  verfus  F  ,  extrorfum.  Huius  ergo 
fi  gurae  quadrilaterae  irregularis  aream  colligemus,  ducta  diametro  K  H ,  ex 
duabus  areis  triangulorum  lKH,GKH,vt  de  Trapezio  FGHI,dic"tum  eft  - 


Jtrea>multi 

Jaterac  figu 

tm 


DE   AREA  MVLTILATERARVM. 
figurarum  irregulariunv 
Caput    11 II.. 


I  G  V  R  A  S  multilatcras  irregulares ,  qua?  videlicet 
pluralatera  habent  inzqualia,  quam  quatuor,etiam- 
(i  valde  irregulares  fint,  metiemur,  vt  trapezia  irre- 
gul  aria,  relolucndo  nimirum  ilJas  in  triangula,  &  fin- 
gulorum  triangulorum  areas  inueltigando.  Nam  om- 
nes  ha?  areae  in  vnam  fuinmam  colle&a;  aequalet 
funt  arc»  totius  figurae  propoiita:.  Vtlifigurafeptem. 

latcrum* 
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L  I  B  £  R   QVARTVS  iB? 

taterum  ABCDEFG,refoluatur  in  quinque  triangula  ABG,  G  BD,  DBC»  QuS<!o 

I>£RFDG,ita  vt  eoru  latera  fe  mutuo  no  interfecgt,  inquirendx  funt  are*  ra  !n  tnin.m 
'       J  £iila  reiol- 


11  i  poteft, 
cjuo  modo 

eius  area  » 

colligcttur  . 


ftn  gulorum  hoc  modo .  Quando  omnia  latera  triangulorum  nota  eftici  pofc 
funt  per  aliquam  menfuram,  fiue  figura  agrum  aliquem  reprsfentet,  fiue  in 
charta  foJum  fic  defcripta  ,  demittantur  ex  angulis  ad  Iatcra  oppofita  pcr- 
pendkulares  AH,DI,CK,  DM,FL,fingulae  in  hngujis  triangulis.  Deinde  in 
triagulp  aBG,a  inquirantur  ex  tribus  Jateribus  notis  fegmetaBH,HG;&ex  a  9*}r 
his  perpendicularis  AH,vtcap;2.  huius  lib.Num.2.decJarauimus  Nam  AH,  rcctii. 
in  (emiHem  bafis  BG,  ducla  producet  aream  trianguli  ABG.  Eademque  ra- 
lione  aliorum  criangulorum  areas  perueftigetur:  acque  omnes  areas  in  vnam 
redig-antur  fnmmam  ,  vt  area  totius  figurse  habeatur.  Quod  fi  ma!ueris,po- 
teris  omnium  triangulorum  areas  indagare  ex  tribus  lateribus  cognicis,  per 
ea,quae  cap.  z.  Num.  r.  fcripfimus  >  etiamli  neque  perpendiculares  duclae. 
fint,  neqye  fegmenta  BH,GH,inuenta..  QiiadorTg» 
2     QVANDO  lateratriangulorum  interiora  menfurari  nequeunt,  im  trian- 
mo  neque  duci ,  vtnon  raro  accidit in^ampis , aut  agiis ,  qui  vel  propter  refQ\m 
arbores  ,  vel  paludes  interieclas ,  reftis  itineribus  pertranfiri  non  potfunc';  °-  n  -  tefl. 
alia  rationefcopum  attingemus ,  hac  videlicet .  Cognitis  lateribus  figu-      Q  nioj0 
ram  ambientibus  per  aliquam  menfuram  ,  inueftigentur  quoque  anguli  ab  eu]$  arc2Lj 
ipfis  comprthenfi  beneficjo  quadrantis  alicuius  in  gradus  diuifi.  In  propo-  jeprenen<. 
fica  figura  angulus  CDE,indagandus  non  eft,quod  fic  extra  figuram  .  Refo.  ^acur 
jHtadeinderjguramente,autcogitationeintriar.guIa,acfilatera  interiora  ^  {1  trjaru 
ducta  eflent,  v  t  prius  :  b  explorentur  in  triangulo  ABG,duo  anguli  B,G,  ex  re^|# 
duobus  lateribus  AB,AG,anguloq.  ab  ipfis  comprehenfo;  atq.  infuperlatus  (  2>  tr|*anw 
BG.Hinc.n.  in  triangulo  reCtagulo  ABH,vel  AGU3c  demifla  perpendicula-  re^jjB  5* 
ris  ex  A,'cognofcetur  ex  bafe  AB,&angulo  B,vel  ex  bafeAG,&  anguIoG:ac  d  ,  2  trian% 
proinde  area  triaguh  reperietur,vcantea,ex  ijs,quae  c.2.huius  Jib.Nu.  i.&  z.  j>u 
traditafunt,N6aIiterareatrianguliBCD,notafietexduobuslateribusCB,  2 
€D,notis angulumCnotu  ambientibus,^  fi  nimiru  inueftigentur  prius angu  e \  zrjar)XT% 
JiB,  D,vnacum  Jatere  B  D  >  e  &  ex  his  demilfa  perpendicularis  Qk.  Poft  rc^j.  °' 
haec  in  triangulo  BDG,  fianguli  AB  G,  CBD,  iam  cogniti  detrahanturex  r  IZ.  trian. 
totoanguloABCnoto^rcmanebitangulusDBG,  notus.  Cum  ergo  Iatera  rcc^jt  j^H* 
BD,BG,ipfum  includentia  fada  fint  etiam  nota  j/cognofcetur  eodem  mo- 
«lo  &  anguli  D,G,  &  latus  D  Gj^atque  infuper  perpendicularis ex  B  ,  in__,    *  triane. 
DG,  demifla  ,  &c.  Similiter  in  triangulo  GDF,  fi  ex  angulb  noto  AG F,  tol  re^ii# 
lanturanguli  AGB,BGD,  iam  notieffecli,  relinquetur  angulus  DGF,  no.  ^  i^tria» 
tus».  Cuna  igitur  &  latus  GD> notum  fa&uin  fa;  h  cognofceraus  &  duos  an-  X€&\\^ 

gulos. 
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*  triang.  gulos  GDF,GFD,&  infuper  latus  DF,*  vna  cu  pcr^ndiculari  ex  G,in  DF, 
re«»J.  demifla,&c.  In  mangulo  denique  DEF,cum  omnia  larcra  fint  nOta t , ,  *  effi, 

*  i«trtt*  cientur  quoquenoci  omnes  tres  angali :  ac  protnde  demilla  £P«»{~ 
rtail         DM,ex  D,demifla,vel  ex  duocunq«e  alio  tonfe  *,  nota  ^eMm  *CI 
c  a.triang.  le  intelliges,quomodo  in  aiijs  figuris  irregularibus  te  gcrere  **"s- 
r«il.  POTfcS  eL,ijWis,defcnberem^ 

Qtioraodo  fi  nimirum  fumas  rcftam  AB,tot  particularmn  squaluim  ,  H««  ^nlur»  m 
figura  agro  hcere  agri  refpondente  induduntur ,  angulumque  conlhtuas  A 
propofito  fi   lem  ei,  quem  m  ambicu  agri  inuenifti.  Deinde  m  B  C  ,  tot  particnias  acci- 
milisdefcri  pias ,  quot  in  Iatere  agri  refpondcnte  concmentur  ,  iterumque  anguluni^ 
W  poffit.      BCD,  aqualem  »Ii  conftituas  ,  quem  in  figura  depre hendifti  •  D™SU' * 
idem  facias  de  angulo  CDE,  &  reliquis,  necnon  de  redis  CD,  DE,&  a  p, 
defcriptaeritfiguranmiksagro.-qua  fi  icfoluetur  m  triangula,  quorum 
laceraitun  figu?am  per  inftrumentum  partium  incnfurentur,repertctur  eius 
area,(icutiprius,quandonoFrrefoIuiporcratintnangula.  v 

QVANDO  :campi  planitics  non  cft  impedica,  magts  exqmfite  ngura 
ei  fimilis  defcibetur  pcrca  ,qu*  lib.  j.  Problem.  4*.  Num.  s.fcripfimus ! 
fi  videlicet  intra  campum  eHgatur  pimCtum  quodpiam  ,  cx  quo  ad  omnes  aa 
oulos  reclae  ducantur ,  notatis  angulis ,  quos  emciunt .  Nam  li  lllae  rect«e 
mcnfurentur,anguliqucadaliquod  punftum  in  charta  transfcrantur  ,  « 
in  rectis  angulorum  capiantur  toc  particulae  *quales  ,  quot  menliira-  in  re- 
dis  angulorum  circa  punftum  incampo  eleftum  confiftentiurn  dcprcnenfac 
funt,contincbunt  rcdae  extrema  punftaconneacntes  figuram  nmilem  cam- 
po ,  vt  in  loco  citato  demonftrauimus.  Q^od  fi  duo  punda  cligantur  in  cam 
po ,  c  quibus  refc*  ad  angulos  ducantur ,  notatis  puntfis  ,  vbi  bmae  recta? , 
conucniunt,defcribcrur  etiam  figura  campo  fimilis  ,  quamuis  refta!  illae  non 
menfurenturrquemadmodum  ibidem  Num. i.declarauimus. 
Qiia  ratio-      MANIFESTVM  autem  cft,  codem  paclo  menfurari  pofle  campum ,  111 
ne  campus  quo  lacus ,  vcl  filu.i  comprehendatur,licct  in  t.iangula  refolui  nonpoflic, 
intra  quem  dummodo  eius  latera  extei  iora  cum  angulis  cognofci  poflint.  Quod  fi  in-a 
lacusvelfil  circuitu  agri  fuerit  aliqua  portio  curua,&  non  rcda.fecanda  ea  eric  in  toc 
ua   cxiftat  partes,donec  a  reftis  lineis  parum  ditfcrant,  e*quc  pio  lateribus  rcctis  ai- 

mcnfurctur  fumendac . 

?  AGRIMEN^ORES  ne  cogantur  totum 
campumftpius  perambularf,  M  perpendicula- 
res  in  mangulis  ducant ,  angulofque  metiantur  , 
hanc  incunt  rationem  .  In  agro ,  feu  figura  con- 
ftituunr,qciam  poflunt,maxtmum  reCtanguJurri-», 
atque  ad  cius  latcta  ex  anguli*  fiwr»  perpendi- 
cularesconcipitmt  demitti .  quod  faciunt,  appli- 
cando  vnum  latus  normae  ad  latus  redanguli ,  Sc 
aliudad  angulum  figurac  oppofitum  dirigcndo. 
Jca  namqnetoca  figuia  refoluta  erit  in  reclangu- 
lum  illud  conititutum  ,  &  m  n-apcaia  duorum  Ja- 
tcrum  parallelorum  ,  itque  in  triangula  re&an- 
gula.  Dcindc"vcl  iplimet  ivctiunrur  latcra  rc- 
Ctanglfh,  &  perpcnchculares,  vel  vt  ab  alijs  mcn- 
Q  furentuV ,  prarcrpiunt ,  quod  quidem  per  catenu- 

"  lam  fcrrcam  cxcquuntur  .  Poftrctno  wiangula 

oui 
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quidem  reftangula  metiuntur ,  vt  cap.  i.  Num.  $.  tradidimtis ,  trapezia 
vero  Huorun  laterum  parallelorum  ,  vt  cap.  j.  Num.  2.  duocuimus.Reftan 
gu'  m  denique  per  ea,quas  cap.  i.fcripfimus  ,  menfurant.Horumenim  arear 
in  vnam  fummarn  coliccte  coofiaunt  aream  totius  agri,  feu  figurse.In  pro- 
potu  1  oaangulo  ABCDEFGH,  conrinetur  reftangulum  I  KLm  ,  trapezia 
HSl  G,  GTqF.  OLRE,  ^  trianguJa  rcd-KguIa  ANK,  ANI,  ISH,  FQM  , 
MOE  DPRji.  DP: BC  V,BkV. 

ALIl  non  conftituunt  reftangufum  intra  campum  ,  Vel  figuram ,  lCd  H- 
neam,quam  poiTuiu,longsflimam  ducunt ,  nimirum  a  puiicWS,ad  latus  EF, 
quamfundamentalemappcllant.  Ad  hanc  ex  angulis  demittunt  pcrpendi- 
culares;  atquc  ita  tocam  ru1  fus  figuram  in  trapczia  duorum  laterum  par.il- 
ieiorum  ,  &  in  triangula  reftangtila  difpertiuntj&c.  Scd  prjjor  ratio  comre* 
dior  videtur  :  quippe  in  qua  perpendiculares  ex  angnlis  dedu&se  brcuiorcs 
fint,ac  propterea  faciJius  menfurentur,ac  certius. 

Qy  AN  DO  intra  agrum  dicl^  operationes  ficri  nequeunt ,  folent  ctiani 
tnenfores  circa  agrum  includente  filuas  ,  lacus  ,  &  a?djficia  ,  vcl  alia  impe- 
dimenta,formare  rcftangulum  .  Nam  fi  ad  eius  lateradftcantur  perpendi- 
cularcs  ab  angulis  exterioribi.sagri;Corftituentur  iterum  trapezia  retfan- 
gu!a  duorum  laternm  parallelorum  ,  vel  parallclcgramma,  &  triangula  re- 
ftangulaextraagrum:quorum  area*  fi  cx  area  totius  reftarijuli  fubducacur  , 
rcliquafietareapropofitiagri. 

4    SED  nequeafpeinandamihivideturearatio,quamohm  mcis  au-  ru.,nrara- 
ditoribus  expiicare  folebam.  Vt  nimirum  toti  hgurae  (  fcdufto  prius  agro  tio  arcaeiii 
ad  fimilem  figuram  ,  vc  pairlo  ante  Num.  i.  praerepi )  conftituatur  quadra-  uemenaas 
tum  aequale  ,  vel  certe  latus  eius  qnadratiTbi^niatur  .  Nam  fi  vnum  huius  cmufeunqj 
quadrati  latus  mcnfuretur  ,  atque  in  feipfum  ducarur  ,  prodibit  area  figurae  ngura% 
propofitae.  Menfurandum  porro  clt  latus  in  particulis  laterum  figufas,quae 
menfuris  laterum  agri  refponden^quod  fncik  fiet  per  inllrumentum  parciu. 

QVO  pafto  aucem  cuilibet  figurae  quadratum  sequale  fine  magno  Jabo-  Q^3£jratlml 
re  conftrui  poffit ,  docui  in  fcholio  propof.  1  4.  lib.i.  Euclid.quod  hoc  Ioco,  dac2  figurae 
paucisinmeliusmutacis,  repetendum  cenfeo.  Sic  ergoheptagonum  trre-  aqua]e  qua 
gulare  ABCDE FG,  quo  refolutoin  5.triangu!a  ABG,BCG,CDG,  DEG,  rationc  com 
liFG,duc-:turadBG,base  communeduOru  crianguloru  ab  angulis  oppohtis  ftiuatup. 
&Qpe>pcndicular<:s  ALtCH,quaru  poftcriorin  GB,pror  acta  eadit  in  no 
ftrafi.ura.Deindein  refta  quacut|.OP,fununtur  0(^,QR,ipfisAL,CH,se- 
quales.T  te  RP,ir fi  Bl,femiffi  bafis  BG,a?quaIis;ac  circa  OP,ex  medio  pun- 
ftoS,femicirculus  defcribaturOTP.-ac  deniq.ex  R,tcrmino  reclae  OR,qua* 
duabusperpendiculanbus  AL,CH,  equaliseft,ad  OP,perpendicularis  ex- 
«itetur  RT,  femicirculum  fecans  in  T.  Dico  quadratum  recrae  R  T ,  duobus 
triarigulis  fimul  ABG,  BCG,eiTe  aeqaale.  Quiaenim  rcftanguium  fub  B  T, 
femifle  bafis,  &  perpendiculari  AL,aequale  eft  triangulo  A  B  G,  ex  propof. 
1  .Iib  7 huius;&  reftangulum  fub  eadem  Bl,&  perpendiculi  GH,  a:quale_* 
cft  mangulo  B€G:Quod  autem  fub  BI,  &  aggrcgato  ex  AL,  CH,licc  eft, 
fub  RP  /O  R,(quodR.P,  ipfi  BI,fumpta  fit  sequalis,&  OR,ipfis  AL,CH, 
fimul  )  a  «quale  ctleis,  quasfubBI,  &  AL,  CH>comprehenduntur,reftan  ft  xretnn^ 
gotis  y  erit  reftangulum  fub  OR,  RP,  duobus  triangulis  ABG,  BCG,sequa 
fe.  b  Cum  ergo  quadratum  ex  RT,reftangulofub  OR,RP,fit  aBqwale,(quod  b  l7tfixfj, 
tx  fcholio  propof.  13  .lib.6.  £udid;RTJmedia  proportiooalis  fij  inter  O  R, 
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RP,)  ttlt  ciuotjue  quadratum  cx  RT,  duobus  triangulis  ABG,BCG/*qua- 


Ie.  quod  eft  propofitum.Immo  quadratum  ex  RT,rec"tangulo  fub  OR,  RP, 
M  <*fecundi  «quale  efle,demonftrabitur  hoc  etiam  modo  fineope  lib.  6.  Euclid.  a  Re- 
ctangulum  fub  OR,  RP,  vna  cum  quadrato  ex  S  R  ,  aequale  eft  quadrato  ex 
h  w.frimu  SP,hoc  eft,  (  duda  STjquadrato  ex  ST,  b  hoc  eft ,  quadracis  ex  S  R,  R  T. 

Ablato  ergo  communi  quadrato  reftae  SR,  rjiquum  reclangulum  fub  OR, 
RP,reIiquo  quadrato  ex  RT,crit  aequale. 

EODEM  modo  reperiemus  quadratum  duobus  triangulis  CDG,  DEG, 
xquale,  (i  ad  bafem  communem  DG,  ducantur  perpendicularcs  CD,  EM, 
quarum  prior  in  noftrafigura  cum  latere  CD,coincidit,&c.  Acquc  ica  dcin- 
ccps,fi  plura  fuerinc  triangula,rcpcriemus  femper  binis  triangulis  fingula 
quadrata  *quaIia,Sed  quiain  noftra  figura  fupcrcft  vnum  tancum  triangu- 
Jum  LFGjinucniemusei  quadracum  c.qualc,fi,du<5ca  perpendiculari  FN,cir- 
ca  reclam  cx  F  N  ,  &  femiflc  bafis  EZ,  conflacam  femicirculus  defcribacur» 
&c.Sinc  crgoa,b,c,  laccra  quadratorum  trapczijs  ABCG,CDEG,  &  tnan- 
gulo  EI  G,aequalium  .  quibus  omnibus  quadratis  vnum  aequale  cxhibebi- 
mus  hac  arte.Fiat  angulus  reclus  d  c  f ,  &  lateribus  a  ,  b  ,  aequales  fumantur 
etf.frimu  re&» c  d »  e  j,  c  eritquc  quadracum  ducU  rcttaed  g  ,quudratis  rcctaium_j 

cd,  eg, 
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t  <J,  e  g,  hoc  eft,  laterum  a>  b,  aeqtiile.  Capiatur  rurfus  e  k,  Iateri  c,  &  recla 
ch  ,  rec"taed£,  aequalis;  *  eritque  rurfusquadratum  ex  kh-  %quale  quadra 
tis  ex  k  e,  e  h  ,  ideft  ex  c,  e  h,  nimirum  tribus  ex  a,  b,  c.  Si  igitur  latus  cx 
h  h,  menfuretur  ,  &  in  fe  ducatur ,  gignetur  arca  figuia.  piopcfitse  A  B  C- 
DEFG. 

EODEM  arrificio  ,  fi  plura  Cint  Jatera  ,  inueniemns  quadratum  omnibus 
cjuadracis  zequale.Vtn"  foret  alterum  latus  q,  accipcrcmu*  ci  sequalcm  rc* 
dam  e  p.  Itenu-e&am  e  f,  reCtae  kh,  arqualem.Nam  quadratum  ex  p  f ,  qua- 
dratis  ex  e  p,  hoc  eft,ex  q,  &  ex  e  f,id  eft,  ex  a,b,c,  erit  arqualc  ,  &  lic  dt-> 
pluribus . 

E  X  his  colligitur  facilis  ratio  metiendi  trapezij  irregularis  ,  ciiiiifmo 
di  cft  in  proxima  figura  trapezium  ABC.G.  Nam  du&a  diametio  B  G,  fi  ad 
eam  duar  perpendiculaies  demiiTae  AL,  CH,  menfurcntjUr^earunique  a^gre- 
gatum  in  mcdierarem  «iiametri  BGa  mulciplketur,procreabicur  area  trape- 
Zij  ,vt  demonftratum  eft. 

IN  odauo  porrolib,  propof.6.  doccbimus  quoque,  qua  ratione  data? 
figura?  rcdilineae  reclangulum  f  quale  conftruatur  .  quod  fi  fiat  hoc  loco,  ef- 
fici^tur  illi  re&angulo  quadratum  a;quale,per  vlcimam  propof.lib.2.  Eucli- 
dis,  (ine  vllo  negotio^auc  moleiiia. 


FaciJisratio 
nien/urandi 
trapezij  ir. 
r^uiarif. 


DE  AREA  MVLTIL  ATERARVM 
figurarum  regularium. 
Caput  V. 

V  A  M  QV  A  M  regulares  figurar,  quac  fcilicec  funt 
&  aequilaterae  &  aiquiangulae ,  menfurari  poflinc  ,  vt 
irregularespraceedentis  capicis,refoluendo  easin  trian 
gula,&c.foJet  tamen  dari  propria  ac  peculiaris  rcgu- 
Ja,qua  cuiufque  figur*  regularis  area  inuenitur:quas  ica 
fe  habec. 

SE  M I S  S  I  S   ambitus  figun.  multiflicetur  in 
ferpendicularem  ecentro  fi.gurt.skd  unumlntus  cadennm.Numerus  enim  AreafTcuiras 
ffoduttus  area  er:t  fi$ur£* 

NAM  vc  lib  7.  de  Ifoperimetris  propof.i.  demonftrabimus,  area  cuiuf- 
libec  figurae  reguJaris  x  quaJis  elt  reccangulo  conrenco  fub  pcrpcndiculari  a 
centro  figurae  ad  vnuni  Jaius  liucta,  &  fub  dimidiato  an.bitu  eiuldtm_-» 
£gurae . 

PERPENDICVLARIS  porro  e  ce ntro  [f gurae  in  vnum  Iarus  ca- 


regularn. 


dens,  vna  cum  femidiametro  ciicnli  flguram  ambientis  Jk  repciierur.  Nu- 
merus  larcrum ,  (iue  angulorum  duplicetur ,  &  a  duplo  aufcrantur  4.  h  am 
reliquus  numerus  i  ndicab.'t,quot  re&is  anguhs  omnes  angu  'i  figurat  acqui- 
ualeant,perea,qua?in  fcholio  propof.  $2.  lib.  i.,  EucJid  demonftr.ua  funt. 
«s  Hic  idem  ruimerus  reliquus,  videhcet ,  numerus  angulorum  recrcrum ,  per 
*^Ujmejui3a-^§gulorum  diuidatur  ,  vt  Quociens  vniusanguli  figurae  ma- 
gnutujinrm  exhibeat  ,  qui  in  hxagono  continet  rectum  cum  pan<L_j 
rertia  ,  hoc  eft  ,  grad.^  1  20.  Et  quoniam  ftmidiameter  fccat  anjga- 
Jum  flgurae  bifariain,.yt  conftat  e,x demonftratione  propo^  u.Jib.  4.  Eu. 

Bb  clid. 


Terpendicn 

Jans&  fe- 
midiame-- 

t  cr  li^i.;ae 
egulans 

rquo  pado 

rinueniatur. 
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clid.  fit  vt  fi  femiffislatem,  in  quod  perpenJicuIaris  cadft  >  ponatur  finu* 
totus,perpendicularis  fit  Tangens  femiiTis  anguli  figur*  ,  &  femidiaraeter,, 
Secans.  Si  fiat  ergo, 

Yt  \02000  JinHs.  ad  femiffem-  ita  Tangens  femijfts  ad aliud, 
totus.  lateris:  anfuls^el  fecans, 

pro  libit  tam  perpendicularis  y  quam  femidiameter  in  partibt?s  Iateris  figu- 
rae.  Verbi  gratia,tn  Hexagono  rcgulari ,  cuius  vnum  latus  lic  12.  fi  fht,  vc 
iooooo.  finus  totus  ad  6.  femiflem  lateris :  ica  1 7 3 105 .  t;:ngens  femiflis  an 
guli  Hexagoni  ad  a!iiid>reperietur  perpendiculans  io—~ r-~^j-^r-|~-  vel 
10  ^  o  o *%"'f  •  *tem  ^  fiatavt  iooooo.finus  totus  ad  6.  femifiem  Iateris;  ita 
100000.  ^ecans  femitTisanguIi  Hcxagoni  ad  aliud,  exibic  femidiameter  fi- 
gura?  12. 

ITAQVE  fi  perpendicularis  lo—L-P—tj-L-.  ducatur  in  $6\  femiflem 
ambitus  Hexagoni  cx  tribus  lateribus  conflatam  ,  producetur  area  Hexago- 
n*  J74~f-~~c"%  •  ve-  gT4VV%''o'  Eodemque  modo  procedendum  cit  in 
alijs  hgut  is  regularibus ,  in  .]uibus  angulorum  femilfes  in  cabula  Tangen- 
tium,ac  fecantium  accipi  poflunt .. 

3  QVONIAM  verocircaquamlibetfiguram  rcgularem  circulus  defcribi 
poteft,vt  ex  iib.  ^ .  Eucl.conilac,  proponemus  hic  plu rim arum  figurarum  re- 
gularium  latera  in  partibus  diametri  circuli  ambientis  20000000.  vel  fe* 
Obare exla  roidiameeiiifiue  finus  totius  10000000.  ex  probatis  aucloribus ,  vt  earum__» 
lere  \i<?urde  a''e3e  magls  exquifite  inueniri  poflinc  per  regulam  Num.  1 .  propoIitam.Nam 
re<nilarisda  ^  eX  folo  vnolatere  in  aliqua  mcqftira  cognico  aream  inueitigare  velimus 
to^tion  fem  quemaJni°Jum  W  Hexagono  faclum  eft3occurret  mulce  dirficultates  ac  ma- 
per   noflit  gna?>ProPterea  qu°d  fcmidiametn,  perpendicularesque  ex  finubus  ,  Tran- 
inueniri'     gentibus,  ac  fecancibus  erui  non  poflunt ,.  niii  quando  ferruflls  angulifi- 
arca  nififi-  Sur2e  comprehendit  pnrcisc  gradus  ,  vel  gradus  cum  minutis,  vel  gra- 
eura^ipfjde      s  Cl,nl  m*nut's  &  fecundis:  fquamuis  fi  fecunda  adtint,  necefle  lit  partem 
fcripu  fit   ProPorti°na^cm  adhiberc)  ficuc  in  Hexagono  pauioante  factum  eft,cuius 
anguli  ieniiiliscontiner  grad.60.quod  in  quamplurimis  HgHris  non  contin- 
git.  Nam,vcrbi  gratia,  in  Hcptagono omnes  7.  anguli  ex  fcholio  propof. 
3 2 .lib.  1.  Euclid  aequiualent  io.rcclis,  jdcoque  vnus  anguius  complectitur 
vnum  rettum  cum  -7~.  hoc  e(t,gradus  i2i*.  Min.  34.  Scc.  17.  Tcr.  8.  Quar. 
54.  &c.  atque  eius  feniiflis  grad.6*,  min.  17.  Secun.  8.  Ter.  54.  Quar. 
17.&C.  ex  qua  ftmiiTc  nequc  Tangens  pro  pcipendiculari,neque  fecans  pro 
femtdiametro  per  tabulas  Tangentium  ,  atque  iecantium  excerpi  poteit  . 
Idemque  in  alijs  figuris  innumcns  accidere  comperics.  Qiiod  fi  fcientia  in- 
ucnca  cflec  conltruendi  omnes  figuras  regu!arcs,fuperari  aliquo  modo  pof- 
fct  hacc  dirficulcas  j  propterca  quod  cognuo  latere  vno  in  quantiicunque  par 
tibus  ,  cognofci  quoque  pollec  tain  perpendicularis  ,  quam  femidiameter  in- 
ijsdcmpaitibus' ,  benchcio infcrumcnct  partiunT,  vt  Jib.  i.cap.  t,  adfinem 
Num.  i.tradidimus.Scd  quia  pauciflimas  figuras  sequilateras  deicribere  no-- 
uimus  intra  circuluin  ,  arcas  plurimarum  ignorari  ncccflc  elt.  Hanc  ob  cau- 
fam  nonnulli  Gconietrae ,  intcr  quos  itrcnuam  operam  11  m  ninai  wfmjkHB 
a  Collen  ,  ingenti  Jaborc  Jatera  figurarum,  fiuc  defcriptae  c  e  linCj  fiue  non^ 
explorarunt :  quamuis  earum  anguli  pnrtcr  gradus  ,  ac  minuta  compreheii: 
tUiminfuper  5ccimdajTcrcia,Quartaj8cc,vc  carum  arcas  confcqui  poiOmus» 

Kaa» 
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TABVLA  CONTINENS  LATERA 

figurarum  regularium  atriangulo  vfque  adfi- 
guram  8o.Iateru9  pofita  diametro  20000000« 
vcliinutoto  1 0000000. 
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Nam  ex  latere  cuiufcunque  figuraeregularis  cognito  in  partibus  diarr.etrt 
circulicircilfcripti.vcl  (inus  tocius,  veniemus  per  ea,quae .cap.2.Num.2.fcri 
pfimns,in  cognicionem  lineae  perpendicularis  ex  centro  in  vnum  latus  dedu- 
<5t*,ac  proinde  tetam  aream  nancifcemtrr,  vt  paulo  ante  Num.  i*dotuimuS. 
Lateraigirurin  quam  plurimis  figurisin  rabula  pj*afcedenti  expofita  habes5 
qua»  omnia  veris  Jateribus  funt  paulo  minora  ;  &  fi  adiceris  vnitatcm,  fient 
paulomaiora  verisjica  vt  verum  latus  trianguii  Strquiiateri  incer  hos  duos 
numeros  1 7^ 203:08. 1 73  losoo.conliltar. 
Ex  eosnita      ^    IAM  vero  cognica  femidiametro  alicuius  circuli  in  partibus  cttiuf* 
lemidiame  cunque  menfuras ,  repericmus  in  ijfdem  partibus  latus  figura;  regularis,cu« 
tro  circuli   ius  Iaterum  ntimerus  maior  non  eft,quam  80  bcncficio  prarcedentis  tabulue: 
lnuemreu   fi  nimirum  fiat ,  vt  finustotus  rooooooo.ad  latus  figtjrz  f)ropon*rTa3  in  prae- 
tus  figura?  cedfnti  tabula  ,  ita  femidiameter  circuli  pcopofiti  data  ad  aliud.  S;t  verbi 
reguJarisin  g  atia.femidfamecer  alicuius  circuli  1;  &  mueniendum  fitlatus  decagoni 
co  ctrculo  rcfpectu  di&ae  femidiametri  i  F»'a:  vt  looooooo.finus  totus  ad  ^iSo^o.Ja- 
de    npiae.  tus  Oscagoni  ;ira  tz.  femidiamecer daca ad  ai::id  ;  exibirque  latus  quaefi- 


tumS  -rV-^-rrirVT-  vel  111  minonbus  numeris  8-a- 


T:r- a  _      1,  o   a   u    u    u    u   o  -   ...  • "zj^uOOO 

rracijone  ET  ii  moleitum  videatur  operari  cum  fra&ione  tam  magna,  reduces  eam 
magna^  a d  aj  minorem  quafi  asquiualentem  hoc  modo.Ehge  pro  Numeratore  quemuis 
minore  fe*  numerum,  vt  10  £t  riat  vt  Numerator  164068.  ad  fuura  Denominatorem 
reaspwa  ioooddo:».  ita  Numerator eleclus  lo.ad  aliud  ,  renenesque  Denominaio- 
lentem  re-  rein  i-i.  f-  J-  Ita  vt  rdith  hac  fraftione  ,  Dcnommacor  600.  iic 
ducere  .  minbt  cjuarn  verus  i  &  o  ro  maror  ,  hoc  eft,  frajftio  -j-f— 6«  maior  fra- 
Inter  duas  ^hnc~  V^V|-f-|--  fraftio  autem  -g-Vf-.  minor.  Inter  has  autem 
fra&ionci  3S  fra^ioncs  Thyr<  r !, -©-•  P™duces  mediam  _--*--£..  cuius  Nume 
inaentrfi  rator  e*  Nu  n^racoribus ,  &  Denominaror  ex  Denominatonbus  conflacut 
mediam  1  riC(luc       rracho  inuenca  fere  maiori  tlli  aequalis. 

F]{_  AC  riONt-M  porroj  cuius  Numeracor  ex  ducbus  Numeratoribus  , 
&  Der.ominator  cx  Denominatoribus  duarum  minutiarum  componicur,e/fe 
matorem  minore,&  minorem  maiore,dcmonftrabimus  Iib.S.propof.  10. 
Ex  cocrnico     VlCi^Sl  M  ex  \i:o  latere  cuiuslibet  figurae  regularis  cognofcemus  fe- 


latere  figu-  l1- i-iiafiieci  u  c;rculi  circufcribentis:fi  fiat,vt  Jacus  propolitae  riguras  ln  tabul 
rar  reeu-  anceccdentead  10000000.  ita  Iatus  datum  ad  aJiud.Vcfi  Utus  Pcntagonide 
laris,  inue-  tur  1  vc  t!7TT7oy.  ad  1 0000000.  ica.  r  2.  ad  aliud  ,  reperiecur  fc- 

nire  femi-  midiamcner  circuii  ci-cumfcripti   to  .  2  Et  ii  riat ,  vc 

ikmetrofn  NHjneratOf  bului  frarS  onis  ad  UWim  Denominaroi  cm  :  ita  Numerator  ele- 
circuli  cir-  ^1^  r]l:icunclue  •  nitAifum  1.  ad  aliud ,  inuenietur  Denominator  fequcns 
cumfcripci.  H»l  H'?  '?  o> ita  ytfraaio^ficmaioiyiuam  i  *  \  %  \ 

ac  -j-.minor.hx  aJ  Jidone  numcratorum.  i.r.  inccr  fe  ,  &  Dcnommacorum 
4.uinttrie,  emcics  rradionem  \-.  meitams  qiideauhuc  maior  eit ,  quam 
\  \  jVV^  c  c  W*&a  autcm  btcr-f%lt-|-,  eil  -^.  miae  paium 
ab  illa  dhicrtrira  vc  fcmidiametcr  rjua  fita  dici  poilir  eifc  10—  ~  .  Atque  in 
fcfic  modu  per  minoi  cs  nume^os  operationet  ficri  poflunt ,  quamuif  non  om- 
nino  excuriute^  quod  fra^lioites  a/Tumptae  non  (tocomnina  vcra* ;  fcd  hic  cr» 
ror  indiinenfionibus  can.porum  tolerabiiif  cil. 

%  ANTBQVAM  redilinearum  ngurarutti  dimcnfionem  concludam, 
Jubcc  reguiam  attexere,qua  cx  cognita  arca  cuiufcunque  figur*  latus  haben 
tis  nocum  vcnirc  poflii&ui  iu  co^nitioncm  alccrius  fioUrc  fimlIis  illi , 
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Biilitcrq.  pofnae  latus  homologum  etiam  notuni  k:<);ncis-qu*  Gc  fe  habetv 
guaUraJus  numerus  denemtnatorts  proporticnis  ,  quam  Utus  figur* 
ignotA  *d  UtusfigurA  cognitA  kabet^qut  Uenominator  b*bebitury  /;  Utus  Qua  ratio- 
figurA  ignoa.  periatus  figun.  cognit*  Utuid>ttur)jt  Uucatur  \n  area  cognitdy  ne  ex  area> 
producetur  are*  altenus  figurt  qutfit*.  Utbent  uutemfigurt  ejfe  JimUcs  r  cuiuslibec 
^ftmtltterqne  p*fit&,&  e/irum  latera  homohgafumi  vt  diclum  cji.  figurae  erua. 

Nam  denominacor  proporcionis  lateris  figura?  qusfitae  ad  lacus  figurae  turareaal- 
dacar  in  fe  multiplicatus  gignic  denominatore  proporcionis  dupJicacae  eo-  terius  Hgu- 
rum  laterum ,  vc  addtfii.  rpJaUy:  ettciid.icripfimus,  *  Cum  ergo  figutae  ra?  iimilis. 
limtles  fimi'iterque  poiit*  ruibeant  cciam  proportionem  duplicacam  lace-  ns.vel  ao 
rum  homoJogorum ;  fit  vt  denommatcr  proportionis  duplicatap  iacerum  fixn 
praediclorum  uuittipiicans  aream  cognitani  producat  aream  quaefitam ,  hoc 
cft  ,  mimertim,  qui  ad  aream  cognitam  tropoitior.tm  habeat  duplica- 
tam  ptoportionis  datorum  laterum  ,  derominacam  fcilicet  a  denomi- 
natore  qui  ex  denomtnatore  proportienis  eorum  lat-eruin  in  fe  multi- 
plicaro* producitur  .  Verbi  gratia ,  Trianguli  A  15  C ,  cuius  latus  AB  ,io. 
AC,  17.  &  bCj  2 1.  arca  eft  84.  Si  crgolu  aliud  triangulum  huic  fimiJc  ha- 
bcns  lacus  ipfi  A  B,  hoinologuui  70.cuii  vero  A  C ,  homologuni  119,  & 


BCybomoTcgum  r^T.oTuiditurqilf  lattts  70.  per  10  Vt  denominaror  % JJW- 
portionis  Jateris  70.  ad  Jatus  10.  procrcetur ,  &  qtiadratus  numerus  huirj* 
flenominacoristnimirum4j?.^ucarurin  84.  aream  triangtrli  ABC,  pi  odttce- 
tur  are*  4 1 1 6.  pofterioris  triangirli .  Rur  ftra  quia  area  trianguh  a?<jnjlatei<, 
cuiusfingnla  latera  fint,  1.  area  eft  [-f~£ .  ferme,  vt  fupra  patuit ,  .1  detur 
aliud  triarrgulum  aequilaterum,  cuius  fingula  Iarera  (intjo.  inu  nremus  pius 
aream  hoc  modo  .  Denominator  proportionis  laterum  cft  ipfnmmct  Jarus 
70.  quod  70.  diuifa  per  1.  fccianc  70  Ducemusergo  4900.  quadrarum  Jace 
ris7o.  in-f4-  areamcognitani.  Produ&us  enim  numertis  ai2.J-p.em 
area  pofterioris  trianguJi . 

6    HAEC  regula  ica  quoque  prcponi  poterit .  Viat  vt  quadratus  »tu 
trerus  lateris  figurA  ccgnitA  ad  quadratum  ntimerum  UtertsfigurA  qutfi-  ^  ^ 

tiyitA  area  figurA  ccgniti  ad  altud .  Prcdudus  enimnumerus  srtt  areafi-  ra^idaaIi 
vurA  quAfitA  .  Propterea  quod  eadem  eft  proporcio  quadraci  lacms  cognuae  V  fi 
fiaiir*adquadrarumhterisfigursquacfifi,quaefigui«notaBad^^  ta 
fitam  :  b  quippe  cum  vtraque  proportio  Gz  duplicata  proportionis  Iate  rum  ' 
Iiorrologcrtim.F.cquoniamquadracumlateris  i.eft  i.fit,vt  quotiefcun  que  i,9.^2<x 
Jatusfi'ur*areamcognitamhabecisfuerit  i.fatis  fit,  quadratum  numcin  la-  rexfi 
teris  figtira  quar/itae  ir.ultiplicare  in  datam  aream ,  vt  quagfita  area  prouiic  a- 
tur :  Mqo  vtoperacprecium  fit  areasinueftigare  pJurimarum  kfigurarum  re  . 

■ 
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Talicitas  gularium3quarum  latera  fint  r.  Ex  his  enim  ime  magno  labore  areae  aliamni 
praedidar  re  figurarum  fimiJium  elicientur,quarum  Jatera  cognita  fint.  Areas  decem  figu- 
gulae,quan-  rarum  regularium,  quarumlatera  funt  1.  hic  fubiecimus,vt  per  eas  firailium 
dolatus  fi.  figurarum,quarum  latera  vnitatem  fuperant ,  inucltigari  poflint  exregula 
gurae  notae  Num.j  .vel  6.  przefcriptaj  quamuis  in  quad.^ato  id  neceflarium  non  fit ,  cura 
cft  vnicas.  Jatus  datura  in  fe  du&um producat  fuum  quadratum . 
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POSSVNT  autem  hx  Fra&ioftei  ad  minores  ferd  a?qi!iualcntes,fi  placef, 
reuocari ,  vt  fupra  Ns:ni.4.ciocuimus . 

7  ARFAE  porrolKuprocrcarxfuntperrcouIamNum.i.prkfcriptam, 
muentii  prlus  perpendicularibus  exccntris  in  ^atera  cadeoribus ,  licet  i« 
nonnullis  nW«  anguli  continelcfecuo^ac  terria,pretcrftradus,&inittli<- 
ta  •  hoc  modo  .  Pro  heptagono  ,  verbi  gracia,  ex  fupcriori  rabula  fuoiptt-j 
citfcnuflis  Jatcns  hepAgoai  4^8837.  (  ^uandb  aumetui  iatciis  cft  impar, 

addca. 
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jddendaeft:  r.vtfiat  par,  ac  proindc  femiflem  habcar,  quandoquidem  minus 
eft  vero  htere,vc  diximiw  .  Deinde  quia>vc  intra&atione  finuum  di&um  eftr 
femiffis  haec  finus  eft  anguli  oppofiri  in  cencro/^uaefitus  eft  is  angulus  ex  ta» 
bula  finuum  (adhibita  parte  proportionali ,  quemadmodam  ad  finem  Lem- 
matis  53.  noiiri  Aflrolabij  docuimus,vt  ar.gulus  repcrirctur  in  gradibus,mi 
nutis,  ac  fecundisj  inucntusque  eft  grad.2  y.min.^z.fec.y  r. 

Poft  ha?c,  a  quia  eft,vt  finus  huius  anguli  inuenti,  nimirum  femiflis  ipfa  a  tmnf 
4^8837.  Iateris  ex  fuperiori  tabuIaexcerptijaJ  -f.femiifem  Iateris.id  eft,  rect"* 
ita  finus  complcmentieiufdem  anguli  inuenti,hoc  eft,ita  finus  grad.64.min.. 
17.  feco.(adhibicaquoque  parte  proporrionali,  proptcr  fecundajnimirum 
901 1 39?.  ad  perpf ndicularem  huic  complemento  inuenti  anguli  oppofitam 
in  triangulorectagulo:  Inucnta  efthzc  perpendicularis -f--f— §-- rT""f" 
cjuae  tandem  ducla  in  -§-.  femiifem  ambitus  heptagoni  prcduxit  aream  he- 
ptagoni  j-f -l-f~i~5-±- -J-f-.vel  in  m!norib9numeris3-f- -f  -f' -| -?  -f  v 
Atque  hac  eadem  ratione  aream  cuiufcunquefiguras  regularis  Jatus  habentis 
r.  dummodo  nuroeriis  laterum  maior  non  fic ,  quam  So.  reperies  :  Ex  qua_» 
deinde  aream  firnihs  rTgurae  latus  habentis  maius,quam  i.per  regulamNunu 
J.  vel  6.  traditam  elicies^ 

E  O  D  E  M  tamen  artificio  hoc  Num.7.  expofito  aream  cuiuftiis  figurae 
regularis  ,  etiamfi  latus  habeat  maius  ,  quam  1 .  (  fi  placec )  colligere 
Jicebic  ,quamuis  non  reptriatur  prius  area  figura?  fimilis  ,  cuius  latus  fit  1. 
fi  nimirum  Joco*-f- .  femiflis  Iateris  i.accipiatur  femiffis  lateris  dati ,  quod 
mains  fit  quam  i.vt  perfpicuum  cfL 

8  Cognita  area  figura?.regularis,  cuius  numerus  laterum  maiornon  fit,  Ex  area  co 
quam  i2.cognofcetur  eius  latus  hoc  modo.  Fiat  vc  area  figurae  fimilis  latus  gr.ita  quo 
habentis  r.  ex  praecedenti  tabula  defumpta  adaream  figurej  propofitae ;  Ita  pacto  lacus 
i.quadratum  lateris  i.ad  aliud.Produdus  enim  numerus  enc  quadracus  la-  eruatur. 
teris  quasfiti.  Radix  ergo  eius  quadrata  dabic  latus  quzfitum.  Nam.  ita  eft 
arca  ad  aream ,  vt  quadratum  lateris  ad  quadratum  lateris  i  b  quod  vtraque  ^  Jff  wj  %^ 
proportio  fit  proportionis  Jaterum  duplicata»  rixi'- 

QJV  O  D  fi  area  cognita  fit  fTgurae  regularis  plura  latera  habentis,  quam  J 
12.  non  plura  tamen ,  quam  8o,inuenienda  primum  erit  area  figurae  fimilis 
Jacus  habencis  r.  beneficio  fuperioris  cabulae  larerum,vc  Num.  7.  docuimus. 
Deinde  latus  exquireRdum,vc  hoc  Num.8.decIaratumeft.Et  fitabulafupe- 
rior  Jaterum  extenfa  eflet  ad  pluralatera,  inuenirecur  codem  modo  Jatus  fi- 
gurue  pluriumjaterum,  quam  80.  ex  eius  area  .  Exemplr  gratia»  Sic  area 
aiicuius  crianguli  aequiJatcri  1  %-\ .  Ec  quia  area  aequilateri  criangulr,  cuius. 
latus  eft  r.  inuentaeft  fupra  ~ fi  fiat  vt  ;  [ad  aream  propofitarrt 
I ?-f~.  ita  i.quadracum  laceris  i.ad  aliud,reperietur  quadratum  laceris  miae 
jfcti  itf.cuius  radix  ^uadrata  6.dabit  latus^uod  cmacritur.. 
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De  dimenfionccirculi  ex  Archimede. 
Caput  VI. 

T  circulum  quemlibet  prj6ppntttm>ciwlq  partes  metiri 
poilimus ,  nccefle  efl  probc  nofle,  cjux  Archimedes  de 
circuli  dimenfione  cradidic.Non  abs  re  ergo  erit,fi  eiui 
libellum  de  circuli  dimenfione  acutiifimum  fane  ,  & 
fubtiliflimum  hic  interfcram ,  tum  quia  breuiflimua 
cft,quippe  qui  tribus  dutaxat  propofitionibus  conftet : 
tum  ne  Hudiofus  ,  vt  rem  tam  vtilcm ,  atque  apud 
omnes  arrifices  pmiulgaram l^nclligat,  Archimedcm  lpfum  adire  coga- 
tur  :  tumvero  maxime,  quod  cum  Archimedis  fcnpta  ob  affedatam  bre* 
uiutem,  fint  pau!o  obfcuriora,illis  nos  Jucem  aliquam  allaturos  fperamus. 
Kec  dubitamus  etiaai ,  quin  res  harc  itudiofo  Je&ori  graca  ,  ac  iucunda_* 
iic  futura  4 


PROPOSITIO  I. 


ARE  A  cuiuslibetcirculi  cequalis  efl  triangulo  re- 
<5hngulo  >  cuius  vnum  quidem  latus  circa  angulum 
redtum  femidiametro  circuli,alterum  vero  periphe- 
tix  eiufdem  circuli  stujuale  eft. 

"  SIT  circulus  ABCD,  cuius  ccnrrum  E,  femtJiamcter  E  A;  ilrque  triltl? 
gulum  rcctangulum  KGH,angu!um  habens  rcdum  G,  latus  vero  FG ,  femi- 
diametro  circuli  £A,&  latusGH,  p€*ipherj  *  eiu&em  circuli  arquale.  Di-« 
cocirculum  ABCD,trianguIo  FGH,  arquakm  d]l\Si  enim  dicarur  nonefle 
equa!is,fit  ptimum,(i  Heri  pote(t,circulus  maioi  quam  triangqlum, magnjttl 
d:nc  zradco  vc  circulus  aequalis  fic  criangu'o>&  magnirudini  L.limuijpropte- 
reaq.  maior ,  quam  %%  Si  igiturcx  circulo  auferatur  pluc  ,  quamdimidium» . 
4  l.decimi.  &  a  rcfiduo  plusetiam,  cjuam  dimidiucn  ,  &  ita  deinceps ;  *.  relinquccur 
tar.dun  magnitudo  minor?quam.2. 

H&c  autem  de  traftto  cntioua  het ,  fl  fritno  loco  Auferatur  ex  circul* 
qxadratum  infcriptum  ui  B  C  D.  Hcc  entm  cum  d  imidium  jtt  quadrati 
IKLMy  cirrulo  circumfripti  ,  m  fcholt»  froprf.  o.  ith  4.  Eucl.oslcnUU 
tnut  :  ctrculus  autcm  tp/ius  qu.xdratt  lKLMt  far s  fif.cit  rytadratum  ia- 
fcrtptu  ABQ D}maius  qua  dtmidtu  cir  cult.Dttnde  fi  mufktmntut  a  refiduis 
UUMtUtr  fegtnentis  quatuor  tri*£ul*l fofcelt*  AGB>BrC>C£pyDN  A,du- 
ftu  recits  ad  media  pucta  Arcuu.H Ac.n.fimul  maicra /unt,  euii  dimidium 
quaiuor Jegmcntcrum  fimul ,  cum  vnumauod^Ht  maius  jtt ,  quarydi- 

midium 


L  I.  B  E  R  Q^VARTVS  ioi 


*   c  b 


midium  fegmenti  ,  in  quo  exl~ 

ilit .  Completo  entm  reclanguU 

A  Ry  \  eriteius  dimidium  trian-    %  ^l.frimi* 

gulum  A  N  D:  ac  froinde  idem 

tri  angulnm  maius  eritquam  di~ 

midium  fegmenti  A  ND  .  Ea- 

demq.  ratio  eft  de  altjs  .  Vari 

ratione,fia  refiduis  0H0  fegmen- 

tis  auferantur  otto  alia  trUn- 

gula  Ifofceiia  in  illis  to*flitH~ 


I  H 


ta ,  &e.  atqtte  ita  deincept, 

Ponantur  crgo  iam  o&o  fegmenta  AO^OBjBP^PCjCQ^QpjDNjNA, 
relicta  effe  minora  magnitudinc  z.  &  quonia  circulus  sequalis  cocedirur  tria 
gulo  FGH,  &  magnitudiniz,(imul;  deinantur  inaequajia,  nimirum  ifau* 
iegnienta  ex  circulo  ,  &  magnitudo  z,  ex  aggregato  trianguli  cum  z  ,  reii- 
cjua  erit  figuia  inicripta ,  o&ogona  videlicet ,  maior  tiiangulo  FGH,  quod 
cft  abfurdum  ,  quippe  cum  multo  minor  Gt.Si  namque  ex  centro  £,ad  latus 
BO,ducatur  pcrpcndicularis  ET,  &  in  triangulo  lumatur  Gk,  ipli  E  T  ,  Sc 
recta  G  i  ,  ambitui  o&ogoni  cequalis,  cadet  pundum  k  ,  citra  F  ,  &  i ,  citra 
H,  quod  ET,  minor  fn  femidiamctro  circuli ,  &  ambitns  oftogoni  minor 
peripheria  eiufdem  circuli.Igitur  du&a  re&a  k  i,  erit  triaiigiilum  Gk  i,  mi- 
nus  triangulo  FGH,  pars  toto .  Eft  autem  triangulum  kG  i,  cdcgono  acqua 
Je:  quippe  cum  ex  fcholio  propof.  41.  Jib.  1.  Euclid.  ejquale  Iit  redangulo 
fub  Gk,  &  fcmifle  ipfius  G  i,  ccmprehenfo,  quod  per  propofitionem  it  lib. 
7,de  Ifoperimetris  o&ogonoaequale  cft.Oc"togcnu  ergo  minus  eft  triangulo 
FGH.  Non  ergo  maius  eftrac  proinde  circultis  triangulo  maius  elTe  nequit. 

SIT  deinde,  ii  ficri  poteft,circuIus  ABCD,mincr,quam  triangulum  I GH, 
magnitudine  z.Ciicumfcribatur  circulc  quadratum  I  K  LM,  cuius  Iatera_j 
circulum  tangant  in  pundis  A,  B,  C,  D.  quod  maius  erit  triangulo  F  G  H. 
Cum  enimeius  ambitusf  vt  Iib.8.  piopof  1.  probabimus  )  maior  fic  peri- 
pheria  circuIi,hoc  eft,recla  G  H,&perpendicularis  EA,ipfi  FG,aequaIis,eiit 
triangulum  rcftangulum  latus  vnum  habens  arquale  ipfi  I  G,  &  alterum  msu 
X4is  iatere  GH,  (a^uale  nimirumambitui  cjuadraci  IKLM.)  maius  uian- 

C  c  gulo 
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b  /  6.tertij. 


gulo  FGH.  Cum  ergotriangulum  i]!ud,perfcholium  propof.4f.  lib.r.  Eu- 
clid  fit  sequale  reclangulo  fub  rG.  &  femifle  ambitus  quadrati  IKLM,  com- 
prehenfo .- hoc  autem  reCtangulum  per  propof.  z  hb.7.  de  Ifopenmetris , 
quadrato  IATLM,  aqualc;erit  qubque  quadratum  J  K  L  M,  main*  triangulo 
FGH.Etquia  tnangulum  FGH,  ponitur  aeqoale  circulo,  &  magirtudini  z, 
fimul ,  ac  proinde  maius  quam  z>  crir  quoque  quadratum  I  KL  M  ,  f;quod 
maiHStfle  oftendimus  triangulo  FGH,  )  maius,quam  z.  Si  igitur  ex  qua- 
drato  IKLM, aufcrarur  plus,quam  dimidium,  &  areliduoplus  ctiam  quam 
dimidium.atq.  ita  dcinceps,*  Ifclinqueturtaftttem  mignkudo  minor,qua  z. 
Hic  autern  detradta  continu*  fict  3fi  p"tmo  l>  co  auferatur  cireulus 
ABCOiHtc  enim  maicr  oft  femrjfe  qua.iratt  I  KLM, 
propterta  quod  quadratum  tn{criptum  (  quod  minut 
eft  circulo,  p*rs  toto  )  femtffn  ejl  quadrati  circum- 
fcripti ,  exfcholio  prrpof  9.  //£.4.  fcw*W.  Quod  fi  du- 
cl*  recl*  RK,fec*nte  circulum  tn  Oyducatur  per  0,*d 
EK,  pt  rpendicuUrts  VX,  b  qut  circulum  tanget  in  0: 
idemqte fi*t,du8ts  recits  ££>  EMtE!y  &c.  dejcriptum 
tfil  Octogonum  tquilaurum,ty  tquiangulum  VXTa- 
b  c  de  V ',  vt  consl.it  ex  conttructtone,demonftrationeq, 
propof  1  2.  Itb^.Eucl.  qutppe  cum  ad  EA,LO,CT  *4  rt~ 


C  19  primi. 
ki.fextu 


liquas  femidiametros  cBogoni  infcripti  duatfint  perpendtculares  v  *, 
VX,&c.®uoni*m  vcrovA,vO,p*r  1.  tcrolL  p**pcf  }6.  hb.  ^.Eucltd.  4- 
quules  ttS/rc  &  ffl  K  V  ,  mator  quam  vO  !  ertt  quoque  KF,  mator  quarn 
vAjdeoque  &  triangulum  KvO,tn«gulo  v  AO,maius  ertr,d  cum/tt  trta* 
culum  *dtrta»gulum,vt  bafs  ad  bafem.rgitur  trtangulun  KVO  ,  matus 
ertt,nuam  dtrntatum  truir.gult  K  AO\  ac  protnde  multo  matus  ,  quam  Ai- 
tnidtum  ftianguU  mtxtt  KAO,  cuius  vnum  latus  efl  *rcu<  AO.  Eadem 
tationc  ertt  KOX,  maius  t  quam  dtmtdtum  tri.o:gult  mixtt  KOB  ,  cutut 
•vnum  latus  eft  arcus  O  V.Auferendo  ergr  triargulum  K  V  X  ,  ex  figur* 
toijftttne*  K  A  B,  tn  qn»  vnum  l*tus  efl  arcus  A  O  B,  abUtum  ertt  plus 
quam  dtmtdium.  Suvtrattts  igitur  quatucr  t'ufmodt  triangults  K  V  X  f 
LTj,  Mlc.  I  d  e,ublatum  erit  ^lns.qua  dtrt  Idium  ex  cuatucr  rejiUuts  ex- 
tr,%  ctrculum,  &  fir  deincrps.  Ponatur  igtl m  iam  cclto  triangula  mixta  reh- 
dua ,  quorum  bafes  funt  arcus  A  O,  O  B,  B  V ,  &r.  minora  magnitudine  z. 
Cum  rrro  orndus  rum  /  ,xqu.ilis'  politus  f  1  c  triangulo  F  G  H  ,  ent  circulus 
tmi m  octo  rciiduis  ,  hoc  efl ,  figura  Qdogona  V  X  Y  a  b  c  d  e  V,  minor 
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IIBER   QVARTVS  aoj- 

fjoiem  triangulo  FGH.  qund  eft  abfurdum,eum  maius  flt:  qirippe  cum  per- 
pendicuJaris  EO,  aequdli.s  flc  Jateri  FG,&  amhicus  Octogom  maiof  ciraim- 
ferentia  circuli,hoc  tit  i  ecia  C H.Hmc  cnim  fit ,  criangiiluni  KcTangoh  m, 
cuius  latus  PG,  aequale  perpetuiicnJari  FO,  &  altcrum  Jaiu.s  atcjnalc  arr.bi- 
tui  Oclogoni,  maius  videlicet,  quam  G  H,  maius  cflc  triangu|o  FGH.Cii 
crgo  iilud  triangulum  fir,ex  fehobo  pioylof.  41.  Jib.  1.  Li.ci,  acLjualc  rtclan- 
gulo  fub  FG,&  iemifle  ambitus  ocTogoni  comprthenfo  j  lioc  autcm  reCtan- 
gulum  ocTogonoaequale^ex  propof  z-iib.7  dc  lfoperimtrnsicrit  qucq.  060- 
gonum  maius  triangulo  FGH.  Non  ergominus  efie  pouh\ac  piomde  circu 
lus  AI;CD,  minor  uon  eft  trianguJo  FGH:Sed  ntq.  maioi cltavt  uemonftra- 
ttimus.Jgitur  aqyalis  eftjCjuod  erat  demonftrandum. 

S   C    H   O    L    I   V  M. 

i  Zi  ~      .»>..    i\  I(C.'i  f-l  u».:.'' U.i.VJ  ivi   •  *i|ii.I*w      j/ 4i<  (*Ut)  IO  '.  1. 1  *5.  1      ;  *  '• ■'* 

IOSEPHVS  Scaliger ,  vel  quia  vim  huius  demonftrationis  non  perpen- 
tiit,vel  quia  fuac  circuJi  quadrandi  rationi  vidic  etfe  contrariam,  non  eit  ve- 
ritus  Archimedem  hoc  Joco  falflratis  arguere  :  conaturque  oftendere,  non 
rede  ab  eo  demonftratum  ,  circulum  aequalem  efle  triangulo  reclancluJo,cu 
ius  vnum  latus  {emidiametro,&  alterum  circumferentise  circuli  eft  aequale. 
Nam,ait,fi  demonftratio  Archimedis  bona  eft  ,  dcmonftrabitur  eodem  mo- 
do ,  ciculum  «qualem  efle  triangulo  rectangulo,cuius  vnum  latus  circa  an- 
gulum  re&um  femidiametro  aequale  eft,  &  alterum  pcripheria  circuli  ma- 
ius  .    JSit'  cnim  in  triangi  lo   J  m  n  ,  Jatus  .quidem  1  m  ,  triangulf 
femidiamccrocirculi  £  A  ,  aequale,  at  m  n  ,  peripheria  maius.  Concedic 
crgo  Scaliger ,  circulum  non  efle  maiorem  triangulo  F  G  H  ,  recle  elTe  ab 
jftrchimedecremonftratum  ,  hoc  eft,  trianguJum  FGH,  cuius  Jatus  GH,  pe- 
ripheriej  eft  aequale ,  non  efle  minus  circulo ,  ac  proinde  neque  triangulurrt 
1  m  n,  cuius  latus  m  n,  maius  eft  peripheria  ,  circulo  minus  efle.  Concedic 
item  ,  rccte  probatum  efle,  circulum  non  elTe  minorem  triangulo  F  G  H  ,  d 
latus  GH,  peripheriac  ftt  jequale  ,  hoc  cft,triangulum  F  G  H,  non  elTe  ma- 
ius  circulo.  Sed  negat,ex  hoc  fequi,  triangulum  F  G  H,efl*e  aequale  circulo. 
Cur?  quia  ,  inquit,  eodem  modo,fl  baflsm  n,  maioteft  peripheiia,  fed  mi- 
nor  circumfcripti  polygoni  ambitu,(hoc  enim  contingere ,  aic,  nihil  prohi- 
bet)po!ygonum  erit  quidem  maius  triangulo  J  m  n,  quod  ambitus  Pclygo- 
ni  maior  fit  recta  m  n,  &  femidiameter  £  A,  reclc;  J  m  ,  ccuialis.  Sed  re  fcdis 
portionibus,  fequeretur,  idem  polygonum  eflc  trianguIoJ  m  n,  minus,quod 
cft  ineptum.Ita  ne  vero  mi  Scaliger  ?  Non  aduertis ,  te  cum  hy  potheli  pu» 
gnare  ?  Nam  poflto  Jatere  m  n  ,  maiore ,  quam  pctipheria  ;  quando  eo  pcr- 
uentum  erit,  polygonum  efle  minus  triargulo  J  m  n  ,  (  fl  nimirum  relicraB 
portiones  minores  fuerint  magnicudin^  z,)fequitur  neceflario,  ambitum  po 
Jygoni  minorem  ciTe  Jatere  m  n.  Cum  enim  triarguluni  rtclangulum  ,  cu- 
ius  alcicudo  femidiametro  polygoni ,  &  bafls  anvbitui  aequalis  eft  ,  axjuale 
fit,  ex  fcholiopropof.  4i.hb.  i.  £ucl.  redangulo  fub  cade  iemidiametro ,  & 
femifle  ambitus  Polygoni  comprehenfo ;  hoc  autem,per  propof  i.  Iib.7.1ni. 
iusde  ifoperimetris ,  polygono  aequale :  eric  quoque  triangulum  illud  mi- 
nus  triangulo  1  m  n.Qtiare  cum  hec  triangqla  habcant  crquales  altitudines; 
*  erit  vt  JiJud  triargulum  ad  I  m  n,ita  balis  illius  ad  bafcm  m  n:  ac  proinde  a  l,ftxt* 
illa  bafls  ,hoc  cft,  ambicuspolygoni ,  bafe  m  n ,  minor  erit.  Non  crgo  po- 
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ncrepotfs  bifem  trianguli  I  m  n,  fi  maior  eft  ,  Oitam  peripheria  circuli; 
minorem  i  nbicu  polyg  mi :  In  d:m  viftratione  aucem  Archirnedis  conftac; 
amSicum  polygoni  raaktfCm  eflfe  bife  crianguli  F  G  H,  fi  G  H,aequa!is  eft 
pcripheriaccirculi,  cum  iliaiorSr,  qaam  peripheria  :  ac  propterea  recte  con 
clufic  Archimedcs,  poly£onum  eflfe  maius  triangulo  F  G  H,  cum  tamen  ex 
hypocheli  aduerfarfj  ottenfum  fic  eife  minus.Itaq.  pocuillet  Archtmedes  ita 
quoqu?  propofitum  colligere.Polygonum  minus  eit  triangulo  F  G  H  ,  pro- 
pter  relicla:  feftfoncS  minores  magnitudine  z.Lrgo  eius  ambitus  minor  eft 
bafe  GH,  (  cjuemadmoJum  proxime  dcmonftrauimu>  .)  hoc  eft ,  peripheria 
circuli.qiiodeltajfurdum.cii  ambitus  polygoni  maior  hc,quam  peripheria. 
Quouabfurdum,do:liffi  neScaliger,colligerenonpotes  in  tuo  triangulo 
J  m  n,  cum  ftatuas  bafem  tn  n,  perrpheria  circuli  maiorem  .  Et  fane  miror 
te,  MathemiticiiN  cam  (is,negare  quanritatem  aliquam  illi  effe  asqualem  , 
cjua  nequemaior  eft,ncque  minor.  Si  enim  xqualis  non  cft,erit  ina?qualis  . 
Igirur  ve\  maior  vcl  mtnor,  concra  hypochefim  ,  cum  dicatur  neque  ma- 
ior  elTemeque  minor.An  non  vtdcs,non  folum  Archimedem,fed  etiara  Eu» 
chdem  Jib.  1  a.hunc  argumencandi  modum  frequentiftime  vfurpare* 

PROPOSITIO  II. 


CVIVSLIBET  circuli  peripheria  tripla  eft  dia- 
metri,  &  adhuc  fuperat  parte,  qux  quidem  mi- 
nor  eft  dccem  fcptuagefimis ,  hoc  eft  3  feptima  par- 
te  diamctri  3  maior  vero  decem  feptuagefimis  pii- 
nus  • 


H  AE  C  eft  Archimedis  propofTtio  quam  nos  fecundam  facimus,  vt 
«Jo&rinae  ordo  fcruettir  ,  quandoquidem  fequcns  propoiitio  j.  quam  ipfe 
a.facif,hanc  noftram  propofuioncm     in  demonfti  acionem  adhibet. 

Sit  igitnr  cireulus  ABCD,  cuius  ccntrum  E,  diameter  AB,quam  ad  rc- 
ctosanguios  fecec  femidiameter  E  c  ,  &  ec  F,  ad  t  cj,  perpenaicularis  du- 

&  16.  tertij.  cattir ,  a  t^uae  circtrlum  tanget  in  c.  Ducatur  Iatii«  hexagoni  AD,  h  quod  fc- 

b  if.j«*r.  midiametro  aequale  erit,  &  arcu*  AI>,  grad.oo.IdebqUe  D  c,  grad  30.  Du- 
cla  ergo  rccte  E  D  e,  erit  angultis  c  E  c  ,  tertta  pars  reifti,  cum  recfhis  angu- 
Jus  contineat  g.' ad  oc.  Fiat  quoqucangulus  cLF,angnlo  cEe,  acqualisrerunc- 
que  anguli  c,F,  1  ntcr  fc atqtiaks,qtrod  vccrque  complcmcntum  iit  tertiatpar 
tis  angnli  rccli,  ac  prcimle  vrcrquc  duas  tcrtias  partes  vnius  rcclf  comprc- 

C  j  fpuimi.  hcndcc.  c  Cfl  crgo  omnei  trjs  smguhl  in  ciiigufo  l  EF,concineanc  -—vnitu 
rccli.conttncbit  qwoq.  c  B  P>*4s  vnius  rcdti,  tpfumq.  trianguhi  sequiangulu 
cric,hoc  eft',pct  rnroll.  propof  6.  Iib.  1.  I.tidid.  aequilatcrum;  proptercaque 
per^endfcularia  E  c  ,  bafeM  c  F,  bifjriam  fetahlc ,  ex  fcholio  ptopof.  26. 
Jib  1  l  uclid.atquc  idco  F  c,  ipfitis  ec  ,  dupla  erit.  Poftta  igitur  c  e,  15?» 
crit  L  e,  $06.  Lt  fi  quadratum  ipfius  c  c,  Zi  40^.  dcmacur  cx  »>^6j6.  qua- 

&47-frimi    draco  ipliu*  Ee,</  rcliquum  fifC  qtudratum  tpfittl  L  c ,  70:17.  CtUUS  radix 
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cft  paulo  maior,  quam  161.  *  ac  proinde  Ec,ad  c  e,  maiorcm  habcbit  pro-  a  |4  auinti 
pomonem,quam  ao^.ad  ij^. 


S  E  C  T  O  iam  angulo  e  E  c ,  bifariam  per  reAam  E  d ;  £  eric  e  E,  ad 
£  c,  vt  e  d  ad  d  c.  Et  componendo  e  E  ,  E  c,  fimul  ad  E  c,  vt  e  c,  ad  d  c.  Et 
jermutando  e  E,  E  c,  fimul  ad  e  c  ,  vt  E  c,  ad  c  d.  Quia  veroe  E ,  E  c,  fimul 
maiorcs  funt ,  quam  571.  (quippecum  e  E  ,  fit  $06.  &  E  c  ,  paulomaior , 
cjuam  26f  )&ec,  pofita  cil  153.  ^habebunte  E,  E  c,  fimulade  c,  maiorem 
proportionem  ,  qram  J71.  ad  1?  ideoque  &  proportio  E  c,  ad  c  d,  ma- 
iorerfc  ,quam  J71.  ad  i  j  ac  proinde  fi  cd,  ponatur  1$$.  dcrix  E  c,pau- 
Jomaiorquam  sfl,  Igitur  quadratum  ipfius  Ec,  paulomaius  erit,  quam 
326*041.  atque  idcirco,  cum  quadratum  ipfius  c  d, fit  2*409.  erit  quadra» 
tum  ipfius  E  d  ,  e  quod  quadratis  redarum  E  c ,  c  d ,  eft  xquale ,  paulo  ma- 
ius,  quam  ^49450.  ejufque  radix  maior,quam  591-f.quippe  cumhuius 
radicis  quadratum  fit  ranrum  g 4 9418-^- J-./Habebit  igitur  E  d,  addc,ma 
iorem  proportionem,quam  591-p.  ad  1?$. 

SECTO  rurfus  angulod  E  c  ,  bifariam  per  reclam  E  b  ig  cric  rurfus  vt 
d  E,  E  c ,  fimul  ad  d  c ,  ita  E  c ,  ad  c  b .  Quia  vero d  E ,  E  c  ,  fimul  maiores 
funt,quam  1  1 6 z  -~.  ( quippe  cum  E  d,  maior  fit ,  quam  591-5-.  &  E  c,  ma- 
ior,  quam  5-  7 « )  &  d  c,  pofita  eft  i  <  j.  £  habebunt  d  E,  E  c,  ad  d  c,  maiorem 
proportionem,quam  1162-j-.  ad  i^^.ideoque  &  E  c,  ad  cb,  proportio- 
ncnihabebicmaiorcm,quamii^s-J-.adi5J.ac  proinde  fiponaturcb, 


ct.quintL 
dio.cninti 

e  w.primi. 

f  8.  ?»/*//, 
gl.fexti.fr 
componed» 
permutad* 
que. 

h  8.  f  *«»/* 
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MMritEc,maior,quamu6x^.  «  I&IW.^^^|J^ 


b47.fr/wZ.  quadratumipfius  £b  ,  £  quod  quacTrans  reclarum  E  c,  cb,  a»qua!e  efr, 
maius,quam  1  $7$94?-g-~ •  eiufque  radix  propcerea,  id  eft,  rccla  L  b,  pau- 
]o  maior,quam  H7i-|-.  quippe  cum  huius  radicis  quadratum  Ct  tantum—- 

c8.  quinti.  1  ?7 '877-5— -p.  c  Habebic  ergo  E  b,ad  b  c,maiorem  propoitionem,quani_j 
1 172-f.ad  j?-. 

dl.fexti&  SECTO  uem  angulo  b  E  c,  bifariam  ner  rcclam  E  a;  ^crunt  b  E,E  c, 
toTrtfoneiOy  fimul  ad  b  c,  vc  E  c,ad  c  a.  Quia  vero  b  E,maior  eft,  quam  1 1 7  2~t-.  &  Ec, 
permutaticy  maior,  quam  1 1 62—  .  erunc  b  I  ,  E  c,  limu!  maiorcs,  qu-rn  Zf  vel 
quan>.  253  4~.  Cum  ergo  c  b  ,  polica  (ir  1  f  ?.  e  lubebunt  b  H  ,  E  c  ,  fimul  ad  c  b  , 
c  8.  quhitt.  maioicm  proportioncm  ,  quam  2  *  ad  15  -.  idccque  &  fi  c,ad  c  a,  pro- 
portioncm  habebic  maiorcm,  quam  i^.ar  proinde,(ic  a,pona, 

f  lo.quinti  tur  is^./critE  c,maior;quam  2 $ $4—.  Igiiui  quadraa.m  iplius  Ec  ,  maius 
crit,qram  5:4487:  \— — ;-»cui  fi  addatur  quadratum  2  ^oo.iplius  c  a,cric  qua 
g  47,/>w»i.  diatum  ipfius  E  a,£  quod  quadratis  rcCtarum  E  c,ca,a»quale  eh\  maius  quam 
h  8:  qumtf»  H7u  *2-p-~.ciufquc  tadix  maior,quam  255«, -^.  cuv.  huhis  radicisqua- 
1  zj$xil  &  d-atum  lic  tantum  5471090-^—.  £  Ergo  E  a,  ad  a  c  ,  maiorcm  proportione 
tm  p*»Mft>  habe'.>it  ,  quam  :  *  59-7-  ad  u 

ftwuiiaAo-      SECT0  dtniquc  ;inguJo  quoque  a  E  c,  bifariam  per  rcclam  E  o,  i  ernnt 
a  E,  E  c/miul  ad  a  c,  vf  E  c ,  ad  c  o .  Quia  vcio  a  fc,  nuior  dt,  oua  -  5  59-^ 

'a&Ec,  ' 
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t  &  E  c,maior  qua  i  *  3  4^-.erunt  aE,Ec,fimul  maiorcs,quam  46*7  j~-.Cum 
ergoca,  pofitaht  1*3.«  habebunt  a  E,tc,  fimul  ad  c  a,  hoc  fft.Ec,  adco,  a  ?  quintu 
maiorem  proportionem,quam  4673~r-  ad  1  $ 3.  ac  proptcrea  ii  ponatur  c  o , 
15?.  £eritE  c>  maior  quam  4673  i  ■  ,  b  iQ.flW/*/* 

QVONIAM  i°itur  angulus  e£c,tertia  pars  eft  redi,ei  ic  eius  femiflis  dEc, 
fexca  pars  redi,  &  huius  fcraiffis  b  E.c,  -7^  refti ,  &  huius  fcraiffis  a  E  c, 
4—  .reaij&deniq.huiusfemiffisoE^c,— ^-.redi.fQwaLu  ergo  rmiii  48.  t^.fextU 
eitquadras  A  c,ca!iu  i.cric  arcus  c  o:&idcircoeric  c  o,— -f  —  totius  circu- 
feretiae.Fiat  angulus  cEi,angulo  cEo,aequalis  jeritq.  totusangulus  oEi,— ~. 
quacuor  itctoru:*  ideoq.  arcus  o  i,  —-i-.totius  circumttrentiar.  Vtt  dcciri-  ^,reXt'u 
nam  ergo  propof.  1 2.1ib.4.EucIid.reda  o  i ,  latus  eric  polygoni  circulo  cir- 
cumfcripti,quod  lateribus  aequalibus  96.concinetur.Et  quia  oftenfum  cft,Ec, 
adco,maioremhabereproportionem,qua4673-f.ad  1 53.  *  habebit  quoq.  e  i^.qutntt 
diameter  AB,ipfius  Ec,dupla  ad  o  i,ipfius  c  o,dupla  maiore  proportione,qua  # 
457j^_.ad  i  5  3.Siergoo  i,latus  polygoni  ponatur  1 5  j./eritf  diameter  AB,  tio.qutnti 
maior,qua  ^673-f  .Multiplicetur  153. per  96.vttotus  ambitus  poJygoni  pro 
ducatur  14688 ^habebitq.ambicus  polygoni  ad  diametru  ABjmjnore  propor  g  8>  j*#*»/J 
tion6;quai4688.ad  4673-f^£rt  aute  proportio  1 4688.ad  46734-'nuno['   h  3.  quinti 
quarii  tripia  fefquifeptima  ;  quod  M688.ad  4673— ^.(qui  numCTiis  pauJo 
RftoV  cft  quam  467  34~.  habeant  proportionem  triplam  feiquifepti  marn.  / 
I°itur  &  ambitus  PoJygoniad  diametrum  A  B  ,  proportionem  habecmi- 
noremtripla  fefquifepcima :  k  atque  adeocircumterentia,qu*.(  vt  lib.  8. 
propof.  r.  prcbabimus >minor  cft ambitu  polygoni.multoimihorem  propor  2"ta'> 
tionemtripla  ftfquifeptimaad  diametrum  habebit  j  ideoquecircumferentia 
rripla  eit  diametri ,  &  adhuc  fuperat  parte  ,  quae  minor  eit  -±-§-.  hoc  cft , 
diametri.  Nam  fi  contineret  ter,&     .  habcret  circumierencia  ad  diame- 
trum  proportionem  triplam  fequifeptimam  :  fi  vero  concmerec  cer ,  &  pJus 
quam      haberec  maiorem  proportionem,  quam  tripJam  lefquiieptimam  , 
cum  tamen  minorem  habeat,  \  c  demonftrarum  cft. 

I A M  vcro  in  eodem  circulo  fic  latus  hexagoni  BG,  femidiametro  scqua- 
le,  percoroll.  propof.i 5.1ib.4.  Eucl.  iungancurque  reccas  AG,  EG.  Et  quia 
trian°ulum  EBG,eft  xquilaterum  conftans  cx  tribus  femidiamctris  ;  I  cnt  j  coroi^  ^ 
ancufus  BLG,-}-.  vniusretfi,  m  ac  proinde  eius  femiflisrB  A  G  ,  erir-f-.  f0f^2Jib.i 
vnnis  recUEcquia  diameter  AB,  dufia  cft  femidiametri  BG,  fi  B  G  ,  po-  mzo*a9rt^ 
nacur78o.  erit  aB,  i  $60.  «Cura  crgo  quadracum  iphus  AB,3£qua!e  ht  qt:a-  n  ;7 
dratis  reflarum  BG,  GA;  0  quod  angulus  AGB,  fn  feinicirtulo  rectus  ht :  (1  0  , , \nu^ 
quadratum  608400.  ipfius  B  G,  dematur  ex  24  u  600.  quadrato  iphus  AB, 
reJiquum  fiet  quadratum  1825^00.  ipfius  AG,  cuius  radix  paulo  minot  eft  , 
cuiam  i^t.  ciimhuiusquadracum  181^201.  maius  hc ,  quam  i$z<>:co.p  p8.  quintr 
Ieicur  AG,ad  GB,  minorcm  habebic  proporcionem ,  quam  i^n.  ad^So. 
acDroindefiBG,ponatur  780.  q  crit  AG,minor,quam  13^-  qio.quinti 

SECTO  iam  ano«!o  B  AG,birariam  per  redam  AH,fecantcm  EG,in_j 
M  duclaque  HB,ci  tmc  criangula  BHM,AHB,aequiangula:  r  propterea  quod  r  VUtitt^ 
aneulus  HBM,xquaIis  cft  anguJo  HAG,ob  eandem  bafem  G.H;  ideoqu€-j 
pcr  conftruclioncm  angulo  H  AE;  &  angulus  redus  H,  in  femicirculo  < :cm. 
munis.  f  Igiturerit  AH,  ad  HB,vcHB,ad  H  M.  Item  AJ5,ad  BH,  vt  B  M  a  y 
ad  MH*  &  permutando  AB,  ad  Pm,vc  B  H,  ad  H  M:  ldcoque  erunc  tres  hae 
proportioncs  AH^d  HBiHB  adHM:&  AB>adBM,  «quaJes.Sed  vt  AB,ad 


so8 
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d  tf.primi. 


e  10  qninti 


f  8.  quinti 


t  BM,tta eft  ttraque  fimulBA,  A  G,  ad  B  G.a  N*m  vt  AG>  *dAB,  tt* tfi 

GM,adMB;&  componendo  vt  AG,AB, fimul  *d  ABt  ita  GM,MB,/tmul 
id  eft,  tJta  GB,  *d  MB:  Et  perrNUtando  vt  A  G,AB,fimul  ad  GB,ita  A  B  9 
ad  MB.  Jgicur  erit  quoque,  vt  vtraque  AG,  A  B,  limul  ad  G  B,  ita  AH,  ad 
HB.fcft  autem  AG,o!tenfa  minor,qua  i  *  ?  i .&  A 11,  pofita  eft  i  j  60.  &  G  B  , 
1»  8.  quinti  78o.Igiturvtraque  AG, AB,fimui(cum  minus  efficiant ,  quam  291  \.)b  mi- 
"?  norem  habebit  proportionem  ad  GB,  quam  20 1  r.  ad  780.  Quare  etiarrL-i 

proportio  AH,ad  HB,  minor  erit,qua  29 1 1 .  ad  7 So.ac  proinde  fi  HB  ,  po- 
.  .  natur  780.  c  erit  AH,  minor,quam  291 1.  ideoquceius  quadratum  minus, 
Cto.qutntt  quamg^Q,,.  Cui  (i  addacur  quadratum  608 40o.ipmis  BH,  fiet  quadratu 
ipHus  AB,  d  (  quod  quadratis  redarum  AH>HB,  aequalc  eft  )  minus  ,  quam 
9082321.  ideoque  eius  radix  ,  vel  recta  AB,  minor,  quam  301  $-5-.  cum_j 
huius  quadratum  9082689-7-—-.  maius  fic,  quam  908 l;zi.  Igitur  A  B,  ad 
BH,  minorem  proportionem  habebit ,  quam  301  ad  7  8c.ac  proinde  (i 
B  H,  ponacur  780.  e  erit  A  B,  minor  quam  j  o  1 3 

SECTO  rurfus  angulo  H  A£,  bitariam  per  rectam  Al,  fecantem  HB,  iri 
N;erunt  vt  prius  ,  triangula  BIN,  AIB,  aequiangula.  Ergo  vt  f«pra,dcmo» 
itrabimus ,  vtramque  BA,AH,  fimul  ad  HB  ,  habere  eandem  proportior.cm 
qua  AI,  ad  IB.Eft  aute  B  A,oftenfa  minor,quam  $oij-£-.  &  AH,minor,qua 
291 1.  &  ob  id  earum  fumma  minor,quam  ^924-—.  ipfa  aute  HB,  pofica 
eft  78o./Igicur  vtraque  BA,AH,  fimul  ad  HB,h  oc  efl ,  A  I,  ad  I  B,  mino- 
rem  habebit  proporcionem  ,  quam  7924—.  aa*  /3o.  Si  ergo  I  B  ,  ponacur 
tiuinti  780.  ^eric  AI,  minor,quam  5924—.  Et  quoniam  eft ,  vt  ?9  2  4-£-.  ad  780. 
ica  1825. ad  240.  quod  idem  numerus  fiatex  primoin  quartum  ,  qui  ex  fe» 
cundo  in  tertium  ,quae  quidem  proportiodenominatur  a  74r"T"^r*  habe- 
bit  quoque  AI,  ad  IB,  minorem  proportionem,  quam  i8i$.ad  2  40.  ideo- 
h  10. quinti  quepolitalB,  240.  b  erit  AI,  minorquam  181$.  atque  ob  id  quadratuin_ji 
ipfius  A  I  ,  minus ,  quam  352^3  29.  cui  (1  addatur  qua Jratum  5  7600.  ipfius 
1  47.  trimi.  IB,fict  quadratum  ipfius  AB,  *  (quod  quadratis  reCtaium  A  I,  1  B,  aequale 
cft )  minus  quam  $3  80929. eiufque  radix  propterea ,  vel  recla  A  B  ,  minor 
quam  1838.  ,-  ,  .  cum  huius  quadratum  3  $8  1  :f  i-r~-i-~r'  matus  lic,quam 
*  g    mfati   3 1 80929.  k  Igitur  A  B  ,  ad  B  I ,  minorem  proportioncm  habebit ,  quam_# 
1  10  quint)  1  8**~*~"f" 1  ac  Pro*D^c  P°hta  B  I,  240.  ierit  A  B  ,  minor ,  quam 

SECTO  item  angulo  I AB,  bifariam  per  reftam  AK,  oftendcmus  codem 
modo,vtramq.  B  A,  Al,  fimulad  IB,haberceandem  propor.ionem  ,  quam 
A  K,  ad  KB.  Sunt  autem  B  A,  A  I,  ambae  (irad  minorcs  ,  quam  3661—  -f- 
(quod  B  A,oitenfa  fit  minor,  quam  18^8— — J-.  &  Al,  minor,quam  1823.) 
&  1B,  poluaeft  240.W  Vtraque  ergo  BA,AI,  fimul  ad  IBj  hcc  clt,  A  K  ,  ad 

BiS.^w»/'.  KBjimnorem  habebit  piopoi  tioncm,  quam  ;66i-r-f,ad  140.  Vt  autem 
3661  —  —.  *ad  240.  ita  cit  1007. ad  66.  qucd  idcm  gignatur  numcms  ex  pri 
mo  iu  quartum,  qui  cx  lecundo  in  tertium,qu;c  quidc  propottio  denomina- 
tur  a  1  {  .  Igitur  AK,  ad  KB,  niinorem  quoquc  proportioncm  habebic^ 
quam  1007.  ad  66.  ideoque  polita  KB,  66.  n  cric  AK,  minor  ,  quam  1007. 

Bio.quinti  ac  proptcrca  cius  quadiatum  niinus,qiiam  ic  i  -10^9.  ctii  li  addaturquadra- 
cum  4$*9#«  ipfius  K  B | fitt  quadratum  ipfus  A         (quod  iliis  dnobut  ac- 

0  ^j.primi  qualc  cft  )  minus  quam  101840^.  ciufquc  radix  prcpterea,  id  eft,  recla  AB, 
niinor,quam  1 009-^-.  cumhtiiuiquadratuui  101^417  5 — J-«  i?c  maius,quara 

ic  1840J. 
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101840?.  *Quocirca  AB,ad  BK,  minorem  proportionem  habebic  ,  quam.  a8.  qHtnt^ 
ioo9-J--  ad66.  atque  idcirco  pofitaB  K ,  66.  b  erit  AB,  minor  ,  quam  b  10  quinti 
X009-L-. 

SHCTO  denique  angulo  K  AB,biforiam,per  re&am  A  L  ,  demonftrabi^ 
mus  eadem  ratione ,  vtramque  B  A,  AK,  fimul  ad  C  2C,  efie,  vt  A  L,  a<l  L  B. 
Sunt  autem  ambce  B  A,  A  K,  fimul  minores,  quain  2016-f-.  (quod  B  A,  Cic 
oitenfa  minor,  quam  1009-^-.  &  AK,  minor  ,  quam  1007.  )  &B  K,  pofita 
cft  66.  c  Igitur  vcraque  B  a  ,  AK,  fimul  ad  CK,  hoc  eft,  AL,  ad  L  B,  habe-  c  *• 
bit  proportionem  minorem,  quam  ioi6-j-.  ad  <?6.atque  idcirco  fi  LB,  po- 
natur  66.  ^erit  AL,minor,  quam  2016-f.  ideoque  quadratum  eius  minus  "  *°-f*i*ti 
quam  4o5492^«1~-f  •  cu*  "*  addatur  quadratum  43  5 6.  ipfius  L  B  ;  fict  qua- 
dratum  tpftus  AB,  e  (  quod  duobus  illis  eft  aequale  )  minus,  quam  numerus  e  tf.primi. 
4069^847-5-'  ideoque  eius  radix,id  eft,  retfa  AB,  minor,  quam  2017-^- 


cumhuius  quadratum  40^9*97— |-.fuperet  40^91 84-p-f-'/  QL,amo^  tm  ;  •  • 
rem  A  B  ,  ad  B  L ,  minorem  proportionem  habebit ,  quam  2017-^  « ad  66  %u  ntt* 
ideoqu^  fi  BL,  ponatur  66.  g  erir  AB,  minor,quam  20 1 

QVONIAM  igiWangu!usGAH,anou!oHAB,asquaiiseftiAerit  ar-  g  tojpumfi 
cus  GH,  arcui  HB,aequalis:eademque  ratione  arcus  H  I,  arcui  I  B  ,  &  1  K  , 
ipfiKB,&  KL,ipfi  LB,aequaliserit,  Cum  ergo  GB,Mt       totius  circumfe- 
rentia?,erit  HB,  — IB>         &  KB>         &  LB>— ~r- ac  Proin(Je  r« 
cjla  BL,latus  eric  Polygoni  circulo  infcripti  >  quod  96.  lateribus  aequalibus 

D  d  conci- 
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continctur.  Quoniam  vero  BL,  pofita  eft  66.  fi  66.ducantur  in  $6.  Get  am* 
bitus  PoJygoni  6336.  a  Quapropter  ambitus  PoJygoni  ad  diametru.ii  *  fj  , 

zt.quinti.  maiorem  proportionem  habebit ,  cjuam  6}$6.  ad  2017—.  cum  diameter 
AB,oitenfa(itminor,quam20i7i-.  *  Bft  autcm  proportio  (5$  3  6.  ad 

b  8.  nninti  2017^-»  maior,quam  tripJafuperdecupartiens  feptuagehmas  primas,  quod 
proportio  65  ?6.  ad  20 1 7-^— |— j-.  (  qui  numerus  maior  eit,quam  2 107^7-  ) 
Jit  tripla  fujperdecupartiens  ieptuageiimaspnmas.  fcrgoambitus  PoJygoai 


maioremproportionem  habet  ad  diametrum  ,  quam  j4—5kCum  igitnr 
C  %.  quintL  Ctrcumfcrentta  circuli  h*r  miior  ambitu  polygoni ,  c  habebit  circumferen- 
tia  ad  diamctrum  multo  maiorem  proportionem,qua  7-.  Ac  proinde 
circumferentia  diametrum  continebit  tcr ,  &  infupcr  partem  maiorem, 
quam  -~~  Nam  (1  conriuerct  haberet  circumferentia  ad  diametrum 

proportionem  Si  autctn  conriiuret  maiorem  parrem,q>am  .hl 

beret  proportioncm  minorcm  ,  qmm  J-t"^'  cum  tamen  maiorem  habe- 
re  Hcmonftrarirn  fit.Tt  quoniam  -J-.minor  cft,quam  — ~.  Jiquet  ex  hac 
ftcunda  parte  propoGtioni  ,  circumfcrentiain  cominere  diametrum  ter,  6fc 
p!us,quam  ~.  diametri.Cnm  er^o  cx  prittia  partc  conftct^circumferentiam 
continerc  diamctrum  tcr,&  minus,quam  ~.  diamctri :  perfpicuum  eft,  ve- 
n  n  propoi  tioncm  crcumferenti*  ad  diamecrum  confiftcre  inter  triplam, 
k/quifcpcimam,  &  tripJam  fefquioclauain. 
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L  I  B  E  R   Q^VARTVS:  tn 


corollarivm; 

•  I T  A  QV  E  fj  diamer  er  per  j-f .  multiplicetur ,  gi^nerur  numerus  ma- 
lor,  quim  Circumferentia  :  fi  vero  multipliceturper  j-f  ^-.procreabitur  mi- 
noraumerus,quam  circumfcrentia .  E  contrario ,  Ci  circumferenria  diuida- 
tur  per  ?-f .  producetur  numerus  minor,  quam  diameter  :  fi  vero  dimdicur 
Per  3*7-7--  Pr0^bic  numerus  maior,quam  diameter. 

PROPOSITIO  III, 

CIRCVLVS  quilibet ad  quadratum  diametri 
propor  tionem  habct,quam  1 1 .  ad  1 4.  proxime. 

SIT  circulus  ABCD,  &  quadratum  diametri  BD,  circulo  circumfcriptu 

EGHl.Dicocirculum  adquadratum  ef- 
fe,vc  w.adi4.  proximc .  Producto 
enim  lacere  E  G  ,  fumarur  E  K ,  ipfius 
EG,tripIa,&  K  F,  ftptima  pars  diame- 
tri  B  D,  vel  lateris  EG  i  iunganturque 
reclac  B  G  ,  B  F .  Quoniam  igitur  E  F . 
ad  diametrum  E  G  ,  proportionem  ha- 
bettriplara  fefquifeptimam,ex  conftru 


clione ;  erit  per  praecedentem  EF,circumferentia»  circuli  ferme  apqualis.Cu 

ergo  BE,  asqualis  fic  femidiamecro :  erit  per  r.  propof.  criangulum  BEF,cir 

culo  aequale  proxime:TrianguIum  aucem  BEG,quarca  pars  erit  quadraciEH. 

Quia  vero  pofico  lacere  EG,  7.  recta  EF,eft  21.  *  eric  criangulumBEF,  hoc  *  i,fext$, 

cft  ,  circtilus  ABCD,  ad  triangulum  BEG,  vt  22.  ad  7.  Sed  pofito  triangulo 

BEG,  7.  quadratum  E  G  H  I ,  ipfius  quadruplum,<  ft  28.  Igitur  circulus  ad 

quadratum,elt  ferme,vt  21.  ad  i8,hoc  eft,  vt  n.ad  /4«  qupd  erat  dtmon- 

ilraadum^i . 


Dd   t  DE 


11% 


GEO  METR.  PRACT. 


DE  AREA  CIRCVLI,  INVENTIO- 
nequc  circumfcrenti*  exdiametro>&  diamctri  ex 
circumferenti<L-> . 


a  I.  de  Di* 
mefcirculi 

Area  circu 
li  trib.  uijs, 
cx  cognica 
diamer.ro  , 
&  circumfe 
rentia . 


Caput  VII. 

1    ^cn^VC^AV  ON  I  A  M  triangulum  rcttangulum  ,  cuius  vnum 
l<jg>>^S^££gl  lacuscircaangulum  re6um  femidiamecro  circuli,& 
alterum  peripherias  eiufdem  xquale  eft,  a  arex  cir- 
culiadxquarur :  huiusautem  trianguli  arca  ex  du- 
du  perpcndtculam  in  femitTem  balis  producicur,  Yt 
cap.  z .  Num.  2.  huius  libri  fcriplimus  .•  Fit  vt  are* 
circult  producatur  ex  muittxbcat  one  femtdia- 
metti  in  femijfem  peripberit:  (fi  ntmirum  bafts  il- 
lius  triatigult  slatuatur  latus  ,  quod  peripherii.  i- 
quale  efi)  Vel  ex  duciu  tottus  peripherj&infcmiftmfemidiamet*t3bocefl, 
in  (\uartcim  partem  diametrt :  (fumende  vi* 
deltcetin  eodem  triangulo  pre  bafe  latus , 
qteod  [emidiametro  efi  tquale.)  Vel  deni- 
que  exduclu  totius  dtametri  in  quartam 
peripheru  partem  .  JuojJ  ica  perfpicuum-> 
faciemus . 


•RrPr.TATVR.  fiSara  przcedentis  propofitioms ,  ditiidattirq  *  F,qu« 
clt*qualis,bifariam  in  L,  ita  vt  B  L  feroiperipheru Hft 
Uik  1  Itcm  F.L,  b.fariam  feeet.tr in  Mi  vc  6  M,  rqual.s  fu  qoaft* ^parn 
b  t.  Jt  T)i-  „e'i,.l1cri;E.IttaudcmBF.,bifa,iam  quoque  fccetnr  m  N  ,  vt  LN,  frmiflw 
»tf.  oradi  £  fen.idianu.ri  BB,  hocett.quarta  pars  tot.us  dumetri  ,  »El  onu  tmngH- 
lum  BBF,  «quale  efl  circulo  ABCD;  erit  qnome  Beaangoloin  fi»  .em.du- 
metro  BL,  &  fe«ip*ipherf»  BI*C«prehenfi»  (<H  rer  propoficionen» 


I 
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UfcER  QVARTVS.  213 

l.lib.  7.  huius,  triangulo  eo^uale  eft.  )  eidem  circulo  aequalej  quod  eft 
primum_j . 

NON  aliter  reclangulum  comprehenfumfub  tota  peripheria EF,&  EN> 
quarta  parte  diametri(quod  per  propof  i.lib.7.huius3eide  triangulo  aquale 
clt)  eidem  circulo  eric  aequale ,  quod  eft  fecundum  . 

DENIQVE  quiaquatuorlineae  El,  EB,  EL,  EM,  proportiona!es  funt, 
quod  tam  priores  duae  ,  quam  pofteriores  du«e  habeanr  proportionem  du-  a  16./**//. 
plam  ;  a  crit  retfangulum  fub  El,  diametro ,  &  EM  ,  quarta  parte  periphe- 
riae  comprehenfum ,  rectangulo  fub  EB,femidiametro,  &  EL,  femiperiphe. 
ria  comprchenfo  e/quaJe .  Cum  ergo  hoc  in  prima  parte  oftenfum  fic  a?qua« 
Jc  circulo ,  eric  quoque  illud  eidem  circulo  ajqufJc.quod  cft  tertium  .  * 

VTfra&ionesinterdumvirenturjducenda  erit  tota  diamcter  in  tcram 
circumierentiam .  Quarta  enim  pars  numeri  produ&i  area  erit  circuli:  pro- 
pcerea  quod  numerus  produftus  quadruplus  cft  numeri  produuu  ex  femidia- 
mecro  in  femicircumferentiam ,  vt  liquet . 

SEQV I TVR  ex  pi  ima  parte,  arearn  femicirculi  produci  ex  femidiame- 
tro  in  quartam  partem  circumferentia?;  quia  nimirum  producitur  femiflis  Area  femi- 
eius,  quod  fit  ex  femidiamecro  in  femiffem  peripheriae .  Item  aream  Qua-  circu]i,Qua 
drancis  procreari  ex  femidiametro  inoclauam  partem  circumfercnciae  :  Et  dracis,  o&a 
aream  oclauas  partis  ex  femidiametro  in  fextamdccimam  partem  circnmfe-  "*  partis, 
rentias :  Et  aream  fextasdecimas  partis  ex  femidiamecro  in— -^-.circuinferen  &c« 
tise,  &  Mc  deinceps :  quia  fempcr  producicur  femiflis  praecedentis  producti ; 
quemadmodum  &  partes  circuli  femifles  funt  praecedentium  partium.-nimi- 
rum  Quadrans  femifTis  eft  femicirculi ;  &  oc"taua  pais  femiffis  Quadrancisj& 
fextadecima  pars  femiffis  o&auae  partis,  &c. 

1  IGITVR  vt  area  circuli  reperiatur,nece(Te  eft  tam  eius  diametrum  , 
quam  circumferenciam  effe  cognicam .  Quare  trademus  hic  regulas  nonnul- 
las,per  quas  ex  data  diametro  circumferentia  tum  maior,  tum  minor,quam 
yera,ex  propof.  2.  de  Dimenlione  circuli  inueniatur .  Deinde  alias  regulas 
pracfcribam  ,  per  quas  area  circuli  cum  maior,tum  minor ,  quam  vera,vel  ex 
fola  diametro,vel  ex  fola  circumferemia  cognica  eruatur . 

11 

Ex  datadiamctro  circuli  circumferentiam  vera  maio- 
rem  reperire. 

TIAT  *ut  7.  ad  z  t .  ita  data  diametcr  3  verbi gratiayi%.ad aliud,  prt- 

creabiturque  circumferentia  8s.  maior  quam  vera.  b  Quoniam  enim  pro-  bt.de  Z>/- 

portio  circumferentias  ad  diamecrum  minor  eft ,  quam  tripla  fefquifeprim3;  mens.  circti 

proporcioaucem  88.ad  2  8.eft  tripla  fefquifeptima  y  c  eadem  videlicet,qua3  /i, 

21.  ad  7.  f  crk  numerus  88.  maior^quam  circumferentu  eircuJi,  cuius  dia  c  iq^hi?,» 
«aeter  tft  28. 


ii4 


fi.de  Di. 


geometr:  pract: 
i  i. 

EX  data  diametro  circuli  circumferentiam  vera  mi- 
norem  elicere. 

VIAT  vt7i  ad  ly^.itadatadiameteri^.ad  aliud ,  produeeturqu* 
eircumferenti*  ^^-.mtnor  qttam  vera  .  a  Quomam  enim  proportio  cic 
tnem.ctrcu  ad  d  JnK?trum  maior  eft  ,  quam  tnpla  fuperdecupartiens  fe- 

fa  pt.arelimasprimaviproportioautemS/  ^  -f .  ad  z8.e(l  tripla  fuperdecu- 

.    •  parncnsfeptuag-limasprimas,nimirumcad#m,qucE  2:3.  ad  2.8.  b  eru  cu> 
b  lo.qutntt  cmafaCnti*  circuli,cuius  diaaiecer  28.  nuior,4uam  87-f~-S 

I  I  I. 

Exdata  circuli  circumferentia ,  diametrum  vera  ma- 
iorem  indagare . 

Fiat  vt  223.  ad  71.  itadatx  circumferentia9verbi  grati*  St.adaliud. 
*  ,   J,  r>i    TroduBus  entm  numerus  iS  dahit  diametrum  ver*  matorem.  c 

rlrru  Cumentm  ctrcumferenti*  ad  dtametrum  haheat  matorem  pofrttonem, 
rnens.circH        mtfi  Um  fuperdeCupartientem  feptuageftmas  primas.hoc  efl ,  matort 
quam  123.44/71.  habebit  quoque  data  circumferentta  88.  adfuam  dtamt 
trumproportionemmaiorem  ,  qu*m  *d  iS-^-p  d  *C  froindt  di*mt- 
«l  I0.qtti»$i  ttr  ctrcumfertntUn*  minor  trit ,  qu*m  zs^^~. 

I  I  l  I. 


Ex  data  circuli  circumferentia  diametrum  inueftigarc 
vtraminorem. 

Tiatvt  11.  ad  7.  it*  circumferenti*  d*t*  88.  *d  aliud.  Kumerus  tnim 

de  Di-   procreatns  18.  oferet  diametrum  vera  minorem.  e  Cum  cnim  circumferen 
tiaaddiamccrumhabcacminorcmproporrionem,quamtriplam  iefquiie 
ptimam  ,  hcc  cft,  quam  22. ad  7.  habcbit  quoqtic  circumferentia  dara  88. 
ad  fuam  diametrum  proportioncm  minorcm  ,  quam  ad  iS./acquc  idcirco 
<3i  amcccr  circumfercntis  SS.maior  crit,quam  18. 

3  IAM  vero  vtdoceamus.quarationcareacirculi  vcl  ex  fola  dume* 
troeognica,  vcl  ex  fola  circumfercntia  cognofcatur,]ta  vc  ncceile  non  ht  eX 
diamctro  circumfcrentiam  ,  velex  ciramifercntu  diamecrum  mueiligare, 
dnnenftrand*  priui  crunc  fcquentcs  trcs  propohtioncs  ,  qiurtim  primam 
dcindc  lib.8.  propof.  i.cx  Pappo  Alcxandrino  aliccr  cjuoque  demonitra- 

TRO* 


tnens.ctrcu 
lt. 

f  10.  qutnti 
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L  I  B  E  R  QJV  A  R  T  V  S-  215 
PROPOSITIO  L 

Girculorum  diametri  inter  fe  funt\vt  ciratmferenti*. 


SINT  diametri  duoru  circuloru  ABjDE,&re<5ta?  circuferecijs  aequalcs  BC, 
EF,quaf  cu  diametris  angulos  re&os  efficiant  B  ,  E,  copleanturcj.  ti  iangula 
ABQDtF.Dicoita  efle  diametru  AB,ad  diametru  DE,vt  eft  circuf_reiirii 
BC,ad  circunferentia  EF.Diamerris.n. AB,DE,inuenia  tur  tertia  proponio- 
nalis  G.Et  tribus  re&is  BC,EF,DE,quarta  proportionales  H.Etquia  conti-  *coro"; 
nue  praportionales  funt  AB,DE,Gi*  erit  quadratum  ex  AB,  ad  quadratum  £°  'e.xn' 
cx  DE,vt  AB,adG.  £Sedvt  cuiadratum  ex  aB,  ad  cmadratura  ex  D  E,  ita  "AHOli*c+ 


C  £ 

cft  circulus  diametri  AB,ad  circulum  diametri  DE.  c  Et  vt  circulus  ad  circu  . 
Ium,ita  eft  triangulum  A  B  C  ,  ad  triangulum  DEF,  quod  haec  triangula  c  l1  1titntt 
circulorum  fint  dupla.  (Nam  diuifa  diametro  aB,  bifariam  in  I,dudaque  re 
ctal  C,  ^erittrhngulum  I  B  C,  ctrculo  a?quale:ac  proinde  cum  e  triangu  d  \.deDi- 
a  AIC,  IBC,  aequalu  ftnc;  erit  tt  iangulum  A  B  C,  duplum  trianguli  IJiC,  mens.circn 
hoc  cft,  circuli,  cuius  diametcr  AB.  Eademque  ratione  triangulum  D  E  F ,  //, 
duplum  eritcirculi  ,  cuius  diameter  D  E.  )  Igiturerit  cjiioquc  trtangulum  e $$:primi. 
ABC,  ad  trianguJum  DEF,vt  AB,ad  G.  At  vt  triangulu  A  B  C,  ad  triangu- 
lum  DEF,ita  clt  AB,  ad  H.quod  vtraque  proportio  compofita  (itex  ijfdem 
proportionibus.  (/Nam  proportio  trianguli  A  B  C,  ad  triangulum  D  E  F,  f  fthol.  1$, 
compofita  fft  ex  proportione  bafis  A  B,  ad  bafem  D  E  ,  &  ex  proportione— j  fextt. 
altitudinis  BC,  ad  altitudincm  EF,  hoc  eftrex  proportione  DE,  ad  H,  quae 
ex  conltruclione  eadem  eftjquae  B  C,  ad  E  F.  Proportio  autem  A  B  ,  ad  H  , 
coponittir  quoq;ex  proportionibus  AB,ad  DE,&DE,ad  H,ex  defin.JIgitur 
erit,vt  AB,  ad  G.ira  AB,ad  H.  g  idecq.  G,&  H,a?quales  eruc :  £ac  proinde  g  y.quintL 
erir  DE,ad  G,  vt  DE,  ad  H.  Eft  autem  per  conftruclionem  A  B  ,  diaineter  h  7.  cjntnti 
ad  diametrum  DE,vt  DE,  ad  G,  hoc  eft,  vt  DE,  ad  H.  Et  vt  DE,  ad  H,  ita 
per  confti  uclionem  ,  circumferentia  B  C  ,  ad  circumferentiam  fc  F.  Igitur 
erit  quoque  diameter  AB,ad  diametrum  DE,vt  circumferentia  B  C,  adcir 
cumferciuiam  LF.quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  II. 

PROPORTIO  quadratiex  diametro  cuiuslibet  cir- 

cuii 


.  - ,  »i  .'*>*  .*, 

I  ■$  I  H 1 I 
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GEOMETR.  PRACT. 


t  z.daodec. 


U  8.  qafo/i. 


qufoti. 


d  r.  Imirtt 
Hum.}. 


culidefcripti  adcirculi  aream  maioreft  ,quam  14. 
ad  u.minor  autem,quam  284.0^  223. 

a  QVONIAM  enim  cjuadratum  diamctn  cuinfuis  circuli  ad  qnadra- 
tum  diametrj  alterius  circuli  eftVt  circulus  ?d  circulum  !  erit  permu:ando 
cjuadratum  diametri  ad  circulum  eiufdem  diamerri ,  vt  quadratum  altenut 
diametri  ad  circulum  eiufdem  diametri.Pofita aute  ua  diametroalicuius  cir- 
culi  1.  prooortio  quadratijpfius  ad  circulu  iftaior  eft ,  quam  i4-ad  i  r.  mi- 
norautem,  quatti  z84.ad  zz;,  Igirurproportioquadracidiametri  cuiufuit 
alterius  circuli  ad  ipfum  circulum  ,maior  quoqueerit  quam  i  4-ad  n.mi- 
nor  autem,quam  a84.ad  223. 

QVOD  autem  proportio  quadrati  diamerri  i.ad  fuum  circulum  maior 
fit,  quam  /4.  ad  1 1.  minor  vero  ,  quam  i84.ad  22  j.ita  perfpicuum  fiet.  Si 
fiatvcz.  ad  2i.  ita  diameter  i.ad  a!iud,prodibit  cx  regula  prima  Num.  2. 
circumferentia  3-7-.  vel  —  maior,  quam  vcra.  Igitur  ex  eius  femifle^ 
jL  V  in— .  femidiametrum  procreabitur ,  vt  Num.i .  di&um  eit,  arca  cir- 
gyJI  JUJL,  maior  tamen ,  quam  vera  :  6  Ac  proinde  quadratura  diametrj,  r. 
ouod eftV  ad  ueramarca  circuli,quaf  minor  eft  ,  quam  -f-^-.maiorem  pro 
portionemhabebit,quamad-f4-.Cumergofiti.ad-f-i.vc  14.  adn. 
/Quoniam  enim  ex  propofitione  a.Minutiari  m  ad  finem  iib  9  Lucl  eaderm 
proportio  eft  numeratoris  1  i.addenominatorem  14.  qiue  minutiae 
ad  fuum  integrum  1.  eric  conucrtendo ,  vc  i^.ad  1  r.  ita  i.ai  •j~jw-*)  habe- 
bit  quoque  quadratum  diametri  i.ad  aream  circuli  veram,minorem  propor 
tionem  ,  quam  i4.ad  1  x.  quod  eft  propo/itum.Conftat  eigo  pnnia  propo- 
litionis  pars.  ' .  , 

RVRSVS  fi  fiat ,  vt  71.  ad  223.  ita  diameter  i.ad  aliud ,  repcnecur  per 
re»ulam  i.Num.2.  circumferentia  circuli  3-^  ?  .  vel  — |— p.minor,quam 
vera.I°itur,  vtNum.  1.  dictum  eft,ex  eius  femiife  -7-^— in femidia- 
metrumproduceuirareacirculi  \  *  \  .  maior  tamen,quam  vera.-c  Ac 
proinde  quadrattim  diametri  1.  quod  eil  1.  ad  veram  circuli  aream  ,  quat 
maior  eft ,  quam  -v-y— {  •  minorem  habebit  proportionem  ,  quam  ad 

*  *>*-m  Cum  ergofic  i.ad -|— J— ~. vt  284.  ad  Nam  quia ex  propof. 
z,  Minutiarum.eadem  eft  proportio  Numeratoris  12$.  ad  dcuominatorern 

•  84.  qux  minutiae  \ '%*L  *  ad  fuum  integrum  1.  crit  conuertendo,  vt  284. 
ad  22  ita  1.  ad  ~ ■—-.)  habebit  quoquc  quadratum  diametri  i.ad  aream 
veratn  circuli  minorem  proportionem,  quam  2  S4.  ad  213.  quod  eft  propo- 
fitum.Conftac  crgofecunda  etiam  pars  propofitionis. 

PROPOSITIO  III. 

PROPORTIO  quadrati  a  circumfcrcntia  circuli 
cuiufuis  dcfcripti  ad  circuli  arcam  maior  cft ,  quam 
8  9  2.ad  7 1  .minor  autcm5quam  88.ad  7. 

d  QVONIAM  cnimcircumfcrcntiacuiufuis  circuJi  ad  circumferen. 

ciam 
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LIBER  OJV  A  R  T  V  S.  217 

tiam  alterius  circuli  eft,vt  diameter  ad  diametru:/»  erit  quoq.  quadratu  cir-  a  z  z.  ftxth 
cumferentiaeadquadratum  circuferemiae,vt  quadratu  diametri,ad  quadratfi 
diametri.£  Sed  vtquadratu  diametri  ad  quadratu  diametri,  ita  eil  circulu&  b  i.duodet^ 
ad  circulum.  Igitur  erit  quadratum  quoque  circumfeientiae  ad  quadratu  cir 
cumferentiae;  vt  circulus  ad  circuluri:  I£t  permutando  quadratum  ciicum- 
ferentiae,  ad  fuum  circuluj  vtquactratum  alterius  circumfertntiae  ad  fiu;m 
circulum.  Pofita  autem  circumfercntia-alicuius  circuli  1.  propcrtio  quadra- 
ti  circumferentidr  illius  circuliad  circulum-maior  eft,qu.rm  £92.  ad  /i.wt* 
norveio,  quam  88.  ad  7.  lgirur  &  proportio  quadrati  circumferentjas  eu- 
iuvibet  alterius  circuli  ad  ipfufn  circutommaioreiit,  cniam  892.  ad  7  r.mi- 
nor  autcm,quam  S8.ad  7. 

QVO  D  autem  proportio quadratiex circumferentia  r,  defcripti  ,  ad 
ftiiroi  circtihrai  iiiaior  fit,quam  892.  ad  7  r.  minor  verci,  quam  88.  ad  7.  fic 
cemonftrabimus.  Quoniam  fiflat,vt  223.  ad  7i«itadata  circumferctia  i.ad 
aliud  ,  diameter  procreatur  maior ,  quam  vei*a >  vt  ex  3.  regula 

Kum.2.conftat.  fit  vt«^-.  femiffis  circumferenti*  dwda  in  ^ *§  .  femif- 
fem  diamctri  inuentae  pioducat  aream  circuli  -g-J-j  .  vcra  maiorem  ,  vt 
Kum.  1.  dictum  eft.c  Jgitur  quadratum  circumferentiac  1.  quod  eft  i.  ad  ct.auinth 
ueram  aream  circuli  ,  qua?  minor  eft,  quam  -g--f— £  •  maioreii|  proportio- 
n<3giiabebit,qii.amad  -r-|7-j*«  Vtaute  1.  ad  -^—-^.  ita^^i  propof.i, 
rmnutiarum,  &  conuertendo  ,  892.  ad  7 1.  Igitur  &  quadri^m  circumfe- 
rentiae  i.ad  veram  circuli  aream  maiorem  proportioncnv  habc-bit ,  quam 
Jp2.ad  71,  quod  eft  propofitum.  Vera  ergo  cft  prior  propofitionis  pars. 

RVRSVS*  quia  fi  fiac ,  vt  22.  ad  7.  ira  data  circumferentia  1.  adalitid, 
diamecer  producitur  minor  quam  vera:  flt  vt~-.  femiflis  circnmfe* 

renciae  du&a  in  —  -| .  femiflem  diarnetri  iiuientae  producat  aream  circuli 

~  .  vera  minorem,vt  cx  ijs,conftat,  quae  ISJum.  1.  diximus.W  Igirur  qua;-  &  g#  quiuti 
dratum  circumferentiac  1.  quod  eft  1.  ad  aream  veram  circuli ,  quai'  maior 
fcft,c]uam  .  minoremhabebit  proportione ,  quaro  ad  j— {- .  Vtautem 
I.  ad-7— J.  ita  eft ,  ex  propofitione  z.  Minutiantm  ,  &  conucrtendo^  88. 
ad  7.  trgo etiamquadratum  circumferentias  t.  adaream  circuli  minorem 
proportioncm  habebit,quam  88.  ad  7,  quod  eft  propofitum.Vera  igitur  etia 
cft  pofterior  pars  propofitionis. 

4  HIS  itadcmonftratis  ,  fequunturiam  quatuor  regulae,  per  quas  area 
circuli  propoGtiliue  maiorem,(iue  minorem  vera,vel  ex  fola  diamCtro,  vei 
cx  fola  circumferentia  cognita  conijcere  licebit. 

J. 

E  X  diamctro  aream  circuli  vcra  maiorem  inuefti- 
gare_ >. 

¥i*t  vt  14.  Md  1 1.  itd  quadratum  dati.  diametri  ad  aliud.  VroduBus 
tnim  numerus  dabit  aream  circuli  vera  naiortm.  e  Cum  enim  maiorfit  ez.Num.f, 
proportio  quadrati  diamctri  adarcam  circuJi ,  quam  i4.ad  1  r.Sitautequa- 
dratum  diametridatae adateain  inuemam,vt  i4.ad  1  i.erit  quoque  maior 

£  e  pro- 
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propdrtioquadrati  diametri  datae  ad  veram  aream  circuli,  quam  ad  aream 
aio  quinti  inuentam.  a  Ac  proinde  vera  circult  area  eric  minor,quam  inuenta:hoc  eft, 
area  inuenu  maior  eric,quam  vera, 

I  I. 

EX  diametroaream  circuli  vera  minorem  inueftigare. 

Fiat  vt  284.  *d  113.  it*  quadratum  date  diametri  ad  altud.Humerui 
enim  procreatus  aream  circuli  ver*  minorem  cfferet .  b  Cum  enim  minon 

b  z.  N7i.  J.  fn  proportioquadrati  diametri  datae  ad  arcam  circuli,qua  i8+.ad  22 $.  fit 
autem  quadratum  diametn  datae  ad  aream  inuentam  ,  vt  ^84.  ad  22  3.  crit 
quoque  minor  proportio  quadrati  diamctri  datae  ad  veram  aream  circuli, 

€  lo.quinti  quam  ad  areauunucntam:*  Atque  idcirco  vera  arc-  circuli  maior  erit,quam 
inueutaahoc  eit,inuencaarea  eric  minor  ,  quim  vera^ 


Ex  circ^^rentia  aream  circuli  vera  maiorem  col- 
liger  • 

Fiat  vt  892.  *d  7 1.  it*  quadratum  dats.  circumfcrentia  ad  aliud.  Pr$- 
ereatus  namque  tiumcrus  arcam  ctrculi  vera  maiorem  indicalit.  d  Cum, 

i  *.  Ku.  ?.  cnjm  maior  (ic  proportio  quadrati  circumferenti*  ad  aream  circuli ,  quam 
891.  ad  71.  Sitautcmquadratumdat*  circumfercntiae  ad  aream  inucHtam 
Yt8Q2.ad  7/.  cric  quoque  maior  proportio  quadrati  datae  circumteremiae 
ad  veram  arcam  circuli,qua  ad  aream  inuentam:  e  idcoque  vcra  circuli  area 

C  xo  quinti  ni]n0r  eric ,  quam  inuenca  s  hoc  eft ,  inuenta  arca  maior  crit,quam  vera. 

I  I  I  I. 

Ex  circumferentia  aream  circuli  vera  minorem  con- 

cludere-^ . 

Fiatvt  88.  ad  7.  ita  quadratum  etrcuirferentie.  dati  *d  aliud.  Kte- 

fj    Nu  i    merus  namquetquigignitHr9erit  area  cireuli  minor  ,  quam  vcra.fCum 
*'       '      eujm  niinorlic  proportio  ^uadrati  Circurtfercntia:  datx  ad  aream  circuli, 
quam  8  8.  ad  7.  lic  autcm  quiaratuhl  circumfercntiar  dat£  ad  arcam  inuen- 
tam,vt  88. ad  7.  cric  quoquc  minor  proportio  quadrati  datat  circumfcren- 
Eio  auinti  tic^  ad  vcram  arcam  circuli,quamad  aream  iiuicntam  :  £  Ac  proinde  area 
•  circuli  vcra  cric  maior,quam  inucntachoc  cft,area  inucnca  minor  cric,quara 

vcra_». 

5    OMNKS  \\Jt  vi«,  quibus  arca  circuli  inquiricur  ,  pendent  ex  pro- 
potcionc  cncumkrcntia:  circuli  ad  dwmccrum,  quam  ArcJumcdcs  inucnit 

cflfe 


I  I  I. 
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LIBER   QVARTVS.  ai?< 

cffe  quidem  minorem  tripla  fefquifeptima  ,  maiorcm  vero  tripla  fuperde- 
cupartiente  feptuagefimas  primas  :  ac  proinde  cum  hae  proporuonesaccu- 
ratae  non  fint,  necelfe  eit,aream  inuentam  vel  veram  magnitudinem  circuii 
fuperare,  vel  abeadeficere  ,  vt  ex  fuperiorrbus  reguhs  iiquet. Boquamuis 

difVerentia  inter  veram  aream  ,  atque  intientam  in  paruis  circulis  perexi-  ACcuratfot. 

gua  lit,in  magnis  tamen  circulis  ncgli^cnda.non  vidctur.  Quamobrcm  qui  pr0p0rt{0 

magisaccuratamcirculiareamdefiderat,aflumat  proporrionem  diametri.  aiametriad 

ad  circumferenriam  vero  propinquiorem  ,  quam  poiteriores  Geomctrae  ,  cjrcumfcr£., 

praefertim  Ludolphus  a  CoIIcn  ,  &  Chriftophorus  Gruenbergerus  inuene-  tjam 
runc,vc  fequitur. 


Diameter  Circumferentia  maior  quam  vera 

ioooooooooooooooooooo.  $  1 41 59265  5  5  80793  2-5847, 


Diameter  Circtimferentia  minor  quam  vera 

1 00000000000000000000.  $141  59165  $589  79  $2j8^  6* 


Ita  vt  proportio  circuferetiae  ad  diametru  ma 

ior,qua  vera,denornineturabhocprimo  nume    141  19*613  ?8979$ 2*847 
ro,qua;  minor  eu\quam  tripla  fefquifeptima.  3  IO0GOOO0O0OOOOOOO0O00. 
Pxoportio  vcro  minor,qua  vera,denominetur 

ab  hoc  fecudo  numero quae  maior  eft,qua  tri-    1  4 r foi 6 $  j  ?8q79J  2  $846 
pla  fuperdecupartiens  feptuagefimasprimas:  J  IOOCOOOooooo7oooooooo"* 
qui  denominatores  habentur,  li  vtraquecir- 
cumferentia  per  diametrum  diuidatur. 

IT \QVii  fi  hat,vt  diameter  praedicla  ad  circumferentiam  vera  maiorem*  Aceuratior 
ita  diameter  alicuius  circuli  data  ad  aliud  ,  reperietur  circumferentia  jnuentjocjr 
maior.quam  vera  minustamcn  ditftrens  a  vera,quam  illa  Archimedis,quae  cum{et£tix 
Kum.r.ex  regula  1.  inuenta  fuit.Si  autem  fiac ,  vt  eadem  diameter  praedi-  excjata  jj^ 
cla  ad  circumferenriam  vera  minorc  m ,  ita  data  diamettr  alicuius  circuli  metlo:&dia 
ad  aliud,  reperietur  circumfcrentia  minor,quam  vera,magis  tamen  ad  ve-  metrl  ex  ja 
ra  accedens,  qua  illa  Archimcdis,qiic;  Nu  2.  cx  reg.z.inucnitur.fc  contia-  ta  cjrcumfc 
rio  veio  ,  fi  fiat  vt  praedufta  circumferentia  minor,quam  vera  ,  ad  diarnctru,  rentja  m 
ita  circumferentia  ahcuius  circuli  data  ad  aliud  ,  prodibit  diameter  ma- 
ior  quam  vera ;  Si  autcm  fiat,vt  circumferentia  praedi&a  maior,quam  vcra, 
ad  diametrum  ,  ita  circumferentia  alicuius  circuli  daca  ad  aiiud  ,  proucniec 
diameterminor,quam  vera.Vtraque  tamen  diamctcr  iuuenta  magis  ad  ve- 
ram  accedet,  quamilla  Archimedis,  quae  Num.z.perreg.  3,  &  4.  inuen- 
tafuit. 

INVENTA  circumferentia  ex  diametro,veI  diametro  cx  circumfcren-  Aceuratior 
tia,  reperietur  arca  circuli ,  vt  Num.  1.  traditum  eft:fi  nimirum  fcmidiame-  inuetioaree 
tcr  in  femicircumferentiam  ducatur   vel  tota  cirr,unfercntia  in  fen,ifilm  circuli. 
femidiametri :  vel  denique  tota  diameter  in  quart.m  partem  circumferen- 
tiae.quae  quidem  area  minus  a  vera  diftabit,qua  illa,quae  ex  propottione  Ar 

£  e    z  chime- 
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chimedis  inuenitur.  Sed  quia  difficilius  eftper  magnos  numeros  calcuhim 
inftituerc ,  quam  per  minores,  vfus  artificum  obtinuic,vt  proportio  Arclu- 
medisad  caiculu  adhibeatur.  Quando  tame  defideratur  accuratior  caJculus, 
vtendumerit  pofteriori  hac  proportione  Ludolphi ,  praefcrtim  mmato- 
ribus  circulis. 

DE  AREA  S.EGMENTORVM  CIRCVLI. 
Capat  VIII. 

IT  primum  propofmts  feclor  eirculi  ABCD,  compre- 
henfiisduabusfemidiametns  AB,  A  D,  &  arcu  BCD. 
HuiuS  area  ita  explorabimus  .  Si  ta  fcmidiameter  AB, 
noca  fit,  nimiru  palmoru  7.  qua  arcus  BCD,  palmo- 
rum  videlicet  3-f.  ducatur  fejpidiametrum  7.  ia_» 
;T "^;  fd  ett,  in  fcimflem  arcus>rodu  tf  us  enim  nume 
.  rus  12-f .  palm.  entarea  fe&oris  ABCD,  vt  demon- 
ftrabimuSL  Si  autemncqucfcmidiametcr  AB,neque  peripheria  BCD,  data 
x  iit ,  menfuranda  erit  femtdiameter  aliqua 

menfura  nora  ,  &  fecundum  eandem  men- 
furam  inuenienda  circumferentia  circuli 
\tl  per  rcgulas  antecedentis  cap.  nec  non— » 
re&a  BD.  Deinde  fiat,vt  A  B  ,  ncta  inaf- 
fumpta  menfuraad  finum  totum  100000. 
itaBD,notain  eadcm  menfura  aflumpri 
adaliud.  Numerus  enim  procreatus  dabic 
rcttamBD.  cognitam  in  partibus  finus  tbcius .  Huius  autem  medietas  finus 
crit  femiffis  arcus  BD:ac  proinde  ex  tabula  finunm  femiflis  B  C ,  tn  gradi- 
bus  noca  cric,idcocjue  totus  arcus  BD,  non  ignorabitur.  Et  quia  tota  circult 
Ciicumfcrcntia  nota  facta  eft  in  alTumpta  menfura  :  lifiat  vt  grad.  36o.ad  to 
ta  circumfercntia  in  afliimpta  menfura  cognitam  ,  ita  arcus  BD,  in  gradibus 
cognitus  ad  aliud ,  cognofcetnr  idcm  arcus  BD,  in  menfura  aflumpta.  Qua- 
re ,  vt  prius,  area  fcccoris  ABCD,  rcpetietur.  PofTent  cjuoque  gradus  in_j 
arcu  BD,  contcnci  inueftigari  bcncficio  quadratis  alicuius  in  gradus  diuifi  , 
adhibitadoclrinacap.?.lit\i.Num.io  tradita,vt  minutaetiam  cognofcan* 
tur  ,  quando  in  arcu  BD,vItra  qradus  aliqtia  narticula  {upereft. 

AREAM  porro  fectons  produci  cx  femidiametro  in  femilfcm  arcus  fe- 
dorisjficdemonitro  .  5it  qu  idrans  BL:  ,  &  femicirculus  B  E  F.  «  Etquo- 
ZH.ftxti.  niam  c^vtarCLIS  BD,ad  quadrantcm  B  E,  lta  fctfor  ABCD,  ad  fetforem— 1 
ABDH:  etitquoquc  ex  fcholto  propof.  i*.  lib.  5.  huclid.  vt  arcus  B  D  ,  ad 
quadruplum  quldraniik  Bfc',  hoc  cft,  ad  totam  circumferentiam  ,  ita  fector 
A  BCD,ad  quadruplum  icctoris  A  B  D  H  >  hoc  cih  ad  tocum  circulum.  h  Vt 
autem  jrcu.s  BD,  ad  totam  circumrercnuam,ita  efl  BC,  femiflis  aicus  BD, 
ad  BLF,  fcmilk4m  totiuscircumferencue.  Igicur  ent  quoque  vt  BC,ad  BhF> 
icafecior  aBC  D,  ad  tcrum  circulum.  c  Scd  vt  BC,  ad  Blr  F,  icaeft  rcttan- 
gulu  fub  Ab,BC,ad  rcctanpuhl  fub  AB,BLF.  V  rgo  ertt  quoq.  fector  ABCD» 
ad  cotum  ciiculu,vt  rcct.mgUi'um  fub  AB,BC,  ad  rectangulumfub  AB,  BEF. 
4.  ii.qiiinti  Cum  cilio  v t  up.7.^um.  j.  tradidimus > circulus  aequalis ht redangulo  fub 

AB, 


b  it.$j 


C  i.fextr. 
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L  I  B  E  R   aV  A  R  T  V  S  tn 

A  B3  B  E  F,  d  erit  quoquc  fedor  ABCD,  reftangulo  fub  A  B ,  B  C,a?qua- 

lis .  quod  erat  demonftrandum  . 

EADEM  ratione  procrtabicur  fe&or  ABFDA,  ex  fcmidiamctro  AB,m 
femiflem  arcus  BFD. 

i  SIT  deinde  fegmentum  BCD.  a  Inuento  centro  A  ,  arcus  B  C  D,  & 
cognitis  per aliquam  menfurarn  lateribus  trianguli  ABD5& areu  BCD, iir 
eadem  mcnfura  ,  vr  Num.i  .diximus  ,  inuefli|ctur  tam  area  fcdtoris  A  B-~ 
CD,quam  trianguli  ABD.Katcenim  dctrada  exiila  relinquet  aream  feg- 
nienti  propofiti  BCD. 

$  SiT  pr^etereafiguralenticularis  duobus  arcubus  GH[,GKI.  coriten 
ta.Duda  re§a  G  I ,  inquiratur,  vt  Num.  docuinius  ,  vtriufque  legmcnU 
GHI,GK1,  area,  Summaenim  exduabus  hifce  arei$con0ata,erit  area  pro. 
pohtasfigurae  GHiK.  Quod  fi  fegmenta  GHI,GKI>  mn  asqwalia  ,  fatis  eric 
vnius  aream  inueftigare  .  H*c  namque  duplicata  dabit  f  ropofitas  figura? 
GHlK,aream. 

4  NON  alicer  metiemur  figurasex  variis  cireulorum  fegneniis  coagmert' 
tatas ,  fiuc  omnes  circumferenttac  extrorfus  vergant ,  fuie  introifum  ,  fiue 
partim  inrrorfum  ,  &  partim  exrrorfum  .  Vt  in  tribus  his  figuris  ,  fi  arcubuS 
iubtendantur  chordae,  metiemur  in  prima  quadnlacerum  ABCD,  vt  rau.  i\ 
vel  ; .  docuimus:&  fegmenta  AEB,BFC,  CGD,DHA,  vt  hoc  cap.  Num  2. 
traduum  cft.  Sieniinhaec  fegmenta  quadriUteroadijciaqtui-jCjuod  cmnit-j 


li].  terttj 


extrcrfum  tendant,conflabitur  area  figurs  AEBFCGDH,  ex  quatucr  arcu- 
bus  compoluae. 

IN  fecunda  autem  metiemur  pemagonum  A  B  C  D  E,  per  ea  ,  quaj  cap. 
4.  fcripta  funt :  Ex  quo  fi  demen.us  quinque  fegmenta  introrlum  vergcnc;a, 
qux  quidem  cx  ljs,  cuxNum.  z.huius  cap.fcnpfimusjcognofccntu^reii^ua 
flet  area  fi°urae  AFBGCHDlEK,ex  quinque arcubus  conflatae . 

IN  teltia  dcnique  p.ntagono  ABCDE,adijciemus  tna  fegmenta,AFB, 
AGE  ,  C  H  D,  extroifum  virgcnria  ,  &  ex  compofitonumeroduo  fegmen- 
n  B  K,DK  E,  introrfurti  vergentia  tollemus ,  vt  area  relinquatur  bguras 
/FBICHDKI  G,ex  quincjuc  arcubusccmpofit*.  Atquehoc  modo  agruin 
quantumuis  irrcgularem  meriri  liccbit. 

<    SIT  deniqueinpnma  figura  huius  cap.fegmentum  circuh  LMON» 
conrprehenfum  duabus  rcchs  Ltv1,NO,  &  duobus  arcuhus  LN,MO.  Explo- 
retur,  vt  Num  2.  declaratum  eiUrea  vcriufque  fcgmenci  PLM,PNO.  Mi- 
sior  cnim  arta  PNO  dctraSacxmaioriPLMjrelic|ua»focictarcanapropQ^ 
£  ti  fegmenti  LMON.  T 


/j^m. — I 
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6  V  T  quarcus  hic  liber  concludatur,!ubet  hic  appendicis  loco  regulas 
quafdamalias  a  noftro  inftituto  non  alienas  fubiungere. 

I. 

D  AT A  circuli  area ,  circumfercntiam,  ac  diametrum 
cogaofcere . 

F I  A  T  vt  7.ad  88.  ita  data  area  ad  aliud.Produ&us  enim  numerus  erit 
«juadratum  circumferentiae  vero  maius,rt  ex  4.  reg.  Nuro.4.  cap.7.  liquec. 
Radixergoquadratanumeriprodu&i  dabit  crrcumferentiam  vera  maio- 
rem.Qirod  fi  fiat ,  vt  7 1.  ad  892.  ita  data  area  ad  aliud,gignetur  quadratdra 
circumrerentiae  vero  minus ,  vt  conftat  ex  $.reg.  Num.4.cap.7.  Ac  proinde 
cius  radixquadratacircumferentiam  vera  minorem  indicabit. 

F  I  A  T  rurfus ,  vt  2  z  j.  ad  ; 84.  ita  area  propofita  ad  aliud  .  Procreatus 
namque  numerus  ericquadratum  diametri  veromaius  ,  vt  ex  2.  rcg.Num. 
4.cap.7»  perfpicuum  eft.  lladix  ergo  quadrata  numeri  produ&i  diametrum 
exhibebit  vera  maiorem  .  Quod  fi  fiat,  vt  1 1.  ad  14.  ita  area  data  ad  aliud, 
reperietur  quadratum  diameti  i  vero  minus ,  vt  ex  reg.  1.  Num.  4.  cap.  7. 
colligitur  .  Ac  proinde  radix  eius  quadraca  diamecrum  ofterec  ve«L-# 
minorem . 

1 1. 


a  ctroll 

tertij  . 


r. 


X)  A  T  O  arcu  cuiufuis  circuli  >  diametrum  circuli  in 
numeris  inueftigare . 

S  I  T  datus  arcus  ABCDucla  chorda  AC,fe&aq.  bifariam  in  F,ducatur 
pcr  F,  perpedicularis  FB,  *  qu£  per  centrum  circuli  tranlibit ,  b  ideoque_j 
reftangulum  fub  C  F,  AF,  hoc  eft  ,quadratum  ex  A  F, 
aequale  erit  rcCtangulo  fub  BF,  &  rehqua  portione  dia- 
metri .  Si  igitur  A  F,  F  B,  per  aliquam  menfuram  fianc 
notae,&  quadratus  numertis  re&jc  AF,diuidarur  per  FB> 
prodibitrcliqua  portio  diametri  F  D  ,  quae  additapcr- 
pendiculari  FB,conficiet  totam  diamctrum  B  D  ,  noram 
in  cadem  menfura,in  qua  AF,FB,cognitjc  func. 
GLOM  ETRICE  eadem  portio  FD,repcrictur,  li  duabus  Fb,  A  F,  ituie- 
niatur  tertia  proportionalis  FD:proptcrea  quod  ex  lcholio  propof.  13.  lib. 
6.  Lud.  AF,mcdia  proportionalis  cft  inter  diamctri  fegmcata. 


I  I  I. 

D  A  T I  S  diamctris  duorum  circulorum  ,  vel  cir« 

cunt- 
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cumferentijs.-Autduobus  lateribus  homologis  dua- 
rumfigurarumfimilium  ,  fimiliterque  politarum: 
quamproportionemcirculijvelfigurijeinter  fe  ha- 
beantjcognofcere. 

QVONIAM  circuIi^&Fgurae  fimilesy  •  fimiliteique  pcfita?,  ha- 
benc  duplicaram  propoicionem  diametrorum ,  vel  circumfcrcntiarum  ,  Sc 
Jaterum  homologorum  :  fi  maior  diamecer,  vd  circumferencia  per  nuno  - 
rem,  &  maius  lacus  homologum  per  minus  diuidatur  ,  prodibic  ueno- 
minacor  proportionis  ,  quam  maior  diameter  ,  circumferenciaue  ad  mino- 
rem ,  vel  maius  lacus  homologum  ad  minus  habec.  Si  igicur  hic  deno- 
minacor  in  fe  ducatur,  producetur  denominator  duplicatx  proportionis, 
quam  videlicet  circulus,  vel  figura  ad  minorem  habet.  Vt  fi  diameter 
Tnius  circuli  fit  ?6.  &  circumferentia  176.  Alterius  aucem  circuli  diame- 
trum  14.  &  circumferentia  44.  Diuifis  j6.  per  14.  vel  176.  per  44.  ric  Quo 
tier.s  4.  qui  duCtus  in  fe  producit  16.  denominatorem  proporcionis  maio- 
ris  circuli  ad  minorem.  Eandemque proporcionem  habebic  figura  ad  mmo- 
rem  fimilem  ,  fimilicerque  pofitam  ,  fi  latera  homologa  finc  $6.  &  14.  vcl 
176.  &•  44. 

I  I  I  I. 

D  A  T  I S  pluribus  circulis^quorum  diametri,  vel  cir- 
cumfercntia:  cognitasfint:  Item  pluribus  figuris  fi~ 
milibus  fimiliterque pofitis  ,  quarum  lateraj  homo- 
loga  fint  nota :  Inuenire  diametrum  3  vel  circumfe 
rentiam  3  cuius  circulus  omnibus  circulis  propofi- 
tisa:qualisfit  .  Item  latus  reperirc  ,  cuius  figura_» 
fimilis^fimiliterque  pofita  cequalis  fit  omnibus  pro- 
pofitis  figuris. 

IVIVLTIPLICENTVR  diametri ,  vel  circumferentia?  ,  aut  fa- 
tera  homologa  in  fe,  &  numeri  producH  in  vnam  fummam  colligantur.  Ra- 
dix  er.im  quadrata  huius  fummae  erit  diameter,  circumferenciaue ,  aut  Ja- 
tus  homologum  quaefitum.  Verbi  gratia, GCmt  quacuor  diamctri ,  circumfe- 
renci*?ue  circiilori;n:  ,  aut  Jarera  horaologa  fimilium  figurarum,  fimiliterque 
pofitarum,  84.  $.4.1  2.atq.  in  fe  mwltiplicentur,gignecur  numeri  7056.9. 16. 
144.  qucrum  fiwr.ma  /225.  Radix  ergo quadrata  huius fummae  Sf.eric dia- 
meter ,  rircumfcrcntiaue  circuli ,  aut  lacus  homologum,quod  quaeritur  :  ita 
vc  circulus  ,  cuius  diameter,  vel  circumferentu  eft  8?.  aut  figura  fupra__» 
reclam  8>.  firnilis,  fimiliterquepofitari^uasdatif^acqualisfitquatuor  cir- 

culis 


*24        geometr:  pract. 

culis,  sm  figuris  propofitis.Nam  cum  quadratum  ?aar,  radiris  »f.  arquafe 

eandem  habeant  proportione.qua  quadrata  diametroruni  8  ac  MMn^RM 
quadrata  circumfercntiarum 4  quod  eircumfcrenc,*  diametm  fint  propor 
tionales:  Item  fi?urz  fintfies  .fimiliterque  pbl?t*  inter  fc  fint,  n  quadra  a 
W*"'-  Wum  homologorum ,  *  propterca  quod  tam  qrffibata,  qjiam  RgUa ha- 
bc.it  duplicatam  proportioncmlaterum  :  er.t  quoque  tam  c.rculus  ,  cu  ut 
diamcter,  circnmferem.aue  85.  *qu»i.?  <]"^or  T^ifffiitST 
tti,circumftrentwue  «4.  a.quam  ugura  fupra  latus  8,.  fimi  is  limili - 
terquepofita.  quatuor  figuris ,  quarum  latera  84-  i>  4-  «*•  u-qualu  ,4uo« 
eft  propofitum. 

V. 


d.'c»ri>ll,zo* 
fexti . 
Q-z.duodee. 


f  l  l.tjuinti 


Aream  propofitae  Eliipfis  indagare. 

L  V  B  E  T  deniqne  Iibrum  hunc  quartum  duobus  proMemitibui  termfr" 
nare,  quaeab  Archimede  Syracufano  acutHRme inuenta funt , ac demoft- 
flrata.  Vnil  cft  de  arca  Ellipfis  j  alterum  de  area  Parabol*.  Sit  crgo  fcllipfis 
ABCD',  cuius  maior  Jiameter  B  D,  &  minor  AC,fecan<  maiorem  ln  E,bi** 
'  fariam.  c  Inueniatur  H  I  j  me- 

dia  proportionaIi<>  iiuer  B  D,  & 
AC:  &  circuli  circa  diametrum 
H  I,defcripti  area  inquiratur > 
per  ea,  quae  cap.  7.  htiius  lib. 

U  I  j  ]D  fcriplimus.  Dico  hanc  aream_j 

arex  ElIipHs  ABCD,efle  zqua- 
lem.  d  Qwoniim  enim  eft  ,  vr 
B  D,  ad  A  C.  ita  quadratum  ex 
B  D  ,  ad  quadracum  ex  H  f.  *  Vt 
*~  autem  quadratum  ex  BD.adqua 

dratu  ex  HI ,  ita  eft  circulus  diametri  BD,ad  circulum  diamctri  H  I.  !  gia  r 
erit  quoque,vt  BD,  ad  AC,  ita  circulu.s  diametri  B  D,  ad  circulum  diame- 
tri  HL  Cumergoper  propofitioncm  j. Archimrdis  de  Conoidibus,&  fph* 
roidibus,  fit  quoque,vt  maior  diameter  B  D,  ad  minorem  a  C>tta  circulus 
diamctri  BD,ad  Eiiipfim  A-BCDi /habebit  Circutus  diametri  B  D,  eandetw 
proportioncm  ad  circulum  diametn  H/,  cV  ad  Elliplim  aBCD^  Ideoque 
area  circuli  diametri  HI,aiesr.  elliniis  ABCD3  xqualis  erit.  quod  erat  de. 
mcnftrandum. 

V  1. 


/H 

E  J 

A  R  E  A  M  propofita:  parabola:  inueftigare . 


S  I  T  data  para!  ola  ABC,  cnius  bafis  AC,  &  axis  BD,  diuidens  bafem 
bifat  iam  in  D,  &  vcrtcx  B.  Infcribatur  parabola?  triangulum  A  BC,eandem 
ktfeeiif  bafeiu ,  ac  vcrticem  cum  paraboJa .  Produft.i  autem  bafe  AC,fuma- 

turCE, 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


L  I  B  E  R   QJV  A  R  T  V  S.  aiy 

tiir  CE,  tertia  pars  ipfius  AC:  ita  vt  AE,  ipfius  fltc,Tit  fefquitertia.  Iunga- 

turque  recta  E  B.  Inquiratur  denique  per  cap,  z,  huius  lib.  arer  crianguli  i  1 

A  B  E.quam  dico  efle  arqualem  ^ 

areae  parabolae  A  B  C.  a  Quo-  *  ufixih 

niam  enim  eft  ,  vt  aE,  ad  A  C  , 
ita  triangulum  A  B  E ,  ad  trian- 
gulum  ABC:  Eft  autem  AE,  ip- 
fius  ACjfefcniitertia,  ex  conftru 
clione  ,•  erit  quoque  triangulum 
ABE,  trianguii  ABC,fefquiter- 
tium.Cum  ergo,vc  Archimedes 
in  lib.  de  Quadratura  paraboles 

demonftrauit,  parabola  quoque  .    j     .  . 

ABC,trianguIi  ABC,fit  iefquitertia!  h  habebunt  triartgulum  A  B  E>  &  pa-  luixtk 
rabola  ABC,  ad  criangulum  A  B  C,  eandem  proportionem.  c  Ideoque  area  ^Utt>  *' 
trianguli  ABE,areaeparaboles  A  B  C>  £qualis  erit.quod  crat  oftcndendum. 
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A  R  E  A  S 

Solidorum,  corporumue  perfcrutans. 

V  PE  T^E  ST  tertia  magnitu- 
dinis  Jpeciest  qua  corpora,  feJUs* 
Ut  compUElitur  .  Et\qma  initio 
lib.  4.  aiximus  ,  corpora  metienda 
ejfe  per  corpufcu/a  cubica  1  ita  vt 
quando  dicitur  corpus  aliquod  con~ 
tinere  /000.  palmos,  intelligendum 
fit  •>  iooo.  cubos  aqua/es,  quorum 
finguli  /atera  babent  vni  pa/mo  a. 
qualia  »  aream  i/lius  corporis  exp/ere:  doeendum  iam  erit 
Jfoe  lib.  qua  rationc  euiufcunque  corporisarea  inuefiigetur  % 
boc  esl ,  numsrus  corpufculorum  cubieortem  in  co  contcnto* 
rum .  Pracipua  autem  corpora,dc  quibus  aEluri  rumusfunt 
*Para/le/epipeda  .  Vrifmat 1,  cubi,P;ramidcs ,  Frujla  pyra- 
midum  >  Cylindri ,  C  oni  ,  Yruiia  Conorum,  fpbarajpbara- 
rum  portioncs ,  quinque  corpora  regulawia ,  videkcet  Tctrae 
drum>  Hexatdrum  Jiue  eubus  ,0£iacdrum ,  2cofacdrum9 

Dodi- 


L  I  B  E  R   ^VINTVS  ii7 

Dodecaedrum,  quaomnia/ib.  1 1  .ab  Euclid.  dejtnita  funt. 
His  adiungemus  nonnulla  corpora  vacua ,  <£-  alia  quadam 
irregularia. 

DE  AREA  PARALLELEPIPEDOftVM, 
Prifmatum ,  &  Cylindrorum. 


Caput  I. 

ARALLELEPIPEDVM*eftfigurafoIida 
^  fex  figuris  quadnlateris,q.iarum,  quae  ex  aduerfo, 
paralleix  funr.contenca.  Huiufmodi  figuram  foli- 
damcxprimiccolumna  aliqua  quadrilacera  vnifor 
mis  crafficiei.Vcfigura  folida  ABCDEFGHiin__» 
qua  tam  duo  plana  oppofica  ABCD,£FGH, 
quam  duoADEH,  BCFG,  &  duo  A  B  - 
G  H  ,  DCFE  ,  parallelogramma  funt  inter 
fe  parallela,  fcaequalia,  dicitur  parallelepipe- 
dum.  Huius  area  ita  inueftigabitur.Sit  primo  pro- 
po/itum  parallelcpipedum  rcclangulii  habens  om- 
nia  fex  parallelogramma  reflangula,  ac  proiude  omnes  eius  angulos  folidos 
reclos :  (itque  longitudo  bafis  A  ]3  ,  palm.  j.  laticudo  A  D  ,  palm.  z.  &  al- 
ticudo  AH,paIm.4.Cucatur  ergo  latitudo  z.  in  longitudinem  3.  vc  produca- 
tur  balis  palmorum  6.  quadracorum  ,  vc  Jib.4.  cap.  r,  traditum  elt.  Deinde 
bafis  haec6.  palmorum  ducatur  in  altitudinem  4.  Nurrerusenim  produclus 
24-indicabic  in  paiallelipipedo  contineii  24.  cubos  ,  quorum  fingula  late- 
rafingulospalmos  compleftuntur ,  quod  ita  planum  fjciemus  .^Expona,- 
tur  feorium  rcilangulum  I  K  L  M,  aequale  ^  '  -nt 
bafi  ABCD,  intclligaturque  altitudo  per- 


vndtf* 


Area  paral- 

Jelepjpedi 
rectanguJi. 


B 


F 


pendicularis  L  N,  4.paim.  Si  igitur  duca- 
ttir Jatus  IM,  pahn.  1.  in  IK5paIm.  pro- 
4ucetur  area  ba(is  palmorum  quadratorum 
6.  fupra  quae  fi  concipiantur  extrudi  6.cu-  '**  JX 
bi  aequales,  implebuntij  parallelepipedflm 
vfquead  primtim  palmum  LQ,aItitudinis.  Ji        I  JC 

Si  deinde  alij  6.  cubi  aquales  prioribus  fuperimponantur,  implebitur  paral 
lelepipedum  vfque  ad  fecundum  palmum  altitudinis  QP.Et  alij  6  cubi  ae- 
quales  parallelepipedum  vfque  tertium  palmum  PO,  altitudinis  imple- 
bunt.Denique.aiij  6.cubi  appofititocum  parallelepipedum  explebunt  vfque 
adquartum  alcitudinis  palmum  ON.Conflat  crgb  in  toto  parallelepipcdo 
exillere  toties  6.  cubos  palmarcs,quories  palmus  inaltitudine  continetur, 
hoceft,cubos  14. 

z  INTELLIGATVR  deinde  parallelepipedura  ABCE,  cuius  ba- 
fes  A  B  C  D,  E  F  G  H ,  fint  Khombi ,  vel  Rhomboides,  ac  latera  AH,DE,~ 
Dh>  IC3  CF,adbafcm  ACCD,  rcfla,ita  vraltitudo  fit  A  II,  Primum  «r 

Ff    i  go 


Area  paral. 
Jelepipcdi 
no  rt&aguli 
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go  inquiratur  areabafis  AP-CD,  vtltb.4.  cap.  Num.  i.  doculmus.  HafC 
deinde  m  altitudinem  AH,  ducatur.Produdus  namque  numerus  erit  paral- 
lelepipediarea.Nam  fi  fiat  rectangulum  1L,  bali  A  C,  aequale  ,  &  Uipra  il- 
^ljuode.  ludconcipiatur  paralle/epipcdum  reclangulum  ,  cuius  altitudo  L  N  ,  altitu- 
dini  AH,  fit  aequalis  :  a  crit  hoc  parallelepipedum  paral  lelepipedo  ACE, 
aequale,  Cum  ergo  paralklepipedum  ,  cuius  bafis  rectan  gulnm  IL,  &  altim 
do  LN,  producatur  ex  altitudine  L  N  .  in  bafem  I  L  ,  vc  oftenfum  eft  , 
producetur  quoque  parallelepipedum  A  C  E,  cx  altitudine  A  H  ,  in  bafem 
>VC,bafi  IL,aequalem. 

SI  nullumlatusparallelepipedircau  eftadbafem,  dcmittenda  erit  ex 
aliquoangulo  fupremi  parallelogrammi  ad  planum,  tn  quobafis  ,  linea  per- 
peridicularis,pro  altitudine  parallelepipedi ,  eaque  diligenter  metienda.  Si 
narnque  area  bafis  inueftigetur  vel  per  cap.  i.  lib.  4.  quando  eft  reclangula, 
velpercap.  5,  eiufdemlib.  quando  non  eft  rcctangula,  eaquein  altitudi- 
nem  inuentam  ducatur ,  producetur  area  popofiti  parallelepipedi .  Nara 
fi  fupra  bafem  intelligatur  parallelepipedum  rectum  eiufdem  altitudinis 
ctim  propofito  parallelepipedo  ,  b  erunt  duo  haec  parallelepipeda  inter  fe 
aequalta.Conftat  autem  ex  Num.  1  .&  2.  parallelepipedum  rectum  gigni  ex 
ductu  bafis  in  altitudineai. 

$  CVBVS,  qui  etiam  parallelepipedum  quoddam  eft  rectanguIum,eo- 
dem  modo  producitur ,  nimirum  ex  laterc  in  fe  ,  &  iterum  in  produclum. Vc 
fi  latus  cubi  fit  lo.erit  eius  area  1000.  quod  decies  decem  decies  procreenc 
1000. 

4  c  PRISM  A  eft  figura  folida ,  qua?  planis  continetur,  quoram  aduer 
faduofunt&aequalia,&  ferfUta  ,  &  parailela ;  alia  vero  parallelogram* 
tna.  Vttitfolidum  ADF,  cuius  bafes  funt  pcntagona  ABCDE,  FGHIiT, 
parallela  ,  &  aequalia.  Hanc  figuram  folidam  repraefenta*  columna  aliqua 
laterata  aeqtiahs  cratfitudinis ,  cuius  bafes  oppofitae  funt  arquales,  fimiles,  ac 
paralleIaB,(iue  h*  triangula  finr,  fiue  quadrangula  ,  fiue  pentagona  ,  &c.  Ex 
quo  fit,  vt  prifnu  quodcumqtie  ambiant  tot  parallelogramma  ,  quot  latera  , 
vel  an<nili  in  vncquoque  oppolitorum  planotum  rcperiuntur .  Vt  propofi- 
tum  prifma  ambiunt  quinquc  paralklogramma  ABGF,BCHG,  CDlH, 
Areaprifma  DEKi, EAF/C.Arca  porro  cuiushbet  prifmatis  inuenietur  ,  fi  area  bafis  in- 
tis  tam  re-  quiratur ,  atque  in  altitudincm  ducatur  .  Nam  (i  concipiatur  parallelepipe- 

dum  eiufdem  altitudinis  cum  prifmate_j  , 
JK  habens  bafem  ,  rectangulum  bafi  prifmatis 
xqftale  i  d  crit  hoc  parallelepipedum  prif« 
niati  x-qualc.  Cum  ergo  parallclepipedurn 
producatur  cx  fua  bafc  in  altitudinem,  pro 
creabitur  quoqtic  prifma  cx  multiplicatio- 
Cne  foz  bafis  in  altitudincm  .  Area  porro 
bafis  coqnofcetur  ex  ijs,qua2lib.  4.  fcripfi. 


&      c.  £ 

mus, &  altitudo  prifmntiSjfi  eius  latcra  rcc-ta  no  lint  ad  base,expIoranda  crir, 
vt  cap.  prscedentc  Num.2.  altitudinemparallelcpipcdi  inueiligandam  cf- 

{c  prarcepimui . 

f  CYIINDRVS  cft  figura  folida  aequalis  craflitiei ,  quae  duobus  cir- 
culis  seqiialibus  ,  &  .equidiftantibus ,  6V  rotunda  fupeificie  inter  ipfos  inter- 
iv&a  cominccui,  inlUr  columns  cuiufpiam  rotudac.  Vc cit  folidum  A  C  H* 

cuiut 


bi$,vel  $0. 
vndec, 

Area  cubi, 


c  I  dejint 
vndec. 


ctt,  qua  obli 
qtii 
4*. 

duodec 


coroll.j.      |\      |    /    £V  y 

odee.  GTTllH  F 
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cuiusbafcsfuntduocirculi  ABCD,EFGH,  para!leli,&  apquales.Huiu*  quo 
quearea  procreabitur  ex  mulciplicatione  baiis  ,  ex  cap.  7.  lib.  ^.inuentsein 
altitudine.quod  in  CylinJro  re&oexplicabitur,  vt  Num.r.in  parallelepipe- 
dorccio  fadum  eit.Nam  fi  verbi  gratia  bafis  Cylindri  circularis  A  B  C  D  , 
continec  io.palmos  quadracos,  explcbunc  10.  cubi  palmares  lupra  illos  10. 
palmosquadratosexcrucli  ,Cylindrum  vfquead  primum  palmum  afcicudi- 
nis;ac  20.  cubi  eundem  explebunt  vfque  ad  fecundum  palmum  ,  &c.  Quod 
f\  Cylindrus  obliquus  fic,  exquirenda  erit  eius  altitudo  per  Jincam  perpcn- 
dicularem  ex  fuperiore  bafedemiflam  ad  planum,  in  quo  inferior  bafis  exi- 
ilir,acquein  hanc  alcitudinem  area  bafisex  cap  7 .  lib.  4.  iiuicnca  multipli- 
canda.Produ&us  enim  numerus  dabit  aream  Cylindri  propofici ,  *  cum_->  a  coroit.  1  u 
aequalis  fit  Cylindro  re&o  eandem  cum  illo  bafem  ,  &  alcicudinein  habcmi.  dnedec. 


DE    AREA  PYRAMIDV 
&  Conorum . 


M 


Caput    I  I. 

YRAMIS  £  eft  figura  foIida,qutE  planis  contine- 
tur  ab  vno  plano  ad  vnum  punctum  conilituta.Vt  fi- 
gura  folida  ABCDEF,ad  punftum  F,conftituta  fu- 
pra  bafem  pentagonam  aBCDE  ,  &  quam  ambiunt 
quinquetriangula  ABF,BCF,CDF,DEF,AEF,  tot 
nimirum  ,  quot  in  bafe  funt  latera  ,dicitur  py- 
ramis . 

C  O  N  V  S  autem  eft  figura  folida  rotunda  ad 
vnum  pun&um  conftituta,fupra  bafem  circularem , 
inftar  pyramidis  rotundae,  qualis  eft  fi^ura  ABCDE. 

T  A  M  autem  pyramidis,  quam_j 
Coniarca  producitur  ex  mulciplica- 
tione  bafis  in  cerciam  parcem  alcitu 
dinis  .  Cum  enim,  vt  in  praecedenci 
cap.  oftendimus ,  ex  bafe  in  rotam  al- 
titudinem  gignatur  prifma,  vel  Cylin 
druseandem  habens  cum  pyramide, 
&  cono  altitudinem  :  c  produceturex 
cadem  bafe  in  tertiam  partcm  alritu-        •  . 

dinis  rertia  pars  illius  prifmatis,vel  Cyhndn .  d  Cum  ergo  pyramis,  fit  ter- 
tia  pars  illius  prifmatis,*  &  Conus  tertia  pars  Cyhndn,liquet  tam  pyrami- 
dem  ,  quam  Conum  produci  ex  bafe  in  tertiam  partem  altitudinis .  Ex  quo 
flt  fi  bafis  ducaturin  totam  altitudinem,tertiam  partem  numeri  produ<5h,e{- 
fe  ouoque  aream  pyramidis,  vel  Coni.  Item  eandem  produciex  totaaltitu- 
dinein  tertiampartem  bafis  :/  quod  hac  ratione  tertia  pars  pnfmatiSjvel 

^a^^MS^Tporropyramidis/itriangulariseft,  cognofcetur ,  \t\ib.  4. 


b  defin.  12. 
vndec. 


Area  pyra- 
midis,&  co 
ni. 


c  fchol.  14. 
duodec. 
d  corol.  7. 
duodec, 

eio.duode. 
Area  pyra- 
midis,&  co 
ni  aliter. 
f  i./ehol.  7. 
duode  &u, 
dnoUec . 
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cap.  2.  traditum  eft :  fi  multilatera,reperierur,  per  ea,  quse  eodem  Iib.  cap. 
Altitudo  py  fcripfimus.Bafis  autem  Coni  inueftigabirur  ex  cap.  7.  eiufdem  lib. 

ramidis  &  At  veroalcitudo  ram  pyramiJis ,  quam  Coni  ,obttnebjtur,  fi  in  verricefta. 
1  tuatur  planum  bafi  aequidiftans ,  ab  eoque  id  plamim  ,  in  quo  bafis,perpendi 
cularis  demittatur ,  eaque  exquifite  menfurctur .  Quamuis  enim  eadem 
hsec  alticudo  indagari  poftit  Geometrice ,  fi  inclinntio  vniin  Jateris  ad  ba- 
fem ,  &  magnitudoquoque  eiufdcm  lateris  cognofcatur  ;  quia  tamen  ha»c  ip 
fa  exploranda  funt  materialiter  per  aliquod  inftrumentum,  praeftat  ipfam_» 
quoque  akitudincm  ftatim  per  lnftrumentum  cxquircre  ,  praefertim  per  in- 
Itrumentum  partium  ,  quod  Iib.  r,cap  i.defcripfimus  :  cum  inuentio  illa_j 
Geometrica  diflficilior  fit ,  proccdatque  cx  mciinatione  s  ac  latere  perin- 
ftrumentum  cogtiitis , 

$    ATQVH  haec,quse  diximusjintclligi  volumus  tam  de  pyramidibuf, 
Conisque  rectis ,  quam  de  obliquis ,  &  Scaicnis . 

DE    AREA    FRVSTI    P  Y  R  A- 

midis,&Coni. 


Caput  III, 


a  t.fcxti. 


Aica  frufti 
pyramidis  • 

Arca  frufti 
coni . 


RVSTV M  pyramidis,&  Coni  appello  id  ,  quod  a'i; 
pyramidera  decurraram,  &  Conum  decurtatum  di- 
cunt .  Sit  ergo  fruftum  pyramidis  ABCDEF  ,  cuius 
bafcs  ABC,DEF,fint  parallellae,&  fimiles,  &  cuiui 
area  inueftiganda  fit .  Quod  duobus  moJisiieri  po- 
teft.  Primumcogiteturintegra  pyramis  ABCH, 
cuius  altitudinem  H  G  ,  perpendicularem  ad  bafem 
(licct  pyramis  aclu  non  fitintegrata  )  ira  inuenie- 
mus.  *Qnoniam  cft,  vtab  AB,ad  AH,ira  DE,  ai 
DII,  &  permut.inJo,vt  AB,ad  Dh,ita  AH,ad  DH;  crit  quoque  diuidendo, 
(fumpra  AS,aequaIi  ipfi  DE),vt  SB,ad  DE,  ita  AD,ad  DH.  b  Quia  vcro  pla- 
na  parallela  ABC,  DEF.fecnr  reclas  AH,  GH,  proporrionaliter  in  I ,  G  | 
eritquoquevt  SB,ad  Du,ita  GI  ad  IH.Si  igttur  fut,vt  SB,  dillerentia  incer 
Jatera  homologa  AB,  Djb,bafiu  ad  DE,  icaG  I ,  altitudo  Frufti  pyramidii 
(qtise  cognofcetur  per  Jineam  pcrpen  Jicularem  demiifim  adbafem  ex  ali- 
quo  pundo  plani  DEF,  ctiam  produ  li,fi  opus  cftjad  a!iu*),prodibit  re&Lj 
IH,nIticuJonimirumpyramiJisDE  FH  :  qua  additaadG  T,  tctaalcitudo 
GH»cognita  erit .  Quocirca  li  percaput  pra:ccJcns  ioueoiatur  area  tam  in- 

tegrx  pyramiJis  ABCH,quam  abfcifla:  pyramidis  DtFH  ,  &  hjec  ab  illa  » 

dcmattir,  rcliquum  fiet  Frullum  AIK  I)M'. 

1  NON  aliccr  fruihim  Coni  A£CD>klttftgthitur ,  vt  patct,fi  intcger 
Cor.us  intt.-ilig.itur  Ai  II,  &c. 

$  A  L  I  O  moJo  idi-m  fmfhim  tam  ry.imidit,  quam  Conico^nofcc-r 
BIUS  ,  etinir.fi  ncque  pyramis,  ncque  conus  integretur.  r  Fiant  quadrata_» 
KlMK,NOBQ#hafitol  ABC,DfcF,  notisxqualia,  ir.uaiiacuiqueinterqua- 

drata 
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drata  K  M,  N  P,  fuperficics  mtdia  pioportionaJis  ,  qualis  eft  reftangula 
figura  Ok,  producto  latere  OP, 
ad  R.  *  Quoniam  enim  cft,  vc  H  *  l*fix*i* 

MN,ad  NO,  ita  KM  ,  ad  N  R . 
Item  vt  KN,  ad  N  Q,  ita  N  R, 

ad  NP.  b  eftque  MN  ,  ad  N  O  ,  ^/JtX  i^— -^lTG     b  7. 

vtK  N,ad  N  Q^eritquadratum 
KM,  ad  rectangulum  NR,  vt  re- 
dangulum  N  R  ,  ad  quadratum 
N  P:  ideoque  N  R  ,  medioloco 
proportionale  eft  interquadta- 
ta  KM,  NP.  Qiiamobrem  ,  (i  ra- 

dix  quadrata  bafis  ABC,notac,id  eft,latUs  KN,quadrati  KM,  ducatur  in  ra- 
clicem  quadratarn  bafis  DEF,not«_-,hoc  eft,  in  latus  NO,quadrati  NP,  pro- 
ducetur  arca  redanguli  NR. 

IAM  vero  ducatur  GI;altitudo  frufti  in  fummam  ex  quadrato  K  M,  hoc 
cft,ex  bafe  ABC,&  quadrato  NP,fiue  bafe  DEF,  &  fuperficic  N  R  ,  media 
proportionali  inter  bafes  ,  vel  di&a  quadrata  colIeclam.ProdiKfhis  enim  nu« 
nierus  triplus  erit  frufti  pyramidis  ABCDEF;  ideoque  tertia  producli  pars 
area  erit  praedicri  frufti .  c  Quoniatw  enim  prifma,  quod  fic  ex  GH,aicttu-  c  7.duodet* 
«iine  pyramidis  in  bafem  ABC,  fiue  quadratum  K  M,  triplum  cft  pyramidis 
ABCDEFH:erit  quoque  parallelepipedum  fa&um  ex  G I ,  in  quadratum__j 
JCM,  vna  cum  parallelepipedo  facto  ex  IH,in  idem  quadratum  KM,tripJum 
pyramidis  eiufdem .  d  Eftautem&  ablatum  parallelepipediim  factum  ex  &7.dH*dec, 
IH,  in  bafcm  DEF,  hoc  eft  ,  in  quadratum  N  P  ,  triplum  ablate  pyramidis 
DEFH.  *  Igitur  &  reliqmim  ,  quod  fit  ex  GI,  inquadrattmi  K  M  ,  vp.a  cum         t  .  , 
ijs,quaefiunt  ex)H,in  KP,  &  in  R  M,triplum  erit  frufti  reliqui  ABCDEF.  e  * Viint% 

4   /  QJVIA  vero  atqualcs  fuperficies  ABC,Km,  ad  fuperficies  equales 
DEF,  NP,eandcm  habent  proportionem  i  erit  permutando  ABC,  ad  DhF,  f  T.qmntu 
¥t  xM,ad  NP.  g  ideoquelatus  AB,ad  htvs  D  E,  crir,  vtlatus  K  N,  ad  tarus  g  il.fextu 
NQ^&  diuidendo  (  fubtracla  recla  AS,  e-quaii  ipfi  DE,ex  AB,  )  SB,  ad  DE, 
VI  KQ^ad  QN.Eft  autem,vt  Num. /.  demonftrauhnus,vt  SB,aii  DE,ita  GI, 
ad  1H.  Igitur  crit  etiam  vt  KQ,  ad  QN,  ideoque  vt  MO,  ad  O  M,  ira  GI, 
ad  IH.h  Sed  vt  KQ,  ad  QN,  lta  eft  iCP,  ad  PN:  Et  vt  M  O,  ad  O  N,  itJL_  h  i.fext/. 
MR,  ad  RN.  Igiturerit  quoque  ,  vt  GI,  ad  IH,  ita  tam  KP,  ad  PN,  quam 
MR,  ad  RN.  Ccntra&is  ergo  hifcemagnitudinibus  ad  numeros,  1  erit  nu- 
merus  factus  ex  GI,primoin  PN,quaitum  ,aequalisei ,  qm  fitex  I  H,  fe- 
cundo  in  KP,  tertium.Item  numerus  factus  ex  GI,  primo  in  R  N  ,  quartum  < 
gcquahs  ei,"qui  fit  ex  I  H ,  fecundo  in  M  R  ,  tertium  :  k  Ac  propterea  duo ,  , 
cmi  fiunt  ex  GI,  in  PN,  &  cx  G  I,  in  R  N,  aequales  crunt  duobus ,  quifiunt  2'Fr6?iHet 
cx  1H,  in  KP,&  I  H  ,  in  M  R.  Adiefto  ergo  communi,  qui  fit  cx  G  I,  in___ 
KMj  erunt  tres  ,  qui  fiunt  ex  GI,  in  KM,&  in  P  N,  &  in  R  N,  aequales  tri- 
bus ,  qui  fiunt  ex  GI,  in  KM,  &  cx  1H,  in  KP,  &  in  MR.  Sed  hi  pofteriores 
tres  tripli  funt  frufti  pyramidis  ABCDEF,vt  ad;finemNum.$.demonftraui- 
mus. Ergo  &  priores  tres,  qni  nimirum  fiunt  ex  G  I ,  altitudine  frufti  in— » 
KM,  &  in  PN5&  in  RN,hoc  cft  ,in  fummam  ex  K  M  ,  bafi  A  B  C,  acquali, 
&  cx  I  N,ba(i  DEF,  arquali ,  &  cx  RN,  mcdia  proportionali  inter  bafes  col 
U&irth  tripli  crunt  ciufdcru  frufti ;  idcoque  tcnia  corum  pars  sequalis  erit 

arca 


t9.fe}t. 
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areae  frufti.  quod  erat  demonftrandum . 

S  EADEM  ratione  fruftum  Coni  ABDC  ,  producetur  ex  altitudine  Gr, 
in  fumma  ex  bafe  AB,  &  ba(eCD,&fuperficie  media  proportionali  inter  ba 
fes  colleftam:  vt  conftat,  C\  concipiantur  quadrata  KM,  N  P,  bafibus  aequa- 
lia,&  proinde  fuperficies  R  N,  mejia  proportionalis  inter  bafes,  &c. 


SCHOLIVM. 


Solidita* 
niuri. 


Soliditas 
alicuius  fru 
ftiniarmoris 

Capacitas 
facci  tritici. 

Capacitas 
acerui  triti- 

CL 


Capacitas 
va(is  excaua 
ti. 

Soliditasva 
fis  excauaci 


1  S  [  ea,quae  haclenus  di&a  funt,  rebus  materialibus  accommodentur, 
liccbit  nobis  percap.  r.  mctirimurum  quemcunque  vhiformis  cratHtiei , 
tamquam  parallelepipedum  quoddam  ,  cuius  longitudo  eadem  fit  ,  qua? 
longitudo  muri;  latituio  vero  eadem  qii£  muri  latitudo  raltitudo  denique. 
liuc  profunditas  eadem,quae  altitudo  muri. 

E  ADEM  Qy  £  ratione  meticmtir  fruJtum  alicuius  marmoris,veI  al- 
tcrius  faxi,  tanquam  prifma  quodpiam ,  Ci  vniformem  habeat  craflTitiem,la- 
teraque  ad  bafes  fint  recta  . 

NON  aliter  faccum  tritici,  tanquam  Cylindrum  quendam ,  dimetie- 
mur,plus  minus.Nam  cum  faccus  non  fit  accuratus  Cylindrus,vera  eius  men 
fura  haberi  non  poteft. 

2  RVRSVS  percaput  2.  aceruum  tritici ,  tamquamconum  aliquem, 
eodem  modo,p!us  minus,  metiri  Iicebit.  Itaque  C\  cognofcemus,quot  gra- 
na,vel  Iibras  tvitici  in  cubo,verbi  gratia,vnius  palmi  contineantur,multipIi 
centurque  grana,vel  librae  vnius  cubi  in  numerum  cuborum,qui  in  toto  fac- 
co,  vcl  aceruo  reperti  funt,  producetur  numerus  granorum  ,  vel  Jibrarum  in 
eodem  facco,veI  aceruo  exiftentium. 

$  SIC  etiam,fi  detur  vas  aliquod  excauatum  in  modum  parallelepipe- 
di ,  aut  Cylindrijfciemus  eius  capacitate,  fi  eius  parallelepipedum  interius 
aut  Cylindrum ,  non  fecus ,  ac  folida  figura  eflet,metiemur  :  ita  vt  Ci  co- 
gnitum  fuerit,quot  menfurc  aqua?  alterius  ve  liquoris  in  cubo,  verbi  gratia, 
vnius  palmicontineantur  ,  ignorari  non  poflit,quotmenfurae  in  cubis  in  to- 
to  vafe  contentis  comprehendantur,(i  nimirum  menfurae  vnius  cubi  ducan- 
tur  in  numerum  cuborum ,  quos  in  vafe  comprehendi  inuenimus. 

4  DENIQVE  Ci  defiueretur  foliditasalicuius  va(is,  quod  tam  inte- 
rius ,  quam  exterius  formam  habeat  parallelepipedi  ,  feu  prifmatis,  Cylin- 
dnue  ,  metienda  erit  vtraque  figura  tum  interior ,  tum  cxterior.  Si  nain- 
que  illa  cx  hac  detrahecur^reliqua  fiet  foliditai  valis  cxcauati. 
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DE   AREA   Q^VINQVE  COR- 
porum  regularium . 

Caput    II II. 


V I N  Q  V  E  tantum  funt  coi  pora  reguIaria,Te- 
traedrum ,  Hexaedrum ,  Odaedrum  ,  Dodecae» 
drum,&  Icofaedrum,vt  in  fchoJio  propof.  1 8.Jib. 
I  $.  Euclid.  demonftrauimus :  quas  fic ab  EucJide 
Jib.i  i.definiuntur. 

TETRAEDRVM  eft  figura  folida  fub  qua- 
tuor  triangulisaequalibus  ,  &  acquiJateris  con- 
tenta.  quaJcm  figuram  exprimit  pyramis  triangu- 
Jaris  aequilatera. 
HEXAEDR  VM  cft  figura  folida  fub  fex  qua- 
dratis  asqualibus  contenta .  qualem  refert  cubus  ,  feu|parallelepipedum  ba- 
fium  quadratarum,in  quo  omnes  tres  dimenfiones  funtaEquales . 

OCT AEDRVM  eft  figura  foJida  fub  ofto  triangulis  aequalibus,&  aequi- 
iateris  contenta. 

DODEC  AEDRVM  cft  figura  folida  fub  duodecim  pentagonis  aequali- 
bus,&  aequilateris,&  aequiangtilis  contenta. 

ICOSAEDRVM  eft  figura  folida  fub  20.  triangulis  aequalibus ,  &  ae- 
quilateris  contenta. 

2  C VBI  fiue  Hexaedri  aream  gigni  ex  multiplicatione  lateris  in  fe_^, 
&  iterum  in  produftum,  cap,  1.  Num.  3.  docuimus.  Item  pyramidem ,  feu 
Tetraedrum  produci  ex  eius  altitudinc  (quse  mcchanice  cognofcetur,vt  cap. 
2.Num.i.traditum  e&)  in  tertiam  bafis  partemrvel  ex  eius  bafe  in  tertiam 
partem  altitudinis ,  dcclarauimus  cap.2. Num.i.Qtiod  fi  Geometricc  inue- 
nire  lubeat  altitudinem  Tetraedri ,  ita  faciemus.  Quoniam  quadratum  dia- 
metri  fphaerx  Tetraedrum  ambientis  cft,vt  2.  ad  a  quod  diameter  fit  po« 
tentia  fefquialtera  lateris  pyramidis;  Si  fiat,  vt  2.ad  ita  quadratum  late- 
ris  Tctraedri  ad  aliud ,  prodibit  quadratum  diametri  fphserae ,  eiufque  qua- 
drati  quadrata  radix  diametrum  ipfam  exhibebit,  b  cuius  duae  tertiae  partes 
altitudinem  Tetraedri  ofterent. 

j  €  QVONIAM  vero  Odaedrum  diuiditurin  duaspyramidesfimi- 
Ies,&  aequales,  quartim  bafis  communis  eft  quadratum  a  latere  defcriptum  : 
fi  vtriufquepyramidisinueftigetur  area,ignorari  non  poterit  area  Oflae- 
dri,  cumexareis  illarum  pyramidum  conflata  fit.  Producetur  autem  area 
illarum  duanim  pyramidum ,  fi  quadratum  lateris  Oftaedri  ducatur  in_ » 
diametrum  O&aedri,  &  producti  numeri  tertiapars  capiatur.  quia  pro- 
diiftusille  numerusexquadrato  Jateris  O&aedri  in  eiufdem  diametrum, 
eft  parallelcpipedum  duarum  illarum  pyramidum  triplum  d  propterea-j 
qttod  femiflis  iliius  parallelepipedi  eandem  habens  bafem  ,  &  altitudinem  , 
cum  vtralibet  pyramidum  ,  tripla  eft  vnius  pyramidis.  Diameter  porro  O- 
claedri ,  quae  a  dia  metro  fphaerae ,  vel  quadrati  Iateris  Odaedri  non  difFerr, 
inuenietur,ficxdupIoquadrati  lateris  radix  quadrata  eruatur;  e  quod 

pg  um 


Area  cubi, 
etTetraedri 


AltitudoTe 
traedri. 
a  i*.  tertij 
decimi. 

h  i.  cer&ll. 
ll.tertijde. 
c  2.  corolL 
1 4.  tertijde. 
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a  14.  tertij 
dtf. 


Arc.i  dode- 
cacdri» 


c  12.  rrian. 


ttrtij 


Perpendicu 
Ixxh  e  cen- 
tro  fpaeracad 
bafem  Dodc 
cacdii. 
c  rriang. 
reciil. 
Semidiame 
ter  circuli 
pentagonu 
Dodecacdri 
circunifcri- 
bentis  . 
f  10.  /*r/y« 
dec. 

-Arcalcofac 


tam  quadratum  ex  diametro  quadrati  defcripium  duplum  fit  quadrm  la. 
teris  ,  «  quam  quadracum  diametri  fphcerz  quadrati  lateris  oaacdci  .  Se- 
miffis  vero  hufus  diamctri ,  alcitudo  enc  vrriufuis  Pyramidis.  Quare  h  naec 
alritudo  ducacur  in  terciam  partcm  quadrati  Jateris ,  producecur  area  vnius 
pyramidis3id  cit,femimsOaaedri;;r  4-roindc  Juplum  huius  pyramidis  area 

totius  Oftacdri  indicabit .  1  . 
4    DEINDE  quiaduaisexccntroDodccacdriadomneseiusanguJos 

reais]ineis,Dodecacdrum  in  12.  pyramides  pencagonas  aequales  diuidi- 
tur;fiareavniuspyramidispcrcap.  2-inuenca  mulciphcetur  pcr  i*-  Pro* 
creabitur  area  totius  Dodecaedri .  Vc  autem  vnius  pyrarmdis  area  nabea- 
tur ,  neceifc  eft,  &  aream  bans  penragonae  inueftigare  ex  lacere  daco  ,  per 
ca,  qii3B  Iib.4.  cap.y.  fcripfimus ,  &  pyramidis  altitudinem  ,  vt  lam  dcce- 
bo.  Hxfuperioriplanoprodudodcmittaturad  planum  balis  oppofitx  Ii- 
neaperpendicutaris:  Huius  enim  femiflis  diligenter  inquifita  in  partibus 
lateris  Dodecaedri ,  per inftrumentum  partium  lib.i.  cap.  1.  conitructum, 
dabicpyramidisaltitudinemqLKxfitam,quemadmodum  &  tota  perpcndi- 
cularis  alcitudinem  Dodecaedri  exhibet .  Quam  tamen  Geometrice  ica_. 
quoque  deprchendemus.  b  Quia  cubus  in  Dodecaedrodefcnptus  cadcnui 
fpha-ra  ,  qua  Dodecaedrum  ,  comprehenditur  ,  eiufque  latus  vnutn  angu- 
lum  pentagoniDodecaedrifubtendit;  ideoq;  eadem  diameter  eit  iphzr*, 
Dodecaedri ,  &  cubi  :  c  Si  rccta  fubtcudcns  angulum  pentagoni  inueftige- 
tiir  ,  habcbicur  lacus  cubi  J  Ec  quia  diametcr  fpharr*  potencia  eit  tnpli^ 
lateriscubi,    quadratum  lateris  cubi  inucnci  tnphcctur  ,  habebitur  qua- 
dratum  diametri.lphxr*,vel  cubi,cuius  radix  quadrata  ipfam  diametrum-. 
dabic.  Cumergo  diameter  Dodecacdri ,  &  altitudo  ciufdem  cencra  ba- 
fium  oppodcarum  coniungens  fe  in  cencro  fecenc  bifanam  ,  vcnabimur 
miftemhuius  altitudinis ,  nimirum  altitudinem  pyramidis  qualicam  ,  hac 
ratione .  Concipiatur  triangulum  redangulum  ,  cuius  baGs  cit  Umidiame- 
ter  Dodecacdri  nota  ,  cum  toca  diamecer  proxime  cognita  hc ,  latera  vero 
circaanguluui  rectum  ,  altitudo  pyramidis ,  &  femidiameter  circuli  baiem 
Dodecaedri  circumfcribentis .  Cum  ergo  fcmidiameter  harc  cognofci  pof 
lic ,  ex  ijs ,  qux  lil>.  4.  cap.f .  docuimus  ,  e  cognofcetur  quoquc  reliquum  la- 
tus,aItitudo  videlicec  pyramidis.  quam  quaenmus. Porro  femidiametcr 
prccdidicirculi  pentagonum  Dodecaedri  circumfcribcntis  ita  quoqucrcd- 
dcturnota.  Qiioniam  lacus  pentagoni  fubtendit  ineo  circulo  grad.  72. 
&  lacus  Decagoni  grad.$6.cognita  erunc  hxc  latera  in  partibus  hnus  totius. 
Si  ergo  fiatjvflatus  bctagoni  in  partibus  GfttfS  totius  cognitii  ad  ide  Jatus  no 
tuex°hypothefi,itaIatus^Decagoniin  ijfde  partibus  linus  totius  cognm  ad 
aliud,prodibit  Dcca^oni  latus  in  mefiiN  Iaccris  pet\tagoni,co«nitu/Et  quu 
iatus  petagod  potcJt  hceradecagoni,&  Hexagoni  eiuldecirculi,li  quadratu 
lateris  Dccsgoni  proxime  cogniti  detrahatur  ex  quadrato  laceiis  penta- 
goni,rcIiquum  ficc  quadratum  lateris  Hexagoni,id  eft,femcdiamctrij  ldco* 
quc  cius  radix  quadraca  femidfanvarum  cxhibebit  notam  . 

^  POSTRbMO  quia ductis cx centm  Icofacdri ad omnes  eius  an- 
gulos  rcctis  iincis ,  lcofacdrum  in  20.  pyranudcs  triangularcs  aEquales  di- 
uiditur  jliarea  vnius  pyranndis  pr-  cap.  2.  imicnta  multiplicctur  per  20. 
gigneturtotius  Icofaodri  area  cx  iilis  20.  pyramidibus  conflata.  Vt  autem 
vmus  pyramidil  arca  obtincatur ,  inucltigauda  piinuim  critarea  baiis  tna* 
guJarii, cx qu*  lib.^.cap.i.Num.-i.  «  tqjipCnius.  Dcinde  altuudo 
•       9     r  •  pyiami- 
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fcyranvdis  mechanice,hoc  pa£o.  Ex  fuperiori^plano  produ<fto ,  hoc  eft  ,  er  , 

inferiori  fuperficie  alicuitis  plani ,  quod  corporis  fuprema:  bafi  imponere- 

tur,ad  planurt  bafis  oppofitae  perpendicularis  demittarur.  Haec  enim  accura- 

tedimenfaaltitudinem  Icofaedri  dabit  ,eiufque  femiflis  alcitudinem  py- 

ramidis,quae  quazritur.  Quam  Geometrice  ita  etiam  explorabimus.  Fht 

pentagonum  ex  y*  lateribus  Icofaedri ,  inueftigeturque  eius  femidiameter, 

&  latus  Decagoni  in  circulo  ilJudpentagonum  circumfcribente,  in  partibus, 

in  quibus  latus  Icofaedridatum  eft,  hac  fciHcct  ratione.Concipiatur  trian- 

gulum  redangulum  ,cuius  bafis  femidiamcter  difti  circuli ,  latera  vero  fe- 

mifftt  latcris  pentagoni ,  hoc  eft ,  Icofaedri ,  &  perpendicularis  e  centro  ad 

punftum  mcdiumdi&i  lateris  demida.Ita  namque  cognofcctur  femidiame- 

ter,ex  ijs,  quje  lib.  4.  cap.f.  Num.  2.  tradtta  funt.  Latus  vero  Decagoni 

in  eodem  circulo  defcripci  reperiecur,  vt  paulo  ante  circa  finem  Num.  4. 

didum  cft.  a  Et  quia  diamerer  fphaerae,fiue  Icofaedri  potentia  eft  quintupla  a  i.cdrol.iG. 

inuentse  femidiametri ;  fi  quadratum  femidiametri  inuencae  quintupletur ,  trrtijdec. 

procreabiturquadratum  diametri  Icofaedri ,  cuius  radix  quadrara  diame- 

trum  ofteret ,  idcoque  &  femidiameter  Icofaedri  nota  enc. Vel  alicer.£  Quo  bz.cori>lJ6. 

niamdiameter  fpharrae  ,id  cft  ,  lcofacdri,  componiturex  laterc  Hexago-  teitjdec. 

«i,  &  duobus  lateribus  decagoni  in  circulo  pentagonum  ex  quinque  Iateri 

bus  Icofaedricompofitum  circumfcribcnte:  erit  fumma  colleda  ex  femi- 

diamccro  illius  circult ,  &  duobus  lateribus  decagoni ,  diamecro  Icofaedri 

aequalis.-idcoque  rurfus  femidiameter  Icofaedri  noca  erit. 

HINC  patcr,Oron:itim  cum  illis  ,  qui  ipfum  fequuntur ,  decipi,qui  pu-  Error  Qroa 
tat,  ex  femiffe  femidiametri  iUttis  circuli ,  &  ex  Iatere  dccagoni  componi  tJj  ^ 
femiaxem  Icofaedri ,  hoceft,  axem ,  vel  alritudinem  pyramidis,  cuius 
bafistrianguJum  Icofaedri,  &  vercex  eencrum  fphaerae .  Nam  vt  exjjs  con- 
Itat ,  quae  proxime  fcripfimus ,  eo  modo  componirur  femidiameter  fpharrae, 
vel  Icofaedri ,  qua:  maior  eft  praediclo  axe.Semidiamecer  porro  circuli  prac 
di&um  pentagonum  circumfcribcntis  repcriri  quoque  poteric ,  vt  ad  finem 
Num^.diximtiSjfi  nimirum  quadratum  laterisdecagoni  ex  qtiadrato  Jaceris 
di&i  pentagoni,  quod  a  Jatere  Icofaedri  non  differt ,  tollatur  ,  &  reliqui  nu 
meri  radix  tjuadraca  extrahatur  :  c  propterea  quod  latus  pentagoni  poteft  c  10.  f#r/y- 
Jateradecagoni,&  hexagoni  eiufdcm  circuli.  dec, 

I  A  M  vero  cognita  femidiametro  lcofaedri,  inueniemus  altitudinem_»  Perpedicu- 
pytamidis  ,  ciiius  bafic  eft  triangulum  /cofaedri ,  &  vertex  emfdem  cen-  larise  cen- 
trum  ,  hoc  modo.  Quoniam diamcter  Icofaedri ,  ciufdemquc  altitudofc  tro  fpharrae 
fc  in  centro  fecantbifariam  ,  concipiatur  triangulum  reclangulum ,  ctiius  ad  base  Ico 
bafis  eft  femidiamecer  Icofaedii  proxime  cognita,/atera  vero  circa  angulum  faedri . 
reclum  ,  altitudo  pyramidts,  &  femidiameter  circulibafem  Icofaedri  cir- 
cufcribentis.  Cum  ergo  haec  femidiametcr  cognofci  poflit  ex  ijs,qua:lib.4.     $•  triang. 
cap.  f.docuimus  ,  ^cognoiceturxjuoque  Jatus  reliquum  pyramidis ,  videli-  rcc^"« 
cet  altitudo ,  quae inquirirur,  Scmidiametcr  porro  circuh  bafcm  triangula-  e  1  z* 
rcm  /cofaedri  circumfcribcncis  efficietur  hoc  etiam  paclo  cognita.  e  Quo- 
niam  crianguli  scquilareri  lacus  pocentia  triplurn  eftfemidiametri  illius  cir  Semidiame 

culi ;  fi  quadratum  Jateris  Icofaedri  diuidaturper  j.  erit  Quotientis  radix  lef  circu<* 
quadrata,fcmidiameter  qtiatfita.  „  .  trianguluni 

6  EADEM  hac  arte,quae  in  Dodccaedro,&Icof3edro expofita  eft,areasTc  Icofaedri 
traedri,  cubi,&  O&aeiri  inueftigarc  liccbit,fi,Iineis  ex  toru  ccntris  ad  om-  circumfcri» 

O  g    *  acs  bcntis* 


t}6 


geometr;  pract. 


Areap  Te- 

traedri,  cu- 
bi,  &  Otf  ae 
dri  alitcr  iti 
uentae. 


dec, 

bi,corcl%i$% 
tertijiec. 
Perpendicu 
laris  c  cen- 
cro  fphaerae 
ad  base  Te 
traedri,  cu- 
bi,&  Oclae. 
dri. 

c  r4.  tertij- 

dtCm 


In  quottria 
gula  diuida 
tur  omnes 
ba  fes  cuiuf- 
ius  corporis 
regulajis  ex 
carucecusa 


nes  angulos  duclis ,  in  pyramides  acquales  diftribuantur .  Tetraedrum"  «N 
mirum  in  4.  pyramides  triangularesj  cubus  in  6\quadrangulares;  &  Octae- 
drum  in  8.  triangulares  .  Inuenta  namque  per  cap.2.in  quolibet  area  vniut 
pyramidts  ,  fi  ea  in  numerum  bafium  corporis  regularis  ducacur ,  infurgct 
totius  corporis  area  .  Vc  autem  arca  vnius  pyramidis  habcacur ,  inquiren- 
da  prius  eric  alticudo  ipfius  ,  vt  du&a  in  tertiam  bafis  partem  pyramidis 
aream  producat.  Alticudo  ergo  haec  in  Tccraedro  fic  reperierur.  a  Quoniam 
diamecer  fphaerje  Tecraedrum  ambientis  potentia  eft  fefquialcera  laceris  Te 
traedri :  fi  Fiat  ,vt:.  ad  3 .  ica  quadratum  Jateris  Tetraedri  dati  ad  aliud , 
prodibit  quadratum  diametri  fphaerae,  cuius  radix  quadrata  ipfam  diame- 
trumoftendet  .£Huius  autem diametri  fcxta<pars,a!titudo  erit  pyramidis 
quaefita  ,  refta  videhcet  perpendicularis  e  centro  fphasrae  in  bafem  Tetrae» 
dri  demifta. 

IN  cubo  verodi<5ta  alticudo  femifli  laccris  cubi  apqualis  eft ,  quod  per- 
pendicularis  c  cencro  fphaerae  inbafem  cubi  demiila  aequalis  fit  femifli  latc- 
ris  cubi ,  vt  liquet. 

IN  Oclaedrodenique  cadem  altitudofic  deprehendetur.  e  Quoniam__» 
diamecer  fphaerar  eft  potentiaduplalateris  Oclaedri :  C\  fiat ,  vc  i.ad2.  ita 
quadratum  lateris  O&aedri  d  ati  ad  aliud  ,  procreabitur  quadratum  diame- 
tri  fphaerae  ,  vel  Oclaedri .  Huius  ergo  radix  quadrata  dabit  diametrurrLj, 
ideoque  femidiameter  non  ignorabitur  .  Hinc  altitudo  pyramidis  quaefita> 
hoc  eft,  perpendicularis  c  centro  fphatrae  in  bafem  Octaedri  demifla,elicie« 
tur  ea  ratione,quam  in  Icofaedro  ad  finem  Num.^.explicauimus. 

7  NON  videtur  autem  omittenda  alia  ratio  dimeticndi  omnia  quin- 
que  corpora regularia >  quae  quidem  jn  lib.  14.  Euclid.  demonftrata  tft,& 
eft  eiufmodi.  Primum  quacratur  luperficies  conu  exa  cuiufque  corporis ,  ex 
eius  latere  cognito  ,  etiamfi  nullius  balis  area  inueftigetur  :  hoc  videlicetpa 
clo  .  Quoniam  quilibet  bafis  cuiufuis  corporis  diuiditur  per  rectas  ex  cen- 
tro  bafis  ad  omnes  angulos  ductas  in  tot  triangula  aequalia,  quot  anguli,  vel 
latera  iu  bafe  continentur :  C\  ducatur  hic  numerus  triangu  lorum  in  nume- 
rum  bafium  corpus  regulare,  quodpropoficum  efi  ,  ambieatiiun  ,  habebi^ 


turnumerusomnium  huiufmodi  triingulorum  in  tota  fuperficie  conuex<Li 
coRtentorum.  Vt  quia  bafis  quadrata  cubt  aBCD,  diuifa  cft  in  quatuor  trii 
gula  ex  centro  E,  continebuntur  24.eiufmodi  triangula  in  6.  bafibus  .  Item 
quia  bafis  trranguFaris  Tctraedri ,  Octaedri,&  Icofaedri  A  B  C  ,  ex  centro 
D,  diftributa  eft  in  ?.  triangula,exiftcnt  in  4.  bafibus Tetraedri  i2.eiufmo- 
ditriangula,  &  24. in  S.  bafibus  Oclaedri,  &  60.  in  20.  bafibus  Icofaedri  • 
Deniqucquiabafis  pentagona  Dodccacdri  ABCDE,  rcfoluta  eft  ex  centro 
F,  in  f>  trian&ula ,  complcclencur  1 2.  bafcs  Dodccacdri  60,  eiufmodi  trian- 
gula. 

D£IN- 
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DETNDE  quia  re&angulum  contentum  fub  perpendiculari  e  centro  ba- 
ns  in  latus  demifla,  &  fub  vno  latere,  aequalem  eft  duobus  eiufmodi  crian- 

gulis ,  *  propterea  quod  vniusduplu  eft :  erit  in  cubo  re&angulum  illud  duo  a  ^i.primL 

decks  fumptum  toti  fuperficiei  cubi  aequale:  In  Tetraedro  vero  fexies  fum-  Superficies 

ptumtotamTetraedrifuperficiemconficiet:  In  Octaedro  deinde  duode-  regularium 

cies  acceptum  toti  fuperficiei  Oftaedri  ad  aequabitur :  At  in  Dodecaedro  ,  corporu  Sc 

&  Icofaedro  rricies  fumptum  fuperficiei  toti  tam  Dodecaedri ,  quam  Ico-  perpemiiai 

faedri  aequale  erit.  Difta  autem  perpendicularis  E  F  ,  in  bafe  cubi  aequalis  Jares  bafiu. 

eft  femifli  lateris  cubi  A  B.  b  Quoniam  enim  perpendicularis  £  F,  fecat  la-  bfchol.  16. 

tus  A  B  ,  bifariam  ,  c  eftque  ipfi  A  F,  aequal/s ,  qnod  anguli  FAE,  FEA,  fe-  i,rimt. 

nuredifint;conftatEF,  fcmiflj  lateriscubi  efle  aequaiem .  Perpendicula-  c6.primi. 

ris  autem  DE,  in  bafe  Tetraedri ;  Oftaedri ,  &  Icofaedri ,  d  femiflis  eft  fe-  d2.corol.i2. 

midiamcri  CD.  e  Cum  ergo  Jatus  A  C  ,  fit  potentia  triplum  femidiametri  tertijdec. 

CD:Si  fiat,  vt  «j.ad  1.  itaquadratum  lateris  dati  AC^ad  aIiud,prodibitqua-  e  u.tertij* 

dratum  femidiametri  CD,cuius  radix  quadrata  ipfam  CD,  indicabit,  eiuf-  ^rr> 
que  femiflis  perpedicularem  DE,  exhibebit.  Perpendicularis  denique  FG,in 

bafe  Dodecaedri/femiflis  eft  fummae  ex  femidiametro  AF,&  latere  decago  f  r.  qUarti~ 

ni  circuli  ABD,  collectas .  quod  latus  decagoni  cognofcetur,vt  ad  finem_ »  dec<t 

Num.4.traditum  eft.  * 

Z  QyiA  vero  folidum  ,  quod  fit ex  perpendiculari c  centro  cuiuscum-  ' 

que  corporis  regularis  adaliquam  eius  bafem  dufta  in  tertiam  partem  fu-  "r/f 

perficiei  ipfius  corporis  ,  ipfi  corpori  aequale  eft  j  fi  inueftigetur  fuperficies  lQX  cor^° 

conuexadaticorporisregularis  ,  vt  proximc  docuimus ,  atque  in  tertiam  n,m  1CSU  a 

eiuspartem  ducatur  altitudo ,vnius  pyramidum,in  quas corpusipfurruj  num  a  ltcr 

per  reftas  e  centro  ipfius  duttas  diuiditur ,  (  qua;  altitudo  reperietur,vt  fu-  inucntac# 
pra  tradidimus)  hoc  eft,perpendicularis  e  centro  corporis  in  eius  bafem_j 
demi(fe,procreabitur  area,fiue  foliditas  ipfius  corporis.Que;  etiam  obtinebi 
tur,  fidicla  altitudo  ducatur  in  totam  fuperficiem  conuexam,&  produfti  ter 
tia  pars  capiatur. 

8  iTAQyE  vt  vides,  tota  diflkultasftn  corporibus  reguTaribus  dime* 
tiendisconfiftitfermetotainaltitudine  pyramidis  bafem  habentis  ean- 
dem  cum  corpore,  verticem  autem  in  centro  fphasrae,  exquirenda:  cuiu» 
quidem  iuuentio  Qeometrica  per  numeros  moleftiflima  eft ,  propter  raii 


ccs  furdas  >  &  numeros  frados  >  quorum  numeratores*  <fenominatorefquc 
nimis  magni  funt,adeo  vt  operae  pretium  videatur  efle eandem  mechanice 
cxpIorare,vtadinitiumNum  1.  4.  &  ^  diximus ,  praefertim  fi  exquifita 
diligentia  ineaper  inftrumentum  partium  dimetienda  adhibeatur.  Sc<J 
cuianonfemperinpromptuhabemujcorporare°uIaria,  vt  mechanice^j» 

catn 
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eam  altitudinem  confequi  poflimus ,  Jibet  rationem  quandam  nouam_» » 
camquejTacillimam  hic  praefcnbcre  ,qua  fine  moleftia  illa  numerorum, 
cadem illa  aJtitudo  per  lineas  inueniatur ,  etiamfi  corpus  regulare  non  ad- 

fit ,  fed  folum  eius  Jatus  datum  fit, 
s*p         ac  cognicum.Sit  crgo  prirr.odatu 
^      Jattis  Tccracdri  A  B  ,  quotcunque 

q   — palmorum,  conftiuaturcjue  trian- 

■p^-         q  gulumaequilaterum  ABC,  pro  ba- 

T  fe  Tetracdri :  Diuifo  autem  Jatere 

A  B,  bifariam  in  D,iungatur  re&a 
CD.  *  qua:  ad  A  B,  pcrpendicula- 
ris  crit .  Conftructo  quoque  Ifo* 
fcele  ABE3cuius  vcrumq.  latus  rc- 
€tx  CD,  irqinle  fTr,  dcmittatur  ad  AF,perpendicularis  B  F,  cuius  quarta_j 
pars  fit  FG.  Dico  FG,  altrtudinem  cfle  vnius  pyramidis  ,  hoc  eft ,  cequalem 
cflfe  perpendiculari  ex  centro  fphaere,  Tetraedio  circumfcripta:  ad  vnamba 
fem  deductac .  Quoniam  enim,vt  ad  fincm  Eudidis  ex  Hypflcle  demonftra 
Ifimns  ,  E  ,  angulus  eft  inclinaticnis  vnius  bafis  Tctraedri  ad  alteram  , 
eftcjue  EB  ,  perpcndicularivC  D,acqualis:  fi  tiiangulum  13  E  F,  concipiatur 
circa  EF.moueri  ,  donec  rc&um  fir  ad  bafcm  Tetraedri ,  cadct  punclum  B  , 
in  verticem  Tccraedri ;  ac  proinde  perpendicularis  BF,altitudo  erit  Tetrae- 
drt .  b  Er  quia  alcitudo  Tccraedri  duas  parces  tertias  di.imetri  fphaerar  con- 
tinet ;  fi  fc  miuiameter  ponatur  6.  crit  alticudo  13  F,  femidiameter  j. 
c  C«m  crg»  alticudo  vnius  pyramidis  fit  tercia  pars  femidiametri ,  eritBG, 
femiJiamctcr  ,  &  G  F  ,  altatudo  vniui  pyramidis  .  Quam  etiam  inuenie- 
mus  ,  lieet  Ifofceles  AEB,  non  extruatur  ,  hoc  modo.  Sumpta  D  H  ,  tertia 
partc  pet  pCdicularis  CD,excitetur  ad  CD,  perpendicularis  HK,quae  ex  D, 
ad  inteiuallum  CD,fecetur  in  K.  DicoKl,  quartam  parrem  ipfius  HK,ciTc 
altitudinem  vnius  pyramidis  .  Ereclo  enim  tiiangulo  D  H  is,  fupra  bafem 
Tctraedri  A  BC,  cadet  punchim  K  ,  in  vcrticem  Tetraedri ,  quod  D  K  ,  du- 
c>a  aequalis  fic  perpendiculari  ex  mediolatere  ad  angulum  bafis  oppofitum 
/iuetae  .  Ergo  vt  prius ,  HK,  alcirudo  crit  Tetraedri ,  &  HI,  perpendicula- 
ris  ex  centro.fphacra?  in  H  ,  ccntrum  bafis  cadens.  d  Nam  D  H  ,  tertia  par« 
perpendicularis  CD,in  centrum  trianguli  cadit . 

SIT  deindcdatum  Jatus  OetaedriLM,  fupra  quod  conftrnatur  triangu- 
Jum  arquiJatemm  LMN,  pro  bafe  Octaedri.  Diuifo  autcm  latere  L  M  ,  bi- 
fariam  in  O  ,  iungatur  recta  NO,  <  quat  ad  L  M  ,  crit  perpendicularis. 
Conftrufto  iam  I  fofccle  QRS,  fupra  bafem  QR,  aequalem  diametro  fph* 
rar ,  vel  quadrati  ex  Iaterc  Octaedri  defccipti,  (  quae  habebitur ,  fi  educa- 
tur  pcrpendicularis  MP,latcri  I.M  ,  cquahs  .  luncla  cnim  recla  L'P,  dia- 
meter  erit  illius  quadraci ,  vcl  fphaerae  .  )  vtrumque  Jaierum  QS  ,  R  S,  ae- 
quale  habens  perpcndiculari  N  O;  ducarur  ex  R ,  ad  Q^S  ,  peipendicularit 
RT,  quse  bifariam  fccetur  in  V.  Dico  TV,  efle  altitudinem  pyramidis  quar 
fitam  ,  hoc  eft,*qualcm  efle  perpendiculari  ex  ccntro  fphsErae  ad  vnam  ba- 
fem  Occaedri  cadcnti.  Qiioniam  cnim,vt  ad  finem  Euclidw  ex  Hypficle  dc- 
monftrauimus  ,angulus  QSR,  inclinationem  vnius  bafis  ad  alteram  indi- 
cac  ,  cftquc  obtufus ,  cric  pcrpendiatlaris  R  T  ,  cadens  ad  partes  anguli 
tcuti  KST,  acquahsaltuudini  Qclacdri,  id  cft,  pcrpcudiculaii  bafium  O  - 

<ftac- 
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Aaedri  oppofitarum  centra  conneftenti ,  vt  ex  Oftaedro  materiali  perfpi- 
cuum  eit:  Ac  propterea  eius  femiiTis  TV,  altitudo  erit  pyramidis  quaefita  , 
«mod  alritudo  O&aedri  bifariam  fecetur  in  centro. 

S I  detur  Jatus  cubi ,  liue  hexaedri  ,  erit  eius  femiflis  altitudo  pyramidis  Altitudopy 
cjuaefita.-propterea  quod  cubi  altitudo  eiufdcm  Jateri  fit  aequalis  .  ramidis  cu. 

DATVM  ia  fit  ABjatus  Dodecaedri,fupra  quod  extruatur  pentagonum  bi  . 
«quilaterum  ,  &  aequiangulum  ABCDE,  pro  bafe  Dodecacdri.  Iuncla_j 
autem  1  ccla  CE,  *  quae  Jatus  erit  cubi  in  Dodecaedro,&  in  eadem  cum  ip-  *z.corol.i7. 
fo  fphaera  defcripti,  b  atque  Iateri  AB,  paralJeJa  :  fecetur  A  B,  bifariam  in  tertijdec. 
SjConnedaturquereclaS  D.  f  quae  angulum  CDE,  bifariam  fecabit  :  dnz  b  ceroll.  8. 
proinde  &  recTam  CE,  bifariam ,  &  ad  angulos  rc&os  diuidet  :  ideoque_j  qnintiAtc. 
&anguhadS  ,rectierunt,  Fiacfupra CE,  IfofcelesC  G  E ,  cuius  vcrum-  cfchol.  iz. 
«jue  Jaccrum  CG,  EG,  perpendkulari  SF,  fit  aeoualc .  Sumpcis  quoque  FH,  quarti. 

t  +  frimi 


FT,  fcmiffi  lateris  AB,a?quaIibus ,  engantur  ad  EC,  perpendiculares  VI K , 
ILmux  ex  C,E,  ad  interualhim  FD,  fcccntur  in  2C,L,iungaturquc  retf  «r  t  L, 
C  K .  His  paratis.fiat  angulo  CG  E ,  aequalis  angulus  M  NO  j  ponaturqi;* 
KO,ipfiSD,*quaIis  !  Itcm  angwlo  ELK,  fiatasquaiis  anguius  NOP,por  ia- 
turq  OP,Iateri  AB,*qualis:ac  tade  demittatur  ex  P.ad  MN,perpendicuIa. 
ris  PQ,  qciae  bifariam  fecctur  in  R.  Dico  R  Q ,  altitudincm  cfTe  pyramidis 
vnius  in  Dodccacdro  .  Nam  quia,  vt  ad  fincm  Euclidis  cx  Hypficle  dcmon 
flrauimus ,  angulus  CGE,  inclinationem  vmus  bafs  ad  aJteram  mctitur ,  U 
MN,  concipiarur  clTe  pcrpendicularis ,  qua>  tti  bafe  infima  ex  angulo  pen- 
tasoni  ad  medium  punctum  Jateris  oppofiti  ducitnr ,  refpondebit  N  O,  per- 
pendiculari ,  quae  in  pentagono  ad  illam  bafem  inclinato  cx  eodem  mcdio 
punclo  ad  oppofitum  angulum  ducitur :  propccrea  quod  anguJum  M  N  U , 
in$ulo  tnclinatjoius  C  G  B,  &  refam  N  O ,  perpendiculari  S  D,  zqualem 
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pofuimus .  Re&a  autem  OP,referet  latus  Dodecaedri  inter  angulum  dicll 
pentagoniinclinati,  &  angulum  fupre^mae  bafis  pofitum :  propterea  quod 
rec>a  O  P,  pofita  eft  aequalis  lateri  Dodecaedri ,  &  angulus  N  O  P  ,  angulo 
FL2C,qui  quidem  asqualis  eft  ilii,quem  diftum  Jatusefrlcit  cum  perpendi- 
culari  exangulo  iupradi&i  pentagoni  inclinatiad  bafem  in  medium  pun- 
#um  laterisoppofiti  du£t$ ; ,  vt  conftat ,  G  vna  bafiscubi  Dodecaedro  infcri- 
pu  intelligatur  dicto  Jateri  dodecaedri  fubftrata ,  ita  vt  duo  Jatera  bafis  cu- 
bi  fubtendant  duos  angulos  duorum  pentagonorum  ,  quorum  vnum  ad  ba- 
fem  Dodecaedriinclinatumeft,  alterumvero  fupremum  in  Dodecaedro  . 
Ent  enim  runc  recla  C  E,  aequalis  redae  duo  puncta  media  duorum  Iaterum 
diclorumbai7scubiconne<ftenti  .  Redae  autem  EL,  CK,  refpondebunt  re- 
Ctis  ex  eifdem  punclis  raedijs  Jaterum  illorum  bafij  cubi ,  adangulos  praedi- 


e  ^  n  ^ 


frimi. 


florum  pentagonorum  dudis :  Ac  proinde  angulus  E I  K,  sequalis  erit  ei , 
c]uem  perpendicularis  in  pentagono  inclinato  cum  prardido  Jatere  Dode- 
caedri  efficit .  Ex  quo  fit  pundum  P,  in  plano  fupremae  bafis  exi  rtere ,  ar- 
que  ldcirco  perpendicularem  PQ^ad  planum  balis  per  M  N,dudum  demif- 
fam,acqualem  eiTe  altitudini  Dodecaedri  ;  eiufque  femiirem  R  Q,  al titudini 
vnius  pyramidis  pcntagonae efTe  acqualem  .  quae omnia  facile  intelli<;entur, 
fiDodecaedrum  aliquod  materialeadhibeatur. 

DEN  I  QVE  datumfitIcofaedriIatusab,fupraquodextruaturpen- 
tagonumaBqiuIaterum,&3?quianguIum  abcde,  pro  bafe  pyramidis  ex 
quinque  bafibus  Icofaedri  conflatae.  Iunftaautcm  rctfa  c  e,  fecetur  latus  a  b, 
in  f ,  bifariam  ,  &  recla  ducatur  f  d  ,  qu*  vt  in  Dodecaedro  oltcndimus  pro- 
Xime>  perpendiculans  erit  ad  vtramquc  a  b,  c  e.  Fiat  fupra  latus  Icofaedri 
c  d ,  triangulum  aeqiulaterum  c  d  h,  pro  bafe  vna  Icofaedri  j  &  diuifo  Jate- 
rc  c  d4  bifauam  m  k,  iungatur  retfa  h k,  #  <ju*  ad  c  d ,  crit  perpendicula 

ris.  Prx- 
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j.  fraeterea  fupra c  e,  fiat  IfofceJes  c g e  ,  cuius  vtrumque latemm  cg, 
c  g ,  perpendiculari  h  k,  Cit  aequale .  Poit  h*c  fupra  i  d  ,  coniticuatur  trian- 
gulum  f  d  1 ,  cuius  latus  f  1 ,  perpendiculari  h  k  ,  &  latus  d  1  ,  lateri  icofae- 
dri  a  b,  flt  aequale  .  Dentque  anguio  c  g  e,  fiat  gqualis  angulus  m  n  o,  &  re- 
clano,  perpendicnlarihk,  aequaiis:  rcem  an^ulusno  p,  angulo  d  Js ,  re« 

claqueo  p,  Jateri  Icofaedr  -  k  — r%:  j:-..?-    .  , 

demiffam ,  efle  altitudinc 

vniuspyramidisinlcofaedro.  Quia  enim,  vt"<«x  Hypfic^ 

demonitrauimus,anguIus  cg  e,  meticur  inclinationem  vmusbafis  ad  alte-  foedri., 
ram  ,  fi  m  n  ,  concipiaturefle  perpendicularis,  quae  in  bafe  lnfima  Icofaedri 
cx  angulo  trianguli  ad  medium  pundum  lateris  oppofiti  ducitur,  refponde- 
bitno,  perpendiculari,quae  in  triangulo  ad  ilhm  bafem  inclinato ex  eo- 
dcm  medio  pun#o  ad  anguJum  oppofuunt  ducicur;  piopterea  quod  angulum 


k,  aequaiis:  I:em  an^ulus  n  o  p,  angulo  d  J  s  re- 
Jri  a  b,  aequalis.Dico  perpendicuJarem  p  q  ,  ad  m  n, 

em  Icofaedri,  eiufque  femitfem  r  q  ,  altirudinem  A I  ti tudo  py 

edro.  Quiaenim,vt<«x  HypfideaJfinem  Euclidis  «midis  ico 


2*     £     <[    tt  Kiv 


mno^anguloinclinationls  c  ge ,  &  reclam  n 0, perpendiculari h k,  aeqtia^ 

lem  fecimus:Reda  vero  o  p,  referet  latus  Icofaedri  inter  angulum  dieti  tria 

guli  inclinati ,  &  an°ulum  fupremae  bafis  pofitum  ;  proptcrea  quod  re&a 

op,  pofitaeftaequalis  lateri  Icofaedri ,  &  angulus  n  o  p  ,  angulod  I  s:a  qui  a  8.  fflmu 

quidem  xqualis  eft  illi ,  quem  diclum  Jatus  efficit  cum  perpendiculari  ex 

an^ulo  fupradi&i  rrianguli  inclinati  ad  bafem  ,  in  medium  punclum  lateris 

oppofiti  ducitur.  Eft  enim  reCtad  s,  aequalis  perpendicu!ari  ex  angulo  pen- 

tagoni  ad  latus  oppofitum  dudae ,  &  latera  s  l,  d  J ,  aequafia  perpendicuJari 

in  trian^ulo  inclinato,  &  lateri  fcofaedri  inter angulum  fupremum  penta- 

goni  praedi&i ,  &  angulum  trianguli  incJinati .  Ex  quo  fit,  punctum  p,  in_ » 

plano  fuprema?  bafis  exjftere :  ac  proinde  perpendicularem  p  q  ,  ad  planum 

bafis  per  m  n ,  du&um  demiflam ,  aequalem  efle  aJtitudini  Icofaedri ,  eiuf. 

H  h  que 
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omniafacile  pncipientur.fi adhibeatur "Mteria* *  d  fumnu 

«enta  porrohocmodo  altitudine  pyramada. ,  co^ioice 
diligencia  erit ,  bcneficio  inftrumenti  paruum ,  in  partiDus  r  . 

ris  regularis  propofiti. 

DE  AREA  SPHAERAE,  INVENTIONE- 

que  fuperficiei  conuexae  eiufdem  iphxr*. 

Caput  V. 


T  fphaer*  aream,  foliditatemue  pluribus  poffimus  vi,s 
aflequi,  demonftranda  prius  erunt  nonnulla  ad  eam^ 
rem  valde  neceflaria,  atque  vtilia.  quod  fcquemibus  7. 
propofitionibus  efficieraus . 


PROPOSITIO  L 

Q^AM  proportionemhabent  du*  quxlibetpartcs 
aliquotse  magnitudinis  cuiufcunque ,  eandem  ha- 
bcnt  ducc  fimilcs  partes  alterius  cuiuiuis  magm- 
tudinis . 

SIT  enimA,eadem  pars  magnitudinis  B  ,  quae  C  ,  magnitudinis  D  : 
Itcm  £,eadcm  pars  magnitudinis  B,  qux  F,  magnitudinis  D.  Dicoca.e ,  vt 

A ,  ad  E  ,  lta  C  ,  ad  F.  Quo- 
niam  enim  eft ,  vt  A  ,  ad  B , 
itaQadD,  quod  vtrobique 
eadem  proportio  fubmulti- 
plcx  polka  ht.  Item  vtB  ,  ad 
E,itaD,adFiquodvtrobi- 
que  polita  lit  cadem  propor- 
uo  multiplex  :  crit  cx  acquo , 

vt  A,  ad  E,  ita  C,  ad  F.  quod  eft  propofitum. 

1DEM  fcquitur  ,  ii  A,&  C,  lintipfarum  B,  D,  esedem  partes  plures  non 
ficientes  vnam  :  Itcm  ,  fi  E,&  F,  earundem  B  ,  D,  fint  esedcm  partes  plures 
non  facientcs  vnam,vt  4%  vcl       &c.  Nam  ii  verbi  gratia  A  ,  C  ,  fint  • 
fchol  ii.   ipfarnm  B,  D,  crit      ipfiui  B,ad  B  ,  vt  -i.  ipfius  D  ,  ad  D.*  I^itur  erunt 
uittti,         quoque  ,  vt      ipfius  3,hoc  eft,  ipfa  A,ad  B,  ita  ~.  ipfius  D,  hoceft,  ipfa 
C,ad  D.  Rurfus  (i  vcrbigratia  E,F,  fint-f-.  ipfarum  B,D,  erit,vtB,  ad~. 
fchol.  22.  ciufdcm  B,  ita  D,  ad  -f  .  ciufdcm  D.  b  Ac  proinde  vt  B,ad  -~.id  eit ,  ad  B  , 
tinti        ju  Djatj  _*_tlu  Qi\^  p t  Quaxe,vt  prius,crit  ex  aequo,vt  A,ad  E,ita  C,ad  F. 

CORO* 


A  E 

C  F 

B 

1 

D 

I 

qutntt 

b/ 

qnintt 
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COROLLARIVM. 

SEQVITVR  hinc,itaelfe-i.cuiufuis  magnitudinis  ad  j^.  eiufdem; 
Vteft^,cuiufuisalteriusmagnitudinisad-|-.  eiufdem  .  Quoniam  enim  , 
▼t  oftendimus,ita  eft  prioris  magnitudinis  ad  -f .  eiufdem,vt  ~.  pofte- 
rioris  ad  -p.  eiufdem .  *  Vt  autem  -J-.  pofterioris  ad  -j-.  ita  funt  ad  -j-. 
hoc  eft,  -5-.  ad  -y-.  Igitur  erit  vt  -± .  prioris  magnitudinis  ad  -7-.  eiufdem, 
ita  —-.pofterioris  magnitudinis  ad —.eiufdem. 

PROPOSITIO  II. 

RECTANGVLVM  fub diametro, & circumfc- 
rentia  maximi  circuli  in  fph^ra  comprehenfum,qua 
druplum  eft  circuli  maximi ,  &  fuperficiei  conuexas 
eiuldem  fphaerae  sequale. 

S I  T  redangulum  A  B,  comprehenfum  fubdiametro  AC,  &  circumfc 

rentiaCB,roaximi  in  fphasra  circuli .  Dico      *   g  

redangulum  AB ,  quadruplu  efle  circuli  tna  - 
ximi  in  fphaera  ,  &"fuperficiei  conuexf  eiuf-  I 
liem  fphaere,  sequale.  Seftis  enim  omnibus  Ja 
teribus  bifariam  in  E,F,G,H,  iundisque  re        V  E  & 

tfis EG  >FH,fecantibus  fe  fe  in  I,diuifum  erit 

totum  re&anguluminquatuor  cqualia  AI,CI,BI,  D  hb  quodre&oeE  G  ,  b 
FH,  re&is  AD,  AC,  paralielae~fint.  Ac  proinde  reclangulum  A  B,  rec"hn- 
guli  CI,  quadruplum  erit .  Eft  autem  re&angulum  Cl,contentum  fub  C  E » 
femidiametro,  &  femicircumferentia  C  F  ,  circulo  maximo  ,  cuius  nimi- 
rum  diameter  A  C  ,  xquale,  vt  lib.  4.  cap.  7.  Num.  i.  demonftratum  eft. 
Igicur  rectangulum  A  B  ,  circuli  maximi  quadruplum  eft.  Et  quia  eiufdem 
circuli  maximi  quadrupla  eft  fuperficies  conuexa  fphasr*,per  propof.3 1  .lib. 
I. Archimedis  de  fphaera,&  Cylindrorr  «equale  Qrit  reclangulum  AB,con-  c 
uex*  iuperficiei,quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIVM. 

£  X  demonftratione  liquet ,  redangulum  fub  diametrocuiuuiis  circuli, 
(  etiamfi  non  fit  maximus  in  fphacra  ,  )  &  circumferentia  eiufdem  ,  qua- 
druplum  efle  ipfius  circuli.  Eadem  enim  fcmper  demonftratio  adhi- 
bebitur . 


Hh   a  PRO- 
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PROPOSITIO  III. 

E  A  D  E  M  eft  proportio  quadrati  circuferentia?  circu 
Ji  maximi  in  fpharra  ad  fuperficiem  fph^ra^  qux  cir- 
cumfcrentix  circulimaximi  ad  diametrum  .  Item 
eadem  eft  proportio  quadrati  diametri  maximi  cir- 
culi  in  fphcera  ad  fuperficiem  fphsere ,  quae  diametri 
ad  circumferentiam  eiufdem  circuli  maximi. 

S  r  T  cireuldi  fphaer*  maximus  ABCD,  eiufque  diamcter  AC.Dlco  ita 
Cfle  quadratum  ex  cireumferentia  ABCD,defcriptum  ad  fuperficiem  fph*- 
r*,  cuius  diamcter  A  C ,  vr  eft  circumferentia  ABCD,  ad  diametrum  AC. 
Item  im  efJe  quadracum  diametri  \  C,  circuJi  maximi  in  fphaera,  ad  ftiper- 
ftcicm  fphxr?  ,  vc  e/t  diameter  AC,ad  circumferentiam  ABCD,  Sit  enim 
Ef •  diamerro  A  C,  &  recla  F  G,  circumferenti*  ABCD,  squalis  ,  &  fu- 
per  *0,conitruatur  quadratum  GH,  capiaturque  Fl.ipfi  ERequalisiericque 


E 


B 

JD 

I  j 

•  1 

| 

RI,  qiudratnm  Jiamerri  EF,vcl  A  C.  Perfe&i  lUtem  6 qura ,  vt  vides  ,  er* 
tam  rcclangulum  GI,  fub  femidiametro  FI,maximi  circu!i&  circumfercn- 
tia  FG,  quamreaangulum  EH,fubdiametro  E  F,  eiufdem  circuli  nuximi, 
&drcumferentia  FH,  $quaJe,pcr  praccedentc,fuperficici  conuex»  tphmrm 
nufixti.  *  Cumergo  Bt,ri  GH,  quadratum  ex  circumfcrentia  l G  ,  defcriptum  ad 
reclanguliim  EH/uperfitiei  couuexe  fpkenr  ^oaJe,it»GF,cut«Bfcrcntu 
aafcr^diameuum  ciiculi  auximi,conttat  nnmum, 

*  ITEM 
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*  I  T  E  M  cum  (u ,  vt  E  I,  quadratum  diametri  EF,  maxtmi  circuli ,  ad  t  l.fixtL 

IG.rc&angulum  fuperficiei  conuexae  fphaerge  aequale,ita  EF,  diamecer  ma» 
ximi  circuli  ad  F  G ,  circumferentiam  ,  patet  id ,  quod  fecundo  loco  pro- 
ponicur. 

COROLLARIVM, 


HINC  mamfeftum  eft  ( id  quod  Iib.  4.  cap.  7.  Num.  r.  etiam  demon-  ^ 
ftrauimus  J  circuli  aream  gignitam  ex      diamecri  in  totam  circumferen-  |. 
tiam  ,  quam  ex      eircumferentiae  in  totam  diametrura.  Cum  enim  circu- 
lus  A  B  C  D  ,  fic  quarra  pars  reclanguli  GI,quod  hoc  illius  quadruplum  iit 
oftenfum  propof.  z.  0  Conrineatur  autem  quarta  pars  reclanguli  G  I  >  tam  bi,  fexti» 
fub  -J-.  diametri  F  I  ,  &  circumferentia  F  G,  quam  fub~~.  circumferenti* 
FG,&  diametro  Fljliquido  conltat,quod  proponitur. 


PROPOSITiO    III  I. 


QV  A D  R  A  T  V  M  circumfcrentix  circuli  maximi 
in  fphaera  ad  fuperficiem  fph^rae  conuexam ,  maio 
rem  proportionem  habet ,  quam  2  2  3  .ad  7 1 .  mino- 
rem  vero^quam  2  2.  ad  7. 

CVM  enim  per  praecedentem  fit,  vt  quadratum  circumferentiae  maxf- 
mi  circuli  ad  fuperficiem  conuexam  fpha?rae,ita  circumferentia  eiufdem 
circuli  ad  diamttrum  :  c  fit  autem  maior  proportio  circumferentias  a>d  dia-  c  2.  de  D/- 
metrum  ,  quam       ?  .  ad  /.  hoc  eit,  qnam  i^.ad  71.  minor  vero,  quam  mens.cirs* 
ad  lthoc  eit,  quamai.ad  7.1iquetid,quodpropofitum  eft  .  UUb^. 


PROPOSITIO  V. 

QV  ADR  ATVM  diametri circuli in fph^ra  ma- 
ximi  ad  fuperficiem  fyhxrx  conuexam  ,  maiorem 
proportionemhabet^quam  7.  ad  2  2.minorem  vero, 
quamyi.ad  223. 

C  V  M  enim  per  propof.  $.  Gt ,  vt  quadratum  diametri  ad  fuperfTciem 
fphaerae  ,  ita  diameter  ad  circumferentiam  :  d  Sit  autem  maior  proportio  <J  i^.quinti 
aiametriadcircumfercntiam,  quam  7.  ad  12.  ( e  quod  minor •fic  pioportio  e  2#  de  Di- 
circumfeienciaead  diametrum  ,quam  2  2.ad  7.)  minor  vero,  quam  7  i.ad  mens.circft 
213.  (  e  quodmaior  fu  proportio  circumferentix ad  diametrum ,  quara-»  UUb^* 
*2j.ad  71.)  pacet  verum  efle^uod  proponitur  , 
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$4*         GEOMETR.  PRACT. 

PROPOSITIO  VI. 

PROPORTIO  cubi  ex  circumfcrentia  maximi  in_* 
fphzra  circuli  defcripti,ad  fphaeram  maior  eft ,  qua 
2  9  S  3 74-ad  5041  .minor  autem,quam  2 9 ° 49- 

CVM  enimfitperpropof.  r.cap.7 Ub.4»  vt  circumfcrentia  maximi  cir- 
Cttli  in  quauis  fphaera,ad  cireumferentiam  maximi  circuli  in  quauis  alia_» 

*l*.v»die.  fphawa,kadiametcraddiametrum:*habeat  autem  cubus  circumferen- 
tise  prioris  fphaerae  ad  cubum  circumferentiae  fphaerae  poftenons,  propor- 

hiZJtude.  tionem  trtplicatam  circumferentiae  ad  circunifercntiam >  b  Item  fphae- 
rapriorad  pofteriorem  fphaeram ,  proportionem  triplicacam  diametri  ad 
diametrum  :  erit  vt  cubus  ex  circumferentia  prioris  fpherae  dcfcriptus  ad 
cubum  expofteriorisfphxraccircumferentia  dcfcriptum ,  ita  fphera  pnor 
ad  pofteriorem  fphaeram  j  Ec  permucando,vt  cubus  circumferentiae  fphaeras 
priotis  ad  priorem  fph*ram,ita  cubus  circnmfcrentie,  pofterioris  fphsras 
ad  fphseram  pofteriorem. 

L  AM  vero,  li  circumferentia  circuli  maximi  alicuius  fpherae  fic  r.  diui- 
daturq.  per  producetur  diameter  —         maior  quam  vera  ,  ex  co- 

roll.  propof.  i.de  dimcnfione  circuli .  Si  igitur  eius  femiflis  — J— J-.  in  4-. 
femiiTera  circumferentiae  ducatur  ,  procreabitur  area  cir.culi  maximi 
— 7.  '-.giaior,  quam  vera :  quae  rurfus  ducca  in  -f-.  diametri  inuenrae,(quas 
ctiam  maior  eft,quam  vera)  nimirum  in  *  * -| .  gignet ,  vc  infra  iti  regu- 
la  1.  oftendam,foIiditace  fphaerae  -r-f-f-  7  4  «  «  noc  cft  TT"TT7T# 

C  S.  f */'«//.  maiorem  tamen,quam  veram  .  r  Maiorergo  eric  proporciocubi  ex  circum- 
ferentia  r.  defcripti,  qui  cubus  eft  I  .ad  fpheram,  quam  ad  ~^t*T--t-"T"* 
Cumergo  lic  i j  ?"  7"+"  vt  io8*74.  ad  5041.  f  QUoniam  enim 
ex  propofitione  i.  Mmuuarum  ad  finem  hb.  9.  Euclid.  eadem  eft  propoi  cio 
Numeratoris  504 lod  denominacorc  298  j74.quae  rninuciae— |— 7— f  -j— 
ad  fuum  integrum  1.  eric  conuercendo  ,  vc  298274.  ad  5041.  ita  1.  ad 
— L  I  &  l  m  )  maior  cric  proporcio  cubi  cx  circumfercncia  [.ddcriptf , 
qui  cubus  eft  1 .  ai  fphaeram  ,  quam  298^74.  ad  5041.  Cum  igicur  ica  fe  ha- 
beac  cubus  ex  circumferentia  maximi  circuli  in  fphjcra  qualtbet  defcriptus 
ad  fphaeram  ,  vt  cubus  circumferentiae  1.  ad  fuam  fphxram  ,  vc  inicio  huius 
propof.  oftcndimus-jConftac  id,  quod  primoloco  proponicur. 
RVRS  V  S  (i circumfercntia  r.  diuidacur  per  producetur  diamctcr 
^  ?.u  minorquam  vera,ex  coroJLpropof.:>..de  drmcnlionc  circuli .  Si  igicur 
eius  fjmiflis-5- —  ducatur  in  —.femilTem  circumferenciacprocrcabitur  area 
circuli  maximi  -j— j-.minor,quam  vera:quae  rurfus du&a  i  n  -f-.diametri  in- 
uenta?(qua:  etiam  mmor  cft,quam  veiaj  nimi:  nm  in  -^-4  .  hoc  cft  in  -7-7-. 
producec, vcinfrain  rcgula  z.  docebo,fohditatcm  fyhx\  ar—  -J-  |~ .n  mo- 

i  l.fHitffi.  rem  tame^quim  yeram.4  Mmorcrgociit  proporcio  cubi  cx  circumrerenciai 

l  1.  d;fcnpti,qin  cubus  cft  1  ,ai  fphairam,quani  ad-^— ^-.Cumcrgo  fit  1. 

ad-v,  ;  vc  *£04.ad  49.  (Quoniam  cnim  cx  propof.  Minutiatiim  ad 
fiaem  ub.    tuci.  cadcm  pioportio  cft  Numcratoris  4^.ad  dcnominatorcni 

1^04. 
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»9^4.  nuaB  minutiae— -4- .  ad  fuum  integrum  r.  erit'conuertendo,  vt 
-904.  ad  49.  ita  1  .ad  —  -^— 5--^-.)  rainor  erit  proportio  cubi  defcripti  ex  cir 
cumferentia  1.  qui  cubus  eit  r.  ad  fphaeram,  quam  2904.  ad  49.  Cum  igitur 
ita  fe  habcat  cubus  ex  circumferentia  maximi  circuli  fphaerae  cuiuslibet  de- 
fcrip:us,ad  fphaeram>vt  cubus  circumferentiae  1.  ad  fuam  fphaeram,vt  initio 
hu ius  propofitionis  demonftrauimus,patet  etiam  id,quod  fecundo  loco  pro* 
poficum  erat. 


PROPOSITIO  VII. 


z^.vndec. 
C>  18.  dno- 
dec. 


bcotsUi.de 
Dimes.  cir 
cnli. 


C  V  B  V  S  diametri  fphacrae  ad  fph^ram,  maiorem 
proportionem  habet ,  quam  2  i.ad  1 1.  minorcm  ve- 
ro3quam  42 6. ad  223. 

C  V  M  enim  fir,  vt  cubus  diametri  cuiuslibet  fph^rae  ad  cubum  diametri 
alterius  fpha£rae,ita  fphaera  ad  fphacram  4;  quod  vtraque  proportio  fit tripli- 
cata  propcrtionis  diametrorum :  erit  permutando ,  vt  cubus  diametri  cuftlu 
libet  fphaerae  ad  ipfam  fpheram ,  ita  cubus  diametri  alterius  fphaerae  ad  ip* 
fam  fphaeram . 

Q^V  O  D  fidiameteralicuius  fphserae  ponatnr  f,  multipliceturque  per 
b  prouenietcirculi  maximi  circumterentia  —  maior  quam  vera. 
Eius  ergofemiflls  -^— in  .  femiffem  diametri  ducta  efficiet  -f-~.arcam 
ipfius  maximi  cireuli  vera  maiorem  :  ac  proinde  11  haec  area  maior  ,  quam 
vera,  ducatur  in  diametri,gignetur,  vt infra  in  regula  2.dicetur,fo]idi- 
tas  fphacrae  -|-£-.  hoc  eft,  -|~£-.  maior  quam  vera.  c  Igitur  cubus  diametri  c  8|  ^uinth 
t.  qui  eft  >.  adYpheram  ,  prcportionem  habcbit  maiorem,quam  ad  -j»  \* 
Cum  ergo  fit  i.  ad^--f .  vt  zi.zd  l  r.  (Qnia  enim  ex  propof.  2.  Minutia- 
rumadfinemIib.9.Eucl.eademeftproportioNumeratoris  Ji.ad  Deno- 
minatorem  21.  quae  Minutiae  ad  fuumintegrum  i.erit  conuertendo  ' 
vt  n.ad  n.ita  I.ad-5-7-.)  maiorerit  proportio  cubi  i.ex  diametro  1.  de- 
fcriptiadfphaeram,  quamai.ad  1 1.  Et  quia,  vt  initio  huius  propofirionis 
oftendimus,ita  eft  cubus  diametri  cuiufuis  aherius  fphaerae  ad  ipfam  fphae- 
ram,  vt  cubus  diametri  1.  ad  fuam  fphaeram ,  verum  eft ,  quod  primo  loco 
eft  propofitum. 

d  I  T  E  M  fi  diameter  r.  ducatur  in  $        producetur  circuniferenua 
maximicirculi— minor  quam  vera.  Eius  ergo  femiffis  -f-  -~-~.du- 
#  a  in      femifTem  diametri  1.  faciet  -|~Hr-  2ream  «rculi  maximi  vera 
-minorem  j  ideoque  fi  ea  ducatur  in      diametri  1.  procreabitur ,  vt  intra 
inregula2.dicetur5foIiditasfphaerae-^4-|-.  hoc  eft ,  -  ^inor» 

quam  vera.  e  I?iturcubus  i.dtamctri  r.  adlphaeram  habebit  proportione 
minore5quam  a<T-£  \  |%  Cum  ergo  fit  i.ad-J-f-|  .  vt  426\ad  2  2 j.( Qi.ia 
cnim  ex  propof.  2.  Minuciamm  ad  finem  lib.9.  Euclid.  eadem  proportio  cft 
Numeratoris  22  ?.  ad  denominatorcm  42e*.quae  Minutiae  j  J%> .  ad  fuuni 
jntegrum  i.erit  conuertendo  ,  vt  426  ad  2i?.ita  i.acT '*  \  i  .)  minor  ent 
proportioc  ubi  diameui  i.ad  fuam  fphsram,  quam  426.  ad  zz?>  Quoniam 
r  g  vero 


dc oroLz.de 
Dimes.cir- 
culi. 


e  $. quinth 
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i4«    geometr:  pract; 

vero,vtadinithtmhuiuspropofitioniso(tendimus,  ita  ell  cubus  diametri 
cuiuslibct  fph*r^ alterius  ad  ipfam  fprWam,  vt  cubus  diametri  i.  ad  fuani 
fphderam,liqiittetiam  id,quod  fecundo  loco  propoficum  eft. 

i  H  I  S  pramiffis,fequuntur  regulae  ad  imieftigandam  tam  fupernciero 
conuexam  cuiuslibec  fphaera?,cniam  eiufdem  foliditacem. 


Superficies 
conuexa-j 
ij?h£r*. 


I. 

SVPERFICIEM  conuexam  propofit*  fph#ra! 
adinuenire^. 

A  R  E  A  maximi  circuli  datae  fphaerae  quadruplicetur.  Produ&us  enim 
numerus  conuexam  fphaerae  fuperflcieni  exhibebit:  propterea  quod  per  pro- 
pof  j  i.Iib.i.  Archimedis  defph*ra,&  Cylindro,  fuperficies  fphaerae  qua- 
drupla  eft  circuli  maximi . 

EADEM  fuperficies  procreabitur,  Gdiameter  fph^rae  in  circumferen- 
tiam  circuli  maximi  ducatur :  propterea  quod  per  propof.  2.  Num.  2.  huius 
cap  rectangulum  fub  diametro,&  circumfcrcntia  maximi  circuli  comprc- 
henfum  fuperficiei  conuexae  fphaerae  eft  aequale  • 

I  I. 

SOLIDIT ATEM  propofita?  fphsera?  exquirere  • 

Soliditas      1    SPHAERAE  foliditas producitur  ex  eius  femidtametro  in  tertiam 
fphser ae .      p*rtem  fuperficiei  connexA.  Vel  ex      tctius  dtametri  in       conuexA  fu- 
ferficiei . 

z  ITEM  ex  duabus  tertijs  partibus  diametri  in  aream  circuli  m*<- 
ximi . 

-  VEL  ex  duabus  tertijs partibus  are&  circuli  maximi  in  totam 
diametrum. 

4  V  £  L  ex femidiametro  in  quatuor  tertias  partes  areA  circuli  mam 
ximi. 

f  V  EL  exfemijfe  areA  circuli  maximiin  quatuer  tertias  partes  dia. 
metri . 

6  V  EL  ex  dupla  diametro  in  tertiam  fartcm  arei  circuli  maximi, 

7  V  E  L  ex  dtametro  in  fextxm  partem  fuperfictet  fph.tr t. 

8  V  E  L  denique  ex  tertta  parte  dtametrt  tn  femijjem  Juperficiei  ceti- 
uexe.  fohirA  . 

Demonftra  l*  1C  I  M  V  M  dcmonftratum  a  nobis  cft  m  commenrai  ijs  in  fpharram, 
tio  prima?  demonitrationcm  repctemus  Jib.  7.  de  ifopcrimcms.  Idem  tamen_J 

partis.  aliterhac  rationc  demonftrabinuis.  Concipiatur  conus  ,  cuius  balis  maxi- 
mus  circulus  fphaerae,  &  aJcitudo  femidiametcr  ciufdem.  Item  aJuisconus, 
cuius  baui  quadrupla  lit  maximi  circuli,  &  alcicudo  femidiamcccr  eadem^. 

Et 
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Et  quia  prioris  coni  tam  fphaera,  per  propof.  j*.  Iib.  r.  Archimedis  de_j 
fphaera,  &  cy  lindro,  quadrupla.  eft,  a  quam  pofteriot  conus:  b  erunt  pofte-  ,  . 

rior  conus,&  fphaera  inter  fe  arquale*.  ?T  r***f*£ 

RVRSVS  quia circulus,  cuius  femidiameter  sequalis  eft  toti  diametro     9*  2"'»". 
fphaerae,  quadruplus  eft  circuli  maximi.  b  (  cum  eni.n  Gc  circulus  ad  circu-  b  z.duodec, 
lurn  ,  vt  quadracum  diametri  ad  quadracum  diametri :  quadratum  aiicem_> 
priorisdiametriquadruplum  fic  quadrati  diametri  poftcrioris  ,  ex  fcholio 
propof,  4.  lib.  1.  Eucl.  quod  illa  diamecer  fic  huius  dupla  ;  quandoquidem 
fem.flis  pnoris  diamecri  fumpca  e(t  poftcriori  diametro  aeq&alis  ;  eric  quo- 
que  circulus  circuli  quadruplus.  )  ericidem  circulus ,  cuius  femidiameter 
diametro  fphserae  aequajis  eft,  aequalis  bafi  pofterioris  coni ,  cum  huius  ba. 
fis  quadrupla  etiam  polita  fit  maximi  circuli .  Quia  vero  eciam  fuperficies 
fpheras  quadrupla  eft  circuli  maximi ,  ex  propof  ?  r.  lib.  1.  Archimedis 
de  fphasra,  &  cylinir<*  c  Erunt  fuperficies  fphjera? ,  bafis  pofteriorisconi  ,  C9<  qniKt^ 
&  circulus  femidiametrum  habens  aequalem  diamecro  fphara:,  inccr  fe  * 
aequales . 

POSTHEMO  concipiacur  cylindrus ,  cuius  bafls  fic  prardicnis  circulus 
femidiametrum  diametro  fjmasr^  habens  arqualem  ,aItitudo  vero  femidia- 
meter  fphaeras .  d  Erit  hic  cylindrus  triplus  pofterioris  coni  prcdiclt :  ac  dio  duodem 
proinde  &  fphaerae ,  uuae  ei  cono  eft  oftenfa  sequalis  .  #  Idem  autem  cylin-  c*  i.duode. 
drtntriplusquoqueeftcylindri  ,  qui  eandem  habeat  alcicudinem  ,  &  ba- 
fem  tercix  parci  illius  cylindri,hoc  eft5certiae  parci  fuperficiei  fphaerar^qua 
lem  ./Ergo  pofterior  cylindrtis3(  baiem  habens  tertiae  parti  liiperficiei  fphe  fV  quinti. 
rx  sequalem,  alticudinem  vcro  femidiametro  eiufdem  fpha:ra>  aequalem.  ) 
&  fphsera  sequales  func .  Cum  ergo  cylindrus  hic  poftsnor  contineacur  fub 
femidiametrofphc-rae,  &  tercia  parte  fuperficiei  fphacricae  ;  Jiquido  con- 
ftac,fpheerac  foliditarem  gigni,  ex  femidiametro  in  parrem  rertiam  fuperfi- 
ciei  fphaerae.  VeJ  ex~-.  tot:us  diametri  in  ~.  fuperficieifphaeras  :cum  hic 
numerus  illi  fit  acqualis.quod  cft  primum  . 

CONCIPI  ATVR  rurfum  cylindrus ,  cuius  bafis  maximtis  cir- 
culus  fphserae ,  &  altitudo  diameter  fphcra?.  Erithic  cylindrus  fefquialcer  Dcmcnftra 
fphacra?,  ex  coroll.  propof.  j  1.  Jib.  i.Archimcdis  de  fphsera ,  &  cylindro.  tio  &cn»dm 
Quod  fi  ex  parce  fuperiori  per  tertiam  partem  diametri  fphacrae ,  vel  axis  P*r"s  . 
cyltndri,di!catur  bafibus  cylindri  planum  parallclum  :g  erit  totus  cylindrtis  g 1 1  -ducde. 
ad  cy  lindrum  abfciffum  ,  cuius  axisduae  tertise  parres  funttotius  axis ,  fef- 
quialter,-  h  Ac  proinde  pofterior  hic  cylindrus  abfcifliis  ,  qui  quidem  con-  h  *4  quintL 
tinetur  fub  maocimo  circuio,  nempefub  fua  bafi,  &  duabus  tertijs  partibus 
diarnecri  fphxr-je,fpha;rae  arquaiis  erit.Patec  igitur  etiam  fecundum . 
A   L  I  1   E  R. 

SITparallelepipedtim  ABC,comprchenfum  fub  AC,duabtts  tertijs  par- 
tibus  diamctri  fpharrac ,  &  fub  bafi  A13,  quae  circulo  maximo  eiufdem  fphae- 
ras  fit  apqualis  .  Dico  parallclepipedum  A  B  C  ,  fpharrae  arquale  erTe.  Sic 
enim  aliud  parallelepipedum  DEF,  contentum  ftb  DF,femidiametro  fphse 
rae  ,  &  fub  bafe  D  Br,  qua?  tertia?  parti  fuperficiei  fphaera?  fit  a?qualis.  quod ' 
vt  iti  prima  parre  huius  2.  regulae  demonftrauimus ,  aequale  erit  fphaerae 
pcopofitae.  Quia  crgobafis  AB,  circulo  maximo  /phaerse  £equalis,eft  ~-.fu- 
perficiei  fphirae  j  erit  ex  coroll.  propof.  \.  htiius  cap.  vc  AB,  hoc  eft,  vc  ~. 
fuperhciei  fphaerae  ad  DE,  id  cft,ad     eiufdem  fuperficiei ,  ica  DF,hoc  eft, 

I  i  ic*u* 


 *     f?  I 
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ira  -«-.  diametri  fpliar»,  ad  A  C,  id  eft,  a d  f .  eittfleoT 
diametri.  Acproi.idecumbafes  AB,  D  E, ■  cuni ;al  tiw- 
dinibui  D  F,  A  C,  reciproceotur ,  «  paraUeJepipeda^j 
ABC,  DEF  ,  zqualia  inter  fe  crunt .  Cum  ergoDEF. 

—^B  fl*»r*  *q«*l«     vt  dia"m  e&crit  f*"*** 
'       dcm  fpbxi x  eqtraie.ctuod  ed  propoutum. 

L  I  T  E  R. 

r.  huius  cap.  cft,  rt 


Quoniam  ex  coioll.  piopof. 
--'  .  fupcrficiei  fphxrae  ad  -f  -  ciufdem  fuperhciei ,  ita 
^  4*  dumecri  ad  -f/eiufdem  diametri :  b  idem  m^nrus 

cfficictur  ex  primo  numero,nimii  um  ex  -f  •  fuperficiei  ,  id  eft  ,  ex  Clrcu*? 
«uximo  fphaerae,in  quartum  ,  nimirum  in  f-.  diametri,qui  ex  fecuodo  ,  id 
en\ex  fuperficiei  in  tertifi,hoc  eft,  in  -f.  diametri.  Sed  cx  -r.  iupern- 
cieiin-f.  diamctri  foliditas  fphaerae  procreatur  ,vt  in  prima  partc  huiOS 
a.regulaeoftcnfumeft.  Igitur  cadem  fohditas  ex  circulo  maximo  m  -j-. 
diametri  gignetur.quod  eft  propofitum. 

RVRSVS  Qtiia  cylindrus,ruius  bafis  circulus  maximus  fph*rae,&  altitu- 
dodkmetcr  eiufdcm  ,  fefquialter  eft  ipfius  fphaerae ,  cx  coroll.  propoi.fi; 
lib.  i.  Archimedis  de  fphaera ,  &  cylindro:  c  Idemque  cylindrus  felquiaJtcr 
.   etiam  eft  cylindri ,  ctiius  bahs  aequalis  fit  duabus  tertijs  partibus  circuii  ma- 
d  ?.  qumtt.  ximi?  &  altitudo eade:11  diimercri  d  erwt  poilerior  hic  cylindrus,  &  fphaera 


Demonftra 
rio  tertiac 
partis . 
Ci  i.dnode. 


arca?  maxinn  arcuit  10 


dia- 


Dcmonftra 
tio  quartae 
partis  . 

e).\.vndsc. 


Demonftra 
tio  quir.cae 
partis . 


£>emonftra 
!io  fextae 
partis . 


ll^vndtc. 


aequalcs  :  hoc  eft,  fphaera  producetur  cx 
mctrum  fphderatr.  quod  eft  tertium. 

CONCIPIAN  TVR  quoque  duo  parallelepipeda  ,  qnorum  vnius  bafis 
fit-f-.  areae  maximi  circuli  in  fphaera  aequalis,  &  altitudo  toti  diamec:o;al- 
terins  vero  batis  aequalis  i~)t~.  arex  circuli  maximi,  &  alritudo  femuiia- 
mctro.  Et  quia  horum  parallelepipedorum  bafcs  cum  alcitudimbus  rccipro- 
cantur :  quod  ram  pi  ioris  balis  fubdupla  lit  balis  pofterioris  ,  quam  alritudo 
poftcrioris  altitudinis  prioris;  fertmc  ipfa  parallelepipeda  aequalia .  Sei 
priti9,per  temam  partcm  huius  2.regu!ae,  aequa!e  eft  foliditati  fpharrae Jgi- 
tur&  pofterius.  Ideoque  fphaera  producetur  ex  femidiametro  in  -7-.  areai 
circuli  maximi.quod  quarto  Ioco  proponttur. 

PRAETEREA  concipiantur  duo  parallelepineda  ,  quorum  vnius  bafis 
^qualis  fit  area?  circuli  in  fphaera  maximi,  &  altitudo  aequaltl  -y  .  diametri: 
altcrius  verob.ifisacqualis  fit-^-.area»  circuli  maximi ,  &  alciutdo  dia- 
metri.Et  quia  horuin  parallelcpipedorum  bafcs  reciprocantur  cum  altitudi- 
nibus;  quod  tam  balis  in  priori  dupla  (ic  baiis  in  pofteriori ,  quam  alticudo  in 
poftcriori  alcitudmis  in  priori  :f  aequalia  erunt  ipfa  parallelepipcda  :  Sci 
prius  eft,per  z.partem  huiui  i.regul»,  aequale  fph.rra? .  Igitur5&  poftcrtus: 
arquc  idcirco  fpkpfi  gignctur  ex'  areae  circuli  maximi  m  -J-.  diamctri. 
quod  eft  quintum. 

ITEM  intclliganturduoparailclcpipcda,  qnorum  vnius  ballS aequalts 
fa-r.  aresecircuh  maximi  in  Cfktl  a  ,  &  altitudo  diametro:  alterius  vero 
ba!is3?qualisfit-f .  arcx  maximi  circuli ,  &  altKttdo  dupla?  di.unetro  Er 
qui.ihorum  parallclepipedorum  bafcs  cum  altitudimbus  reciprocar tllf : 
qu6d  tambalis-  in  ptiori  fit duplabaiis  in  poftcriori ,  quam  altitudo  jn  }  o- 
ftcriori  alntudims  in  priori:^  erunc  ipfa  parallelcpipcda  aequalia:Scd  priut 
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pcr  3.  nartcrn huuis  2.  reguk,  «ciualceft  ipfi  fph*rx.  i^itur 
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Ac  proinde  fphaera  ex  dupla  diamefro  in  —-.arese  circuli  maximi  procrea- 
bitur.quod  fexto  loco  eft  propofitum  . 

INTELLlGANTVR  quocjue  duo  parallelepipeda  ,  quorum  vnius  bafT«  Demonftra 
continear  -~ ,  fuperficiei  fphaerae,  &  altitudo  ~ .  diametri :  alterius  vero  ba-  tio  feptimx 
lis  comprehendat-|-i  fuperficiei,  &  altitudo  aequalis  fitdiametro  .  Etquo-  partis  . 
niam  bafes  cum  altitudinibus  fiint  reciprocsc ,  quod  ita  fit       fuperficiei  , 
bafis  videlicet  prioris  parallelepipedi,  ad  -~.  fuperficiei ,  id  eft ,  ad  bafem 
pofterioris  ,  vt  altitudo  pofterioris,  nempe  diameter,  ad  prioris  altitudi- 
nem  ,  nimirum  ad      diametri ,  cum  vtraque  propbrtio  fit  dupla:  a  ipfa__>  t^.vndec, 
parallelepipeda  aequalia  erunt :  Sed  prius  ipfi  fphaerx  j  per  1.  parcem  hu- 
ius  z.  regulae  zequaleeft .  Igitur,  &  pofterius:hoccft,fphaera?  foliditas  pro- 
ducetur  ex  diametro  in  fextam  partem  fuperficiei.qucd  eftfcptimum. 

DENIQVE  concipiantur  duo  parallelepipeda ,  quotum  vnius  bafisfic  Demonftra 
-j-.  fuperficiei  fphcrae ,  &  altitudo  femidiameter  :  alterius  autem  bafis  fic  tio  o&auae 
—.fuperficiei ,  &  altitudo      diametri,  Quia  vero  bafcs,  &  aititudines  re-  partis . 
ciprocantur ,  quod  ita  fit-y-.  fuperficiei  ad-^-.  fuperficici ,  nimirum  bafis 
prioris  parallelepipedi  ad  bafem  pofterioris  ,  vt  ~.  diametri  aJ  -~.  dia- 
metri,a!titudo  videlicet  pofterioris  parallelepipedi  ad  altitudinem  prioris  5 
b  aequalia  erunt  ipfa  paralielepipeda .  Cum  ergo ,  per  t.  partem  huius  2.  b  H>vndt» 
regulae  ,  prius  fic  fphaers  afqualejeidem  quoque  poflerius  aequale  erit:  Ac 
propterea  fphxrae  foliditas  producetur  ex  tertia  parte  diamecri  in  femiflem 
conuexae  fuperficiei.quod  eft  octauum. 

I  IAM  vero  cx  propof.4.& f.  huius  cap.Num.  1.  colliguntur  quatuor 
fequentes  regula?,per  quas  fuperficies  fpharre;  conuexa  inuenitur  tum  maior 
quam  vera,tum  minor ,  tam  cx  circumferentia ,  quarn  ex  diamecro  circuli 
Biaximi. 

EX  circumfercntiacirculiinfph^ra  maximi  fuperfi- 
ciem  conuexam  [phxrx  procreare  vera  maiorem. 

FIAT  vc  22?.  ad  7J.  ita  quadratum  ex  circumferentia  maximi  circuli  Superficies 

data  defcriptum  ad  aliud  ,  prodibitque  fphaerae  fuperficies  maior  quam  ve-  fph«»  m, 

ra.  Cum  enim  per  propof.  4.  huius  cap.  Num.  1.  maior  fitproportio  qua-  *or>  qnarn 

drati  circumferentiaecirculi  maximiad  fuperficiem-fphsera» ,  quam  21$,  vera. 
ad  7 1 .  fit  autem  quadratum  data?  circumferenciae  ad  numerum  procreatum, 
rt  223. ad  71.  habebitquoque  quadratum  circumferentix datse  ad  fupcr- 
6ciem  fphaerae  veram,maiorem  proportionem  ,  quam  idem  qua  dratmn  ad 

numerum  produchun:  c  ideoque  produclus  numeru*  maior  eric  fuperficie_,  c  lo.qntnn 
vera_ 1 . 
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EX  circumferentia  circuli  in  fph<jra  maximi  iuperfi- 
ciem  fphxrx  conuexam  vera  minorem  erucre. 

juperfic,Vs  F  I  A  T  vt  z:.ad  y.fta  quadratum  cx  circumferentia  maximi  cirCuli  data 
fptixrx  m  defcriptuim  ad*  aJiud  .  Numcrus  enim  gcnitus  minor  cric  vera  fiiperficfc-J 
nor  quam  *PnaKraB  .  Cum  enim  per  propof.  4.  huius  cap.  Num.  1.  minor  (k  propcrrio 
rcra'  quadrati  circumferentiae  circuli  maximi  ad  fuperficiem  fphasra»  1  quam  2  2. 

a<J  7.  Sit  autem  quadratum  data?  circumferentiac  ad  numerum  genitum  ,  vt 
22. ad  7.  habebit  quoque  quadratum  datae  circumferentiae  ad  fuperhcieiu 
veram  fphaera? ,  minorem  proportionem  ,  quam  idem  quadratum  ad  nume- 
a  iQ.oninii  rum  produclum.  #Quam  ob  rem  numerus  produ&us  vcra  fuperficie  fphae- 
1         rae  miaor  erit, 

I  I  L 

EX  diametro  circuli  in  fpha?ra  maximi  fuperficiem 

fphjcra:  vcra  maiorem  elicere. 

Sup?rf~c;es      HAT  vt  7.ad  2.2.  ita  quadratum  diametri  data?  circuli  maximi  ad  aliud, 
fphasraz  ma  gigneturque  fuperficies  fphaerae  maior ,  quam  vera.Nam  cum,pcr  propof.  f . 
ior,  quam  huius  cap.  Num.  1.  maior  Ik  proportio  quadrati  diametri  circuli  maximi 
rera .        ad  fuperficiem  fphasra?  veram  ,  quam  7.  ad  11.  Sit  autem  quadratum  diame 
tri  datJC  ad  productum  numerum  ,  vt  7.  ad  22.  habebit  quoque  quadratum 
dat*diametri  ad  lupcrficiem  veram  fph*rae,maiorcm  proportioivcm,quaiu 
b  lo.quinti  ^cm  quadratum  ad  produclum  numerum.  b  Quocirca  procrcatus  numcrus 
maior  crit,quam  vera  fuperricies  fphaerae . 

1 1 1 1. 

EX  diametro  circuli  in  fphsera  maximi  fuperhciem 
ipharra:  vera  minorem  colligcre. 


Superficies  ^  I  A  T  vt  7  r.  ad  22  ita  quadratum  data?  diametri  circuli  maximi  li 
fphaera  mi  auut**  Numerus  namquc  genitus  fuperfJciem  fphaerae  vcra  minorcm  exhi- 
nor  quam  ^e^c  '  Ql,omam  cr,im  per  propof.  f .  huius  cap.  Num.i.  minor  ctt  propor* 
Tara  ^  tioquaurati  diametriad  fuperficiem  fphaerae ,  quam  71.  ad  125.  Elt  autcm 
quadratum  datac  diamcrri  ad  produccum  numcrum  ,  vt  71.  ad  i2  2.Eiit  quo 
que  minor  proportio  quadrati  datae  diamctri  ad  vcram  iiipcrficicm  fphaerar 
c  lo.qmnti  quam  ciufdemquadrati  ad  numcrum  projuctum.  t  Quaproptcr  minor  erir 

produ- 
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produ&us  numerus ,  quam  vera  fuperficies  fphaerae. 
4  PARI  rationeex  propof.<\&  7,huius  c.Num.  i.eJicitmtur  quatuor  ali$ 
fequentes  regulae: ,  per  quas  tam  ex  circumferentia,  quam  cx  diaraetro  uaa- 
ximi  circuli  m  fphasra,  eruitur  foliditas  fphaeras  tum  maior  ,  quam  vera_> , 
tum  minor . 

I. 

E  X  circumferentia  circuli  maximi  in  fph#ra  folidita 
tem  Iphara?  producere  vcra  maiorem. 

FI  AT  vt  298374.  ad  $041.  ita  cubus exdata  circumferentia  maximi  Soliditas 
circuli  defcriptus  ad  aliud  .  Numerus  cnim  genitus  dabit  fphstrje  foiidita-  fphacrae  ma 
tem  vcra  maiorem.Nam  cum,  pcrpropof.  6.  huius  cap.  Num.  1.  maior  fiz  ior,  quaiu 
proportiocubi  dataecircumferentias  adfphaEram,  quam  298^74.  ad  5041.  vera  . 
Sitautem  cubus  datae  circumferentias  ad  numcrum  procreatum,vt  298$ 74« 
ad  504 1  .habebit  quoque  cubus  datae  circumferentias  ad  fpha?rae  foliditacem 
veram ,  maiorem  proportionem ,  quam  idem  cubus  ad  productum  nume-  ,  , 

xum ;  *  Xdeoque produ&us  numerus  maior  erit,quam  vera  foliditas  fphaerae.  a  lo.quinn 

I  I. 

E  X  circumferentia  circuli  maximi  in  fphsera  folidita- 
tem  fphera?  vera  minorem  procreare^ . 


F  I  A  T ,  vt  1904,  ad  49.  ita  cubus  datae  circumferentias  ad  aliud  .  Nam 


Solid 


1  JS 


prodmftus  numerus  ofteret  fphaerae  foliditatem  vera  minorem.Cum  enim_r  I1  lxra2  ml 

per  propof.  6.  huius  cap.  Num.  1.  minor  lit  proportio  cubi  circumferentia?  nor  5  4uaiu 

datae  ad  fphaeram,quam  2904.  ad  49.  fit  autem  cubus  datse  circumferenti*  ***** 
ad  numerum  procreatum,  vt  2904.  ad  4Q.habebit  quoque  cubus  datas  cir- 
cumferencix  ad  veram  folijicatem  fphaer«,minorem  proportionem,  quam 

idemcubusad  numerum  produ&um .  h  Ideoq.  numerus  produ&us  minor  b  lo.quinti 
$  ric  v  cra  foliditate  fphaera? , 


1  1  u 

E  X  diametro  maximi  circuli  in  fphasra  foliditatem 
fpha^ie  coliigere  vera  maiorem . 


Solidicas 
fphaerae  ma 
ioa  ,  quam 


FIAT  vt  2i.ad  1  i.ita cubus  diametri datasad  aliud.  Procreatus nam-  ,  - 
mic  numerus  folidicatem  fphaei*  dabit  yera  maiorern .  Cum  enim  per  pro^  vcra . 


— t^^r^si  1 
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p©f.7.hulus  cap.  Num.t.  maiorfit  proportio  cubi  diametri  fphxrx  ad  fpha? 
ram,quam  u.adi  i.  Sit  autem  cubus  dacae  diametri  ad  numerum  produ- 
clum,vt  zi.  ad  ri.habebit  quoque  maiorem  proportionem  cubus  dataedia 
'  nietri  ad  vcram  fohditatem  fphaerae,quam  idem  cubns  ad  numerum  genittf. 
t  lo.qninti  a  Qua  propter  numerus  procreatus  maior  erit  vera  foJiditare  fph*r». 

I  I  I  I. 

EX  diametro  maximi  circuli  in  fph^ra  foiiditatcm 
{phxrz  concludere  vera  minorem . 

Soliditas  F  I  A  T  vt426.  ad  225.  ita  cubus  datae  diametri  ad  aliud.  Numerus 
fphaerae  mj  enim  proueniens  minor  erit,  quam  vera  foliditas  fphaerae.Nam  cu  per  pro- 
nor ,  quam  pof.  7.huius  cap.  Num.  r.  minor  fit  proportio  cubi  data;  diainetri  ad  fphar- 
vera,  ram,quam  416.  ad  21$,  Sit  autem  cubus  diametri  datae  ad  procreacum  nn- 

merum,vt  426.  ad  22$.  habebit  quoque  cubus  datae  diametn  ad  fph^ram  , 
b  lo.qninti  proportionem  minorem,quam  idctn  cubus  ad  numerum  genitutn.  b.  Quar* 

minor  crit  numerus  produclus,  quam  vera  foliditas  fpherar. 

DE    AREA  SEGMENTO- 
rum  fphxrx. 


Superficles 
couexa  he- 
mifpha:rij . 


Superficies, 
couexc^  por 
tionis  fphae 
r*. 


Caput  VI. 

EMISPHERII  fuperficies  conuexx  ,  ex- 
cluf*b*ft,  gignitur  ex  *re*  maximi  circuli 
per  2.  multtpltcata .  Vel  tx  femidtametrt  m 
circumferentiam  maximi  circuli .  Vel  dcniq. 
ex  tcta  Uiametro  in  femifftm  cireumferentt* 
maximi  ctrcali .  Quae  omnia  pcrfpicua  funt 
ex  i.regulaNum.  2.  capitis  <  proptcrea  quoi 
hi  numeri  produfti  funt  femiflts  iilorum  ,  qui 
fuperficicm  conuexam  totius  fphacrajinca  rc« 
gula  cxhibucnnu. 

Z  SVPERFICIES  conuexa  cuiusltbet  portitnis  fphiri  hemifpht 
rio  minoris  ,  vel  maicris  ,  dempt*  b*fe ,  &qu*lts  efi  circulo.culus femtdta- 
meter  i.qu*lis  tft  rctti  linet ,  qut  a  vertice  fortwnis  *d  circumferentiam 
b*fts  ducitur.  ex  proprf  40.  lib.  1.  Archimedis  de  fphira.ey  cyltndrt . 
Sit  cnim  maximus  in  fph*ra  circulus  ABCD,ruius  diamctcr  AC,  quam  in 
E,  ad  augulos  rcctos  fecet  BD,rctta,per  quam  intcliigatut  duci  planum  dia 
mecroad  angulos  rcclos ,  fccans  fpli,Tram  in  dius  porcioncs  ,  quarum  ba(is 
communis  circulus  diamctri  BD,&  A,vcrtcx  minoris  portionis,maioris  an 
tem  vertex  C.  lnn&is  autcm  rectis  AB,CB;  cru  circulus  fcmidiamctri  AB» 

faper- 
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fuperficiei  conuexae  minoris  portionis ,  &  circulus  femidiametri  C  B  3 
coucxae  fupeifidei  maioris  portionis  aequalis , 
ex  dicla  propof.  A.rchimedis .  Quarefi  vtraq. 

AB,  CB>  in  partibus  diarnetri  A  C,  fiac  nota  , 
praefercim  ope  inftrumenti  partium  cap.  i.lib. 
I.conitrudi ,  &  areae  circulorum  ad  interualU 
femidiametrorum  AB,CB,defcriptorum  inue 
ftigentur,per  ea,qua?  I1b.-4.cap.  7»  fcripfimus, 
notx  erunt  fupcrficies  conuexae  dictaruna  por- 
tionum  fphaerae . 

E  ADtM  fuperficics  conuexa  portionis 
fpha^rae  hemiipherio  minoris ,  vel  maioris ,  ita  quoque  cognofcetur.  Ex 
demonftratis  ab  Archimede  propof.  j.  lib.z.de  fphasra ,  &  cylindro,  eande 
proportioncm  habet  EG,ad  E  A,quam  fuperficies  conuexa  portionis  fphas- 
rae  bafem  habentis  circulum  diametri  BD,  &  vcrticem  C,  ad  fuperficiem_> 
conuexam  portionis  bafem  habentis  eundem  circulum  diametri  BD,&  ver- 
ticem  A.  Igjtur  componendo  quoque  erit ,  vt  tota  diameter  A  C ,  ad  AE, 
itafuperficiesconuexatotiusfphacraead  fuperficiem  conuexam  portionis 
BAD.  Eademq.  ratione  crit ,  vt  cota  diamctcr  AC,ad  EC,  ita  conuexa  fu- 
perficies  totius  fphaerae  ad  fuperficiem  conuexam  portionis  BCD.  Quocir- 
ca,inueftigata  proportione  diametri  AC,adfegmenta  AE,  EC,  perinitru- 
rnentum  partium  cap.i.lib.i.conitruclum;fi  fiat,vt  diameter  AC,ad  AE,ita 
fuperficiesconuexatocius  fphaerae,  (quae  ex  regula  I.  Num.z.  cap.  f.huius 
JiUcognitafiec)  adaliudi,  proueniec  conuexa  fuperficies  portionis  minoris 
BAD.°Similiq.  modo  fuperficies  conuexa  maioris  portionis  BCD ,  cogno- 
fcetur;fi  fiat,vc  diametcr  AC,  ad  EC ,  ica  fuperficies  conuexa  totius  fphaer» 
ad  aliud  • 

ET  quia,vt  ex  Archimedeoftendimus,ica  eft  diamecer  AC,ad  AE,  vel  ad 
EC,vt  tota  fuperficies  fphxrae  ad  fuperficiem  portionis  B  AD,vel  BCD:erit 
quoque  ita  AF,femiffis  diametri  ad  AE,vel  EC,  vt  hemifpherij  fuperficies 
GAH,ad  fuperficiem  portionis  BAD,  vel  BCD.  quod  oftendetur  eodern^ 
modo,quo  fcholiumpropof.ia.  hb.f.  Euclid.  eft  dcmonftratum  :  Sifiat,  vt 
femidiameter  fphasrse  AF,ad  AE,vel  EC,altitudinem  portionis,  tta  hemi- 
fyhxvi)  G  AH  ,  fuperficies  ad  aliud  ;  producetur  rurfus  conuexa  fuperficies 
porcionisminorisBADjVelmaiorisBCD.  .>/"'•.>  rr 

I  iM  M  O  cum  fic  vt  AF,  femidiameter  ad  AE,  ita  hemifphaenj  GAH, 
ftperficies  ad  fuperficiein  portionis  BAD,  a  erit  per  conuerfionem  rationis,  a  cdro]t 
vt  AF,femidiameteradEF,itafupcrficieshemiipha?nj  GAH,ad fuperficie  ^nti% 
frufti  GBDH,deptis  bafibus .  Ergo  EF ,  eade  pars  erit,  vel  partes  diametri 

AC,  vel  femidiametri  AF,quae  pars  eft,vel  partes  iuperficiesfrufti  GBDH, 
«iemptis  bafibus ,  fuperficici  tocius  fpharr* ,  vel  hemifphaerij  GAH.  Quarn 
ob  rem  cognico ,  quae  pars  fit  EF,  vel  partes  femidiametri  A  F,  fi  ex  fuperfi- 
ciehemifphderijGAH,eademparsauferatur,  velpartes,  rehqua  fiet  fu- 
pcrficiesconuexaminoris  porcionis  BAD.  Et  6  ad  hemifphaerij  GCH,  fu- 
perficiemadijcucureadampars,velparces,  conflabitur  conuexa  fuperh- 
cies  portioms  maioris  BCD.Verhi|gratia,fi  EF,  contincat  -f  .femidiarnetri 
AF  &exfuperficiehemifphaenj  GAH,tollantur-f  .reliqua  fiet  fuperficie* 
•ojiuexa  poruoais  miooris  MD:£t  fi  -f  .fnperficiei  teiiuiphcerij  adijciaa- 


ur 
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cur  ad  fupcrficiem  hemifpherij  GCH,conr7cietur  fupetEcies  contiexa  maio* 
ris  portionis  BCD.  Sic  Ci  E  F  ,  tfkt  fcmiflis  ft  mUliametri ,  auferenda  eileC 
CX  hemifph*rii  fijperficje  femiflis  ip/ius,veJ  adijrienda:  Lt  ficde  carterfr. 

j  HLMISPHAEKII  fojidieas  producitur  ex  femjdiametro fn  tertiam 
partcmfuperriciei  hcmlfphafrij  t  VeJ  in  fextam  partem  fnpcrficiei  totius 
fphccrqs.  Vel  ex  ~  cotius  diamctri  in  -|-.  fupcificiei  hcmifphjcrij . 

ITEM  cx  duabus  tertijs  partibus  diametri  in  fcmiflem  arecc ciraili 
maxinti  . 

V  E  L  cx  dnabus  tertijs  parribus  arca?  circuli  maxiini  in  femidiamctrum: 
Ptut  ex  tertia  parce  arece  circnli  maximi  in  toram  diametrum  . 

V  E  L  ex~-.  cocius  diametri  in-j-.area:  circulj  maximi. 

V  E  L  ex  femifle  arcje  circuli  maximi  ifi  -j-.  diametri . 

V  E  L  cx  dupladiam^cro  in     .arear  circnli  maximi. 

V  E  L  ex  femidiametro  in  fextam  partem  fuperficici  fphoera?. 

V  E  L  denique  ex  -~.  diametri  in  fupei  ficiem  hcmifphamj  conucxam 
quaeomiva  ex  i.regula  Num.z.c.  %t  colliguntur:  cu  omncs  hi  numeri  prodtt 
cii  finc  fcmilfes  iJJoi  um,qui  folidirate  totius  fphacrae  in  ea  re°ula  indicanc. 

4  SOLIDITAS  Cctloris  fp harrae  (cjui  nimirum  componitur  ex  mino- 
re  portfbne  fplvera:  ,  &  cono  bafem  habente  candem  cum  portione  ,  &  al- 
titudi-iem  aecjualem  perpendiculari  ex  centro  in  bafem  porcionis  dcduclac; 
Vel  qui  rclincjiiitur  ,  fi  idem  conus  ex  porrione  maiore  fubrrahicur.Vc  lh  $ 
proxima  figura,iolidum  compofitum  ex  portione  fpbarwe  B  A  D,  baf.m  ha- 
bentecirculum  diametri  BD,&ex  conohabente  eandem  bafcm,&  veiticem 
in  centro  F:  Ttcm  folidum  ,  quod  relinquitur .  fi  conus  idem  cx  portione_s 
maicre  BCD,  dematur ,  appellamus  fectorem  fphaerac  .  )  hac  ratione  inue- 
ftrgabittfr.  Quoniam  per  propof.  4i.lib.  1.  Archimedis  de  iphaera  &  cylin- 
dro,  (e&ori  fpharrxarqiialis  eicconus  bafem  habens  circulum  arqualem  fu- 
ferneiei  conueNa?  portionis  fpharrar,  alcittidincm  vcro  femidiametro  fphae- 
rae  arquakm  :  Comis  autt}  producitur,  vtcap.z.  huius  lib.Num.  1.  dcciara- 
iiimus,  vel  ex  bafe  in  -f .  altitudinis  :  Vcl  ex  toca  alcitudine  in  -i-.  bafi<;fit 
vt  fe&or  fphaeric  gignacur  vcl  cx  fuperficie  conuexa  porcionis  fpbarrae  in-'-. 
femi diametri.hoc  eft,  in  -f .  totius  diametri:VeI  ex  femidiametro  in  — .iu- 
periicici  conuexas  portionis  fphaera?  .  3 

1  SOLIDITAS  verociiiufciiMqucportionisfph3?rsehoc  modo  pro- 
crcabitur .  Inueftigetur  foliditas  fcctoris  fphacrae ,  vt  proximc  tiaditum^. 
eft.  Namfi,quandoporciopropoficaminorcil  hemifpherio ,  cx  boc  fc- 
ftoiedematur  conus  candem  habens  cum  portione  bafem  ,  altitudir- rrt_J 
vcro  perpendicularem  ex  ccntro  tpfctttte  in  bafcm  poi  tionis  cadcntcm  ,  rc 
Jiqua  hetf  >liditas  portfonis  minoris:  Atverofi.quando  porcio  nropo- 
fita  hemiiphsno  maior  cit,hJem  conus  ad  fcdorcm  idijciatur ,  conll  ibitur 
fohditas  pomoms  maioris.  Id  quod  pcrfpicuum  efl  in  fuperiofi  fi-ura  cum 
conusBFD,al)latuscx  fedore  ABFDA,  rcliquam  racrtt  porcionem  mino- 
rem  BAD:  Idem  vcro  conusBFD,  additus  f  croii  CBFDC,  conlVruat  ma- 
lorcm  portioncm  BCD.  Conus  porro  predid usBFD,  COgnitUS  fiecex  bafe 
nlmirfi  ex  circuio  dklftKtri  BD.c^alricudinc  I!F,cognitis,vc  cap.r.huius  wL 
Num.i.docnimns.  A  L  I  T  E  R. 

5  I  T  in  fph*ra  drcuhn  maximus  ABCD,'&  portioncs  fnhxr* ,quart.m 
bahs  commuius  circulus  diamqtri  BD,<k  vcrticcs  A,C,quart,  folidicates  ex- 

c]uircn- 
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^uirendae  funt .  Ex  ccncro  H,ducatur  a»i  P>  D,  perpea dicularis  H  E,  *  quae 
redam  BD,fecabic  bifanam  ,  b  ac  proinde 
&  vciumquearcum  BAD,  BCD,  bifariam, 
hoceft,per  uertices  A,C,  trannbit.  c  Fiat, 
Vt  C  E  ,  ad  fummam  redarum  C  H,  C  E  , 
lta  AE,ad  EF:Item,  vc  Ab,  ad  fummam_* 
re&arum  AH,  A£>iraEC,  ad  EG.inrelii- 
ganturque  duo  coni,quorum  ba(is  commu- 
nis  circulus  diatnetn  BD,  &  verticesF,G. 
Erit  per  propof.2.Iib.2.Archimedis  de  fphara,  &  cylindro,  eonusBFD» 
portioni  minori  BAD,  &  conus  BGD,portioni  maiori  BCD^qualis.Quo- 
circa,  inuentis  horum  conorum  foiiditatibus ,  vt  cap.  1.  huiui  lib.  Num.  r. 
tradicum  eft,  inuentae  quoqueerunc  foliditatcs  porcionum  BADjBCD.quod 
eft  propoficum  . 

6  SOLIDITAS  denique  cuiufcuncruc  fruf^i  f;Vhjeraf!,fiuebafes  fincpa- 
ralleJae ,  cuiufmodi  elt  in  i.hgun  huius  cap.fruftum  BDHG,  jnter  circulos 
.  diametrorum  BD,GH,  incluJum  ,  (iwe  non  parallela? ,  quale  cft  frufturrL-* 
BDLK,hoc  pacloinuenierur.  Inueltigerur ,  vc  Num,  diximus  ,  vtriufquc 
porcionis  aBD,  AGH,  folidicas .  Minori  enim d.tracla  ex  maiore,  reliqua 
cric  fohditas  frufti  BDHG.  Sic  eciarri  ,  inuentb  1,  vercice  porcionis  K  1  L  ,  fi 
inueniacur  folidicas  vtriufquc  porcionis  BCD ,  K  L  I,  miuorque  ex.  maiorc 
tollacur,remantbic  foliuicas  fruiti  BDLA',noca» 

DE  AREA  SPHAEROIDIS,  EIVSDEM- 
cjue  portionum. 


3  j.  tertij. 
b  Jchol.  27. 
tertij . 

C  12./**//. 


Soliditascu 
iuslibet  iru 
iti  ii'h£i*. 


Caput  VII. 


I  T  ElliplTs  ABCD,  cuiusmaior  axis  ACminor 
BD,  priorem  ad  angulos  redos  fecans .  Solidira- 
tem  ergo  Nphreroidis,  id  eft,  folidi  ex  circumuo- 
lutione  Elliplis  circa  axem  cffecli ,  ita  nancifce* 
mur.  Quoniam  planum  per  BD,  du&um  ,  &  re- 
ctum  ad  axem  AC,  circulum  facit ,  vc  a  Federi- 
co  Commandino  ad  propof.  j  2.1ibri  Archimedis 
de  Conoidibus  ,  &  Sphaeroidibus  demonftracur  , 
cuius  diamecer  B  D  ,  &  cencruni  E;  erit  per  pro- 
pof.29  libri  Archimedis  de  Conoid  &  Spha?roid.femitlis  Spha? roidis  AbD, 
dupla  coni  eandem  bafcm  cum  illa  fcmiffe ,  circulum  videlicec  diamecri  BD, 
habentis,  &  altitiidinem  eandemEA.  Igitur  (I  huius  coni  folidira*  percap. 
2.  huius  lib.  lnueftigctur  ,  &  duplicetur ,  exurget  foliditas  femiiTis  Sphas- 
roidis :  quae  duplicata  foliditatem  totius  Sphaeroidis  exhibebit. 

2  DVCATVR  minoriaxi  B  D  ,  parallela  F  G,  fecans  maiorem  axem 
in  H3ad  re&os  angulos.  Si  igitur  per  FG,  ducatur  planum  rectum  ad  axem, 
fcet  circulus  in  Sphaeroide  diamecrum  habens  FG,&  centrum  H,vt  Federi* 

Kk  cus 


Solidiras 
fphxroidis. 
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G 
D 


cus  Commandinus  ad  propof.  12.  lib.Archim.  de  Conoid.&  SpIiaerofcf.Je- 

monftrauitjabfcindencurcj.  porciones  Spbe- 
roidis  FAG,minor&  FCG,maior.  Vrriuf- 
que  foliditasita  Mct  co^nita  .  Quoniam__» 
per  propof.j  iJibri  Archimedisde  Conoid. 
&Sphaeroid.Conus,cuius  bads  cirailus  dia- 
metri  FG,  &axis  HA,ad  minorem  portio- 
ncm  fphaercidis  FACpropcrtionem  haber, 
quam  maioris  portionis  axis  H  C  ad  fum- 
mam  rectarum  EC,HC:  Si  f7ar,vt  HC,ma- 
ioris  portionis  axis  ad  fwnmam  re_rarum__» 
HCjHC,  ita  conus  praedi&us  ad  aliud,^  qui 
quidem  conus  cx  C2p.  _.  huius  Jib.  cognitus 
crit.  )  prodibit  foliditas  minoris  porcionis 
fphacroidis  FAG.  I 
RVRSVS  qiiia  per  propof.$  5 .  Iibri  Archim.de  Conoid.&  Sphacroid. 
conns,cuius  bafis  circulus  diametri  FG,&  axis  HC,ad  maiorcm  pouionem 
Spliaeroidis  FCG,proportioncm  habct 5  cjuam  minoris  portionis  axis  H  A, 
ad  fummam  refhrum  Ea,HA:  G  fiat,vt  HA,minons  porrionis  axis  ad  fum- 
niam  reclarum  EA,HA,ita  prsedi&us  conusfqucm  per  cap.2.huius  lib.  me- 
ticris ^adaIuid,procreabitur  foliditasmaiojisportionis  fphaeroidis  FC  G. 


SoIiJitas 

portionum  rp 

(  H 

fphseroidis.  1 

B 

E 

D£    AREA  CONOIDIS 
parabolici. 

Capiit'  VIII. 


*tiLm-  I  T  I>2V2hoh  ABCcuius  akisB  D,adbafcin  ACS 
^n^&Kv  rcdhis.  Soliditatcm  igitur  Conoidis  paraboIici,quod  Pa. 
Q2   rabola  circaaxem  citcumducu  ctikic,  ica  meticmur. 
&m  Qiioniam  perca,  que 


ad  propof.  12.  hbri 
Archim.  de  Conoid. 
Solidicns  co  I?^§^S^  &  Sphadroid.Fcdcri- 
noidis  Para  cus  Commandinus  dcmonitrauic ,  pla- 
boJici.         num  pcr  AC,  duftum,&  rcifcum  ad  axe 
13D,circuiiim  facit,  cttitn  diamctcr  AC, 
&  centrum  D:  crit  pcr  propof.  23.  libri 
Archim.  dc  Conoid.  &  Sphaeroid.  Pa- 
r.ibolicum  Conoides  ABt  :,fcfquialterii 
'   coni,cuius  bafis  circulus  diamctri  A  C  , 
&  axis  B1 ).  I  gitur  fi  fl„r,vt  z.ad  ita__» 
pncdictus  conus  ( qucm  cx  cap.  2.  huius 
Jibri  mctiumir  )  adaliud;  nrolihct  ioli- 

ditas  Conoidis  Parabolici  AJ3C. 
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DE   AREA  CONOIDIS 

Hyperboiici . 

Caput  IX. 

ONCI  P  LA  T  fuperior  %ira  efle  HypdAo- 
la,&  refta  E,  aequalis  feruiffi  diametri  tranfuerfein- 
terduas  hyperbolas  6ppofita5,hoc  eft>fc&ae  ejTcen- 
tro  hyper'oolarum  ad  verticem  B,  duclas.Fietque  rur 
ftis  circulus,cuius  diamecer  AC,  a  plano  per  A  C  , 
dudo ,  &  ad  axerrf  re&o",  y  t  EedeuicosXiommandU 
nus  ad.propo£  1  a.jibri.  Arckim.  de  condid.fc  fphar- 
ro;d.  denionftrauit.  Soliditatem  igitur  Conbidis 
HyperboJici ,  quod  abliyperbola  ABC,  circa  axeaj  B  D,  circumuolucaef- 
ficicur ,  ita  venabimur.  Quoniam  per  propof.  zj<  lib.  Archimedis  de  Co- 
noid.&  Sphaerojd.  Conoides  HyperboJicum  ABQad  conum,cuiu$  bafis  ea- 
dem  cum  bafe  Conoidis ,  CirajJustvideIicet  diametri  AC,&Vaxis  idehi  BH>, 
proportionem  habet  eandem ,  quam  linea  conflata  ex  axe  BD,  &  rripla  ip- 
fius  E,ad  Jiheam  conflatajii  exaxe;B  D  ,*8c<luplaipmis  E.Si  fiat,vt  Jinesu_f 
conflata  ex  axe  BD,&  duj>Jaipfius  E,*d  lineam  conflacam  ex  axeJiD,  &  tri- 
pla  ipfius  E,ita  praedi&us  conus  f  quem  cx  cap.  2.  huius  libri  dimecieuaur) 
ju£aliud>gign$tiir  folidjtas Qonpidis  Hypcrboljci  A£C, 

D  E    A  R  E  A  DOLIORVM 


Solfdiras 
Conoidis 
Hypecfcoli 
ci. 


Caput    X.  • 


Voniam  dolia  non  eandem  formam  vbique  fenunr, 
vix  praefcribi  poceft  ratio,  qua  dolij  propofai  capaci 
tas  accurate  inueniaaur.  Aigumento  eft  3  quod 
fcriptores  variede  eius  Dimenfione  fcripferutot.Di 
cam  ergo  etiam  ego  id,  quod  mihi  verifimile  vide- 
tur.  Sit  dolium  ABCDEF,  in  extrcmicacibus  ha- 
bens  circulos  AFjCD,orificium  B,per  quod  cogice- 
lur  planum  du<ftum  re&um  adlineam  K  L,  cei)tra_* 
circulorum  AF,  CD,  coniungentefn  ,  fecans  dolium 
.bifariam.  Si  igiturafleresdolij  inB,  &  E,curuentur ,  &  deindefecUndum, 
4ineas  quafi  reftas  extendantur ,  cuiufmodi  dolia  non  pauca  Roma?.Wdi:re- 
ferent  femifles  dolij  ABEF,CDEB,  conos  decurtatos  :  quos  fi  per  ea ,  quas 
cap.  j.huiuslibrifcripta  funt,raetieris,dabit  eorum  fummadolij  propofiti 
capacitatem .  Mcraor  tamcn  efto^  prQfundxtatem  dolij  B  E,  &  dJumetrivhi 

Kk    z  cir- 


Capacitas 
doJij. 


■  w%  I 

Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


t6o 


GEOMETR;  PRACT. 


circuli  AF,menfiiranciam  efle  intra  afleres ,  tta,  vt  eorum  crafTities  exclu- 
dancuijvc  habeacur  dccurtatus  COBUSjCUlus  bafes  finc  circuli  Kb,  AF,  &c. 

•     S  I  vcro  alferes  doiij  verc  /Int 
aliquo  modo  circulares  ,  rjtiod  nonnul- 
Ii  afleiufltj  concipiendum  erit  dolium» 
tanquara  fruftum  cjuoddamSphaeroidis. 
Nam  curuitas  aflerum  fenfibiliter  a  cur- 
uitate  SpKaeroidisjCuius  axes  funt  rccla* 
KL.liE,  non  difTcrcnt .  Sed  quia  foktm 
axis  minor,nimirum  profmditas  dolij, 
daca  eft  ,  repericmus  ex  puncto  A,  in— • 
EJJipli  dato,maiorem  axtm  KL,hoc  mo 
do.  Interuallo  femiffis  mmoris  axis 
B  G  ,  defcribatur  ex  A  ,  arcus  ficans  in 
H,  rectamO  H  ,  ad  angulos  rcclos  ipli  minori  axi  per  eius  punctum  mc- 
dium  G  ,  ductam  :  &  ex  A  ,  per  H  ,  recla  emittatur  fecans  minorem  axem 
in  I  Recla  enim  AI,  dabir  femiHes  GAT,  GL,  maioris  axis ,  vc  lib.  r.  noltii 
Capacitas  Aftrolabij  in  fcholio  Lemmatis  fo.  demonftrauimus.  Itatiue  fi  tam  femi£- 
«lolijaliomo  fis  fphaeroidis  BKF,quam  portio  minor  AkF,  menfuretur,  vc  cap.  7.  tradi» 
dot  tum  elt ,  &  foliditas  portionis  AKF,ex  folidicate  femiiTis  BKF,dctrahatur, 

remanebit  capacitas  femiffis  dolij  ABEF,cjuac  duplicata  totiusdolij  capaci 
tatem  exhibebic .  Vtramque  hanc  rationem  dclij  dimetiendi  a  vera  dolij 
capacirate  non  longe  abeile  arbitior.  Paratus  tameninterim  fum  ,  fi  quts 
accuratiorem  inueneric ,  eam  libenti  animo,&  gracoacceptare  . 


DE  AREA  CORPORVM  OMNINO 
irrcgularium, 

Caput  XL 


*f£*7i3f         R  A  D  V  N  T  fcriprores  nonnulli  regulam  quan- 

dam  mechaniram  ad  corpora  cnmetiebda^que  om 
nino  fun:  irreguiai  la  %  tta  vt  iul> ;  egulai  Geomc- 
t-icas  ,qiiiF  hactemis  «Cplicatae  funt ,  cadere  non 
po.lnurcuiuf  nodi  font  fetuae,vrcx,amphora?Ifru 
iia  faxonim,  qfca  ncque  vnifVr.vm  funt  cralfitici , 
neciue  hrera  habenr  prorlus  recta,au:ad  bafes  pcr 
penJicu'aria,cN'C.  H,*c  efgb  regula,  qux  nullo  mo 
do  videnr  yfperrandaiira  ft  nabeft 
SoTiditascs.  FARETVR  arca  ligneaex  alVei -ibus  Itlijgatis  ,  inftar  parjlclcpipedi 
iuslibec  cor  cuiufdam,  quat  ptce  ira  oblinatur,vr  aquam  continere  poflit .  Arci  h*c  rari* 
pori«.  trrcgu  teJ  debct  cffe  Iongitudinis,latitudinis ,  atquealcicttlrtus*  vt  corpus  mccicn- 
Jarii  #  i,ura  ipfam  potttum  ,  aqua  THtiim  pMlic  opcnrt.  Pclita  autcm  hac  arca 

Horizoati  *<;uidiitaiue  ,  bciatticio  Jibcllut  >  auc  perpcndiculi  >  iniundatur 


1 
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in  eam  tantum  aquae  ,  quanrum  fatis  eft ,  vt  corpus  impofitum  omnino  te- 
gat  J  notencurque  dilrgenter  fuprema  latera  aquae  in  aflenbus  arca»,  vt  ha- 
beatur  alcitudo  aquae  vfque  ad  arca  fundum  Extratfo  deinde  corpore ,  ita. 
tannn,vt  nihilaquajexrraarcamcad.it  ,  notentur  rurfuni  latera  aquae , 
pojtquam  quieueric.  Qjiod  fi  per  cap.  ..huius  lib.  metiamur  duo  paraHc- 
lepipeda  ,  quorum  bafis  communis  eft  arcac  fundus  ,  fiue  bafis ,  alcitudinei 
vero  redae  a  latenbus  aquae  nocatis  vfque  ad  bafem,  &  mtuus  a  maiorc^ 
fubtrahamns,relinquetur  parallelepipedum  foiidiraci  corpons  propohtl 
omninoaequale.quodparallelepipedumetiamconfequeris,  fi  altttudinem 
inter  latera  aquac  bis  notata  duces  in  bafem  arcae.  Sunc ,  qui  mfufa  aqua_j 
in  arcam  ,  latcra  eius  in  afferibus  primo  loco  notenc .  Deindc  lmoolito  cor 
pore,  ciufdem  aquae  latera  fignenc .  Si  enim  altitudo  mter  pofteriora  lace- 
ra,ac  priora  ducatur  in  bafcm  arc* ,  producetur  foliditas  corpoi  is  iinpoliri. 

z  PRO  vmis ,  acque  amphoris,  fiue  ea.  lapidea?  fint ,  fiuj  cretaceae,  ita 
faciemus .  Impleatur  vas  arena,  &  eius  orificium  ica  obturctur ,  vt  aqua  ln- 
•  rcdi  nullomodo  poffit.Impofito  dcindc  vafe  in  aqua  intra  a.  cam  contcnta, 
ac  fi  eflet  corpus  quodpia  irregu!are,inueftigetur  eius  foliditas,vt  Num.i  .di 
Ximus  Deinde  exc.acu  arena,norentur  lateraaquae,  antequa  uas  vacuu  im- 
ponatur  Impofito  denique  vafe  vacuo  ,  fignentur  iterum  latera  aquae.  bi 
«amquealtnudointer  poftcriora ,  ac  priora  latera  ^^^KJ^ 
fem  arcceiprocreabitur  folidicas  folius  vafis:quz  detiacU  ex  pnori  fohdita- 
Cc,notarr>relinquet  vafis  capacitatem . 

DE  SVPERFICIE  CONVEXA  CONI 
&  cylindri  recti. 

Cafut  XII. 

VONIAM  ex  Archimcde  demonftraut- 

mus,qua  ratione  fuperficies  conuexa,fph*r*, 
Ciufquc  portionum  inueftiganda  fit :  non  de- 
erit  fortalfe^quiidemdeiideretin  cono  ,ac 

cylindio  rcfto  .  quod  ex  ijs  ,  qux  ab  eodem  j^jft^ 

Archimede  in  lib.  i .  de  fphaera  ,  &  cylindro-  conic3}Cjem 

demonftrata  funt,  obtincbic  hoc  modo.Propo  ^  bafe  ^  cui 

fitoconorcao  quocunque  ,  cnt  eius  luperh-  kirCuIofita 

cies  conuexa  conica,  fcclufa  bafe,»q»alis  cir  Us . 

culo,cuiusfcmidiamctcrcft]ineamcdiapro-  SupcrficJet 

,„  tcni  &  femidiamctrum  balis  ciufdem  coni ,  ex  pro-  fruftj  coni  ^ 

porcionahsintcr  ia^sc^              &     lindro.  dcmptis  hz 

f°U  fi  S^iS  rc"  s  fccJtur   lancquod  bafi  «q«i Mcr,  crit  fu-  fibuv  cui  A 

\  .^V°^x  .-^i  coni,  d  mptfs  bafibus  ,  «qualis  circulo,  cuius  femi-  ^ 
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medl^rf£r";iVdl?rUm  hiCmm  c°nfi^<«'«  W«mtt<  r.Archi 


bafem  .       ber  ^SjS  con'ca  con'       a d  fuam  bafem ,  proportionem  ha 

Superficies  pofA.  Sr/ ?S?  '*T W2  fcm,d"n>«'™»  ^  coni  eiufdem.ex  pro- 

demptis  ba-  aJalis  eLirculT  i  V  "S?  C°n"M?  ,c?,indri  rcai » dcmP»*  bafibu», 
fibus,cui  cir  ter  W  cvl^    ^  j      fenud'3m«cr  *  ««J  ptrffa  propor/.onabs  in 


ro. 


E  I  N  I  S   LiBRi   q  y  I  N  t  I. 


GEOME' 
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In  quo  de  Geodarfia ,  Sc  de  figuris  augendis ,  mi- 
nuendilque  in  data  proportione :  Item  de  dua- 
rum  mediarum  proportionalium  inter  duas 
datas  rectas  inuentione :  Ac  denique  de  radi» 


cum  extractione  agitur . 


XPEDITIS  ijs,qu*  de  ma- 
gnitudinum  dimenfionibus  ini 
tio  propofuimus,  reftat  vt  de__> 
re&ilinearum  fuperficierum_j 
etiam  diuifione  agamus :  quae 
Geometrise  pra&ica:  pars  pro- 
prio  nomine  Geoda:fia  voca- 
tur.  Nam  ePew&>  idem  fignificat, 
quodpartior,veldiuido.  Scio plerofque partem  etia 
i  lia,qu*  magnitudines3&  terra  metitur,  appellare  Geo 
da^fiam;  Sed  hi,  au&ore  Pediafimo  de  menluration^ 
&  partitione  terr^5Ionge  a  veritate  aberrarir.  Nam>  tn- 


2<?4      GEOMETR.  PRACT. 

j»i>,  terr<e  menfuraiio  duas  in  partcs  diuiditur.Geome- 
triam  falicet ,  &  Geodaeft.im  .  Ant  »ar>que  fcun- 
dum  arttm  menfuratio ,  &  iet  rcc  menfuratio  ejl,&  mc- 

•  '  f 'J 

G«>m«ru  rito  Ceomttria^vocatur .  <vm;is  vcfo ,  &  ctu/aemare^ 
SiS?41^  /'*  to*  tinfi0  ir2ter  diuerfu perfonasjartttio  quadam 

tjlterr<c ,  &iureopttmo  Gtodaefia  appdlaiur.  Uxc  Pe- 

diafimus. 

EDIDIT  quidemFcdcricusCommandinus  an- 
no  i5  7o.libcllumde  fiiperficierum  diuifionihus  Ma- 
chomctocuidamBagdcdino  Arabi  adfcriptum:  ipfc- 
queeademde  realium  brcuiorcm3&  magts  vniuer- 
ialcm  confcripfit  :  eftque  ftme  libcllus  vterquc-i 
acutifliirius  ,&  eruditionc  rcfertiflimus.  Idena  vero 
poftea  argumentum  alia  via  aggreffus  eft ,  &  meo  cer- 
teiudiciojfaciliori  &magis  gcnerali,  Simon  Steui- 
nius  Brugenfis  :  fcd  in  qua  aliquid  defiderari  vi- 
deatur ,  vt  omnibus  fupeficiebusrcftilineis  (quod  ip- 
fc  velle  videtur )  conucnirc  poffit .  qucd  facilc  iudica- 
bunt,  qui  illius  problemata  Geomcti  ica  attcntc  pcrle- 
gerint.Rcs  enim  propofita  nulla ratione  confici  poteft, 
nifi  prius  dusc  propofitioncs  demonftrentur ,  quarum 
priorcm  ipfe  firie  dcmoftratione  alfumit  pro  principio , 
pofterioris  vero  ne  meminit  quidem5cum  tamen  admo 
dum fit  ncceflaria,&  quam  Machomctus  Bagdedinul 
dcmonftrauitpauloalitcr,quam  nos  .  Has  ergoduas 
propofitiones  ad  initium  huius  Iib.dcmonftrabimus,& 
poftcriorcm  quidcm  longe  gcncralius ,  quam  a  Macho 
metofa&umeft.quodbcncuolo  Lcftori  iudicanduni 
relinquo.  Dcindc  fupcrficicrum  redilinearum  diui- 
fioncm  aggrcdicmur,infiftcntes  ciuldem  Stcuinij  vcfti 
gijs,  nifi  quando  gcncralius  rcm  oportcbit  dcmonftra- 
re.  Nihilautcmde  rationc  Machometi5&  Fcderici 
Commandini  diccmus.tum  quia  libellus  ipforum  iru* 

nuni- 
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manibus  omnium  eft,  ac  proptcrea  eum ,  quicunque_> 
volec5legere  poterit :  tum  quia  propofita  aliqua  figura 
multorum  angulorum  5  non  fihe  difficultate,  ac  labore 
eam  ftudiofusdiuidet  5  nihdiuifionisomnium  pr^ce- 
dentiumfigun;rummcmorfit>quod  in  noftra  ratio- 
ne  nonaccidit:  tum  dcniquequiaillorum  ratiofolum 
figuris  ordinarijs  conuenit3quae  vidclicetomnes  angu 
los  habcnt  introrfum ,  tot  nimirum  ^quot  latera  figu- 
ra  ipfa  continct  ,  noftra  autcm  via  figuias  etiam  illas 
compleditur.quo:  angulos  habent  partim  introrfum>& 
partim  extrorfum  vergentes . 

THEOREMA  1.  PROPOSITIO  1. 

S  I  magnitudoinquotuispartesfeceturvtcunque, 
&aliaqu#piam  magnitudoihtotidem  partes  ordine 
illisproportionalesrhabebunt  quotlibet  partes  prio- 
ris  magnitudinis  fimul  ad  rcliquas  omncspartes  limul 
eandem  proportionem ,  quam  totidem  partes  pofterio 
ris  magnitudinis  fimulad  reliquas  omncs  partes  fi- 
mul.  Etfiqua:libetparspriorismagnitudinis  fccctur 
induaspartesvtcunque^feceturautem  &  pars  pofte- 
riorismagnitudinisillipartirefpondensin  alias  duas 
partes  duabus  illis  propcrtionales.-erunt  quoque  ibide 
totx  magnitudines  fcttx  prcporticnaiiter  • 

SIT  magnitudo  AB,  fefta  in  quotisis  partes  vtcunque  AC,  CD,DF,EF, 
FB  &  afia  macnitudo  qualifcunque  GH,  trtiamfi  diuerfi  fit  generis  ;  fe<fta_» 
mtotidempa&rtesGl,IK,KL,LM^  Dico 
ita  eiTe,verbi  °ratia,duas  partcs  AC,CD,fimul  ad  reliquas  tres  DE  HF,FJ3, 
(unul,vt  func  dux  GI,IK,fimuI  ad  reliquas  tres  KL,Lm,M H,(imu!,&c.Quc> 
niam  enim  eft,vt  AC,ad  CD,ita  Gl,ad  IK,ent  componenJo  etiam.vt  AD, 
ad  CD,ita  GK;ad  IK:  Vt  aucem  CD,3d  DE,ua  eft  IK,ad  Kt  Igtttir  ex  *qua 
litateerit,  vt  AD,adDt,itiGK,adKL.  . 

RVRSVS  quia  conuertendo  ert,  vt  BF,  ad  FE,ita  HM,ad  ML;  erit  quo- 
que  componendo.vt  B£,ad  FE,  hl  HL,ad  ML:  Vt  autcm  F£,ad  ED,  ira  eft 


I 
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ULM  LK.  Iguur  cx  *<|uaU»tt  erit ,  vt  UE,  ad  ED,ita  HL,a  J  LKj  &  cosa* 


12  ¥ 

-t         i  ■ 


A   c  £  

P  »  *  

crt  K    ■%  K  1  c 

° 

foneiKlo ,  vt  BD,ad  EtM*  HA",  ad  LA':&  conuertendo, vt  D  F ,  adt  D  Bi  fet 
KL,ad  KH.  Uaqaccumo6emum(S,eile?t  AD,ad  DL,  ua  GK,ad  K  L ,  & 
vcDE,  ad  D  3  ,  ita  K  L,ad  K  11:  erit  ex  fcquaKtttc,  vt  A  D,  ad  D  I> ,  ica^ 
GK.ad  kH.        i  ^ 

NON  alitcroiWemusefle,vt  AC,ad  CB,  ica  C  I?  r.u  IH.  Nara  rui> 
fu-;  conuertcndo,componendo,&  ex  sequalitate  eric  vt  BC,  ad  DC,ua  H  I, 
ad  KX>&  conuertendo,vt  CD,ad  CB,i:a  IK,iJ  IH.Cum  crgo  lit  ,  vc  A  C  , 
ad  CDiicaGIJad  IK.  &  vt  CD^d  CB,ita  lK,ad  1 H  ;  erit  cx  *q uaJicacc ,  vc 
AC,adCB,itaGI,adIH.  x 

1' ARI  rationeerir,vt  A  F,  ad  FB,ita  Gm,  ad  MH.  E«t  namque  nirfili 
componendo,&  cx  arqualiute,  v  t  AF,  ad  LF,  ita  Gr\i5ad  LM^Cumjci  |0  fit 
cjuoquCjVt  BF,ad  FB,ita  LM3ad  MH:  eric  ex  xqualitate  ,  vt  AF,ad  L  B;  ua 
GM.ad  W H j  &  fic  de  cceteris.Conltat  igitur  pnmum  . 

D  h  I  N  D  H  u.ars  v.  g.  tcrtia  D  E,  fech  fit  vtcunq.  in  partes  duas  D  N, 
N£;&  tertiaquoque  pars  KL, in  duas  KO,OL,  iJUs  proportionales  .  D::o 
efleq-ioquevt  AN3ad  N B,ica  GO,ad  OH.  Erit  er.im  conuertcnao,vc  |  X, 
ad  ND,ita  LO,ad  OK:& componendo,vt  LD,  adDN,ita  LK:ad  KO.Qua 
re  cum  lk,vt  CD,ad  DF,ita  IK,ad  KL,  &  vc  DF,  ad  D  N.  ita  K  L,  ad  KO  : 
eiitex«cjualitace,vt  CD,ad  DN,  ita  IK,ad  KO,atcmcita  parces  AC,  CD, 
DN,pai -tibus  Gl,IK,ivO,proportionaics  funt. 

.  RVKSVS  quiaeicconuertendo  ,  vt  FH,ad  £D,ita  ML>ad  LK;&  ccmpo 
nendo  ,  vt  DE,:ui  Nfil  ica  KL,  ;:d  OL;  erit  ex  c>]ua!irate,v:  1  E,id  E  N  ,  ica 
M  L  ,  ad  L  Oi  &  conuertendo,  vt  N  E,  ad  LF,  ita  O  L ,  ad  L  M  ;ac  promde 
omnrs  partes  AC,CD,DN,NE,EF,FB,  ommbus  partibus  G  I  , 
JK,KO,  O  L,  LMjM  H,  proportionalcs  funt.  Igituf  r:  ih  ptima  partede- 
monftracum  cft  ,er;tvt  A  N,  ad  N  B,  ita  CO,  ad  3H.  Conflaj  ctgp  cuau* 
fecun4um-j . 

PROBLHMA  x.  PROPOSITIO  2. 

DATO  rccftijincojflipcr  aatam  rcftam  intcr  altas  duaj 
rcctas  intcrccptani  5  conftituere  quadiilatciu  arqua 
]c3cuius]atusGppolitumintcrduas  cafdcm  rcdas 
antcrccptu  Jat^  rcCt.rfitpaiallclum.  Et  datis  duo- 
bus  rc^ilineis  in^qualibus  quibukuncpcpcx  maio- 

rc 


L  I  B  E  R    S  E  X  T  V  S. 


267 


rcpcrlineamvni  Iateri  paf allelatn  detrahere  rcdi- 
Iineum  minori  a?quaIe,quando  id  fieri  potefl: ,  quod 
cx  ipfaproblematis  folutionecognofcetur. 

1  ST.T  re&tlineum  datum  A.&reftadataBC,  inter  duas re&as  B  Dp 
CE,  intercepta :  oporteatque  primum  con 
ftituere  rec"ti!ineo  A  ,  aequale  quadrilate- 
rum  fuper  datam  re&am  B  C  ,  cuius  latus 
oppofitum  inter  eafdem  reclas  B  D,  C  B  , 
interceptum  datae  re&a;  B  C  ,  fa  paralle- 
lum.Et  li  quidem  duas  redaj  BD*  CE,  (int 
parallelae  (quod  tum  demum  eueniet,cum 
duo  anguli  B,  C,  aequales  funt  duobus  re  * 
£is  jerficietur  problema  ,  a  Ci  fuper  rcc"tam  B  C,  conftituetur  paraHefb- 
grammum  B  E  ,  liue  in  angulo  B  C  E ,  fiue  in  angulo  CBD,  rcctiJineo  A  , 
aequale  , 

1  QVANDO  anguli  B,C,  recli  funr,facilius  problema  efficiemus  hae 
ratione .  Rectilineo  dato  A,  conftitiutur  per  ea,quse  in  fcholio  propo£  1 4, 
lib.  2.  Euclid.  vel  potius  pcr  ea,  quae  Num.  4.  cap.  4.  Iib»  4.  huius  Geome- 
triae  practicas  fcripfimus ,  quadratum  FGH,  #quale :  refoluendo  videlicec 
rectilineum  in  triangula,vei  trapezia,&  cuilibec  trian^ujo,  vel  trapezio  £. 


quale  quadratum  eonftituender,ac  tandetn  omnia  illa  quadrata  ad  vnam  re 
di*»endo,vt  locis  citatis  fufe  explicauinuis .  ^Deinde  duabus  reftis  B  C,  FG, 
imtcniatur  tertia  proponionalis  B  D ,  ac  per  D  >  ipfi  B  C ,  parallela  agatur 

Ll    z  DB.  ' 
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t  17.  fixtL  DE.RertanouJumenim  BR,  reailiaeo  dato  A,a?quaJe  eritj  a  cum  quaJrato 

I  GH,  sequJe  II:;  propterea  quod  tres  red*  £C,F  G,J;D,  contmue  propor- 

rionales  funr.  i/Li*r  r-ir 

IMMO  eodcmhocartificio  vti  poterimus,quandoparaIIc  2  13  I,  <~K, 
nonfictuotiiigiilos  reflos  ad  15,*  C.  Nam  conftitute  reaangufe  CD^oua 
|j  quadratoFH,id  cft,  rediJineo  A  ,  vc  ditfurn  dt:  h  prooucatur  latui  D  E, 
b  5  y /r/>;/.  dotlCC  fecet  reflas  B!,C  Jt,in  t,  K,  b  eric  parallelogrammum  13  K,  rcdangu- 
lo  C  D,  sequale  1  hoc  e(t,recliJineo  A. 

I  S  I  reri  dwerca»  BD,  CE,  non  fint  parallc.ae  ,  conuemant  ad  par- 
tcs  D,u,in  F,  (  quod  tum  fier,  cum  duoanguiiDBC,  E  C  B,  minores  iunc 
duobus  re#iY)  fitqueprimum  propofitnm  luper  1>  C  ,  verfus  F  ,  conititucre 
trapizium  reftiiineo  Aj*qualc ,  habens  latus  rcdx  13  C  ,  oppofitum  eidcm 
BC,  pa  aHeftim.  quo  I  vt  fieri  poflit ,  ncceffe  ei^  rcdilintnm  A ,  mmus  e#c 
triangufo  BCF,vtpatet . 

RECTILIN^O  trgo  AjConftruaturper  ea,qua?  in  fcholio  propof.  14,  lib. 


Y  1 


dix.mus,«quaIcquadr«u,nG,  cutui  Ittui  Ht.  c  Itcm  tiiangulo  BCF,  jr- 
quale  guadxacu»  *,cuius  latu.  LM.  Dciudc  duabus  reOij  L  M,  H I .  repo 

xiatur 
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riatur  tertia  prcpmuonalis  LN.  Inucnta  autem  re&a  O,  media  proportio- 
nali  iuterLM,&  MNi  fiat  vt  LM,  ad  O,  ita  BF,ad  F  D;  ac  tandem  per  D, 
ip(i  BC,  patailcia  agatwr  VDE.  Dico  Trapezium  BE,  redilineo  A  $  aequale 
tfCm  a  Quoniam  enim  triangulum  BCF,  ad  triangulum  DEF,  duplicatam  a  \$*fsxti. 
proporrionem  habetlateris  BF,  ad  latus  DF,  hoc  eft ,  reftai  L  M,  ad  reclram 
O:  Habec  autem  &  LM,ad  MN,dupIicatam  proportionem  cius ,  quam  ha- 
bet  LM,  ad  O  quod  LM,0,  MN,  finc  continue  proportionales.  Igitur  eric 
vt  triangulum  BCF,ad  triangulum  DLF,  ita  LM,  ad  MN  jEt  per  conuerfio- 
nemrationis,  vttriangulum  B  C  F,  ad  Trapezium  B  Ey  ita  L  M,ad  L  N.  I  b  coroll.io. 
Cum  ergo  lir,  vt  LM,ad  LN,  ita  qu  adratum  K,ad  quadratum  G,  quod  L  M,  ftxtt* 
HI,LN,corttinue  fint  proportionales ,  erit  quoque  vt  triangulum  BCF,  ad' 
trapeziu  BE,itaquadratum  K,ad  quadratu  G,hoc  eft,ita  triangnlum  BCF, 
quoJ  ipii  K,aequale  eft,ad  rectilineu  A,ip(i  G,a?quale.  Qiiocirca  cum  triagu  .  . 

lum  BCF,ad  trapez.ium  BE,&  ad  rectilineum  A,  eandem  habeat  proportio-  c 
»emi  c  asqualiaerunttrapezium  BE,& rectilineum  A,quod  tft  propofitum, 
4    S  I  T  deinde  fuper  B  C,  verfus  R,  S,  vbi  anguii  RBC,  SCB,  duobus 
reclis  funt  maiores,non  autem  verfus  pundum  concurfus  F ,  conftruendutn 
trapezium  recltiJineo  A  ,  cuiufcunque  magnitudinis  fir,  acquale,  habens  la-   ,  . 
tus  oppofitum  reclae  BC,  parallelum.  d  Fiat  rurfus  triangulo  B  C  F,  aequale  d  *4»/**** 
quadratum  K,cuius  latusLM;&  reCHIineo  A,aliud  quadratum  G.  aequale, 
cuius  latus  H[,per  ea>qua?  ad  propofitionem  r-f.Iib.i.  Euclid.  vel  potius  pcr 
ea,  quae  Num.  4.  cap.  4.1ib.  4.  huius  docuimus .  Deindc  latcribus  LM,HT, 
inueniatur  tertia  proportionalis  M  P  ,  quae  ipfi  L  M,  in  continuum  &  dire- 
clum  fit  pofita  :  atque  inter  totam  LP,  &  L  M7  reperta  fit  media  proportio- 
nalis  Q:  ac  poftremo,  vt  Q,  ad  LP,  ita  fiat  FB,  ad  FR:  ipfique  BC,  paralle- 
la  agatur  R  S.  Dico  trapez  ium  B  S,  rc&ilinco  A,  eile  aequale.e  Quoniam__>  e  ly.fexti. 
enim  triangulum  BCF,  ad  triangulum  R  S  F,  proportionem  habcc  dup.'i- 
catam  lateris  F  B  ,  ad  Iatus  F  R  ,  hoc  eft ,  proportionis  Q^,  ad  L  P  ;  Eft  au- 
tem  &  proportio  L  M  ,  adL  P,xIuplicataproportionis  L  M,  a,d  Q^vel  Q, 
ad  L  P,  quod  tres  recta?  L  M,  Q^L  P,  fint  continue  proportionales.  Igitur 
erit  vt  triangulum  BCF,  ad  triangulum  RSF,  ita  LM,ad  LPjideoque  etiam 
perdiuifionem  rationis  contrariam  in  fcholio  propof.  17. lib.?,Euclid.a  no- 
bis  demonftratam,  vttriangulum  BCF,ad  trapczium  B  S,  ita  L  M,  ad  MP„ 
/Vt  autem  LM,  ad  MP,ita  cft,  quadratum  K  ,  ad  quadratum  G  ,  quod  tres  fcoroll.zo* 
LM,HI,  MP,  fint  continue  propoi  tionales.  Igitur  erit  quoque,  vt  triangu-  fextj. 
lum  BCF,  ad  trapezium  B  S,  ita  quadratum  K,ad  quadratum  G.  Cum  ergo 
trian«>ulo  B  C  F,  conftru&um  fitawjuale  quadratum  K:g  erit  quoque  trape-  g  14  qmwH 
Zium^BS,  quadrato  G,  aeqiu;e,iioc  A\,  rcctili.ieo  A,  cui  quadratum  G,con- 
flru&um  eft  aequalc.quod  cft  propoficum. 

f  QVOD  fi  quandoduae  rttlx  BF,  CF,in  tam  rcmoto  punclo  concur- 
rant ,  vt  vix  haberi  pofTit,  (  quod  quidem  tunc  accidet,cum  ipfe  rette  fe« 
re  parallelae  funt)  abfbluemus  problema,etiamfi  punCtum  concurfus  F  ,  non. 
habeamus  ,  hunc  in  modum .  Sumpta  vtcunque  pundtrT,in  altera  earum  , 
nimirum  in  CF,  agatur  T V,  alteri  BF,paralIeJa  ;  &  duabus  BC,CV,inuenia 
tur  tertia  proportionalis  X.  Conftruclo  deinde  ex  fcholio  prepof.  1 4.  lib.  2. 
Eudid.  vel  potius,vt  Num.4.cap.4.  Iib.4  huius  docuimus,  quadrato  G,  a:- 
eualire&ilineo  A,  inueniatur tribus  BC,X,  Hl,  c^uarta  proportionalis  I  Y,  ™trfiUtift 
«icuraue  Y  Z,  lateribus  cjiudrati  parallela ..  h  Et  quouiam  eft^vt  triangu-  iexn  - 
^  "  lum> 


— ••      ^  1 
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Itwn  BCF,(fi  perficeretur,)ad  triangulum  VCT,ira  reftaBC,ad  recHX,hoe 
Sfc  l.fextr.    ci\y  icaHt,  ad  IY,  «  hoc  eii ,  ita  quaJratum  G,aJ  rc&mgul  um  lZ:fcftan- 
tcm  tnanguJLim  BCF,  maius  qui drato  G>fw  reclilineo  A:  f  qtiando  cnira 
ad  paftesangufortnft^  qui  dnobus  rcSil  iliiaores  fuut,coaUruenduai  cft  tr*. 


b  i^Htntt  pe*i8  dato  reclilineo  aeqtiale,debct  elTe  trfagttW  maius  rcaiIineo)£  erir  quo 
ouetriangiilu  VCTjindHlfte^igulO  TZ.Tgitur  vt  Num.^traditum  eir,  con 
flruarur  trapeziu  Vb,reCbngu!o  lZ,af\]uaIc:&  rribus  reclis  CV,Va,CB,inue 
c/i/W.4/f-  «  quatta  proportionali  BD,*(tra(ibfe  aute  rccla  durta  C  a,  per  D ,  nuatta 
*?/'.  BD,ritc  ci\  inuenta,^  ita  vt  viciflim  rc&Sl  Ca,li  exquilltc  ducatur,  exlubcac 

4  4.  f$xti.  quarta  proportionalcm  qusdiram  BD,)dcmirrarur  DF.,ipu*  BC,paralleIa.Di 
cotrapc7.itimB(Mitorcccilinco  A,aequale  ctfc.  Quoniam  enim  trape2ium 
BF,tiapezio  V  b,  (imile  cit,  pcr  ea,  qur  ad  propof.  r  S.  Ii  b,  6.  Edcl lJ.demon 
c  corellr-o.  ftrauimtis ;  e  crit  trapc/iurn  BP,  ad  trapefcium  V  h,vt  rctfa  £L\ad  retfam  X, 
fexti.  hoceft,  vt  recla  HJ^d  I  Y,/hoc  elt  ,  vt  quadratum  G,ad  rccranqulum  l  Z. 
f  A.fiXti.  Cumergotrapc/.ium  V  b,  rcftaingulo  IZ,asquale  iit$f  crit  quoquc  trape- 
g  ij.gaiw/i  zium  B£9qundrafoG  ,  hoc  cft ,  retfilinco  A,  yquale.qHod  cft  propolitum. 

6    NON  alitcr  ex  alia  partc  angulorum  R  B  C,  SCB,  qui  duobui  rc- 

dis 
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&is  funt  maiores,  eriamfi  pun&um  concurfus  F,  non  habeatur ,  trapezium 
conftituemus  re&ilineo  A  ,aequale ,  cujufcunque  magnitudinis  illud  pona- 
tur .  Neque  enim  in  hoc  cafu  necefle  eft,  ipfum  cfte  minus  tnangulo  BCFt 
(i  perficeretur  .  Du&a  namcjue  excjuohberfuinclo  X»  reftae  CF,ipfi  BF,pa- 
rallela  TV,eaque  ptoducla  ,inuenjatur  duabus  rectisliCjCV^c!  tia  propor 
tionajjLs  X.Ccnftrudto  dcirrde  quadrato  G,  qucd  refuiinco  A.f  t  aEqua!e;re- 
periaturtribus  rcclis  BC,XjJ&  HI>quana  proporticnalis  lY,agaturq  YZ,Ia 
teribus  quadrati  patallela,ita  v^rurlus  iit  triaguHi  BCF,ad  triangulii  VCT, 
ficut  quadratu  G,aa  rectangulimi  IZ.  Poft  ha?c>vt  Nuro.  4.  pr£cepimus,re- 
dangulo  IZ,  conllruaturtrapczium  aequale  V  e  tribus  redisCV,  V  d  , 
Cb,  inuenta  quarta^ft'  oportionali  BR,  a  (  trarthbit  autkm  recu  C  d ,  ducla 
per  R:  (i  quarta  BR,re<3e  inuenta  eit :  b  ita  vt  vkiflim  rc&a  C  d  ,  fi  accura- 
te  ducatur ,  abfcindarquartam  proportionalcm  quadlram  ER,,)  demittatur 
K  S,  ipii  BC,  parallela  .  Dico  trapezium  BS?reCtiIinco  A;SEquaJe  efle.Qc.o 
niam  cnim  trapezium  B  S^  traperio  V  e ,  frrmle  eit,  pcr  ea;  quae  in  fchclio 
propof.  1  % .lib^.EucliiU  monftrata  funt  4  nobis  5  c  erit  trape/.iuin  B  S ,  ad 
trapczium  V  c  ,  vt  re&a  BC,ad  reclam  X,'hcc  eil ,  vt  rccla  H  I  ,  ad  rc&arn 
IY,  d  hcc  eit ,  vt-quadratwm  G,ad  rectangulum  I  Z.  Cjim  crgo  trapezium 
V  e,  rectangulo  IlZ:2equale;iit  5*  erit  quoque  trapezium  BS,quadrato  G,hoc 
€it,rectiIineo  A,afrquale.qucd  eit.propoiiturn. 

7  I AM  vcio  datis  dinobus  re&iJine  is  quibufcuRque  A  ,  &  E(^DEFG- 
HT,  fit  ex  poitcriore.-quod  maius  ponatur  ,  auferendum  rcfiilineum  hahens 
Jatus  lateri  BI,  parallelunv>  arquale  priori  A,quod  niinus  ilatuatur,  fi  fieri 
quidcm  id  rotctit .  Fieri  autcm  poterit  fcmp.er  in  figuns  onines  angulos 
habcntihus  introrfum,  inaliis  vcronon  fcmper.Per  ca3qua:  in  fchofio  pro- 
Y>of.  i4.Iib.i.Euctid.vel  potius  per  ea ,  qua?  Niim,4.cap.4.hS,4.  hitius  tr»- 
<lidimus,conitruati*r  quadratum  JCM,  reclilineo  minori  A,  aquale  .  De> 
inde  ex  angulo  C,  qui  lateri  J3I,  proximus  eit^ducla  lateri  B  I  ,  parallela^ 
•COjConftituaturreclilineo  BO,  eadem  rationc-quadratum  aequale  P  Q^Rt; 
-&  dttabus  rfctis  KN3  PQ,  inuenta  tertia  proporrionali  KS,ducatur  ST,ip- 
ti  KL,  parallela:J;Eritque  reCtagulu  KT^cotenriilfub  prima  linca  KL,&  ter> 
tiaKS,quadrato  mediae  PQ.hoc  eft,rccu]ineo  B03a:qua]e,Et  qucnia  KS,in 
trenta  cft  in  hoc  exemplo  minor  /atere  K  N  :  ideoque  &  recrangulum  K  T  > 
«ttinus  quadrato  JClvl,  hoc  cft,rec"tilineo  A,eritetiam  i  ec~iiiineum  B  O  ,  mi- 
nus  redilineo  A  .  Ex  propinquiorc  ergo  angulo  H,ducta  rurfum  ipfi  CO, 
.vel  BI,  parallela  HV,  riat  iterum  teCtilineo  CH,  asqwaie  quadratum  ,  cuius 
Jatus  X  :  Et  duabus  rcdis  KN,  &  X,  inuenta  tertia  proportionali  S  N ,  qu* 

-in  hoc  exemnlo  terminatur  in  extremo  lateris  KN;£  erit  rurfum  reclangu-  g  17. 
^tm-SM,  fub  prima  linea  ST,3f  tertia  S  N,  comprehenfum  a^quale  quadra- 
to  mediai  X,hoc  eft,  rcdilineo  C  H .  Cum  crgo  &  K  T,  ipfi  B  O,  fu  ofleo. 
fum  acquale  :rrit  totum  quadratum  KM,  hcc  eft,  rccltlineum  A,  toti  refti- 
.lineo  BCVHOI,a?quaIe ;  ac  proinde  ex  maiori  reclilinto  per  redam  H  V, 
Jateri  B  J,  parallelam  redilincum  detraximus  minori  reclilineo  A,  aequalc. 
«uod  faciendum  erat. 

8  QV  O  D  ii  duabus  rccVis  K  N  ,  &  X ,  inuenta  terth  proportionaHs 
tHdUc  minor,quam  SN,  nimirum  acqualis  ipfi  S  Y ,  ita  vt  t  edangulum  S  Z  j  ^ 
fctuadrato  recla?  X  ,  vel  reclilineo  CH,  foret  acquale  :  ducenda  eflet  ex  prp- 
-*iwo  an£uk>  P>a4ja  jparaileUPa,  &xc£tiliftcoD  H,  coiiftuuendum  qua* 

-  -  '  dtatum 


f  1 7  frxtk 
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dratum  aequale  5  atque  rectse  KN,  &  lateri  poftremi  huius  quaJrati  inuenti 
adiungenda  tertia  proporttonalis,  &  ci abfcindenda  arqualis  Y  b.  £t  (i  Y  b, 
fbret  minor ,  quam  Y  N  ,  ducenda  a  Jhuc  elfc:  cx  proximo  angulo  G,paral- 
lela  lateri  Bi,&  redilineo  inter  hanc  pai  allelam,  &  D  a,comprehenfo  effi- 
ciendum  quadratum  aequale  :  ac  re&ae  KN,  &  Jateii  huius  quadrati  adiun- 
genda  tertia  proportionalis ,  &c.  Atque  ita  progredienJum  dcinccps,donec 
tnuenta  iit  tcrtia  proportionalis  S  N  ,  qiur  tcrminccur  i n  N  ,  (  qualis  fuic 
tertiaproportionalisSN,  duabus  K  N  ,&  X,inuenta)  velcuius  tcrminus 
vltra  N,  cadac .  Quandocnim  terminatur  tn  N,  erit  rcailiueum  interB  I  > 
&  vltimam  pa-allclam  comprehenfum  cequale  quadrato  K  M  ,  hoc  eit ,  re- 
culineo  A  ,  vtoftenfum  fuic  de  rectiJineoB  H  ,  paulo  ante  hunc  Num.  8. 
Quandoautcm  rcrminus  cerriac  proportionalis  cadit  vltra  N  ,  vidclicet  irt 
b.  ica  vt  rectangulum  Y  d  ,  iit  asquale  v]cimo  qnaJrato  inucnto  ,  hoc  eft  f 
rcctiJincoDH;  ac  proinde  totum  rectilineum  inrcr  B  I,  &  vltimam  paralle- 
Jam,hoc  e(r,re£tangulum  K  d  ,  maius  quadrato  K  M  ,  vcl  rectihnco  A  ;  eric 
vltimum  rrctilincum  DH,maius  rectangulo  N  J,  propccrca  quod  K  Z,  ipfi 
BH,  xquale  eft,  &  Yd,ipfi  DH.  Quare  d  fuper  reCiam  D  a,  intcr  retfasDV, 
a  H,  conQituatur  tiapc/.iuin  D  f,  per  paraiiclam  c  f ,  reCt.in.;ulo  N  J,*qua- 
Ic,  vt  fiipraNuta  tradicum  ell:  erit  rechlineum  intcr  BI,&  c  (,  parallclas 
coiucntumxc]na'cquadracoKMJi  )ceii,recLtiiinco  A. 

CAETHRVM  non  cil  nccei)e,vt  iempera  proximo  angulo  parallela  du 
cacur  m  ugura  Bb.QuanJo  namque  (cnius  iu Jicaret  plus  nnnus ,  paralielam 
cx  aiiquo  angulo  non  proxmio  ductam  aujerre  rccltltncum  niium  quadra- 

to  KM, 


LTBER  SEXTVS. 


27J 


to  K  M  ,  vel  non  multo  rriaius ,  ducenda  effet  parallela  ex  eo  angulo,  8c  rc- 
CHlineo  abfciflo  conftruenduni  asquale  quadratum  ,  &  reliqua  perficienda , 
Tt  prius . 

DENIQVE  fi  aliquando  deprehenderetur ,  re&ilineum  abfcitfum  no* 
cfle  multo  raiaus  quadrato ,  conftituendum  eflfet ,  vt  Num.  3.  docuimus,  ftu 
per  paiallelam  illam  trapezium  aequale  reccangulo ,  quo  quadratura  K  M  % 
rectilineum  abfciflum  fuperat. 

9  E  X  his  puto  fatis  ftudiofmn  Leclorcm  intelIigere,quo  pa&o  in  alijg 
exemplis  fe  gerere  debeat.Nam  fi  verbi  gratia  ex  hoc  propcfito  reclilineo 
irregularifllmo  per  lineam  lateri  AM,  paraKelam  abfcindenda  fit  portio  ae- 
qualis  alteri  euipiam  rectilineo  minori ,  ^  t> 
producemus  M  A,vfque  ad  N.Et  fi  quidem  p 
deprehenfum  fueric  triangulii  A  B  N  ,  efle  K  ^  ^J^>]>  : 
aequale  dato  reCHlineo  minori  ,  (  quod 


fciecur  ,  fi  quadratum  triagulo  a>quale  con  Cc^s 
ftructum  ,  fucrit  ajquale  quadrato,  quod 
clato  reditineo  minori  conftruitur  aequale ) 
recla  AN,probIema  efficiet.Si  vero  maius, 
conftrtiemfis  fupcr  AN,verfus  B,trapezium  per  parallelam  ipfi  AN,  aequale 
exceflTui :  Ac  fi  minus,  ducemus  LO,  paral/elam  .  Nam  fi  fueri  t  dcprehen- 
fum  re&ilineum  NL,  asquale  defe&ui ,  problcma  efficiet  parailela  L  O  :  Si 
vero  maius  conftituemus  fuper  LO,verfus  M  N  ,  per  parallelam  ipfi  M  N  , 
trapeziu  exceilui  aBquale.Eajenim  parallela  problema  foluet:Atf?  minus,pro 
ducemus  OL,ad  P:  Et  fi  quidem  triangulu  A'LP,  fucrit  aequalc  defcclui,tota 
parallela  OP,quaeftioni  fatisfaciet:  Si  vcro  maius,*  conftituemus  in  angu- 
Jo  iC,  triangulum  fimiletriangulo  JCLP,&  excefllii  aequale  ;  ita  vt  hoc  trian 
guluni  vna  cam  re&ilineo  per  parallelam  LO,abfciflo  fit  dato  re&ilineo  mi 
nori  aequaic  Ex  quo  coIIiges,prob!cma  in  hoc  cafu  folui  non  pofle,cum  duas 
parallelcTmimiru  LO,&  illa,quae  triangulum  ipfi  JCLP,fimiIe  aufert,  refecet 
cx  toto  re&iliaeo  BG,  partem  dacoreCtilineo  minori  sequalem.  At  fi  trian- 
gulum  KLP,fueric  minus  defedu  pr3sdi<fto,ita  vt  hoc  triangulum  vna  cum 
redilineo  per  parallelam  L  O  ,  abfciffo  fic  minus  dato  reCtilinco  minore, 
ducemu*  per  D,  parallelam  QR..  Et  fi  quidcm  reftilineum  P  R  ,  32quale_> 
fuerit  defeCtui ,  quo  figura  KPLm  ABNO,  a  dato  reclilineo  minore  deficit?, 
fa&um  eric  per  parallelam  Q  R ,  quod  iubetur  :  Si  vero  maius ,  parallcla , 
quae  cum  Q_R.,  verfusOP,  auferetre&ilineum  huic  excefliii  asquale,  fatif- 
faciec  problemati :  At  fi  redhlineum  PR,  fuerit  minus  praedicto  defcciu  ,  & 
triangulum  CDH,  inucntum  fuerit  vltimo  huic  defeclui ,  quo  re&ilineum 
PR  ,  a  predi&o  defe&u  deficit ,  a?quale,  parallela  DQ,  quaeftionem  diflbl- 
tiet :  Si  autem  triangulum  CDR,fuerit  maius  hoc  vltimo  defedu  ,  b  fi  ad  C, 
conftituatur  triangutum  cxceffui  aequale,&  fimile  triangulo  CDR,  fatisfa- 
cient  quaeftioni  dua?  parallelae ,  vidleicet  D  Q,  &  bafis  praedidi  trianguli 
conftituti  >  atque  in  hoc  cafu  per  vnicam  parallelam  fatisfieri  problemati 
nequit :  Si  denique triangulum CDR  , minus extiterit eodcm  1II0  vltimo 
defeftu  ,  ducemus  parallelam  IS.  Et  fi  quidem  reclilineum  D  I,  aequale  fue- 
rit  i!li,quo  triangulum  C  D  R,  minus  eft  vltimo  illo  defedu  ,  crit  toturrcj 
re&ilineum  ISDCBAMLKI,datominoriredilineo  aequale  :  Si  autem  re- 
clilineum  D  I>  inatqualc  fuerit,progrediemur  vkerius,vt  iam  faepiusdi&um 
4.  X  k  M  m  eft, 
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eft ,  donec  reAilineum  inueniamus  dato  minori  reailineo  «quale;  Inuenie- 
tur  autem  omnino  vnum  aquale ,  cum  totum  retfilineum  BG,  maius  pona- 
tur.  Videsigitur,  facile  conijci  poffe,qwando  problema  per  vnicam  pa- 
rallelam  folui  poflit ,  &  quando  non  ,  fed  per  duas  :  Quotiefcunque  enim 
incidemusineiufmodi  triangulum  in  ipfa  conftruclione  ,  quaha  fuerunt 
KLP.  &  CDR,  cx  quo  auferendum  fit  triangulum  hmile,  &  aecjualc  excdiui 
alicui,fo!ui  problema  nequir,nifiper  duas  parallelas. 


PROBL.    2.   PROPOS.  3 


DIVISO  redilineo  quolibet  in  triangula  ex  vno  ali- 
quo  pundo,re&as  lineas  ipfis  triangulis  ordine  pro- 
portionales  inuenire. 

SIT  reftilineum  quodlibet  ABCDEF,diuifum  in  triangula  ABC,  A  CD, 
A  D  E,  A  L  F,  per  redas  ex  angulo  A,  (  vel  aliquo  punclo  aflignato  in  vno 
latere)  adomnes  angulos  oppofitos  du<fhs :  atque  hifce  tnangulis  inuenien 
dae  fincordine  totidem  refta?  proportionales.  Ex  omnibus  angulis ,  dtn  r:o 
angulo  A  ,  ad  rectas  ex  A  ,  egredentes  ducantur 
perpendiculares  BI,  CL,  D  K,  DN,  EM,  FO,  pro 
altitudinibus  triangulorum  .  (Nihil  autem  re- 
fert,  fi  interdum  perpendiculares  cadant  in  rcctas 
extra  triangula  produclasjcuiufmodi  hicfunt  DK, 
DN,  )  ita  vt  fingula  triangula  binas  habeant  alti- 
tudines,  pra?tcr  duo  extrema,  quac  fingulas  dun» 
taxathabent.  Demde  in  re&a  quacunque  G  H  , 
acctpiatur  GI\aequahs  alcitudini  BI,  pnmi  trikn- 
guli  ABC,-  &PQ,  arqualis  altitudini  D  K,  fecundi 
trianguli  A  C  D,  refpcctu  eiufdem  balis  AC.  Boft 
haec  fiat,  a  vt  CL,  alcicudo  fecundi  trianguli  refpechi  bafis  AD,  ad  Blij  al- 
titudinem  terrij  rrianguli  A  D  E  ,  refpectu  eittfdem  bafis  A  D  ,  ir.i  P  Q ,  ad 
QK,*  Etvt  DN,  alticudo  rcrcij  rriangnli  ADE,  refpcdu  bilis  A  i  ,  ad  F  O, 
alticudinem  quarti  rrianguli  A  B  F,  r  e  f p  cct  u eiufdem bafii  Ai.:,  ita  QR  ,ad 
K  H ,  acque  ita  deinceps  ,  (i  piura  fuennr  rriai.guia,fi:mendo  femptr  duaj 
altitudines  ad  communcm  baiem  dcmiflas  ,  Cxc.  i)ico  qu.irnor  reftas  G  P, 
PQ,  QR,  RH,  cfle  quntuor  rrtantulii  ordtnc  proportionales.  Nam  vt  ir_j 
fchoiio  propof.  i.  lib.  6.  Fuclid.  demcnHi aum  cll.a  nobis  .  ita  c i\  triangu» 
Jum  ABC,  ad  triargulum  ACD,vt  altitndo  BI  ,  ad  altitudiium  D  K  .  pio- 
ptcr  bafem  communem  AC,  hoc  cit ,  vt  Gl\ad  PQ,  cum  hae  fcmptae  fint  il- 
bs altitudinibut Bquale* Hadcm  dc  oaufa  iti  cti  mangulum  ACD,ai 
triangulum  ADl\  vc  akicudo  CL,  ad  altitudincm  FM,  hcc  cll,  vt  P  Q,  ai 
QK,cum  cx  conftructione  fir,  vt  CI  ,ad  BM,  ita  PQ,  ad  QK.  Pari  dcnique 
rationc  ita  dhrun<;ulum  A  D  E,  ad  triangulum  A  B  F,  vt  altitudo  DN,  ad 
aIticudinem,FO,hoc  eft,vt  QR,ad  RH,  cum  lit  pcr  confiructionem,vt  DN, 
ad  I O,  ita  QR,ad  RH.  Contiac  ergo  id,quod  propoiitunj  fuit. 

▲LjV 
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SlT  rurfus  re&ilineum  ABCDEF,  diuifiim  m  triangula  A  B  C,  A  CD, 
ADE,  AE  F,ex  pun&o A.  Quoniam bina proxima tmngula conftituunc 
quadrilaterum  ,  cuius  diameter  eft  latus  vtrique  triangulo  commune  ,  cu- 
iufmodi  eft  ABCD,  ducemus  diametro  AC,ex  D,  parallelam  DO,  quse  fe- 
cet  latus  BC,produ&um  in  O.  Sic  in  quadrilatero  ACDE,  diamecro  A  D, 
paraJIelam  ducemus  EP,  quarfecet  latus  C  D  ,  protra&um  in  P.  rtemquc-* 
in  quadrilatero  ADEF,diametro  AE,  parallelam  ducemus  F  quse  htu» 
D  E,  produdum  fecet  in  Q.  Deinde  in  re&a  quauis  G  N  ,  fumantur  GH, 
HK,  ipfis  BC,CO,cequaIes.  Et  tribus  CD,DP,  HK,  reperiatur  quarta  pro- 
porcionalis  KL.  Ac  candem  tribus  DB,  Ecj,KL,quarta  proportionalis  inue* 


H 

L 
H 


5  V 


M 


niatur  LN.  Dico  inuentasefle  quatuor  re&as  GH,  HK,  K  L,  L  N,  quatuor 
triangulis  proportionales  .  Ductis  enim  ex  A,ad  0,P,  c^pun&aconcurfuum 
re&is  AO,  AP,AQ,  *erit  triangulum  ACD,  crianguio  ACO;  &  triangu- 
lum  ADE,trianguIo  ADP;  &  rnangulu  AEF,  rriangulo  A  E  Q,aequale.  b 
Cum  ergolit,  vcBC,  ad  CO,  hoceit,  vt  GH,ad  HiC,ita  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  ACO,hoc  eft,ad  triingulum  ACD:  Item  vt  CD,ad  DP,hoc 
cft,  vt  HK,  ad  iCL,  ita  triangulum  ACD,  ad  triangulum  A  DP,  hoc  eft  ,  ad 
triangulum  A  D  E:  Et  vt  DE,ad  EQjioc  eft,  vt  iCL,  ad  LN,ita  triangulum 
ADEjad  triangulura  AEQ,  hoc^ad  criangulum  AEF;  perfpicuum  eft  id, 
quod  proponicur. 


M  m  t 


ALL 


a  $7»  primi 
b  1.  ftxti. 
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A    L    I    T   E  R. 

RATIONESduaB  cxpo(Itap,qua5expcditiflimae  funt,propria  eft  triagn- 
lorum  ,  in  quas  diuidicur  figura  perretfas  ab  vno  aljquo  punfto  in  quouw 
Jatere  dato ,  vel  ab  aliquo  angulo  emiflas:  poceic  ramcn  ldem  hoc  problema 
abfolui  alio  modo ,  qui  in  quaslibet  figuras  conuenit ,  Jicec  non  hc  tam  ex- 
peditus .  Ica  ergo  agemus :  Sic  eadem  figura  proxima  diuifa  in  rnangula , 
vel  ec/am  in  plurium  iacerum  figuras.*  Ec  primo  trianguio  ABC,vel  primae 
aMw/4f.  figurac,  reftangnlum,  vel  quoduisaliud  paralleJogrammum  non  reclangu- 
frtm$.  Jum  jgqu^ie  conftruatur  IS:  £t  fuper  reclaill  R  S  ,  aJiud  taralJelo^rarnnium 

ST,  iecundo  triangulo  aCD,  rel  fecundae  figurae  armiale  ,  habens  angulum 
SRT3angulo  I,arquaJem  .  Item  fuper  rectam  T  V,  aJiud  VX,teitio  triangu 
Jo  ADE,  vel  tertiat  figurae  aequale ,  angulum  habens  VTX,  aequalem  eidem 
angulo  I:  Ac  denique  fuper  rctfam  XY,  aJiud  Y  M,  quarto  tnangulo  AEF, 
vcl  quartae  figur*  xquaJe  ,  angulum  YXm,  habens  aequalcm  eidcm  angulo 
I:  atqueira  dcinceps,  fi  plura  fuerint  triangula ,  veJ  figura?  .  Dico  rtCtas 
IR,RT,TX,XM,  triangulis,  vel  figuris  efle  p.oportionaJes .  Nam  ex  qua- 
tuor  re&angulis ,  veJ  parallelogrammis  conftituitur  vnum  totum ,  vt  ex  de- 
mcnftracione  propof.4f.Iib.i.Euclid.  manifeicum  eit,  propter  angulos  I, 
SRT,  V  I X,  YXM,  acquaJcs:  ac  proinde  omnia  quatuor  eandem  habent  al- 
.  titudinem.^Igiturre^aeIR,RT,TX,XM,proportionaIesfuncparallelogra 

*•  mis^idcoquc  &  criangulis,fiue  flguris.quod  eft  propoinum  . 


PROBL.    3     PROPOS.  4. 

D  A  T  V  M  re&ilineum  per  reftam  a  quouis  angulo , 
vel  pun&o  in  aliquo  larcre  dudtam  in  proportionem 
datam  diuidcre :  ita  vt  antecedens  proportionis  0  m 
quam  malucris  partcm,  vergat. 

S  l  T  primum  triangulum  qtiodcunque  A  B  C ,  per  reclam  ex  angulo  Af 
«Ifuidendu  fn  dms  parces :  ica  vc  pars  adB,  vergens  ad  reliquam  partcm  ha- 
beac  proportionem  datam  D,ad  li.  Sccetur  latus  B  C,  dato  angulo  oppofi- 

tum  ,  per  ej,quje  in  fcholio  propof.  ic. 
lib.6.  Euclid.docuimm,  in  F,  ica  vc  ca- 
dem  fu  proportio  BF,ad  F  C,  quc  D,ad 
E,  ducaturque  rewta  A  F.  Dico  eile  vt 

i  I.  fexti.     ^  /   *~ *      D>  a^  Bj  ita  triangulum  ABF,  ad  trian 

gulum  AFC.chit  cnim  triangulu  ABF, 
adtriangulum  AFC,vcBF,ad  F  C,  hoc 
M       £  eic,vtD,adE. 
DRINDE  licidem  criangulumA  B  C, diuidendum  in  duas  pnrces  ,  pcr 
accUm  cx  nunfto  F,  dato  in  lacere  BC,ica  vt  pars  vufus  B,ad  telicjuana  |  u 
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tem  habeat  proportionem,  datam  D,ad  E.  Duda  ex  dato  punfto  F ,  ad  angu. 

Jum  oppofitum  A  ,  reda  F  A,vc  totum  triangulum  in  duo  trianguJa  fit  fe- 

£tum  :  a  reperiantur  du*  re&ae  GH  ,  Hr,  habentes  eandem  proportionem  ,  a  ^  kufau 

quam  rriangulum  ABF,*ad  triarfgulum  A  F  C :  totaque  G  I,  fccetur  in  H,  yt 

eadem  fit  proporcio  GH,  ad  HI,qu*  D>ad  E.  Et  quia  puniturn  H ,  C2diz  in 

extremum  primae  linede  GH;  eftque  vt  GH,%ad  H  I,hoc  eft,  vc  D  ,-ad  E,  ita 

triangulum  ABF,ad  triangulum  AFC :  diuidet  retta  F  A,ex  dato  punfto  F, 

ad  oppoiitum  angulum  A  /ducta  triangulum  A  B  C,  in  duas  partes  in  data 

proportione  D  ,  ad  E. 

SIT  rurfus  data  proportioK,ad  L,  diuidendumquc  (Tc  triangulum  ABC, 
cx  puncto  F,in  duas  partes  eiufdem  porportionis  .  Diuidatur  tota  GI,in  M, 
ita  vt  eadem  fit  proportio  GM ,  ad  MI ,  quae  iC,ad  L.  Et  quoniam  diuifionis 
punctum  M,cadit  in  primam  partem  GH,  totius  lineas  GI,  ftcabinnis  BA  , 
bafem  primi  trianguli  dato  puntto  F  ,  oppofitam  ,:<in  N  ,  vt  eadem  fit  pro- 
portio  B  N,  ad  N  A,  quae  G  M,ad  M  H.  Dico^u&un  redam  FN,  proble- 
ma  efficere ,  hec  eft ,  ica  effe  triangulum  BFN,  ad  trapezium  F  N  A  C  ,  vc 
JC,ad  L.  Quoniam  enim  retfae  GH,Hl,  triangulis  AHF,AFC,proporciona- 
les  inuentae  funt:&  tam  primam  parcem  GH,  in  M,  quam  pnmum  triangu-  a  T  feXfi. 
lum  ABF,per  retfam  FN,  fecuimus  proportionalitcr ,  *  cum  fit  uiangulum  ^  lt  ^U\HU 
BFN,  ad  triangulum  NFA,  vt  BN,  ad  N A,hoc  eit,vt  GM,  ad  M  H,  b  erit  vc 
GM,  ad  \\  I,  id  eft ,  vc  2C,  ad  L,  ica  BFN,  criangulum  ad  trapezium  FNAC. 
quod  eft  propofitum. 

DENIQVE  data  fit  proportio  0,ad  P,fecandumque  fit  triangulu  ABC, 
jn  duas  partes  eiufdem  proportionis .  Diuifa  tota  G  I ,  in  Q>  ita  vt  eadcin 
fit  proportio  GQ,ad  QI,  quaeO,ad  P:quoniam  puntfum  diuifionis  Q,cadic 
in  fecundam  partem  HI,  totius  lineae  G  I,  diuidcmus  A  C  ,  baftm  feciindi 
trianguli  dato  pundo  F,oppcfitam  in  R,vt  eadem  fit  proportio  AR,ad  RC, 
quae  HQ,  ad  QI.  Dico  duttam  reaam  FR,probkma  cflkere ,  hoc  eft,  ita__» 
efle  trapezium  ABFR  ,  ad  triangulum  RFC,  vt  O,  ad  P.  Quoniam  enirn^ 
rectas  GH,H[,repertae  (iint  triangulis  ABF,AFC,  propomonales;&  tam  ie- 
cundam  partem  H  I.  in  Q,  quam  fecundum  triangulum  A  F  C,  per  reaam 
FR,  fecuimus  proportionaliter":  c  cum  fit  triangulum  APR  ,  ad  rriangulum 
CFR,Vt  AR,ad  RC,hoc  eft,vt  HQ^ad  QI :  d  Ent  vt  GQ,ad  Ql,hoc  tii^vt 
O  ,  ad  P,  ira  trapezium  ABFR,ad  triangulum  RFC.quod  cfl  propohtum. 

I  A  M  vero  fi  antecedens  proportionis  vergere  debeac  verfus  Cprcpor- 
tiooue  data  fit  0,ad  P,-  fiet  id  commodifllme ,  fi  triangulum  ex  F\diuida:ur 
fccJndum  piopotcionem  P,ad  0,ita  vt  antecedens  vcrgat  verfus  B,!:cutdo. 
cuimus .  Nam  tunc  pars  verfus  C,ad  reliquam  habebit  propomonem,quam 
N  O  ,  ad  P ,  per  conuerfam  propbrtionalitatem .  Quod  eciam  in  alijs  flguris 
incelliai  volo  • 

S  I  T  deinde  multilatera  figura  quaccunque  ABCDEF,  perrcaam  ix 
aneulo  A  ,  dudam  fecanda  in  duas  partes ,  ita  vt  pars  ad  B,vergens  ad  rcli- 
quam  partem  proportionem  habeac  dacam  M,  ad  N.  Dutfis  ex  datoangulo 
A,ad  omncs  angulos  oppofitos  redis  particntibus  figuram  inquatuor  trian- 
gula ;  e  inueniatur  ipfis  quatuor  reaae  proportionales  GH,HI,IiC,iCL.  To- 
ca  deinde  GL>fecetur  in  0,vt  eadem  fit  proportio  G  O,  ad  OL,quae  M  5  ad 
Etquoniamdiuifionis  punftumO,  cadit  in  ternam  lineam  IiC,  fecabi- 
mus  temi  trianguli  balem  DE,  dato  anguio     oppofitani  io  P,  vt  fe^a  eft 

IiC> 


c  i, 
di 
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IK,  in  O,  ducemufqne  re- 
dam  a  P  .  Dico  efle  refti- 
lineum  ABCDPA,ad  refti 
lineuin  aPEFA,  vtG03ad 
OL,  hoe  efl,  vtM,adN. 
Quoniam  enim  triangula 
reailinei  dati  proportiona 
lii  ftmtordtne  rectis  GH, 
VJ  1  K,K  L  3  perconftru. 
clionem  ,  tertiumque  trian 
gulum  ADE,&  lineam  tertiam  I  K  ,  diuifimus  proportionalirer  per  reclam 
t  t.fexti.      aP,&  in  punfto  O;  *  cum  fic  vt  DP,  ad  PE,  hoc  eft,  vt  TO,  ad  O  K  ,  ita_i 
b  i.  triangulum  ADP,ad  trianguIuoVA  P  E  j  £  Erunt  tota:  quoquc  magnicudinrf 

fe&ae  proportionalicer,  hocelt ,  erit  A  BCD  P  A,  ad  AVEFA,  vt  GO,  ad 
OL,  hoc  eft,vt  M,ad  N.quod  elt  propolittim. 

QVOD  G  pun&um  0,diuidens  redam  GL,  in  duas  partes  proportionis 
datae  M,ad  N,caderet  in  alicjuod  punclorum  H.r,A',vt  in  I,tern.inum  fecun 
dx  lincsc  HI,  diuideret  re&a  A  D,  terminans  fecundum  triangulum  ACD, 
torum  re&ilincum  in  dacam  proportionem  .  Nam  tunc  per  primam  parcem 
propof.  i .  huius  lib.  etiit  A  B  C  D  A,  ad  A  D  E  F  A,  vt  M,  ad  N  ,  vt  per- 
fpicuum  cft. 

DATViM  praeterea  fit  reclilineum  ABCD,  ex  pun&o  E,  dato  in  latere-* 
A  B,  diuidendum  in  duas  partes  ,  quarum  prior  ad  B  ,  vergens  ad  pofterio- 
rem  partcm  habeat  proportionem  datam  K  3  ad  L.  Duclis  ex  dato  pun£o 


c  f .  Mms.  H>?J  °^»«.anguIos  eppofuos  reSis  diuidentibus  reclilineitm  in  tot  trian- 
gula  rno  nuuuv ,  quot  latcra  ngura  lubct ; « loueaiantur  rctf*  FH,HI,IG, 

traa« 


I  ^  " 
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criangulis  EBC,ECD,EDA,proportionaIes.SecTa  deinde  totaFG,in  M,feci 
dfi  data  proportione  K,ad.L  :  quonia  diuifionis  puntf  u  M  ,  incidit  in  primi 
linea  FH,diuidemus  primi  tiianguliEBC,baftmBC}dato  pundo  E,oppofiti 
inX,  vt  F  H  ,  fecta  eft  in  M.  Iunfta  namquerecla  EX,«  erit  triangulurrL-»  a  i.  hu\uu 
EBX.adfiguramEXCDAEJvtFM>ad  MG,  hoccft,  vt  K,ad  L  :  propterea 
quod  triangula  EBC,  ECD,EDA,  reftis  FH>  H  [,  I  G,  proportionalia  funt 
ex  conftructionej&prim^  parces  EBC,  FH,  fe&aefunt  per  re<5hmEX,& 
in  M,  proportionaliter  \  b  cum  fic  EBX,  ad  EXC,vc  BX,ad  X  C,  hoc  eft ,  vt  b  1 .  fixii* 
FM,ad  MH.Conftat  ergo  propofitum. 

SI  proportio  data  fit  N  ,  ad  O,  fefla  FG,  in  P,  fecundum  proportionem 
N,ad  O,  cadec  diuifionis  punctum  P,in  fecundam  Jineam  HL  Igicur  fi  fecun 
di  trianguli  LCD,  haf^s  CD,  dato  punclo  L,  oppofira  fecetur  in  Q  ,  vt  fecla 
eftHl,in  P,  neaaturquereaaEQ,ceritrurfusrlguraEBCQE,adfieuram  c  r.  huiuu 
EQDA,vt  FP,ad  FG,hoc  eft,vt  N,ad  O. 

S  I  dcnique  data  fit  proporcio  R,ad  Sj  feclaFG,in  V,fecundum  propor- 
tionem  R,ad  S,  cadec  diuifionis  pundum  V  ,  in  tertiam  Jineam  I  G.  Quam 
ob  rem  li  certij  trianguli  EDA,bafis  DA,  daco  punflo  E,  oppofita  fecetur  in 
T,vtfeclaeft  IG,  in  V,  iungaturque  reda  ET;  ^  erir  rurfus  figura  EBCD-  d  1.  hniuu 
TE,ad  triangulum  ET  A,vt  FV,ad  VG,hoc  eft,vc  R,ad  S. 

ATQVE  hac  via  procedendum  eii  in  omnibus  aJijs  figuris ,  quse  latera 
totidem  habeant ,  quot  angulos  ,  id  eft,  in  quibus  omnes  anguli  introrfuro 
vergant . 

IDEM  hoc  problema  efficicmusin  rcclilineo,  cuiusanguli  partim  ex- 
trorfum  vergant,&  parcim  introrfum,dumodo  ab  angu!o,vel  punclo  daco  in 
Jacere  duci  poffint  linex  rcftae  diuidentes  reclilineum  in  triangula,  qux  nul- 
Jum  ipliuslacus  fecent .  Vc  in  hac  figura  ofto  Jaterum  aB(  DEFgH,  cuiui 
quinque  anguli  B,C,  D,  F,H,tnirorlum  vergunr,  &  reliqui  tres  B  AH,  DtF, 
F  G  H,  exrrorfum  ,  ductor  funt  red*  ex angulo  A  ,  ad  omnes  angulos ,  prx- 
ter  quam  ad  duos  proximos 
B  ,  H ,  nullum  figurae  Jatus 
interfecantes  .  e  Si  igitur  TJ 

reperiamur  fex  redab  I  K  ,  /\  c  3.  huiuu 

XL,LM,MN,NO,OP,fex 
triangulis  A  B  C  ,  A  C  D, 
ADE,AEF,  AFG,  A  G  H , 
proportionales  5  &  tota  Ji- 
nea  L  P ,  fccetur  in  S,  fecun 
dum  datam  proportionem 
Q>ad  R;atq.bafisDE,tertij 
triaguli  (Na  diuifionis  pun 
dum  S,  in  tertiam  lineam 
LM^incidir)datopundo 
A,  oppofita  diuidatur  in  T  , 
vt  linea  LM,  in  S  ,  diuifa  eft ,  ducaturque  refta  AT:/F.rit  figura  A  B  C  D  -  f  1.  huius. 
TA,ad  figuram  ATEFGH A,vt  IS,ad  SP,hoc  eft,vt  Q,  ad  R. 

EX  an|ulo  B,vel  FI,non  poterit  propofita  figura  in  quamcunq  proportio- 
fcetn  diuidl :  quia  Jineae  ex  eorum  vtrolibet  ad  oppofitos  angulos  emjfEe 
©arcini  fecanc  Jatera ,  &  parcim  cadunt  exuafiguraai.  Quod  6  data  pro- 

porti* 
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effet ,  quam  figurac  B  C  D  E  B,  (fi  nimirum  intelligatur 
iguram  BEFGHAB ,  tum  demum  diuidi  poflct  ex  B,tota i  ngu- 
roportionem:  propterea  quod  fierent  duo  triangula  BCU, 


GEOMETR.  PRACT. 

portiominorf  ~   UuM-A**** 

rcda  BE>d  fi( 

ra  in  datam  proportionem  :  propterea  qi. —   p 

(duftavidelicetreaaBD;BDE,adpunduumB,quorum  bafes  funt  Jatera 
ngurac  CD,DE^  alia  vero quatuor  ABE,  AEF,AFG,  AGH,  ad  punctum  /V  » 
quorum  eriam  bafes  fkflt  figura;  latera  A  B,  EF,FG,GH,&c. 

EODEM  modoquamcunque  figuram  rectilineam ,  etiam  lrrcgulaniii- 
mam  ,  particmur  in  datam  proportionem  ,  non  quidem  ex  quolibet  angu- 
lo,  veJ  pundo  dato ,  (  nifi  ex  eo  duci  potfint  reftsc  ad  oranes  angulos  oppo- 
fitos ,  exceptis  duobus  proximis,qu£  nullumfigura:  latus  interfecenti ;  cu- 


iufmocK  eflet  pun&um  V,  in  anteceJenti  figura  )  fed  ex  aliqtio  punclo  par* 
tfcnlari;  fi  pnusfigura  diuidatur  in  triangula  ex  pluribus  pundis ,  ita  vt 
quodlibet  triangujum  habeat  faltem  vnum Tatus  ,  quod  etiam  fit  latus  figu- 
,      rae.  Vtfifigurahaec  ABCDEFGHlKA,  diuidatur  in  octo  trianqula  ,  &  il- 
31  3.  hu:ns.  yi%  in  refta  £ jy  a  inuentantur  totidem  lineac  proportionales ,  toiaque  Iinea 
LT,  fecetur  in  Y,  /ecundum  datam  proportioncm  V,ad  X;&  bafif  ]K,  fcxti 
trianguli  (  quod  punchim  Y,  cadat  in  fextam  lincam  QR,)  feceiur  in  Z,  vt 
b  ufixri    feda  eft  QR,  tn  Y;  b  ita  vt  dufta  refta  FZ,  triangulum  FU;,fec>um  fit,vt  fe« 
c  l.huits.  ftaeftbafis  IK,  hoc  eft,  rertaQR:  c  Lrit  figura  ABCDl F7KA,  ad  figuram 
tZIHGF,vt  LY, ad  Y I",hoc  dt,vc  V3ad  X.Et  lic  dc  cacterk. 


Quo  pafto 


S    C    H    O    L    I    V  M 


figura  data  n  i  §  rftJ  IntcWectfo ,  licebit  nobis  quamlibet  figuram  fccare  in  quotuis 

iecctur  cx  partcs  Tquajcs  cx  dato  angulo,  vcl  ptfit&Q  in  larcre  ,  ej  quo  duci  pofllnc  ad 

datoangulo  omnei angulof KXccpps  pioximis  duobus,  rej&si  lincae,  ita  vtoulkim  figur* 

Ycl  puncto  jatl,sfeCenc.  Nam  li  pmpoliu  figurafit  feeanda  ,  verbigratiain  Ti  partes 

in  Iaterc,m  acquales^diuidcmus  cam  fecundum  proporuoncm  i.  ad  6.niminim  fecundu 

quotuispar  fubiuuJcipJiccin  dcuominatam  a  dcnominacorc  partium ,  minui  vno,  in_» 

tei  arqualcs  1         *  . 

1  quas 
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«juas  figura  diuidenda  eft.  Itaenirn  priorpars erit—-.  totius  figurapjCum  po- 
fterior  6.  eiufmodi  partes  compleclatur .  Hanc  deinde  pofteriorem  partem 
fec^bimus  fecundum  proportiouem  i.ad  fv  ita  vt  prior  pars  contineat  -|-.ip 
liu£,hoc  eft,-—-.  totius  figurae.  Polt  haec  pctteriorem  huius  fccundae  diuitio* 
nis  partem  partiemur  fecundnna  proportionem  -l.acc^..  Ac  rurfus  partcin_t 
huius  tertiaediuiiionis  poftcrlorem  diuijSenius*  fecundum  proportionem  i. 
ad  Atque  poiteriorem-huius  quartac  diuitfonis^parfjni  iecabimus  fecun- 
dum  proportionem  i.  ad  2.  Ac  poiltenftp  parteinffoiferiorcm  huius  quintcj 
diurfionis  partiemur  in  duas  partesaequaie^  nimirum  fecunduni  propor- 
tionem  1.  ad  1. 

N  O  N  aliter  figuram  if  regularena,  irt  qua  d  nuTIo  angulo,  vel  punclo  in 
latere ,  duci  poflunt  re&ae  ad  angulos  oppoIitos,quin  aliqua  rigura:  lacera  fe- 
centur,  diuidere  licebit  in  partes  quotuis  aequales ,  ex  diuerfis  angulis ,  vel 
punctis .  Nam  ti  verbi  gratia  vkima  figura  huius  propofitionis  diuidenda  lic 
in  f .  partes  aequales  5  refecabimus  ex  ea,  ab  aliquoangulo,vei  puncto,quint- 
tam  partem  .  Deinde  ex  maiorc  parte  compledtente  -y-.totius  figura?,ab  aii- 
qiio  eius  angulo,vel  pundo,detrahemus  quartam  partem ;  Item  tertiam  par 
tem  ex  maiore  partehuius  diuilionis  :  Ac  tandem  femiifem  cx  vltima  patce 
poftremas  huiu*  diuifionis..  Hac  enim  ratione  diuifa  eiit  tota  figura  iu  ? .par 
ces  :  non  fecus  atque  in  linea  re&a  AB;coutingit,  Si  namque  eam  parciriiu» 


Ar 


I>  E 


T 

1» 


-r» 


— »— 


B 


beamur  in  7.  partes  aequales ,  efficiemus  id,  fi  primo  Joco  feptimam  partem 
ACjdetrahemus ;  deinde  -j- .  CD,ex  reliqua  linea  CB  ;  & ex  reliqua  D  B , 
quintam  partem  DE  :  &  ex  reliqua  EB,  quartanl  partem  E  F  ;  &  ex  reliqui 
Fii,  tertiam  partem  FG:  Ac  denique  rcliquam  lineam  GB,  bifariam  fccabi- 
mus  in  H,  hoc  eftjfemilTem  GH,  exea  abfcindemus. 

•  F  ACILIVS  idem  exequemur,quando  cx  dato  anguJo,vel  pun<fro,du 
crpoflunt  rec"tae  ad  omnes  angulos,duobus  proximis  exceptis,nullum  figurac 
latus  fecantes,  hac  ratione.  Lineam  ex  rectis,quae  triangulrs  figura?  propor» 
tionales  func ,  conflatam  fecabimus  in  tot  partes  a?quales  ,  in  quotfiguram 
partiri  iubemur  .  Si  enim  bafes  triangulorum  dato  anguIo,veI  punClo  oppo- 
fitas,  quae  lineis,  in  quas  puncia  diuifionum  cadunt ,  refpcndent,  ita  diiiide* 
nius ,  vt  fectae  funt  refpondentcs  hneae ,  atque  ex  dato  angulo  ,  vei  punfto» 
ad  diuifionum  puncta  re&as  ducemus  ,  factum  erit,  quod  proponitur.  Vt  fi 
fecunda  figurahuuis  propof.  fecanda  fic  in  ?.  partes  xquales  ,  partiemur  Ii- 
neam  GL,  in  f.aequales  partesGH,Hb>  ba,  a  K,  KL.  Hcquon/am  primum 
pun&um  H,  caditinH,  erit  trianguium  aBC,  quinta  figur<c  pars  ;  a  cum 
iic  vc  GH,ad  HL,:ta  triangulum  ABC,ad  reliquam  pat  tcm  figutge.  Dein- 
defecabimus  bafem  fecuudi  trianguli  in  d,  vt  fecunda  Jinea  HI,  fec~U  eftin 
b  :  Ec  bafcm  tcrtij  trianguli  in  e  ,  vt  tertia  hnea  I  K,  fe<5ta  eft  in  a;  rcctafque 
ducemus  A  d  ,  A  e.  Quia  vero  qu3rtum  punclum  K  caditin  K,terminum 
quart*  iineae  1K,  critfi^ura  diuiia  in  ftfpttfs  jequales  ABC, ACd,  A  d  D  e> 

N  n  AeE, 


a  1.  huius* 
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k  i.  hutns.  /cE,  AEF:  a  proptera  quod  hae  parte^  partibus  GH,  H  b,  b  a,  a  K  >  X  L  i 

propertionales  funf 

N  £  Q  V  E  vero  difficile  erit  Iunc  eandem  rationem  figuris  irregu/ari- 
bus3qua]is  eft  vJtima  huius  propo£  accommodare  .  Si  emm  ea  diuidenda  fir, 
verbi  gratia  in  trcs  partes  acquaJes,  fccadaerit  linca  LT,in  trcssequales  par 
tes  L  a>  a  b,  b  T .  Et  quarti  trianguli  balis  DE,diuidenda  in  d,  vt  quarta  ii- 
nea  OP,  diuifaeft  in  a :  Ircm  fexti  trianguli  bafis  Kl,  fecanda  in  f ,  vt  fexta 
Jinea  QU,  in  b,  ft<fta  eft .  Nam  G  ex  K,angulobafi  DE,  oppofito  recla  duca- 
tur  K  d  :  Iteni  ex  angulo  F,bafi  K  I,  oppofito  rccta  Ff ,  crunt  tres  parres  fl- 
b  1%  huius.  gurae  A  B  C  D  d  K  A  ,  K  d  EF  f  K,f  F  G  H  I  f,  inter  fe  aequalcs  :  b  cum  Imt 
retiis  L  a ,  a  b  >  b  T ,  proporcionales  •  Eademque  de  caeceris  ratio  ell , 


PROBL,  4.  PROPOS.  5* 

t>  A  T  V  M  rc6.ilincum  pcr  rcdiam  lincam  data:  revfbe 
parallelamindatam  proportioncm  diuidcrc,  ita.yt 
antcccdens  proportionis  in  quam  clegcris  par- 
tem  vcrgau 

.  S  I  T  primo  tvicmgulum  A  B  C,  diuidendum  in  duas  (NUrtes  per  Jineam 
Iateri  B  C,  parallclam  ,  vt  pars  verfus  A,  ad  reliquam  hahe.it  proportione 
ilaramD,ad  E.  Alterutro  Iacerum,cui  Jinca  diuidcns  aequ  dntare  nondebet, 
yidelicct  AC,  diu  ilo  in  F,vt  cadcm  fic  proportio  AF,ad  F  C,  qtiae  D,  ad  E  , 
initio  fuctoab  am>uIo  A>  verfus  cncm  antccedcns  ptopoj  tionis  vergerc  de- 
bet ,  rcpenatur  nu:r  totum  iaiud  A  C,  &  tim  partem  A  F,  qu*  termi- 
natur  inan:',uIo  /  ,cjui  lateri  opponirur,cui  a:quidtfhn<:  diiccnda  efl ,  mcdii 
proportionalis  AG,^aturq.  pcrG,i  >fi  BC,paral!eIa  GH.Di  co  hanc  parai- 
leia  problcma  efficci^id  cuVeaJcm  1  ffe  proportionc  cmftguti  AGH,  ad  tra 
€  cMoll.iy,  Pc/ ;*«n  liCGH,<inx  efl  D,ad  B  .  c  Quoniam  enim  triangulum  A  B  C  ,  ad 
/#*/*'.  trungulum  AGH,  eft  vc  l.uus  A  C  >  ad  reccam  A  F ,  quod  ties  rcct* 

AC,  aG,  A  F>  coiuiauc  .proporuonalc*  iint  ,  &  tnaguJa  A  B  C  * 

AGH» 


1  jr^r— TsmN 
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1    C  D  E 


AGH,  fuper  AC,AG,fimilia  fimiliterq.  pofTtajEric  per  eomierfionem  ratio 
nis  triangulum  ABC,ad  trapezinm  B  CG  FT,  v,A  C,ad  F  C.  Ergodiui- 
dedo  erh  triangulum  AGH,ad  trapezium  BCGH,vt  AF,ad  FC,  hoc  eft,  vc 
D,ad  E.quod  eit  propofitum.Quod  etia  ita  cclligemus.*  Quoniam  eft  trian 
Bgulum  ABC,  ad  triangulum  A  G  H,  vt  refta  A  C,  ad  A  E  j  erit  diuidendo 
trapenum  BG,ad  triangulum  AGH,vtFC,ad  AF:Ec  conuertedo  trian^uJu 
AGH,  ad  crapezium  BG,vt  AF,ad  FC,hoc  eft,  vt  D,  ad  E. 

A  L  I  T  £  R. 
DIVISO  laterequocuntjue,  nimiru  BC,in  I,fecundnm  datam  propor- 
tionem  D,ad  E,  iunclaque  recta  A  I:  b  erit  triangitlum  ABT,  adtriangulum 
AIC,  vtBI,  ad  IC,  id  eft,  vt  D,ad  E.  c  Si  igicur  fuper  BC,  intcr  retfas  BA, 
C  A  ,  conftituatur  trapezium  B  G ,  per  parallelam  G  H ,  a?qua!o  triangulo 
AIC,  quod  eft  confequens  ;  erit  reliquum  triangulum  AGH,  reliquo  trian- 
gulo  A  B  I,  aequaie.  d  Quare  erit  triangulum  A  G  H,  ad  trapezium  B  G  ,  vt 
triangulum  ABI,  ad  triangulum  AIC,  hoc  eft,  vt  BJ,  ad  IC,veI  vt  D,  ad  E, 
Sed  prior  via  expeditior  eft  :  placuit  ramen  hanc  alteram  etiam  proponere; 
quia  generalis  ferme  eft,&  in  omnes  figuras  mulrilateras  quadrat ,  vc  infra 
patebit . 

N  O  N  fecus  id,quod  propofitum  eft,exequemur  ,  fi  antecedens  propor- 
tionis  vergere  debeat  adlatus  BC,  cui  reda  ducenda  eft  parallela .  Dimfo 
enim  rurfus  Jatere  AC,  in  K,  fecundum  datam  proportionem  D,ad  E,  ita__> 
vt  antecedens  proportionis  incipiat  a  Jatere  B  C  j  inueniatur  inter  totam__» 
AC,  &  eius  partem  AK,  quae  eft  confequens  proportionis  ,  media  propor- 
tionalis  AL,  agaturque  per  L,  JateriB  C,  paralicla  L  M.  Dico  hanc  paraJle- 
Jam  problema  efficere ,  hoc  eft  ,  eandem  efle  proportionem  trapezij  B  L , 
adtriangulum  ALM,quae  eft  D,ad  E.  e  Qiiia  enim  eft,vt  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  ALM,  ita  C  A,ad  AK:  quod  tres  redae  A  C,  AL,  AK,  conti- 
nue  fint  proportionales ,  &  triangula  ABC,  ALM,  fuper  A  C,  A  L,  fimtlii 
fimiliterque  polita  j  Erit  diuidendo  trapezium  BL,  ad  triangulum  ALm, 
vc  CK,  ad  AK,  noc  eft,vt  D,ad  E,  quod  eft  propohtum.  Hoc  idem  effici  eti| 
poteft  via  illa  altera  generali ,  quamuis  non  ira  expedite.  Diuifo  enim  quo- 
cunque  Jatere,  nimirum  B  C ,  in  I  ,  fecundum  datatn  proportionem  D, 
ad  E,iundaque  rcfta  AI,/erit  triangulum  A  B  I,  ad  triangulum  A  [  C,  vt 
BI,ad  IC,  id  eft,  vt  D,ad  E.g  Si  igitur  fuper  BC,inter  reftas  BA,  C  A,con- 
fticuatur  crapezium  BL,per  parallelam  LM,  aequale  trfangulo  A  B  I ,  quod 

N  n    *  eft 


*  €$f§U  \f* 
f'Xti  . 


b  l.fixtK 


d  7.  qHMti, 


ceoroll.ig* 

fexti. 


f  i-fexti. 
g  i.butMS. 
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cftantecedcns  :erit  reliquum  triangulum  ALM  ,  rcliquo  triangulo  A  IC» 
a  7.  qnbiti.  aequale  .  4  Quarc  crit  trapczium  Bf.,  ad  triancmlum  ALM,  v  t  triangulum 
ABI,ad  triangulum  AIQhee  eit,  vj  JU,ad  IC,  vel  vt  D,ad  E. 

SED  diuidendum  iam  (It  triangHium  ABC,  in  datam  prcportioncm  D3 
ad  F,  pcr  iineam  paraflcl.im  cuietmquc  Jincx  F:  ^iix  ii  *quidiitct  vni  lare- 
xum,particmur  triai^ulum  in  dacaai  proportionem  ,  per  rcftam  Uii  Jatc 


c  cerolhiy, 
fexti . 

d  r.  y5x/4 

c  g.quinti. 
f  7.  f4M0/#, 


|  cdrdll.iy. 

jexti . 


ri  parallclam  ,  vt  iam  tradidimus  ,  Gue  antecedens  vergere  debeat  ad  an*;u- 
Jum  latcri  iili  opporrum  .  (iue  ad  infummet  latus  :  f.ictumque  erit,qucd  iu» 
becur  -yb  cum  pa  allela  llla  xquidiitet  ctiam  darae  rectae  linea?. 

SI  vero  dau  recu  F  ,  nulli  Jaternm  aequiiiiitct ,  ducatur  iJli  ex  aUqtlt 
angulo  parallcla  intra  triangulum  cadens ,  qualis  elt  B  G.  Si  igitur  antece- 
dcns  proportionis  ibtuendum  (it  ad  partcs  A,  fecabimm.  latus  AC,  m  K.i» 
datam  proportione  D,aJ  li.  Cadat  aucem  primo  punctum  H,  inter  G,  &  Cl 
i-iueniaturque  intcr  GC,&  eiuspartem  CH,  tcrminatain  in  angulo  C  ,  pa- 
ralleljeBG^opporito  media  proportionalis  Cl;  &  pcr  Upfi  B  G,  vcl  ipfi  F  , 
parallcla  agacur  IK;  quam  dico  problema  crriccre  :  hoc  cft  ,  ef?e  trapeziuni 
ABKI,ad  ttiangulum  IKC,  vt  Dpd  k.  c  Quoniam  eniifa  c it  (  du&a  recla 
ftH  >)  vt  trianyulum  GBC,ad  triangulum  lKC,ita  GC,  ad  CHiquod  net 
GC,  CI,  C  H,  iint  continue  proportionales  ,  &  triangula  limilu  :imiJicer- 
quepolita:^  Vt  autem  GC,  a  j  CH,  ita  eft  quoque  triangulum  G  3  C. ,  aj 
triar.guium  fc&Ci  t  ei unt  tri2nguJa  IkC,  H  15  C  ,  aequalia :  Ac  pioinde  fic 
xeliquum  trapezium  ABKI,rcliquo  trianguio  AftH,  Lqu.alc  erit./lgitur  tut 
vttrapezium  AI>K.I,ad  triangulum  ICK,  ita  triangulum  ABH,  aJ  t»ur.gu- 
lum  HBC:hoc  e<t,ita  AH,au  HC>vcl  xta  D.ad  L.quod  ci\  pa  politum. 

C  A  D  A  T  dcmde  punCrum  L,(  Ponimus  iam  datioa  ptoportirv.cm  E  , 
ad  l),diuifamque  eife  AC,  in  L,  fccuiuium  datam  proportioncm  )  intcr  A, 
&G.  Inucnta  ergo  inter  Ga,  &  uuspa:tcm  Af  ,t'  rm  inatam  ifi  angulo  A, 
parallela:  13G, oppoiito,  meuia  proportionali  AM.agatur  per  M  yipliG  B, 
ideuquc&  ip(i  F,parallela  MN:  quam  ^ico  probkntt  •liiccie,hoc  cil  clie— 1 
trianftulum  AMN,  ad  trapczium  MN  l'C,  vt  I  ,ad  D  .  [anftl  naa.que  re- 
v I m  m  it  quohlam  dt,  vt  trSangttkj»  AIHj,  ad  tri  mgurdm  AMN,  itarAG, 
ad  AL;  quod  trcs  AG,  AM,  Al.,  contmuc  piopofttOliaJei  i"nt,  &  trianguJa 
fimiiia  linulKCio^ue  f  olita  :  k  Vt  autcm  /VGjad  A  L,  iu  cit  cmoque  l-dem-i 

r.naiv- 
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tfiangMdm  ABG,ad  triangulum  ABLj  a  erunttriangula  A  M  N,A  B  L,  ae-  a  ^qmnti 

qualia:acproinde&reliquumtrapezium  MNBC,  reJiquo  criangulo  LBC,  ( 
aequale  erit.  b  Quapropcer  erit  triangulum  A  M  N,  ad  trapezium  MN  BC,  b  j.qutntu 
vt  triangulum  ABL,  ad  triar.gulum  LBC,  c  hoc  erVvc  AL,ad  LC,  vcl  E,ad  c.  i.fixti. 
D.quod  eft  propofitum* 

QVOD  fi  pudum  diuifidnis  caderetTin  G,quod  concingeret,fi  data  eflet 
proportio  Q,ad  Pjlpfaraetparallela  BG,  problemaefficeret;  dcwm  fit  tria  d  i.fexti. 
gulum  ABG,ad  criangulum  GBC,vc  AG>ad  GC,hoc  eft,vc  0,ad  P.Ecfi  an 
tecedens  llatui  debec  verfus  C,&  data  proportio  efllt  P,ad  O;  e  erit  quoque  e  i.fextu 
triangulum  C  B  G,ad  tiiangulum  ABG,vtCG,ad  GA,vel*c  P,ad  O. 


A   I    I    T    E  R. 

DIVISO  quouis  latere,  videlicet  AC,inH,fecundum  datam  proportio- 
nem  D,  ad  E,  iun&aque  recta  BH;  quia  pundum  H,cadit  inter  G  ,  &  C  ,  / 
fiat  fupcr  BG,inter  redas  BC,GC,  trapezium  B  I,  per  parallelam  I  K  > X- 
tjualerrianguIoBGH:  Eritque  propcerea  totum  trape2tum  ABKl,toti  tnaii 
gulo  ABH,°aequale,atque  idcirco  &  reliquum  trangulum  IKC,reIiquo  ttian 
guJo  BCH.£  Quocirca  erit trapezium  ABKI,  ad  triangulum  IKC,  vt  trian 
^uUim  A?BH,*d-triangulum  BCH,  h  hoc  cft,  vt  AH,ad  HC,veI  vt  D,ad  E. 

DI V  iSO  rurfus  Jatere  A  C ,  in  L ,  fecundurn  daram  proportionem  E  > 
ad  I>,iunctaque  redaBL,  quoniam  puncTruml,  cadit  inter  A,&G.  ifiat  fu- 
perBG,interrectasBA,GA,  trapeziu  BM.per  parallclfi  MN,aequaIe  trian 
gulo  B  G  L:  Eritqtie  propterea  &  rotum  trapezium  MNBC,  toti  tnangulo 
LBC,&  reliquum  triangulum  AMN,  reliquo  triangulo  A  B  L,  «quale  .  k 
Qua  ob  rem  erit  trianguhi  AMN,ad  trapezium  MNBC,  vt  triangulu  ABL, 
ad  triangulu  LBQ/  hoc  e(t,vt  AL,ad  LC,vel  vt  £,ad  D.quod  erac  faaendn. 

NON  aliter  problema  abfolucmus  ,fi  antecedens  proportionis  vergere 
^ebeat  ad  partes  C.  Dwifo  namque  latcre  CA,  in  L  ,  in  proportioncm  da- 
tam  D,ad  E:Quoniam  punctumL,cadit  inter  A,&  Gjinueniemus  inter  G  A, 
AL,mediam  proportionalem  AM,& ptr  M  ,  ipfi  B  G,  parallelam  ducemus 
*lN,  quam  dico  problema  efficere  ,  id  eft,  ita  etie  trapczium  M  N  B  C  ,  ad 
triansulum  A  M  N,  vt  D  ,  ad  E  .  Iunda  namque  refta  B  L  :  m  qucniasn 
tr-pngulum  ABG,adtrianguIum  AMN,eft,vt  AG,ad  A  L,quod  ms  A  G, 
AMjaL,  continue  fint.proportxonales ,  &  triangula  hmiha  fimihtcrque  po- 
fta  •  n  Vtautcm  AG,ad  AL,ita  eftquoque  idem  triangulum  ABG,ad  tnan 
»u!ura'ABL;  0  rqualia  erunttriangula  AMN,  ABL;  ac  proinde  &  rcliquum 
frapezium  MNBC,reliquo  trianguio  LBC,  aequale  erit .  Igiturent  trape- 
zium  MNBCadtriangnlum  AMN,  vt  triangulum  L  B  C  ,  ad  tnan§ulum 
/\BL,^hoceft,vtCL,adLA5velvtD,adE. 

QVOD  h  proportio  data  fit  E.ad  D  \  diuifo  eodem  lateic  C  A  ,  m  H  , 
in  nropQrtionem  dat.m  E,ad  D,  dudaque  reda  BH  5  quoniam  punfturo  H> 
cadit  inter  G,  &  C,  reperiemus  inter  G  C ,  C  H ,  mediam  piopomonalera 
C  I  &perl,  paraIIelamipfiBG,agemusIK:quamdicoproblemaefficc* 
re  hoc  eit,  efle  trianguJum  CIK  ,  ad  trapezium  DcB  A,v  t  C  H,  ad  H  A,vel 
rtE  adD.  Iunc"tacnimrectaBH^quoniameftrrianguIumCBG,ad 
Uianeuiu  CIK,  vt  CG,ai  CHsquod  tres  CG,  CI  ,  CH ,  iiut  contmuc  pro- 
w     6  poruo 


f  z.hmm* 


g  y.qmnn 

\\  l.fexti* 
i  zjinius. 


k  7.  quintu 
1  i.fexts. 


m  cortLi$. 
fexti. 

n  i.fextu 
a^.^uinti 

p  ufixth 


q  corsll.  rp» 
fexti . 
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*S6  GEOMETR  PRACT. 

#t.  fiKti.   portioa»Ie»,  &  triangula  fimiJia  fiajiiitwqitt  poiiw ;  *  Vt  autem  C  G>  »^ 


L  K 


•  l.fexti. 


*  0.  qu:nfi.  C  H,  lta  quoque  eft  i  Jem  triangulum  CRG,  ad  trianquhim  CBH  ;  4  aequa- 

ha  erunt  triangula  CIK,  CBH;  ideoque  &  reliquunrtrapezium  IKB^,  re- 
Jkjuo  tnangulo  HBa,  aequale  erit  £  Quocirca  erit  triangulum  ClK,ad  tra- 
pezium  liCB  A,vt  triangulum  CBH,ad  triangulum  HBA,r  hoc  elt,  vt  CH, 
ad  H  A,vcl  yt  E,ad  D.  cjuod  faciendum  erat . 

F  1  E  T  iJe™  quoque  aJiter ,  fi  cadente  pundo  diuiiTonis  L  ,  inter  A  ,  & 
dt.hHiHS.   G  ,  </conitruaturtrapezium  G  N  ,  per  paralJelam  M  N  ,  arquale  tr.-anguJo 
BGLiCadente  vero  punfto  diuilionis  H,inrer  G,&  C  ,trapezium  conihtua- 
turBI,aequaIc  triangulo  BGH,per  parallelam  IK,  &c. 

PRAETEREA  quadrilatcrum  ABCD,dtuidendum  fit  per  Jineam  latc- 
ri  C  D,  paraJJelam  in  duas  partes,vt  par&  verfus  A,  ad  rcJiquam  Jiabeat  da- 
tam  proportione  E,ad  F.  Perca,  qu  e  in  fcliolio  nroPof.r4  Jib.i.  Eucl.  ve! 
potius  per  ea,qua?  Nu.4.cap.4  Iib.4.huius  tradidimus^quadrilatero  ABCD, 
conftruatur  quadratum  aequale  GHU;  feceturque  Jatus  GK,  in  L,in  propor 
tioneni  E,ad  F,datam,&  pcr  L,  ipfi  GH,  parallela agatur  L  M  .  Deinde  fu- 
perCD,inter  redas  CB,D  A,*fiat  redilineo  LI,equaIe  quadrilateru  DO, 
habens  Jatus  NO,lateri  CD,para)JeIum  :  Et  fi  quidem  punchim  O,  cadit  i.i 
Jatus  CB,veJ  111  ipfum  punctum  B,  rccla  NO,  problema  efficiet.  Cum  eium 
quadratum  Gl,  toti  quadrilatero  AC,  xquale  fit,&  reclanouJum  ablatum_, 
1-1,  quadnJatero  aolato  DO  ;  erit  quoque  rcliquum  recWquhim  G M,re!i- 
quo  recblineo  ANO,*quaIe./  Quapropter  erit  ANO,  ad  DO,  VI  Gm,  ad 


e  i.hMtHi. 


/7.  quinti. 
g  1.  fexti. 


h  i.huius. 
1  z.huius. 


ltum . 
uod  hic  fiet,fi  pro- 
datam  proportione 


MK^  hoceit,vtGL,ad  L/C,vel  vt  E,  ad  F.  quodeft  propol 
S  I  vero  punctum  0,cadit  in  CBJatus  pw*iftam,fcwi 
porno  data  U:  Q,ad  R.  Diuifo  enim  Jatcrc  GK,  tn  S,  iiSL  .  c 

Qad  R,  duclaque  S  r,  parallcla  late,  1  G  H  ;  fi  fupcr  C  D,  inter  rcclas  D  A, 

II  .  lMrAarin^1°,KT5  ^IUalc  H  O,  cadct  O,  vltra  B,  5c 

parallehNO/ccab.tlatus  AB,in  l>)  ,  conltrucmus  fupet  NJ>,inrer  recu. 

N  A,PA  per  parallcIamVX.trapc/.iumNV^nanguIoBOP,  *  juale,  S 
er.t,c,uod«ubctur  .  Addito  cn.m  commtnu  rcchlinco  CDNPBj  erit  totura 
rea.hnnunCDWj^totirect.I.neo  DO,hoc  cfi\  redangulo  KT,  Ludtt 
idcoqt,,  &  rehquum  ttungulum  AVX  ,  rchquo  rccungulo  GT  \  ^cjuale  . 

Quaro 
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LIBER   5  E  X  T  V  S 


*  Qiiare  erit  rrianguJuua  AVX,ad  reftilinetim  CDXVB,Vt  GT,a4  KTtb  hoc  a  7. 

eft ,  vt  GS,ad  SK,vel  vt  Q,ad  R.  quod  crat  facicndura .  b  i./rjff#. 


"N  O  N  alia  ratione  problema  abfoluemus  ,  11  antecedens  proportionis 
ltacuendum  fit  ad  parcesCD.  Sic  namque  data  proportio  F,  ad  E,  vel  11,  ad 
Q.  Diuifo  ergo  Jatere  KG  ,  quadrati  GI,  quod  quadiilatero  AC,  fadurn  eft 
aK]ua!e,in  L,fecundum  propci  tionem  datam  F,ad  E5  vt  1  in  S,  fecundum  da- 
tam  proportionem  R  ,ad  Q,  duclaque  parallela  LM,vel  STifli  fuper  C  D,  c  2« 
interredas  DA,CB,conftitucmus  reclilineum  DO,  reftangulo  K  M,vel  re- 
tfilineum  CDX VB,  reftangulo  KT,  atquale  per  parallelam  NO,vel  XV,vc 
paulo  ante  diclum  eft,fo!utum  erit  problema,v:  liquet . 

VERVM  idem  quadrilacerum  ABCD,diuidcr;dum  fit  per  parallelarrL » 
cuilibec  altcri  lincae  Y,  in  proportionem  E,  ad  F,  ita  vt  antecedens  propor* 
tionis  vc rgat  ad  A  ;  Si  lgitur  data  recta  Y.aequidiiiet  vnt  lateri ,  particmur 
datum  quadrilatcrum  in  dacam  proportionem  per  lineam  illilateri,  proin- 
dcque  &  rectae  Y  ,  parallelam  ,  vt  proxime  fcripfimus .  Si  vero  nulli  lateri 
recla  Y, <cquidifter,ducemus  ei  ex  aliquo angulo,  vc ex  C, parallelam  C2, 
cu.a?  incra  quad;  ilaterum  cadar;  &  ablato  tnangulo  C  DZ,  vel  reccihneo  ab- 
Jato,aufeiemusLX  quadiato  GI,quod  coti  quadrilaceiofic  aquale,rcctangu. 
Jum  atquale  Kd  .  (quod  fiet,fi  trianguIo,veI  rectilineo  CDZ,fiat  «quale  qua- 
dratum,cuiuslacusa;&duabus/Cl,&a,  tercia  prcporcionahs  repenatur  Kb. 
Ducca  cnim  bd,ipfi  Kl,  pata!lcla,«  erit  rectanguluin  K  d,  quadraco  lacens  a,  d  \7.  fexti. 
hoc  eit,reccihneo  CDZ,*quaIe.}  Ec  fi  quidem  parallcla  b  d,  cadit  inter  KI, 
&  LM,*  conftruenuisfupcrCZjintcrrcctasCB^ZA^rectilineuniCa  e  Z,  tz.huins* 
recrangulo  b  M,aequale,cuius  latus  a  e,  latcri  C  Z,  hoc  eft,datac  rectae  Y,a> 
«Wdiiiet  i  facuimcj.  erit ,  cjuod  piaecipitur  *  triccwm loiumrectjlincunLj 
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a7.^i»/i.  CDea,totirectanguIoicM;ac  propterea  &  reltquum  A  B  a  e  ,  reliqHe 
bi./r*//.    CM,atquaIe.iQuaproptererit  AUa.c  ,adeacD>  vt  G  M,ad  JCMi  Mh* 


c  7.  4«/»//, 
e  i.huius. 
f  7.  quintt. 


g  iJjltlHS. 
D  l.hliius, 


eft,vt  GL,ad  L*T,  vel  vt  E,  ad  F.  Si  vero  parallela  h  d ,  coincidft  cnm  recta 
L  M,  efficiet  pioblema  rccta  CZ.  quia  cum  tfM,  rectilineo  CDZ,(ic  aequa- 
Ie,erit  reliqtium  rectagulum  GM,reIiquo  reclilineo  ABCZ,?qua!e;  c  atque 
idcircocrit  ABCZ,ad  CDZ,vtGM,ad  KM,  <r  hoceft,vt  GL,ad  LK,  vel  VC 
E,ad  F.  Si  denique  parallela  b  d,  cadit  inter  LM,  &  GHjeric  rcailineum_,, 
vel  triangulum  ablatumCDZ,  maius  retfangulo  KM.  e  Si  igitur  fuper  CZ, 
intcrreftas  C  D,  Z  D  ,  conftructur  reclilineum  C  m  , recfangulo L  d  ,  ael 
quale;erit  reliquum  D  I  m ,  rcliquo  reCtanguIo  Gd,  aequalc  ! \pc  proptcresu» 
&■  rcliquum  m  1  G  B  A  ,  rcliquo  rcclangulo  K  M  .  /Igitur  erit  ABClm, 
ad  I  m  D;  vtGM,  ad  KM  :  hoc  eft  vt  G  L,  ad  L  K  ,  vcl  v  t  H  ,  ad  F  .  quod 
eft  propoficum  . 

E  O  D  E  M  prorfus  modo  qujmlibet  aliam  nVuramjquotquot  haheat  la 
tqra,  m  datam  proportioncm  fecabimin  per  Iin^pn,qu*  vni  Iatcri  vcl  cui- 
ms  ajij  rcftae  lineae  aequtdiftet .  Sit  cnim  datum  htptagonutn  qualccunque^ 
ABCDEFG,  fecanduin  Pcr  I  ineam  latcri  AG,pai  allelam  ,  tii  duas  partes,vt 
ca,  qur  ad  D,vergit,ad  reliquam  h.tbcat  proportionem  eandem  ,  quam  M  , 
ad  N,  babct Conftitutoquadraco  IHKL  ,  sequali iipfi  hepttgotio  ,  per  ea, 
*5  1,1  [cho'ior  PfWof.ff^lft,  BucW.vel4>ottliapets  ea,  cucr  Ni.m,  <.caP. 
4.IitM.him.s  fcriPW;&  diuno  larcre  Hf,in  Q,in  propotiioncm  M,ad  N, 

°1 5  'T 1  n  U  Pa;a1lela  :  fllncr  reaam  A  G  .  *™  reftas 
m  GF.reaangulo  rp/«qoafcrefttiineuiti  AGQR,  habcns  latusQIU  U- 
ttri  AG,paraIklum.  lic  quoniam  Q^cadit  vhra  l3V>  h  couiticuemus  rurn 

fum 
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flim  fuper  re&am  ST,  inter  re&as  SC, 
TE,  perreftam  VX,  ipfi  S  T,  paralle- 
Jam ,  re&ilineum  aequale  triangulis 
FQT,  BK.S,extra  heptagonum  exiften 
ttbus  i  fa&umque  erit  quod  proponi- 
tur  .  Cum  enim  re&ilineum  AGQR, 
ac  proinJc  &  reftilineum  ABVXFG, 
re&angulo  IP,fit  aequale  ,  erit  quoque 
reliquum  DEXVC,  reliquo  re&angu- 
fculo  O  L,  acquale.  a  Igitur  erit  DEX- 
V  C,  ad  ABVXFG,  vt  O  L  ,  ad  I  P,  b 
hoc  eft ,  vt  HO,  ad  OI,  vel  vt  M ,  ad 
N  .  quod  erat  faciendum . 

QVOD  filatus  redilineiex  hept* 
gono  abfcilfi  equidiftare  debeat  rectae 
Y,  qua?  nulli  lateri  heptagoni  arquidi- 
ftet ,  f  fi  namqueaequidiihret  vni  la- 
teri,abfoIueretur  problema ,  vt  proxi- 
me  traditum  eft  )  ducla  ex  angulo  G  , 
re&ac  Y,  parallela  GZ,  quae  intra  figu 
ram  cadat ;  c  .conftruemus  re&ilineo 

AGZ,  fuper  rectam  IK,  «quaje  retfangulum  h  K;  (  quod  fiet ,  fi  rcailineo 
AGZ,  fiat  aequale  quadratum ,  cuius  ratus  J  ,  &  duabus  IK,&  I ,  tertia  pro- 
portionalis  reperiatur  I  h  DuCU  enim  h  i,  ip(i  IK,  parallela,  d  erirreclan- 
gulum  h  K,  quadrato  lateris  1 ,  hoc  eft,  reftilineo  A  G  Z  ,  aequale .  e  Deiu- 
de  fuper  rcftam  GZ,  inter  reftas  GF,ZB,conftituemus  redangulo  h  P,  per 
parai'clam  b  a  ,  ffquale  reclilineum  GZba./Nam  fi  triangulis  B  b  e, 
F  a  d,  fuper  redarn  d  e  ,  inter  redas  e  C,  d  E,  fiat  per  parallelam  f  g  ,  rec"ti- 
lineum  d  e  g  f,  aequale  ;  faftum  erit ,  quod  in  problemate  proponitur,  vt  ex 
di&is  perfpicuumcft.  Eademque  omnino  ratio  eft  in  omnibus  alijs  re&i- 
lineis  quamuis  irregularibus ,  dummodo  in  ijs  duci  poftit  vna  linea  parallc- 
la  dat33  rc&x,  quae  re&ilineum  aufcrat  dato  reclilineo  aequale .  Non  enini 
femper  hoc  fieri  poffe  in  figuris  ,  cuius  anguJi  partim  introrfum  ,  &  partim 
extrorfum  vergant,  ad  finem  propof.  2.  huius  hb  dedarauimus.Id  quod  coa 
iiru&ioipfa  probkmatis  perfpicue  nos  docebit. 

S  C  H  O  L  I  V  M. 

DIVI-DI  -ergo  poterit  %iaclibet  figurare&ilinea  in  quotuis  partes  arqua- 
Jes  per  Iineas ,  q°ux  dacae cuiuis  rectae  lincae  aequidiftent .  Nam  fi  verbi  gra- 
tia  data  figura  fecanda  fit  in  8.  partes  aequales  per  Jineas  datae  reda;  paralle- 
Jas  ,  diuidcnius  eam  primumin  duaspartes  inter  fe  proponionem  haben- 
tes  i.  ad  7.  Ita  namque  prior  pars  erit  -^-.totius  figurae.  Deinde  pofterio- 
rem  partem  fecabimus  in  proporti.nem  i.ad  6.  ita  vtprior  parshuius  diui- 
fionis  fit  ~.  illiui  parris  diuif*,hcc  eft,  -!f.  totius  figur* ,  cum  pars  ilJa — . 
diuifa  compleaauir-f  .totius  figuras .  Poftea  partem  pofteriorem  proximai 
diuifionrs  partiemur  in  proportiqnem  1.  ad  *.  Et  pofteriorem  huius  diuifio- 
ms  partcm  in  rjroportionena  i.ad  4.Atque  ica  deinceps,  minuendo  femper, 

O  o  donec 


*  7  qxtnu 
h  i.fex*. 


c  2. 


d  1  7.  fexti. 
c  2,  kmuu 

f  a.  huius. 


Quo  pa^o 
figura  data 
fecetur  pcr 
lineas  paral 
lelasinquoc 
uis  partcs  « 
quales. 
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rfoncc  ad  partem  dcueniamus,qux  fecanda  Cit  in  proportionem  i.  ad  i.  hoc 
eft,tn  partes  «quales . 

H  O  C  idesn  enici  poterit  ea  ratione  ,  quam  ad  finem  fcholij  propof]  4. 
cxpoftitmus :  Ci  viddiccc  latus  quadrati  H  I  ,  quod  rediiineo  daco  conftru- 
clitm  eft  apquale ,  in  tot  gqtfales  partcs  fecetur  ,  in  quot  parces  datum  recti- 
I/neurn  diuioendum  eft,&  primarectilincum  diuidatur  in  proportionem  pri- 
partis  ud  reliquas  .-  Deinde  pofterior  pars  reclilinei  in  proportionem  fe- 
cuncU  parcts  iatcris  HT,  ad  reliquas.-acque  ira  dcinceps.&c. 

t  ATQVii  Jiic  fincm  habc:  noftra  Geod  tfia  complectcns  diuifionem  om- 
nium  hgjirarum  retfili.iearum  :  fequuntur  iam  parcicularcs  nonnuJIae  diui- 
fiones  quarundam  fi°urarum  ,  que_  cum,  quia  fubciJes  acutafqu.  demonftra- 
tioncs  concineiic ,  tum  quia  plerafque  carum  eruditi  quoque  Geomerrae ,  vt 
Lconardus  Pifahus,  Fracer  Lucas  I>accioIus,&  Nicolaus  Tartalea  tradide- 
runc,  omiccendoB  nullo  modo  vifas  funr.  Vc  autem  Geometrice  cas  demon» 
ftremus,  praemittendafunc  Theoremaca  nonnuila,quorum  pnmum  (it  hoc» 


THEOREMA  2.  PROPOSITIO  6. 

SI  duotriangulasequaliahabeant  vnum  latus  com- 
mune ,  &  in  diuerfas  partes  vergapt  :  Retta  oppoli- 
tos  angulos  conncdcns  a  latere  ilio  communi  bifa- 
riamfecatur. 


a  hfixtK 


b  i  i^uinti 

€■11,  qaiuti 


SI N  T  equahaduo  trhngula  ABC,  ABD,habencia  Iatus  AB^commune, 

&  m  dmerfas  partcs  vergencia.  Dico  reCtam  CD,  oppolitov  angulos  C  ,  D  , 
A  lungencem  fecariin  £  ,  bifariam  a  Jacere  con.muni  AB.  * 
Quoniam  cnim  e(t  rarri  rrianguliim  A  C  E ,  ad  tliuruguluBLJ 
£7n  AD  B,'1U'im  trianSim,m  BCL  ,  ad  triangulum^BDE, 
vt  C  E ,  ad  Ii  D  ;  b  eric  criangulum  A  C  E  ,  ad  trian- 
gulum  ADE,  vrcrianguJum  BCB^ad  rrian°ulum  BDt.  c 
f%  rur  erunc  moque  duo  rnargula  fimul  «C« ,  BCb,  hoceft,to. 
tum  triang  ilu  n  ABQad  duo  trianeula  fimul  ADE,BDF,  id 
ett,ad  corumWialiguIu&i  \  BD,vt  ACF,ad  ADt,bocefl  ,  vc 
CE,adr.D.Cumergo  rriangufc  AIK  , ABD, pdnancur  sequaliaj  emnc  quo. 
que  reda  CEjED^qualesjac  proindc  CD,in  E,fetfa  eft  bifariam.quod  erac 
©ftendcndum,-  , 

T  H  E  O  E.    j,  P  R  O  P  O  S.  7. 

SI  intriangulobafiparallcla  ducatur  ,  &  cxtrema-r 
parallclavum  rettisiungantur  fe  fc  intcrfecantibus : 

habebit 
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liabebit  vtriufuis  harum  rectarum  fegmentum  ab 
angulo  incipiens  ad  reliquum  in  latcre  terminatum 
eandem  proportionem  5  quam  latus  ab  illa  rccta  di- 
uifum  ad  partem  eius  fuperiorem  .  Recta  autem  ex 
tcrtio  angulo  pcr  intcrfcctionem  dictarum  recta- 
rum  extenfa  fecabit  vtramque  parallelam  bifariam. 

I  N  triangulo  A  B  C,  du&a  fit  D  E,  bafi  B  C  ,  parallela ,  &  iim&ae  re&x 
BE,  CDjfeinterfecencinF.  DicoeflcBF,  adFE,  vt  A  C  ,  ad  AE  ;  item-» 
CFjad  FD,  vt  AB,ad  AD:  Et  iun&am  reCTam  AF,  fecare  pa- 
rallelas  DE,BC,  bifariamin  G,&  H.a  Quoniam  enim  trian-  /\ 
gula  B  D  C,  C  E  B,  seqtialia  Aint  j  ablato  communi  BFC,re-  /A 
liqua  BDF,  ChF,  aequalia  quoque  crunt.  b  Quia  vero  eft,  vt  ^/^r?\& 
BD,ad  DA,itaCE,ad  EA:  c  Vz  autem  B  D  ,  adD  A  ,  itaeft 
triangulum  BFD,  ad  triangulum  AFD:  Et  vt  C  E,  ad  E  A,  ita  Jj  C 
triangulum  CFE,  ad  trianguTum  AFE;  erit  quoque  triangu- 
JumBFD,ad  criangulum  AFD,vttnmguIum  C  F  E,  ad  criangulum  A  F  E  . 
Cum  ergo  criangulum  B  F  D  ,  trianguro  C  F  E,  oftenfum  fit  aequalei  d  erit 
quoque  triangulum  AFD,trianguIo  AFE,aequaIe.  e  Igitur  DE,in  G,fecla 
eit  bifariam  :fic  proinde  &  paralkla  Bi  ,  fecia  erit  bifariam  in  H.^Et  quo- 
Kiiani  triangulum  AFB,  ad  triangula  aequ.ilia  AFD, AFE5eandem  habct  pro 
portionem  ;  h  eftque  vt  AFB,  ad  AFD,ita  AB,ad  aD:  tt  vt  AFB,  ad  AFE, 
ica  BF,ad  FE:  Ericquoque  BA,ad  AD,  ideoque  /VC,ad  AF,vc  B  F  ,ad  F  E  : 
Eademque  racione  erit  A  B,ad  AD,  vel  AC,ad  A  C,vt  C  F,  ad  F  D.  quod 
etiam  inde  patet ;  t  cum  fit  vt  CF,ad  FD,ita  CFE,  ad  D£F,hoc  eft,ita  BFD, 
ipli  C  F  E  ,  aequale  ad  idem  D  E  F ,  k  hoc  eft ,  ita  BF  ^ad  F  E  ,  cjuod  erac  dc- 
monftrandum. 


137.  priml 

b  1.  fextim 
c  1 .  fexti. 


d  H.quiHti 

ee\  huius. 

xti  . 

g  i.quintl 
h  i.fextt. 

i  i.fexti 
k  i.fexti* 


THEO  R,    4.  P  R  O  P  O  S.  8. 


SI  in  triangulo  a  duobus  angulis  duae  recta?  ducantur 
ad  media  puncta  oppfitorum  Jaterum:  Recta  ex  an- 
gulo  reliquo  per  interfectionem  earum  deducta  fe- 
cat  quoque  reliquum  Iatus  bifariam.CuiusIibet  au- 
tcm  iilarum  trium  linearum  fcgment-um  prope  an- 
gulum  ad  reliquum  fegmentum  duplam  habet pro- 
portionem.TrianguIum  denique  per  rectas  ab  inter 
fectionead  angulosductasin  tria  triangula  #qua- 
iia  diuiditur- 

Oo   z  IN 


 %  I 
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iim  reaa  u  n  ,  para^ieiaeric  i\m  u  , 
C,proportionaIirer,in  partes  viddicet  xquales.^  Quarn 
n  AF,vtramqtie  parallelam  DE,  B  C,  bifariam  fecabit . 


I  N  triangulo  prxcedenti*  propof.  ABC,  duae  rcftx  B£,  CD,  fecenda- 
tera  AC,  AB,  bifariam  tn  E,D,  fe  autcm  mutuo  interfecet  in  F.  Dico  redam 
diidam  AF,  fecare  quoque  latus  BC,bifariam  in  H,  &c.  a  Iun 
daenimredaD  E  ,  parajlelaerit  ipG  B  C  ,  cum  fecerja&era 
AB,a< 
ob  rem 

quod  eft  primum . 

C7  \$iius    B    H    C      DEINDE  <:  quia  eft,vt  AB,ad  AD,ita  CF,ad  FD :  Eft 
autem  AB,ipfiusAD,dupla;  erit  quoque  CF,ip(Ius  FD,dupia. 
EaJemque  ratione  &  BF,ipfius  FEjSf  A  F,  ipiius  FH,  dupla  eric .  quod  cft 

fecundum. 

d  i./y*//.       POSTKEMO  d  quia  eft  vt  AF,  ad  FH,  ita  triangulum  AFB,ad  triangu- 
'J'     '    Jtim  B  F  H  :Eft  autem  A  F,  ipfi-s  F  H,  oftenfa  dupla  $  erit  quoque  trian- 
gulum  A  F  B,  tTiahguli  B  F  H  ,  duplum  .   Eft  autem  &  triangulum  B  F  C, 
tltettkmi  eiu^em    trianguli  B  F  H  ,  dupliim*  #  quoi  triangula  Br'H,CFH, 
?*      '-aecrualia  Mnt.Igitur tfqualia  erunt  triangula  A  F  B,  B  F  C.  Eodemque  modo 
triangulum  AFC,  eidem  triangulo  BFC,  ^quale  erit :  ac  proinde  omnia— i 
tria  AFB,  BFG,CFA,a?quaIia  crunt.quod  eft  tertium  . 

COROLLARIVM. 

ITAQVE  facile  inueniri  poreft  pundum  intra  triangnlum  ,  a  qt'o  tres 
rcdse  ad  tresangulos  dudde  ipfum  triangulum  in  tria  «Equalia  rriangula  par 
tiantur  .  Huiufmodi  enim  pundum  in  propofico  triangulo  eit  F,vbi  dua?  re- 
ex  duobus  quibufuis  angulis  ad  media  punda  oppohcorum  Jaterum  di> 
±\x  fe  interfecant,vt  in  tertia  parte  huius  propoCoibndimus . 

THEOR.    5.    PROPOS.  9. 

SI  intrianguloducaturre&a  vtcunque  duo  Iatera_> 
fecans.-Erittotum  triangulum  ad  abfciflum  trian- 
gulum  ,  vtre&angulum  fubduobus  lateribus  feftis 
totius  trianguli  comprehenfum,ad  rectangulum  fub 
duobus  Iateribus  trianguli  abfriffi,qux  priomm  feg 
mcnta  funt3comprchenfum« 

JTN  trungulo  ABX?,  redaDE,  fecct  larera  AB,  AO  fn  D,  E.  DiccefTe 
yt  redangulum  fub  AB,  A  C,  ad  redangulum  fub  AD,AE, 
*pA       ita  triangulum  ABC,  ad  triangulum  ADE.  Quoniam  cnim 
*P  5^45     triangula  ABC, ADE,angt»!um  habcnt  communem  A  5  ha- 
iWyll^     bcbunt  pcr  propof.4.  fchol.propof.  ij.Hb.tf.Eucljd.candem 
proportioncm,quam  rcdangula  fub  latcribns  AR,AC,& 
fub  AD,  AEJcomprchcnfa,quoJ  oiicudcndum  crar. 

PRCV 
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PROBLEMA  5.  PROPOSITIO  10. 


DATVM  triangulum  ex  datd  puncto  iri eius  latere  In 
quotlibet  partes  sequales  diuidere. 

PROPOSITIONE  quamdecima  fcholij  propof.  $  3.  lib.  6.  Eu- 
clid.  cradidimus  regulam  ,  qua  tmngulum  in  duas  parces  fecundum  dacaru 
proportionem  diuidendum  fit:  Ec  quo  paclo  ex  criangulo  pars  imperaca__# 
fic  auferenda .  Si  igitur  triangulum  ex  dato  pundo  in  eius  lacere  quouis  fc- 
candumficinquorhbetpartes^aequales,  detrahenda  primum  erit  per  lineam 
re<5tain  ex  dato  pun&o  duccam  pars  denominata  a  numero  parcium,  in  quas 
diuidendum  eft  criangulum  .  Deinde  dux  uks  parces:poftea  cres,  acque  ita 


deineeps,  donec  tot  partes,  vna  siinns ,  detra&ae  (int ,  in  quot  partcs  di- 
widendum  proponitur  triangulum .  Vc  Ci  criangulum  ABC,  ex  puncto  D,  dt 
uidendum  Cn  in  quinque  parces  a?quales ,  diuidemus  latus  bC,  in  quo  datum 
punctum  eft,in  quinque  partes  a;quales  ,  in  pun&is  E,  F, G5  H.  Iunda  dein- 
detefta  D  A,ducemus  ei  parallelas  EI,  FiC,  GL,  HM.  Si  namque  connectar* 
tur  re&as  D I,  DK,  DL,  D  M,  diuifum  eric  criangulum  in  quinque  partes  a> 
quiles.  Namvcin  dida.propof.  14.  fchoiij  propof.  lib.  tf.Euclid. 
©ftenfum  eft ,  triangulum  DBI,  eft  —  totius  trianguIi,hoc  eft,  ita  fe  habet 
DBi,  ad  ABC,vtBH,ad  B  C.  Triangulum  aurem  DBK,  continet  ~  totius 
trianguli  ,  id  eft ,  ita  fe  habet  DBK,  ad  ABC,  vt  BF,ad  B  C.  Ac  vero  trian- 
gulum  DBL,  comple&itur  -~t  totius  trianguli ,  id  eft,  ica  fe  habet  D  B  L, 
ad  ABC,  vt  BG,  ad  B,C.  Quadrilaterum  denique  A  B  D  M,  comprehendic 


s 

Ex 


cotius  triariguli,  hoc  eft.ita  fe  Batfet  ABDM,  ad  A  B  C,  vt  B  H,  ad  BC. 
quo  fit ,  reliquum  triangulum  DMC,  effe  -\ .  eiufdem  trianguli  A  B  C. 
QVANDO  pundumdatumeftinvnoangulo,manifeftumeft,  Ci  latus 
oppoficum  in  cot-partes  fecetur ,  in  quot  triangulum  diuidendum  eft ,  a  re- 
as  ex  eo  anguLo  ad  pun&a  diuifionum  eduttas  fecare  triangulum  in  propo- 
Ctas  parces  «quales. 


a  l.fcxtk 


PRO. 
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GEQMETR.  PRACT. 
PROBL.    6.    PROPOS.  ix. 

D  A  T  V  M  triangulum  per  Iineas  vni  latcri  paral- 
lelafin  quoilibet  a?quales  par-tes  diuidere . 

S  I  T  triangulum  ABC  ,  diuidendum  verbi  gratia  in  quatuor  partcs  ae- 
quales  pcr  Jineas  latcri  B  C  ,  ajquidiftantes  .  Secetur  vtrumuis  relimiorum 
lateruni  nimirum  AB,  in  4.  partesaequales, in  tot  vtJelicet,  in  qtiot  trian- 
gulum  diuidenduineft,  inpundisD,E,Ffctir.tcr  AB  ,  AD,  inuenta  medi* 


propomonali  AE ;  atque  inter  AB,AE,  media  proportionali  AG ;  ac  deni- 
TA  m?r„h?*V>  n\edu  Proportionali  AH;  ducantur  EI ,  Gk  ,  HL,  lateri 
a  ctrol.  4.  bV'Par?IJel*-<l11"  t,,co  tnangulum  partiri  in  4.parces  sqt.ajcs.*  Qtioniam 
fixti.  emm  triangulum  ABCtriangaJo  AEI,Gmile  eftj  t  erit  manguIunTA  B  C. 
b  «r./f.iy.  ad  "»"^»™  AEI.vt  AB,  ad  AD,  quod  trcs  A  B,  AE,  ADllint  continue 
f.xti.  Pr°P°»ionales .  Eft  autcm  AD,  quarta  pars  ipfw.  AB.  Igitur  &  triangulum 
J  AEI,  quarta  pars  eft  tnanguli  A  B  C. 

c  croll.  t9.  vt  '  £  P  N  aliter  oftendemuj,  effc  triangnlum  ABC,  ad  triangulum  AGK, 

(.xti.  ?<AB>adAE'ndeTr^ 

U  %%73t- ikl**** B'cotineb" «ii-AGK.triaguhl-f  .triaguli  ABO 
l tn  ?»r  n  '  ^•-trla?uil  ABC'vt  °ftedimus,erit  E  fJtGi-f  eiufdg  trii 
guli 1  ABC.Deniqieade  rat.one  crittriagulu  ABC.ad  triagulu  AHl  vt  AB 
ad  Ahquod  etu  tres  Afi,AH,AF,  fint  eontinue  proport.onalcs  ac  oroinde 
mangiilum  AHL .complcaet.ir^.trianguli  ABC;  qucmadmodumPAF  6„ 
unet^-.ipfius  AB:  ideoque  BIILCerit^-.trianguI, ABC,&c 


PROBL.  7.  PROPOS. 


12. 


D  A  TVM  triangulum  per  rcctam  cx  puncto  ex- 

auKS   dat0  ductamin  diias  rartcs 


EX 
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E  X  puncto  D,  extra  triangulum  A  B  C,  dato  ducenda  Cit  linea  diuidens 
triangulum  bifariam .  Dufta  recta  DA,ad  angulum  oppoiitum  fecante  latus 
BC,in  E  :  li  quidem  BC,in  E,diuiditur  bifariam,fac"tum  erit,quod  iubetur  *: 
quod  tunc  triangula  ABE,  ACE,fint  aequalia  .  Si  vero  BC,non  bifariam  di~ 
uiditur  in  E,lit  fegmentum  CE,maius,cui  ducatur  parallelaD  F,  occurrens' 
lateri  ACprodudto  in  F.  Se&o latere  A C,  bifariam  in  G,  inueniatur  tribus 
DF,BC,CG,quarta  proportionalis  CH;  b  Eritq.  tectangulum  fub  DF,CH, 
squalereaangulofitb  BC,CG;hoceft,femiaireaangu!i  fub  B  C  ,  C  A  : 
c  cum  reChmgulum  fub  BC,C  A,duplum  fitrec~canguli  fub  BC>CG.  Dcinde 
inuenta  Ly<medta  proporcionali  inter  FC  ,  ,  t.   

CH,  ^  vt  quadratumex  L,arquale  (ic  reclan 
guJo  fub  FC,CHi  adiungatur  ipfi  CH ,  re- 
cr<i  Hly  vt  rcc"tangulu  fubtota  CI,&  adiun 
£ti  H  I,  aequale  Gt  quadrato  ex  L ,  fiue  re- 
ftangulo  fub  FC^C  H^qucmadmodum  ad 
finem  fcholij  propof.  $6,  hb.$.  Euclid.fcri 
piimus :  ducaturq.  recra  DI,  fecans  BC  ,  in 
K  .  Dico  rectam  D  I,  fecare  triangulum_j 
ABC,in  duas  partes  ABKl,lKC,a=:quales . 

Quoniam  enim  per  conftructionem  rectangulum  fub  CI,IH,  aequale  eft  re- 
dangulo  fub  CF,CH,e  ecit  vt  Cr,ad  CFjitaCH,ad  IHjEc  conuertendo,  vc 
CF,  ad  CI,  ica  LH,  ad  CH :  &  componendo  vt  1F,  ad  CI,  ita  C  r,  ad  CH . 
/Vcautem  IF,ad  CI,  ita  eft  FD,  ad  CK.  Igitureric  quoquc  FD,  ad  C  K,  vc 

CI,  ad  CH:  g  Ac  proinde  redtangulum  fub  FD,CH,aequaIe  eric  rcctangulo 
fub  CiC,CI:Erac  autcm  re&angulum  fub  FD,CH,per  conltructioncm  acqua 
le  femiili  rectanguli  fub  BC,CA.  Igitur  &  rectangulum  fub  CK,Cl,aequaIe 
erit  femifli  reCtanguli  fub  BC,Q£.  Vc  auteip  reccangulum  fub  C  K,  CI,  ad 
reCcangulum  fub  B  C,  C  A,  h  ita  eft  triangulum  CKI,ad  triangulum  ABC* 
I  gitur  triangulum  CKljasqua^Ie  quoque  erit  femifli  trianguli  A.BC:  ac  pro- 
inde  quadrilacerum  ABKl,reIiqu£  femiilitrianguli  ABC,aequale  erit.quod 
eft  propohtum  . 

E  ADHM  ratione,(Tpro  CG,  fiimamus  -f-.vel  ycl  quamcumque  par» 
tem  lateris  AC,  &  reliqua  fiant,  vtfupra  ,  auferemus  perreftam  ex  D,  du- 
c~tam  -\  vel  vel  deniquc  calem  parcem  ex  criangulo  ABC,quaIis  fumpta 
eiVCG,ipfius  AC,vt  perfpicuum  euv 

LEONARDVS  Pifanus,  &  Nicolaus  Tartalea,  idem  hoc  proble- 
fua  foluunt ,  quanJo  datu m  punclum  eft  extra  triangulum  in  tali  loco,  vc 
vnum  Iacus  trianguli  pioJuftum  ,  in  illudincidat ,  cuiufmodi  eflet  punc~tum 
Fjdatum.Ipem  quando  eft  inter  duo  latera  produ&a  :  Vc  fi  triangulum  forec 
A£C#*puncc:*m:aiKem  inter,B,  &D,  extfterer,ita  vt  ab  eo  folum  pcr  angtt- 
Jum  E,duci/poftec  iinea  fecans  Jatus  aC:  quippe  cum  re<5t£  ab  eo  ad  anguios 
A,  C,  Juctjc  nulium  Iacu>interfecarent.  Verum  qtnah.rc  curtofa  magis» 
quam  vtilii  funr,dedic*operaa  nobis  omittuntur ;  Qui  autem  ea  deliderar, 
auclores  piaedittos  legere  poteric.  Pari  racioneabftinemus  ab  eo  probk  ma- 
te,quando  pun&um  datumeft  intra  triangulum  (  quod  tamen  i;dem  au- 
ctores  folucre  co.<antur  )  quia  non  femper  per  punctum  intcrius  duci  poceft 
iiaca^uac  criangulum  bifariara  fccet>vt  experientia  conftat. 


a  i$t  primi 

b  1 6.fexts. 
c  i.ftxti. 
d  17.  fixiu 


C  I  C*  fextf, 

/4.  fexti. 
&  permu- 
tando . 
g  \6.jtxti. 

h  y.huius* 


PROBL. 


7— 


t96        GEOMETR.  P  R  A  C  T, 

PROBL.    8.  PROPOS.  iji 

DATVM  parallelogrammum  in  quotomque  par- 
tes^quales  per  lineas  duobus  Jateribus  oppofitis 
aequidiftantes  diuidere. 

S  I  T  parallelogrammum  A  B  C  D,diuidendum  verbi  gratia  in  tres  par> 
tcs  aequales  per  Jineas  lareribus  A  b\  DC,  ac« 
A  <x  VC  I>  quidiitantcs .  Diuifo  alrerwcro  reliquorum 
duorum  Jarerum  ,  nimirum  BCa  in  nes  par- 
tes  acquales,  in  quot  videlicet  paraIIcIo°rani 
mum  proponitur  diuidendum,  in  E  ,  &F« 
xr.fextiuel  punclis,ducantur  EG,FH,  infis  AB,DC,pa- 

2%.primi.        B      E     jf  rallela;  :  faclumquc  erit,  quod  iubetur  ;  a 

quod  parallelogramma  AE  ,  £H,  HC, 
gequalia  fint,  propter  sequales  bafcs  BE,EF,FC. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  V  M. 

I  T  A  QV  E  fiex  Iatere  auferatur-^-.  vel  -y--  vel  ve*  <^cni«.\ue  qua- 
Jjfcunqiie  pars  ,  vel  partes  ,  &  per  cxtremum  eius  punefcum  parallela  late- 
ri  AB,  ducatur ,  ablataeritex  toto  parallelogrammo  eadem  pars,  vel  e*de 
partes.  Ita  vidcs  AE,efle  partem  tertiam  parallelogrammi  A  C,  ^uemad- 
modum  &  BE  j  tertia  pars  eft  lateris  BC>&C. 


PROBL.    9.  PROPOS.  14. 


b  zg.frim* 


DAIVM  parallelogrammum  per  rctfam  ex  puncto 
fiue  exrra3{iue  intra  ipfum,fiue  in  aliquo  latere  dato 
ductam,  bifariam  diuidcre. 

S  I  T  primo  parallelogrammum  ABCD,  per  reflam  ex  pun&oT  ,  extr- 
rion  duaamfecandumbirariam  .  Ducla  diamcrro  B  D  ,  raque  feda  bifa- 
riam  in  F  ,ducaturex  E,  perF,  refo  EH,  quam  di- 
coparallclogrammumpartiribifariam.  Nam  vt  in 
fcholio  Propof-^.Iib.i.Eiiclid.  demonftrauimus,re 
cla  C,H,  diuidcm  diamctrum  BD,  in  F,biftriam,  fe- 
Cat  paraIlcIo»:-ammum  bifariam.  Tdcm  fict,  C\  refta 
I  Kjatera  a  D,  BC,  fetam  bifmam ,  d.uidarur  bifa- 
nam  m  F,&  per  R  cxrcndamr  refta  I-  F,proprerea_* 
quod  U\  diamcrrum  fecat  bifj-riam,  ac  proinue  per 
F,punaummcdiuju-di«nctritranfic  b  Cum  enim 

tngult 
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anguli  IDFjFTD,  angulis  ilternis  KBF,  F  K  fi,  arpualesfint ,  &  Iatera  I  D , 

KB,  qtubuii  adiacent,  aquaha ;  *  erunt  tam  latera  DF,quam  IF,KF,intcrfc  a  i6.prin/i 

acqualia.  c 

E  O  D  E  M  modo  ex  punclo  interiori  Lj  Irem  ex  punfto  G  ,  in  Jaterc-^ 
BC,  recta  ducU  LF,vel  GF,paralielogrammum  bifariam  diuidec. 

PRQBL.  10.  PROPOS.  if. 

I N  T  E  R  datas  duas  re&as  ,  duas  medias  propor- 
tionales  prope  verum  inuenire . 

FXPOSIT  A  Geodjz(ia  noftra  prioribus  quinq.  propofitionibus  huilis  lib* 
&  nouem  alijs  propolitionibus,ijsdem6itratis,quae  addeda  effe  cenfuimus  ai 
idem  argurnentum  fpe&antia  ;  agendum  iam  eflet  de  augendis  minuendif- 
que  figuns  in  data  proportione,  vt  in  titulo  huius  Iib.6.propof  limus.Verum 
quia  ficut  id  jn  planis  figuris  cffici  non  poteft  finc  mucntionc  mediar  propor 
tionalis  inter  duas  re&as  propofitas,  quam  imientionem  Euclid.  Iib.  6.  pro- 
pof  i  j.n^bis  tradidit :  ita  idem  abfolui  in  figuris  Colidis  nulla  ratione  po. 
telt,ni(i  inter  duas  reftas  daras  duae  mediae  rcperianturproportionales.Quo. 
circa  prius  in  hac  propof.  in  medium  afTeremus ,  quas  antiqui  Geomecrae  no 
bis  hac  dc  re  fcripta  reliquerunt.  MuJtorum  enim  ingcnia  res  hacc  exercuit, 
atque  torfit ,  quamuis  nemo  ad  hanc  vfque  diem,  vere,  ac  Geometricc  duas 
medus  proportionales  inter  duas  recTas  datas  inuencrit.  Pra?cermiflis  aute 
modis  Eratolthenis;  Platonis;  Pappi  AlexandrinijSporijmcnechmi  tum  be 
neficio  Hypcrbolx,ac  parabolafi.tum  ope  duarum  parabolarum  j  &  Architae 
Tarentini,quamuis  acuuflimis  fubtiJiflimifque  :  folum  quatuor  ab  Herone, 
Apollonio  Pergaso,PhiIone  Byfantio,PhiJopono,DiocIe,& Nicomedetradi 
tos  explic  ibimus,  quoscommodiores,faciliorefque  ,  &  errori  minusobno- 
xios  iudicauimus  .  Qui  aliorum  raticnes  defiderat ,  Jegere  eas  poteric  in  . 
Comtnentanjs  Eutocij  Afcalonira?  in  Jibrum  2.  Archimedis  de  Sphaera,  & 
Cyhndro  :  Itera  in  libello  toannis  Verneri  Norimbergenfis  de  fe&ionibuc 
Conicis.  Hihc  itaquc  exordiamur  . 

MODVS  HERONIS  IN  MECHANICIS 

introdu&ionibus  3  &  telis  fabricandis:  qui 
etiam  Apollonio  Pergaeo  afcribitur. 

SINT  diijE  linear  reclae  AB,  BC,inter  quas  oporteat  duas  medias  pro- 
portionales  inquirere.  Conftituantur  ad  angulum  redum  B  ,  &  perficiatur 
reftangulum  ABCD,cum  diametris  AQBD^qua?  fe  mutuo  bifariam  diui  ifchflt&fa 
dent  m  E.  Satis  eflec  vnam  tantum  diametrum  duccte  ,  eamque  in  E,  feca-  prtmi.  * 
re  bifariam  .  Protra&is  autem  laceribus  DA,DC,incelligatut  circa  punctum' 
B}  moucri  re£ulaliincinde,donecicafccec  DAjDQproductas  in  F,&  G,vc 


•  H 
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«aafemiflag  EF,  EG,  aequales  fint .  Vel  ccrte,vt  vult  Apolloni.  %ex  F,pl« 
res  circuli  dcfcribantur  Ll,  GF,  MN,  donec  chorda  areus  vnius  prxci&  PCt 
punclum  Bjincedat^qualis  cft  GF.  Quod  (1  chorda  fupra  B,  tranfcat;cmuimo 
1  di  cft  chorda  L  I ,  defcnbendus  cric 

circulusinfra  L  j  li  veroinfra  pUB&t 
B  ,  t;anfeat ,  qugli*  eft  chorda  M  N , 
defcribendus  erit  circulus  (\ ipra  M  . 
Atcjiic  hoc  opus  toties  iterandum,do- 
ncc  aliqua  chorda,  qualis  eil  QF>  per 
B,incedat.  Erunt  enim  hac  rationc 
L  F,EG,ex  centro  E,ad  circumfereu^ 
tiam  G  F  ,  inter  fc  aequales  .  Qutbus 
ita  conftructis .  Dico  A  F  ,  C  G  ,  efle 
Diedio  loco  proportionalcs  inter  A 135 
B  C  :  hoc  eft,  ita  efle  A  B  ,  ad  A  F,  vc 
AF,  ad  C  G  ,  &  C  G  ,  ad  CB.  DiuiuJ 
enim  AD,  CD,  bifariam  m  2C,  &  H  ; 
*eruntdutfaeEK>  F-H,  ad  AD,CD, 
perpendicularcs.  b  Quoniam  vcrore- 
clanguJum  fub  DF,  AF,  vna  cum  qua« 
drato  ex  AK,quadraK> ex  KF,*qiuIe 
efl^addito  communi  quadrato  ex  EK> 
erit  rettangulum  fub  DF,  A  F,  vna__> 
cu  quadratis  ex.  AK,EK,r  hoc  cft,vni 
cum  quadratoex  EA,3»quaIequadratis  ex  K F, L F,^  hoc  eft,quidtato  cx  L  F, 
hoc  eit,quadrato  cx  EG,quaB  ipfi  £F,eft  a;qualis.  Eade  m ione  oftendemus , 
rectangulum  fub  DG,GC,vna  cum  quadrato  ex  C  E,  id  cft,  cx  E  A,  aequale 
cireeidcmquadratoex  EG.Tgitur  retfangulum  fub  DF,AF,vnacu  quadrato 
ex  E  A,a?quale  erit  re&angulo  fub  DG,GC,vna  cil  quadrato  ex  E  A.-deptoq. 
comuni  quadrato  EA;rcmanebit  re&angulu  fub  DG,GC?rec~ta°ulo  lub  DF, 
AF,«CjuaJe.  e  Quocircaerit  DG,  ad  DF,vt  AF,ad  CG:  /Vt  autem  DG,ai 
DF,  ita  eft  AB,ad  AF.  f:rgo  erit  yt  AB,ad  AF,ita  aF,  ad  CG:  hoc  eit,  tres 
AB,  AF,CG,continuc  proportionales  crunt.£  Scd  rurfus  cft,vt  DG,ad  DF, 
ita  CG,ad  CB.  Igitur  cnt  quoque  CG,ad  CB,vc  AB,ad  AF,idcoque  vt  AF, 
ad  CG.  Qia-e  crunt  quatuor  AB,A  F,CG,CB,  continue  proportionales. 
quod  erat  dcmonftrandum • 

MODVS   PHILONIS    B  YS  AN- 

tij5qui  Philopono  quoquc  tribuitur. 

S  I N  T  rurfus  in  ead^m  fTgura  lnter  reChs  A  B.BCinucniendae  duae  me 
«lia?  proportionaJes •  ConiHtuto  rectang'ilo  AECD,vni  cumdinnecro  CA, 
produ&ifque  lateribui  D  A,  DC,  rtfupra  ;  defcribaturej  E,  mcdio  puncto 
diamecri ctrculus  CBA»adinterualIumE  C,vcl  EA,A  qui  neceffario  per 
l/fclil.ji.  ingulum  re&um  B,  tranfibit .  Deinde  circipun&um  B,  rcgula  htnc  inde_-# 
9$rt*j*  moucatur,  fccans  DA,DC.  prctractas  in  F,&  G,  &  circumrerciv.iam  in  O, 

doiv.-c  PCOF,  atquafes  Gnt .  Quod  fiet ,  ii  per  B  ,  p[urims  Imce  occult» 
j>»cantuf>Vna>  enim  carum  habcbit  fegmefttmaiotcr  rccU  DG,  &.'circulur* 

er^ualc 
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«quaTc  fegmento  inter  D  F  ,  &  eundem  circnlum  .  Qiiibus  peraftis ,  dico 
AF,CG,  uredias  proportionales  efle  inter  A  B,  CjB.  Quoniam  enim  aequa- 
Jes  funt  GB,  F  O,  addita  communi  B  O,  aequales  quoqus  erunt  G  O ,  F  B : 
idcoquere&anguIumfubGO^GB,  redangulo.fub  FB,  FO,  aequale  erit.  a  *  l.  eerot* 
Sed  iliud  rectangulo  fub  DG,GC,&  hoc  reftanguio  fub  DF,  AF,eft  asquale.  l^ueu^ 
Igicur  &  redangulum  fub  DG,GC,  re&angulofub  DF,  A  F,  aequale  eric. 
Quam  ob  rem,vc  in  prxcedenci  modo,oftendemus, aB,  AF,CG,CB,efle  cori 
tinue  proporcionales.quod  eft  propolicum. 

MODIS     DIOCLIS     IN  LU 

bro  de  Pirijs  pulchcrrimus. 

PRAEMITTTT  prius  Diocles  Lemmi  tale  .  Defcribatur  circulus  AB* 
CD,cuius  cencrum  E,  cum  diamecris  AC,BD,fe  fe  ad  angulos  re&os  fecan 
tibus  in  centro  E.  Sumpcis  deinde  duoous  arcubus  cEqualibus  DF,  DG,  iun« 
gatur  recla  CG,  &  per  F,  ipfi  £D,paraIJeIa  agatur  F  JC,  fecans  C  G  •  iu  H  • 


Hoc  fa&o ,  erunt  FiCKCmediae  proportionales  inter  AK,  KH.  Ducla  nam- 

que  G  L  ,  parallcla  ipfi  B  D  ,  tun&lfque  rectis  E  F  ,  E  G,  b  quoniam  anguli 

LEG,  KEFjinfiftentes  arcubus  sequalibus  AG,CF,  aequales  funt ,  c  &  angu  b 

JiLiKjrediJateraque  EG,EF,  arqualia  j  d  erunc  &  GL,FiC,&  EL,  E  K,  in-  c 

terfe  scquales  :  idcoque  &  reliquae  A  Lf,  C  K  j  Immo  addira  commu  *-6*pr'mt% 

ni  L  K  ,  &  cocjb  A  K  ,  C  L ,  a?qualcs  inter  fe  erunc .  e  Quoniam  igitur  eft  e  Jextt* 

CL,  ad  LG,\t  CA',  ad  KH  ;  elique  vc  CL,  ad  LG,tca  A  K  ,  ad  K  F ,  quod  hq 

illis  aequales  finc :  erit  quoque  AfC,  ad  iCF,vt  CK,ad  K  H.  /Vt  autem  A  iC^  *  fchcL 

ad  iC F,  ita  eft  KF,  ad  C  K.  Igitur  erit  A  A',  ad  K  F,  vt  K  F,  ad  C  K,  &  c  K  ,  ad  ftxtt  • 

KH,  hoc  cft,  Kl:,  CiC,  mediae  proporcionales  erunt  inter  A  K,  KH.  quod  cft 

propolirum .  Pan  racione  G ,fumpcis  arcubus  xquahbus  DM,  DN,  iunctaque 

recta  CM,ducatur  NP,  ipfi  BD,  parallela  fecans  CM,  in  Oj  erunc  PN,CP, 

inter  A  P,PO,  mediae  proportionales,&c. 

HOC  lemmacc  prasmiifo,Unt  inter  reclas  AB,  BC,  reperbndae  duae  me- 
diar  proporcionales  .  Coufticuancur  in  alceia  figura  ad  angulum  reChim  13, 
&  cenrroB,  ad  intcruallum  maiori*  BA,  defcribatur  circulus  AFDe,  ad  cu- 
iuscircumferentiam  Yf^ueprocendantur  AB,BC.  Deinde  ex  A,  per  C  ,  du» 
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Ctz  retfa  ACG  ,  fumatur  in  quadrante  DE,punclum  H,  in  tafi  fau ,  vt  Ja- 
da  HK.ipIi  £F,paraIIeIa  fecate  ipfam  AG,in  L;  retfa  cx  D,por  L,cmifla  au- 
ferat  arcum  E  M,  arcui  £  H,  aequaWi .  Nam  bac  ratione.  per  ftmma  pra*. 

t4.'  /**//.  miflum,erunt  KH,DK,  mediae  proportionales  inter  AK»at£.*jEc  quor.iam 
eftvt  Ak,  adKI.,ica  AB,  ad  BC :  fi  ftrt,vt  A  KT,ad  KH,  ita  A  B,  ad  N  J  &  vf 
KH,adDK,itaN,  ad  O  jcnmt  quoque  N  ,  O  ,  medias  proportiohales  mtcr 
AB,BC.  Ncqueenim  dubitandum  eft,efle  &  0,.id  BC,vt  D  K,  ad  K  L.CtJffi 
tnim  fit,vt  AK,ad  KL,iia  AB,ad  BC:  habcat  autcm  A/C.ad  KL,  proi  ortio- 
nem  tripJicatam  AK,ad  KHAoc  eft,  AB,ad  Njhabebit  ctiam  A  B  ,  ad  D  C  , 
triplkatam  proportionem  AB,ad  N.  Cum  ergo  proportio  AB,  ad  N:  f  t  ae- 
quaJi.v  proportioni  N,ad  0;crite:dem  asquaKs  proportio  0,ad  B  C,  vt  tres 
sequalts  proportiones  exiliant  inter  AB>&  BC.Jgitur  quatuor,  A  B,  N.  O, 
BC,  continue  propomonales  funt,qucrnaemcdum  quatuor  A  K,  A'  H,  DK, 
KL.quod  eft  prcpofitum. 

VF:Pv.VM,  quiadifficile  vifum  foit  DiocJi  accipere  in  poftcrlori  figura_j 
punclum  H,in  tali  /itu  ,  vt  recla  DM,  feeans  AG,&  paralltlam  HK,m  L.au 
ferat  arcum  E  M,  arcui  EH,  aqualem  :  dcfcripflt  lincam  quandam  inflrxam 
ad  hanc  rem  aptillimam  ,hacrationc  .  Dcfcribatur  ci^culus  A B  C  D,  cuius 
centrum  E  ,  cum  diametris  A  C  ,  B  D  ,  fefe  ad  angulos  rectos  in  E  ,  fecan- 
tibas.  Deinde in  quadrante C  D ,  capiantur  quotcunque  punfta  parum_» 
inter  fe  dtfUntia  ,  quas  ex  D,&  B,  ordine  in  quadrantcs  DA,BC,transferan 
tur  .  Poft  hxc  applicata  rcgula  ad  bina  puncla  quadrlrum  D  C,  BC,  arqua» 

\fchol  17    ^ter  *  ^ 5      diitantia ,  ducantur  re&ae  occultae  ,  b  quae  ipii  B  D,  pauUelai 


erunt.  Etcx  C,  ad  fingula  pttnfil  quadrantis  D  A,  rettr  occuhx  ernitta^ 
•Hr ,  notcnturquc  Iiarum  inrcrfecuoncs  cum  pmdidil  partllefa  occuItis,mt- 
WWg*  ffm&m  Tj  vbi  rc&a  cx  Cj  ad  proaimum  picnauin  ipfi  D,  dnfta  in- 

ierie«tc 
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t  erfecat  proximam  parallehm  IpG  BD,  &  fk  deineeps .  Kam  fiomnia  harc 
lnterfeflionum  punda  ritc  pcrlineam  inflcxam  coniunqantur ,  q.ualis et 
CK  T  D,  conilrudacrir  figura  mcdijsduabns  proportionaJibus  inueniendk 
aptiflima  .  Sint  enim  incer  duas  F,G,duae  mediae  proportionales  inueniea- 
dae .  In  diamer  ro  AC,  etiam  produda,  Ci  opus  eft,fumatur  A  H,  maiori  F, 
«qualis .  Duda  dcindc  pcrpendiculari  H  P,  abfcindatur  HI,minori  G,  a> 
quahs  .  Duda  autcm  AI,fecantc  lineara  inflexam  in  K,  agatur  per  K  ,  ipfi 
BD.-parallcIa  LM.Denique  fumpta  LN,ipfi  LC,  aequali,ducancur  per  N  ,  & 
M,  rcdae  AN,  Am,  fccanrcs  HP,  in  O,  P.  Dico  H  P,  H  O,  eflc  mcdias  pro- 
portionales  inter  A  H,  H  1,  hoc  eit,  inter  F,  &  G.  Quoniatri  enim  pundum 
Kyhnex  mflexoe  inuentum  elt  per  rectam  ad  punftum  quadrantis  DA.duda, 
quod  tanto  interuallo  a  pundo  D3abcft ,  quanto  pundum  M  ,  ab  eodem  di- 
fht,  vt  cx  defcriptione  linea?  inflexae  liquet ;  crunt  cx  kmmate  Dioclis 
quatuor  redae  AL,LM,  LC,  vel  L  N  ,  &  L  K ,  continue  proportionales. 
a  Cu  ergo  hifce  quatuor  redis  proportionalcs  flnt  quatuor  rede;  AH,HP,  a  4» 
HOjHUerunth*  quoq.  coutinue  proportionales .  quod  eft  propofaum. 

MODVS    NICOMEDIS  IN 

libro  dc  lineis  Conchoidibus. 


NICOMEDES  conflrujt  ptius  inftrumenrum  quoddam,quo  Iinearo 
inflexam  defcribit ,  quam  Conchilem  ,  vel  Conchoideos  appellat.  Sed  nof 
omiflb  eo  infti  umento  ,  eandcm  f-quod  ad  noftrum  itiftitutum  fatis  eft)  per 
punda  delineabimus,  hac  ratione .  Sit  reda  linea  AB,  &  ad  eam  perpendi- 
cularis  CD,in  puclo  E  .  Sumatur  deindeinfra  E,pundu  D,pro  pololinea?  de 
icribcndae,&fupra  h,aliud  pundum  C,vc  libet.In  vfu  Jinese  defcriptarconfta 
bit ,  quantum  tam  pundum  D,  qua  pundum  C,a  pundo  E,  abefle  debeat.  Si 
4gicurexD,diicanturpluriaiaBluK2occuIcdB  paiuminter  £e  diftantWjir. 


ex  fifltuK*  abfcinclarmrr  portiones  reft*  EC,  zquaies,  initio  femper  h&e 
a  reda  A  B  *,  extrema  autem  harum  portionum  punda  per  lineam  inflexam 
coniun^anturdefcriotaeritlineaconchilis.  Exemplum  habcs  in  quatuor 
l«Vis  DH,DG,DF,bN5in  quibus  fumptae  funt  LH,  KG,  SF,  B  N,  ipfi  EC, 
^«aksjpcr  ^uarwBeuremapuaaa G>  F,  N  * inflexa  lineaittcedic .  Ec 
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C  \S.primi. 
6  i  f.primi* 
e  $z.prtmi. 
f  4.  fexti. 
g  19  primi. 
h  16  primr. 
i  17.  primt. 

I  lO.^ninti. 


m  14.  JfeJ». 


quo  plures  lineae  occultse  ex  D,educentur,  eo  crebriora  punfla  inuementur*- 

per  qu»  traniire  dcbec  linea  inflexa. 

S  E  QV  i  T  V  R  ex    fcriptionc  huius  Uncx,  eam  nunquam  poflc  cum 
rtcla  AB,  couenire  ,  hccc  vcraque  in  infinicum  producatur  :  q*il  punCta-* 
per  qii*  incedic ,  fune  Oflinia  iupra  rectam  A  B  ,  teimmancia  mmxrurn  ieg- 
menta  reCtarum  ex  D,piodcuntium  (  *  quae  quidcm  omnes  reCtam  a  B, 
tcrfecantjipfi  BC,  vqualtiU 

DEMONSTXAl  deinJe  Nicomedes  duas  proprietates  hlfftiS  linearti 
(jghes  .  Prima  eft  .  Quodiibec  eius  pumfcum  a  ptfodo  C  ,  diuerfu.n  minus 
thftat  a  re&a  Ajfe  quam  punctum  C  :  AJiorum  autem  puuctorum  ,  quod  re* 
m  tiuscft  a  C  ,  minus  diitac  ab  cadem  rccta  A  B  ,  quam  quod  tntnttf  rcmo- 
tumeft.  Ducta  enim  rectaquacunque  DG,demittatur  pt  rpendicuians  G U 
U  Et  quia  K  G,  maioreitquam  G  ljerie  quoque  perpendicula:  is  B  C  ,  (  ipC 
KG.  sequaJis  J  maior  quam  pcrpcndicularis  I  G,  hcc  c  it,  pflddum  C  ,  ma- 
gis  diftablta  reCta  AB,  quam  pimccum  G.  Eademque  ratione  magis  a  re&a 
ABjdiitablt  punctum  C,  quam  quoduis  aliud  .  Sumacur  deinde  a!iud  pun- 
ctum  H,  lemorius  a  C  ,  quam  punclum  G  ,demittaturque  perpcndicularit 
HA.Dico  puntflu  H.minus  diftare  arecta  AB,quam  punctu  G,hoc  elLper- 
pendicularem  H  A  ,  minorem  eife  perpendiculari  G  l,Ducta  namque  rec"ta 
DHj  c  erit  angulus  DKh,  maior  angulo  DLE.  d  hoc  eit5angulus  G  K  I,  an« 
gul  )  HLA .  Cum  ergo  recti  I  ,  A,  aequales  fint;  e  erit  rchquus  G,  reliquo 
AHL,  minor.  Si  igituripfiG,  fi2t  a?qualis  AHMjerunt  triangula  K  G  f, 
MH  A,ar;uiangula;/ide<-.que  ent,  vt  M  H,  ad  H  A>,  ira  A:  G  ,  ad  G  I.  g  Ec 
qina  lH,  maioc  eit.quam  MH,  h  ( ttuod  angulus  H  m  L,  maior  fii  rt\cto  A  9 
1  &  HLM,  minorj  It  eric  maior  propoitio  LH,ad  HA,  quam  H  M,  ad  H  A% 
hoc  cl^quam  GK,  ad  Gi  :  ac  proinde  cum  GiC.HL,  sequales  Gnt  ,erit  quo^ 
que  maior  proportio  HL,ad  HA,  quam  HL,ad  G  /ideoque  H  A  ,  nunor 
enc  qtiaifi  Cjl.quod  cii:  propo/Ttum. 

ALThRA  propnecas  cit .  Quamuis  Conchilis  cF,nunquam  conueniac 
cumiedtaLB  ,  tamen  cum  quaiibet  aJia  reda  ,  etiam  ip(i  fcB,  propin- 
quiffima  »coouenit.  Sicenim  primum  recta  NO,  EB,  parallela,fecans 
EC,inO.  FiatvtECadOD^ka  EC,adP.  Etquortiam£  O,minoreft 
quam  EC:  m  erit  quoque  OD,  minor  quam  P  .  Si  Lgititf  ex  D,  ad  incentil 
lumrectas  P  ,  defcrihatur  arcus  circuli,  f  cabic  ia  rectam  <  \  N  ,  inaliquo 
puncto  ,  vt  tn  N  .  Dico  ConchtTem  CF,  prpl  ingacam  coire  cum  ON,in_ » 
N  .  Ductacmm  reaaD  N,  fccantc  E  B  ,  in  B  »quas  ipli  p  ,  equalu  erilj  » 
quonum  t&  vc  fc  O  ,  ad  O  D,  ita  B  N,  ad  N  D5  hoc  eft,  ad  libi  BCqualcm  P. 
Fuit  aucemeciam,  vr  EO,ad  OD,  ita  EC,  ad  i\  Igicur  BN,  Ee  ,a  J  P,ean- 
dem  proportianem  habebuttt !  0  ac  promde  inrer  jte  flequalcs  brunt,  ideoqut 
ConchiilsperN,cranfibrt. 

S  I  T  dtmdcrecta  QJ?,  non  paralicla  ipfi  EB,  fed  eam  fecCC  m  E  ,  ver- 
gacque  wfui iConchilem.  Quia  igitur  c lonc htlis  cum  1  n  ca  ON,  conuenk, 
comieniet  pnui  cum  ipfa  Q  | ,  in  F,rt  pcrfpicuum  efl 

POS  i  IvecNiromcdesdillalmt  hniuimoJi  problema  .  Dato  quouis 
iftguWrtcwiirieo,  &  punctc*c*tr4  iineu  anguiu«  dtiura  compreheoden- 
tts  :  Al)  ilio  pmuto  educerc  rect.im  Q  cantcin  recta*  datum  contincntcs  an- 

fttiJum,  ita  vc  eittspojtjo  te«er  iUm  ccctai  ioccrcepta  squaUi  ftt  dat*  rcct^ 
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In  eadem  namqne  fi^ura  rectae  EB^El^angu.iim  contineant  BEF,  ducendi» 
que  fit  ex  D,  linea,  ita  vt  eius  portio  inter  eB,  EF,  aequalis  fit  datae  rectae  * 
R .  Ex  O,  ad  inferiorem  lineam  E  B,  duca^ur  perpcndicularis  D  E  ,  fumi- 
turque  E  C,  datae  rectae  R,scqualis  :  &  polo  D,  interuallo  vero  EC|Concbi- 
Iis  defcribitur ,  quae  perfecundam  proprietatcm  rectam  E  F  ,fecabitin  F. 
Ducta  ergo  recta  DF,  fecante  F.B,  in  Si  erit  SF,  ipfi  EC,  hoc  eit,ipii  11 ,  «• 
qualis,vtex  dtfcriptioneConchilis  liqucr. 

H  l  S  prxmiiTis  y  lint  dux  recta?  AB,BC.  ad  anglilum  rectum  B,coniun- 
Ct£  ,  inter  quas  reperiendf  fint  duae  lineae  medi*  proportionales  .  Cora- 
pleatur  rcctanguhini  AC,  euius  dtio  Iatera  AD,CDjbifariam  fecenrurin  F, 
E.  Ducta  antem  ex  B  ,  per  E  ,  recta  fecante  AD ,  productam  in  G  ;  J  erit  *  z6,frimi 
D  G  ,  ipfi  C  B ,  hoc  ell ,  ipfi  D A  ,  aequalts ;  propterea  quod  anguli  D ,  E , 
trianguli  DEG,anguhs  C,E,triaguli  CEB,arqualcs  funt,&  latera  quoq;D£, 
CE»qiubus  adiacet,3?quaIia.Rurfu  s  ducta  perpediculare  FH,fecet  AH,ipfi 
CEjicqualis.quod  fiet,(i  ex  A,ad  interuallu  CE,arcus  delineetur  fecans  FH, 
in  H  .  Dcindc  iuncta  r^cta  G  H,  ducatur  ei  parallela  A  I :  atque  producla_j 
D  A,ex  H,pcr  problema  prascedens ,  ducauir  reela  HK,  vtramque  AI,  AK,  x 
ita  fecans,Yr  intercepra  I K,ip(i  AH,vel  CE,  sequalis  fit .  quod  fiet ,  fi  ex  H, 
phirimae  reftae  ducentur  occultae  ,  donec  vnius  portio  intercepta  aequalis  fic 
ipfi  AH,vel  C£.  Poftremo  ex  K,  per  B,  re&a extendaiur  fe&ns  D  C  > pr»- 
dufram  in  L .  Dico  duas  A  K, 


C  L,  medias  proportionales  cfle 
inter  AB,  BC.  b  Qiioniam  enim 
cit  Lc,ad  CD,vc  LB,ad  BK,hoc 
cft,  vtDA,ad  AKsEtvtCD, 
ad  CE,ita  eft  G A,  ad  DA,  quod 
Vtraque  CD,  G  A,  feda  fit  bifa- 
riam  in  E,D:erit  ex  proportione 


LC.  GA. 

CD.  DA. 

CE.  AK. 


b  fixti. 


iperturbata  LC ,  ad  CE,  vt  G  K 

ad  A  K,  vcinhacforinulaapp*  ' 

rct :  hoc  cft,  vt  HI,  ad  I  K.  Cuifl  ergo C B, ipffl K,  (Tt  squalis per  eonftn»- 
ftionem.r  erit  quoque  LC.ipfi  HI,*quahs/&totaLE,to«  UK.i  De.nde  qma  c  14 
reftaneulum  fub  D  K,  K  A.vna  cum  qtradrato  ex  A  F ,  arqualc  eft  quadrato  d  6.ficuit. 
VK  -,ddito  communi  quad.atoex  lH,erit  reftaugulum  ful,DK,KA,vna  cu 
muadratiscx  AF,  FH,t  hoceft ,  vna  cumquadratoex  AH.yeJex  CK,*qua  t^y.fnmt. 
Je  quadratis  ex  KF,FH,hoc  cft,  quadrato  ex  HK,  td  eft,ex  LE,  ipfi  H  K,  »- 
ytali  /Sc4&Kft*nguIui»fubPL,I,C,Viu(Hm£odcm<juadratoexC  E,  {6.fi<»it. 


1 
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srquale  qtiaque  eft  eidem  quadrato  ex  LE.  Igicur  reclangulHm  fub  DK,  AK, 
rna  cum  quadrato  ex  Cjs^gquale  erit  redangulo  fub  DJL,LC,  vna  ctinreode 
quadratoex  Cn  ,•  Et  dempro  commuoi  quadrato  CH,reJiquum  reftangulum 
1rt4ifixtL   fMb  D  L,LC,reliquo  rectangulo  fub  DK,  AK,  aequale  erit.  «  Igitur  erit  DL, 
b4./r*^.    adDK.Jhoceir,  AB,ad  AK,vc  &JC,ad  Lc.c  Vt  autem  AB,ad  AK,itaeilquo 
C4.fi xti.     que  LC,ad  CB.  Igitur  eric  AB,ad  AK,  vc  A  K,  ad  L  C,  Sc  vc  LC,ad  CB:ac 
proinde  AK,LC,mcdiic  proporcionales  erunt  incer  datas  AB,  BC,  quod  efk 
propoiiium  . 

QJ/  O  D  Ci  dacae  du=e  reftje  (Int  nimis  Iongc,  accipi  poterunt  earum  fe- 
mifies^vel  cerci»  parces,&c.  atque  incer  cas  dui  mediae  inquirend<£.Nam  (i 
inuencae  duplicencur,vel  triphcentur,&c.habebuntur  dux  mediae  iiuer  datas 
duas.  Quodetiam  m  alijs  modis  mteliigendum  cit. 

PROBL.  ii.    PROPOS.  16. 

D  A  T  A  M  %uram  planam,  vel  circulum  augerc, 
vel  minuere  in  data  proportione. 

H  O  C  problema,  quod  ad  figuras  planas  rectilineas  attinet ,  explicaui- 
aius  propof.  1 1.  fcholij  propof.3  <.hb.6.Eudid  Nunc  idem  ad  circulos  QUO- 
Sueextendemus.  bitergo  reailineum,cuius  lacus  AB^veJ  circu!us,cuius  dia 
merer  aB,  oporceacque  coniticuere  maius  rectiJineum,veJ  circuJum  ruaiore 


Z\BPZ 


GK 


K  —  'o 


E . — i — (— • 


A©BpQg  H0I  U 


iu  proportione,C,ad  D,  nimirum  fub  tripla.  Tribus  lincisC,  D,  AB,  inue- 
niatui  quarta  proponionalis  L,atqueincer  AB,&  c,  repci  iatur  mcJu  pro- 
porportionah*  Lo,&  lupra  FG,  figura  conitruatur  linuiis  datas  figur*  f\  B, 
Dmiliterque  polita.  [cemcircufus  dcfcribatur  circa diametrum  V  G.  Dico 
tam  re&ifineum  aB,  eife  tertiam  partem  redilinei  PG»qutm  ci.  culam  ABp 
d  cerolL  19  circuli  FG,nimirum  eandem  hajerc  proportionem  AB,  aj  FG,  quam  hab^c 
Vel  %0.f$**  C,ad  Om  Quoniam  enimtres  red«  AB,  F  G,  &  E,  COntinuc  propot  lionales 
r#.  funt,  d  erit  ligura  AB,ad  Hguram  l  G,vt  AB,  id  fc,hoc  elt,vt  C,ad  D.e  Quia 

ttJmdec.  vcro  eft>Vt  mjadratum  ex  AB,ad  nuadratuia  ex  fcG,iu  CUCtllui  AB,  ad  cir- 

culuj% 
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eulum  TG>  eftquequadratum  AB,ad  quadratum  FG,vt  AB,  adEj  erit  que* 
«jue  circulus  AF>3ad  circuhim  FG,  vc  AB,ad  fc,vel  vt  C,ad  D. 

S  L  T  dei  nde  hgura ,  vel  circulus  H  I,  oporteatque  conftruere  minorern 
figuram ,  vel  circulum  inproportione  K,  ad  L,  nimirum  tripla .  Tribus  rc- 
ctis  Ky  L,  H  I,  inueniatur  quarta  proportionalis  M:  atque  inter  HI,&M, 
media  propoj  cionalis  inueniatur  NO,  fupra  cjuam  conilruatur  figura  (imilis 
fimiliterque  politafigurae  H  1  :  Item  circulus  defcribatur  circa  diametruna 
N  O .  Dico  tam  figuram  H  1,  ad  figuram  NO,  quam  circulum  Hl,  ad  cir«. 
culum  N  O,  habere  proportionem  triplam,eandcm  videlicec,  quam  habec 
K,ad  L.Quonia  emm  tres  reclae  HI,  NO,  &  M,  continue  funt  proportiona 
les  \*  encfi^ura  Hl,  ad  figuram  NO,vt  rcclaHI,ad  M  ,  hoc  eft,  vt  K,  ad  ar*r#//.  19, 
L.  b  Et  quiu  eit,  vt  quadratum  HT,  ad  quadratum  NO,  ita  circuius  H  I ,  ad  vel  zo.fix*. 
circulumNO,eftque  quadratum  Hl,ad  quadratum  NO,vt  recla  HI,ad  M;  ti. 
erit  quoque  circulus  H  I,ad  circuium  NO,vt  rccla  HI,ad  M,vel  vt  X,  ad  L.  b  a.  d**ds* 

EX  his  conitat ,  qua  racione ,  dato  foramine  rotundo,vel  etiam  quadra- 
toalicuius  fontis  ,ahud  Foramcn  rotundum,  vel  quadracum  maiusj  veliui- 
nus  in  quacunquc  proportione  conitrucndum  fit. 


PROBL.  12.  PROPOS.  17, 


D  AT  A  M  figuram  folidam  qualemcunque  ex  i;s* 
de  quibus  Eucl.in  lib.Stcreoaietria:  agit,  augere  vel 
minuere  in  proportione  data, 

HVIVSMODI  figurae  folidx  funt  parallelepipedum,  Pyramis,Prifma» 
fpha?ra>Conus,CyIindrus,&  quinque  corpora  regularia. 

S  i  l  ergo  rigura  folida,  cuius  latus  A^vcl  fpliara ,  cuius 
diameter  A,augenda  primum  in  proportionc  B,  ad  C.  Tri- 
bus  rectis  B,C,  A>  ir.ucniatur  quarta  proporcionalis  D  :  ac- 
que  intcr  A  ,  &  D  ,  reperiantur  Jua»  media;  proporrionales 
E,F.  Dico  C Jidum  lateris  ri,adiohdum  fupra  latus  E,nlmi 
rum  fupra  mediam  propprtiooakm .  quae  propinquior  eft 
lateri  dato  A,confh  uctum  limile ,  fimilitejcfue  pufitum  fo- 
lido  f  ipra  latus  A,  conftituco,  habcre  proportionem_j  , 
quam  ii,habet  ad  C  .  Item  fpharani  datam  diamciri  A  ,  *&  ; 
fphaeramdiamecriE,eiIe,vt  B,ai  C.Quoman.  'figura  foli- 
da  lateris  A,  ad  figuram  folida  lateris  E,  fimiJ  m  limilicer- 
que  pofitam  hab.t  proportionem  triplicatam  lateris  A  ,ad 
latus  E,vtlib.i  i.&i2.Eucl.demonftratu  clt:Similiter  Co- 
nus  &  Cylindrus  ,  cuius  baiis  diamcccr  A,ad  Conum  &  Cy 
lindrum  limilem,  cuius  diameter  E  :  Nec  non  fphaera  di.t- 
metri  A3adfpa:ram  diametri  E;  Eirautem,ex  defin.io.  lib. 
f .  Euclid.  proportio  quoque  A,ad  D,  triphcata  proportb- 
ais  A,  ad  E:  Erit  folidum  A,  ad  ioJidum  E,  vt  A,  ad  D,  hoc  J 
cfl.vc  ii,ad  C.quod  eic  propoiicum  .  £)~  jr  jrjE^ 

S I  T  ikmdc  folidum  lateris ,  vel  diametri  D  ,  minuen- 

Q  q  dum 


i 
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<!um  in  proportione  data  C,ad  fl.  Tribus  C,B,D,  inueniatur  quarta  propor- 

tionalis  Ajacqucinter  D,&  A,reperiancur  duae  mediae  proportionales  F  ,  E. 
Dico  folidum  latcris,vel  diamerri  D,ad  foiidum  iimilc,umiliterque  defcri- 
ptum  fupra  F,nimirum  fupra  mediam  proportionalcm  ,  quae  Jaten  dato  D  , 
propinqmor  cft,proportioncm  habcre,  quam  C  ,  ad  B.  Qtiomam  enimioli. 
dum  D  ,  ad  fimile  fimiliterque  defcriptum  folidum  F,  proportionem  habec 
triplicatam  Jateris  D,*d  latus  F:qualem  etiam  habet ex  dcfin.io.hb .5  Eucl. 
reda  D,ad  redam  A:  erit  folidumD,  ad  folidum  F,  vt  D,ad  A,id  ef.t,vc  C, 
ad  B.  quod  eft  propoikum. 

CONSTAI  ex  his  ,  qua  rationc  Cubus  non  folum  duplicandus  fic, 
(  quod  veteres  inquirebant )  fcd  etiam  augendus  minuendufue  in  quacun- 
que  proportione:! tem  quo  pauto  pyla?  bombardarum  maiores  ,  aut  minores 
fieri  debcant  fecundum  piopoi  tionem  datam  . 


SCHOLIVM. 

FIGVRAS  folidas  fimiliterque  pofitas  habere  proportionem  triplica- 
ram  homologorum  laterum  ,  dcmonitratum  eit  de  paraUelepipedis  quidcm 
lib.i  i.EucI.propof.  %  j.De  Fyramidibus  vero  lib.  la.propoi.S.eiufq.  ccrcll. 
&  de  Prifmatis,  in  eiufdem  fcholio.  De  fphcera  aQtem  lib.  eo.lern  1  :.pro- 
pof.  1 8.  De  Conis  deinde  &  Cylindris  eodem  Jib.  1  i.propof.  1  i.fi  pro  late- 
ribus  homologis  fumantur  diametri  fphaerarum,&  diametri  badum  Cono- 
rum  ,  &  Cylindrorum.  Ac  tandcm  de  quinquc  corporibus  regttlaribus  in— > 
coroll.  propof.  17.  lib.i  2.  quippe  cum  omnia  haec  corpora  in  fpha?ris  de- 
fcribi  poilinc. 

QVAMVIS  autem  problema  hoc  de  fupradielis  corporibus  duntaxat 
propofucnmus ,  idcm  tamcn  eriam  locum  habet  in  alijs  cuiufque  gencris 
corporibus  (imilibus  ,  (imiliterque  poiitis  ,  vt  perfpicuum  c  it  >  propterea-j 
quod  diuidi  poilimt  in  pyramideslimiles,  xquales  numero  a  qut  quidem 
a?  duodee.  proportionem  habent  Iatet  uin  homologorum  triplicatam.  b  Cum  ergo  lit, 
siufq.    co-  vt  vna  pyramis  ad  vnam  pyramidcm,ita  omnes  ad  omnes,  id  tft,ita  folidum 
ad  folidumjfintque  eadem  latera  homologa  folidorum  ,  quac  pyramidum  ii- 
b  n.quinti  milium,conitatpropo(itum» 


PROBL.  13.  PROPOS.  18. 


1NTER  duos numcros datos  tum vnum3tum  duos  mc 
dios  proportionalcs  rcpcrirc. 

N  O  N  raro  figura  iuic  plana,  iuie  folida  augcnda,  vel  minuenda  cft  per 
numcros,  quod  quidcm  (ine  muentione  mtut  mcdij  proportionalis  ,  vel 
duorum  mediorum  mtcr  dato.v  dttOI  numeros  pcrfici  non  porcft :  idcircoar- 
tem  praefcribcmus  ,  qua  huiufn  odi  nudias  inucnirc  poHimus  .  Propoiitis 
igitur  primum  duohus  numcns  <]inbufcunquc  25.  mter  quos  tcperien- 
4us  fK  vuus  medius  propomonaln  i  G  mulcipliccncur  uucr  Ct ,  &  produdi 

Bumcri 
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numeri  aif.radix  qiuurataenr  ur  1  f. vt  in  Arirhmetica  prattica  cap.  16". 
docjimus :  *entradix  haec  quadrata  medio  loco  proportionalis  inter  da-  Z\7*fi*tt% 
tosnumeros^vthico.  1  ? .  zx.  quippe  cum  quadratum  medij  numeri  aequa-  veUe.Jept. 
le  fit  redangulo  fub  txtremis  comprehenfo .  Sic  inter  y  .&  i  j;medius  pro  • 
portionahs  etit  radix  quadrata  numeri  6*?.  qui  ex  multiplicatione  dato- 
rum  numerorum  gignitur,quae  radix  paulo  maior  cft,quam  8—  paulo 
minor,quam  8  -7— 

SIN  T  jiemde  duo  numeri  i.&f  4-  inter  quos  inueni  'di  fint  duo  medij  pro- 
portiorules  .  Multiplicetur  quadracus  minoris  in  maiorem .  Produ&i  nanj 
que  numeri  216.  radix  cubica     erit  primus  mcdius  iuxta  minorem  collo- 
candus .  Et  6  maioris  quadratus  ducatur  in  minorem  ,  erit  producU  nume- 
ri  58J  2.  radixcubica  18.  alrermedius  iuxta  maiorem  lhtuendus,  vt  hic  a. 
6. 18.54.  Ratio  huius  rei  eit,quod  datis  quatuor  lineis  continue  proportio- 
nalibus,parallelepipedum  fub  quadrato  alterutrius  extremarum,  &  fub  alte- 
raextrema  comprehenfum ,  equale  eil  cubo  mcdiae  proportionalis .  quae 
priori  extremo  aifumpto  propinquior  eft ,  vt  in  fequenti  Lemmate  demon 
ftrabimus .  Quoniam  vero,vt  ia  fcholio  propof.  19.  Iib.8.  Eudid.  oftendi- 
mus  ,  propotitis  hifce  tribus  numcris  2.  2. 54.  idem  procreatur  numerus  , 
fiue  prius  ducantur  i.in  2.deinde  produdus  4.  in  54.  iiueprius  2.  inf4.de- 
inde  produ&us  io8.in  z.  Item  datis  hifce  tribus  numeris  ,  54.  54.  idetn 
numerus  gignitur ,  mie  prius  ducantur  ?4«  in  U>  deinde  produdus  2916.ii! 
1.  fiue  prius  54.  in  2.  deinde  produclus  108.  in  54.  manifefto colligitur ,  ti 
minor  2,  ducatur  in  maiorem  54. &  producms  108.  in  minorem  2.  produci 
quoquc  cubum  medij  proporcionalis  iuxta  minorem  conftituendi :  Item  ii 
maicr  74.  ducacur  m  minorem  2,  &  prcdu&us  icg.  in  maiorem  54»  pro- 
creari  cubun.  mcdii  proportionalis  iuxta  maiorem  fciibendi  .  Sicinter  4. 
&  100.  ernnt  duo  nu  dij  proportionales ,  Radix  cubica  numeri  1600.  &  Ra- 
dix  cubica  numeri  40000.C > eterum  inuenco  altcro  mediorum  numerorum, 
reperieturaltereciam,fi  muentus  per  excremum  remociorem  mulciplicetur 
&  produainumeriradixquadratacapiacur.  Vt  in  dato  exemplo2.  6.  18. 
$4.  fimedius  inuentus  6.  ducacur  in  ?4.eiit  produ&i  numeri  1  z^.radix  qua 
«hata  1  8.  alter  medius  :  Item  inucntus  medius  18.fi  mulciplicetur  per  i.erit 
produainumeri  ?6.radix  quadrata  6.alter  medius  :  propterea  quod  tam  2. 
6.i8.quam  6.18.54  funt  tres  continue  proportionales. 

L    E    M    M  A. 

SI  fintquatuor  lineae  continuc  proportionales:  pa- 
rallelepipedum  fub  quadrato  alterutrius  extrcmaru, 
&  altera  extrema  comprchenfum ,  arquale  eft  cubo 
medise  proportionalis5quse  priori  extremx  afTum- 
ptae  propinquioreft. 

REPETATVR  fisurapropof.17.  in  qua  Iineae  quatuor  continue  propor- 
tionales  funt  A>E,V,D.  Dico  parallelepipedum  fub  quadrato  extrcma  A,  & 

Qq    Z  iutJ 
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a  eerol.zo. 
ftxti. 


fub  extrema  alrera  D  ,  contcntum  ,  cubo  rcclae  E  ,  acquale  cffq.  a  Quomam 
enim  quadratum  recla?  A  ,  ad  quadratum  rctfae  E  ,  proportionem  habet, 
quam  A,ad  F,  id  eir,  quara  E  ,  ad  D,  recipiocal.untur  bafes  cum  altitudini- 
bus,  cum  bafis  parallclepipedi  (it  quadratum  rcclas  A  ,  &  eiufdcm  altitudo 
reda  D:  cubi  autem  bafis ,  quadratum  retfaeE,  &  altitudo  iptamet  rccta  E. 
b  Igitur  arqiuiia  crunt  parallelepipedum,  &  cubus.  Eadtm  rarionccnt  pa- 
rallclepipcdum  fub  quadrato  cxtrema?  D  ,  &  fubaltcra  exnema  A,  ccntcn- 
c  corolLiQ  tum  aequale  cubo  retfse  F.  c  Nam  cum  (jt3vt  quidratum  rcCtae  D,  ad  quadra- 
fexti.  tum  nttx  F,id  eit,  vt  bali.s  i\icti  parallelepipedi  ad  bafcm  dicticubiy  !ta  D  , 

ad  E,  hoceit ,  ita  F,  ad  A,  hoc  eir,  ita  altitudo  cubi,ad  altitudmcm  paralle* 
*14*vh4*  Jepipcdi  j  reciproc3buntur  qt;o(jue  bafcs  cum  altirudimbus :  d  idcocue^j 
sequalia  erunt  paraIIcicpipedLim,&  cubus.quod  c\\  propofoum  . 

Q  V  I  A  veroin  noilra  Arithmctica  pradica  folum  radicis  quadrara? 
extractionem  explicauimus  ,  opcrae  mc  prctium  faclurum  puto,  radicis  cu- 
bicae  extradtionem  hoc  Jcco  ,  quamuis  fortafTe  alieno  ,  infcrere  :  quando- 
quidem  eanecerTarh  omnino  eh\vt  probJcma  hoc  13  ad  onus  poilic  de3i;ci. 
Hoc  autem  crliciam,fi  pra^fcribam  artem  quandam  ^cnci  alcm,(jua  cuiufcuu- 
que  generis  radicem  extrahere  poiTimus,ex  Jibro  eiimij  cuiufdam  Arithme 
ttci  Germani  depromptam  fcrmc  totamrquod  quidtm  ftudiofo  Leciori  noa 
iuiucuadum ,  aut  ingratum  fore  ccnfido  . 


b  i4.vniie 
cimi. 


cn/it. 


PROBL.  14.  PROPOS.  19. 
RADICEM  cuiuslibct  gcncris  cxtrahcic. 


Exwafrio 
t.idtiis  cjd. 


Inrmita», 
fj-ccics  ra- 
dicum. 


E  X  T  R  A  C  T  I  O  radicis  eft  inuentio  numcri  cx  propofito  numero> 
qui  multiplicatisne  aliqua  in  fe  numerum  propohtum  producat.  Vt  extra- 
£tio  quadratae  radicis  eft  inucntio  numeri  ex  numero  qu  adrato,  qui  quadra- 
te  multiplicatus  ipfutn  prcducat  .•  Et  extracftio  radicis  cubic*  ,  eit  inuencio 
numeri  ,  qui  in  fe  du&us  cubice  producat  cubum  propo(itum,&c.  Quid  auce 
fitmultiplicare  numerum  quadrstc,  auc  cubicc,  auc  alio  mcdo,  mox  ex- 
plicabo. 

QVEM  ADMODVM  igitur  infTnicae  funt  fvcics  mnltiplicario- 
num  numcroruminfc,  vt  il.nim  dicjm  ,  cx  quibus  orimuur  numeri  qua- 
dratt;  &  foIMi,  vt  cubi ,  ZenfzenfT,  Surdefolidi  »c.  qtfi  i  Iunioribus  nott- 
nndis  m  Algcbra  explicai  1  folcnt  j  llc  etiam  i:iMu  r*  fwnt  radicmn  fpccies 
tuxta  varjai  numerorum  appellattonei ,  qtti  confurgunt  ei  vai  ta  radieam 
mu.ripiicanone  .  0113?  onnil  pulcbre  nobis  rcpra-fcnrat  naturalis  numero- 
rum  progrcil,o,  infauicns  pro-rcihombus  Gcomctncis  ab  vnitate  incipieii 
tibus ;  vt  hic .  ^ 
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V  R  I  M  V  M  numeri 

"c2.  fupra 


;;canonum 


perioris  progreffionis  fignificant  fpeci 
uadratum  r 


Monis 

ignificac,  muitipJicattonem  quadrata 
heri,diim  radix  bis  ponitur ,  &  fic  multiphcattir,  vt  ^.2.  facit  4.  StO  figni- 
ficat .  multiplicacioncm  cubicam  fieri  ,  dum  radix  ter  ponitur  ,'atquc  itaJ 
ttultipticatur,  vc  i.z.u  facit  8.  Pari  ratione .  4.  oftcndit  multiplicationcm 
Zenhzeniicam  :  Et  f  .furdeioIidam,&c. 

D  E  l  N  D  E  ijdem  numeri  fignificantradicum  fpcci?s .  Vt  2.  Ggnificar, 
radicem  quadratam  producerequadratum  per  mulriplicationem  quadrata  : 
Et  5.  denotat  5  rarjiccm  Cubicam  procreare  Cubum  per  multiplicationem 
cubicam  :  Et  fic  deinceps  . 

I  N  excra&ioriibus  igicur  radicum  obferuanda  eft  fignatio  figurarum  pcr 
puntfa  in  numcro,ex  quoradix  aliqua  extrahenda  eft,  hoc  modo. 

I  N  extracHone  radicis  quadratscfignancur  onmes  figura?  in  locis  impa- 
ribus ,  incipieitfo  a  dextris :  ita  vt  alternatim  femper  vna  figura  omittatur, 
qua?  non  fignetur. 

I  N  extradione  cubica  omittun-  • 
ttir  femper  dua?  figurse  .  In  Zenfizen- 
iica  tres .  In  furdefolida  qtiacuor  .  Et 
iic  deinceps  in  infinitum .  Vt  in  appo- 
fitis  cxemplis  vides . 

RESPONDENT  autem  hx  Cu 
gnationes  'medijs  proportionalibus  » 
Vt  quoniam  inter  duos  quadratos  ca- 
dit  vnus  mediu»,ideo  in  extradionc^» 
radicis  quadratde  omittitur  femper 
vna  figura:  Inter  duos  vero  Cubos  ca- 
dunt  duo  medij ,  idcirco  omittuntur 
femper  dua?  figurae,  &  fic  de  caeteris. 

P  R  O  qualibet  autem  fpecie  ra- 
dicis  cxtrahend*  infcruiunt  quidam 
«umeri  peculiares :  qui  per  fcquen- 
tem  tabulaminueniutur,  quae  hoc  mo 
d  '  conftruitur .  Prima  columna  con- 
tinetferie  naturalem  numcrorum.Ex 
hac  columna  nafcitur  ftcunda  i  tertia 
ex  fccunda :  &  quarta  ex  tertia,  hoc 
modo .  Reliciis  duabus  cellulis  primae 
columna^reper.itur  numerus  tertiae  cel 

kk  ia  fec  umia  columna .  £k  mdc  cx  addit ionc  duorum  numerorum  ,  id  efr3 

cx 


Pro  quadrata. 
68719476736 
•     •    •    •     •  • 

Pro  cubica 

68719476736 
•      •       •  • 

Zenfizenfica. 
68719476736 
♦        •  • 

Pro  lurdefolida. 

6871  947*573  * 


Quo  modo 
fitjurae  pcr 
puntfa  1j- 
gneutar. 
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Quo  paiflo 
cx  fuperio- 
ri  tabula_j 
defumatur 
numci  i  pro 
(Ingulis  ra* 
dicum  fpe- 
cicbus. 


«x  tertio  primoe  columnae,&  primo  fecundae  columnx,rit  fecundn*  numerus 
fecundae  columnae .  Eodem  modo  ex  fecundo  numeio  fecundas  coluflntuf  >  8c 
exeiu>  collaterali  conflcitur  tertius  fecunda?  coljmnae :  Atque  ex  tertio 
numero  fecundae  coIuinnz,&  ex  eius  collaterali  fit  cjuartus  eiufdem  fecundae 
columna?  ,  &  (ic  deinccps .  Continentur  aucem  in  iecunda  columna  omnes 
nu  neri  Irungutares .  Non  alicer  tertia  columna  ex  fecunda  oritur,  &  quar- 
taextertra,  &c.  Semper  enim  in  qualibec  columna  relmquuntur  duac  pri- 
mae  cellulae,  &  nutnerus  tertix  celluiae  repttitur  pro  primo  numero  fequen- 
tis  columna? :  atque  ex  additione  eius  numeri  cum  coliaterali  pra:cedentis 
column*  conflacurfccundus  numerus ,  &c. 

H  AC  extructa  tabula,  dcfumuntur  numeri  peculiares  ex  ordinibus 
tranfuerfalibus  hoc  ordine  .  Numeri  cuiuslibet  ordinis  tranfuerialis  ordine 
fcribuntur  ,  ijdemque  ordine  retrogrado  repetuntur ,  vltimo  ilmpcr  cxce- 
pto  ,  &  penultrmo  etiam  tunc  folum  ,  quaudo  vltimo  aequalis  tit .  Vt  in  fe- 
cun  Joordinc/umitur  tautum  numerus  2.  quia  cum  (it  vJcimus  ,  non  repeti- 
tur.  ln  tcruofumuncurquoquchiduo  tantuni  3.3. qui.i  pcnultimus  nonre- 
pctitur ,  cum  ab  vltimo  non  diHerac .  In  quarto  autem  (umendi  funt  hi  tres. 
4.  6.  4.  In  nono  hi  odo  9.  36.  84.  1  26.  1 16.  84.  3  6.  9.  fct  in  decimo  hi  no- 
ucm  10.  45.  1  23.  2  ro.  ifz.  2  10.  i  20.  4* .  10.  &c.  Vbr  vidcs,fcmpcr  tot  nu- 
mcros  afIumi,quot  funt  vnitates  in  primo  numero  tranfuerlali,minus  vno, 
Vtin  ordmefcptnnodccimo  allumcndi  crunt  hi  fexdccim  17.  136.  680 
2?8o.  6.88.  1.376.  ^9448.  io.*4jto.  10448.  12376.6188.  2380.* 
680.  136.17. &fic  dccaeccris. 

C  VI- 
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CVILIBET  deinde  numero  praeponendae  funt  tot  cifrae,quot  nume- 
ri  ab  eo  incTiHiuc  numerantur  vfquead  vltimum  ailiimptum  .  Vt  numero  i« 
fecundi  ordinis  pra?ponenda  eft  vna  cifra,hoc  modo}2o.  Sed  duo  tertij  ordi- 
nis  habebunt  has  cifras  300.  ;o  Sic  in  nono  ordine,vbi  afllimuntur  otto  nu- 
meri ,  primus  habebit  o£o  ciftas,  fecundus  feptem  ,  tertius  fex ,  &  fic  fem- 
perminuendo  vnam  *  Cuius*autenvrau>cis  extractioni  inferuianc  praedicti 
numeri  in  quolibet  ordine  tranfuerfaii  actepti ,  pulchre  indicat  primus  nu- 
Itierus  ordinistranfuerfalis.  Vcquiain  'fuperiori  progreifione  numerus  2.110 
tat  quajracum;&  ?.  cubum :  &  4.  Zenfizcnfum,&c.  ldeo  numcrus  1.  fecun- 
di  orUinis  cum  fua  cifra  ,  hoc  modo.  20.  infei  uit  radici  quadrat*  :  Et  duo 
numeri  ex  tertio  ordine  atfumpii  cum  fuis  cifris ,  hoc  modo  300.  30.  radici 
cubice  :  tt  tres  quarti  ordinis,  hoc  modo  4000.  600.  40.  radici  Zenfizenfi- 
cae ;  &  quatuor  quinti  ordinis ,  hoc  modo ,  50000. 10000.  1000.  $o.  radici 
furdefohddB ,  &'c. 

I  A  M  vc to  vt  ptopius  ad  extractionem  radicum  accedamus  ,  fciendum 
eft,radkem  cuiuslibet  numeri  habere  tot  figuras,quoc  puncta  fub  ipfo  figna- 
ta  funtjfecundum  doCtt  inam  fuperiorem  .  Item  ad  punclum  vltimum  verfus 
finiftram  pertinere  ipfam  figuram  fupra  pun&ti  pofitam,  cum  omnibus  alijs;  r 
quac  ipfam  verfus  tiniiiram  praecedunc .  Ex  quo  puntfo  li  fubtrahatur  nume-  nabea. 
rus,  vt  mox  diccmus,  fpe&abic  ad  penultimum  punftum  figura  fupra  ipfum 
punctum  cum  reliquis  ad  finiitram,&  tic  de  caeceris. 

'  V T  autcm  rite  incipiat  extradio  cuiuslibet  radicis,  conftruenda  erit  ta- 
bellaquadratorumjcuborumjfiirdcfolidorum,  B  furdefolidorum,  &alioiurn 
numeroruiTuqui  ex  nouem  figuris  Arithmeticis  producuntur,  cum  fuis  radi- 
cibus .  Vt  hic  vides. 


Quot  figu- 
ras  quaeli- 
bet  radix 
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Cur  autem  non  appofuerim  tabellas  Zenfizenforum .  &  zenficubcrum  . 
caufa  eft,  quod  eiufmodi  numerorum  radices  non  egent  nouis  praeceptis ,  vt 
poftea  dicetur .  Sequuntur  ergo  iam  eiuactionnm  exempla  aJiquou 


I 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  the  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


}it       GEOMETR.  PRACT- 

EXTRACTIO  RADICIS 

Quadnata** 

^    ,  S  IT  mimerus  propoflttis  6761101 .  ex  quo  crui  dcbet  radix  qua- 

i£uadratx   drata_».  .    .     .  . 

raJicis  ex-  pRiMVM  abvltimopunftojidcft^afigura^.  (Ho.enimptinauin 
actio.        vnim  tantum  liabet  figuram,  cum  eam  nulia  alia  praccedit )  fubtrahitur  ma- 

ximus  quadratus,cjui  fubtrahi  poteit,nimirum  4  &  in  Qjotiente  ad  margi- 
Radix  nem  ponitureius  raJix  2.  In  reuduo  autem  manent  z.  pro  fcquenti  puncto. 
«oor .       quod  erit  276.  arque  ita  abfolucum  til  vltimum  punctum>quod  eit  in  opera- 

tione  primum . 

DtlNDH  parodiuiforem  ex  figura  2.  inuenca  in  Quotiente  multipli- 
catapcr  20.  nimirum  pcr  numeru.n  radici  quadracar  inreruiencem  :  que;n 
tnuenio  40.  Per  huncdiuido  punctum  fcquens  276.  &  pro  Quotiente  repe- 
,Q    ^    rio  6.P0110  ergo  primum  Quotientem  2.  ad  liniitram,  nume 
"  £  rum  peculia-rem  2o.in  medio  ,  &  nouum  Qiiotientem  6.  ad 
*  '  dextram  ,  fub  quo  fcnbo  eius  quadratum  36.  vc  hic  vides  . 
P  O  S  T  Iiex  multiplico  trcs  numeros  2.20.6.  lncer  fc  ,  &  produCto  2  40. 
iddo  quadratum  36".  &  fuinmara  276.ex  puntio  i76.detraho  ,  mhilquere- 
linquicur ,  acquc  ita  abfolutum  eil  fequens  punctum:  aliudque  fcquens  pua- 
&um  eil  5*2, 

PARO  iam  diuiforem  ex  toto  Quotiente  inuenco  26.  du&oin  20. ideft) 
tn  numerum  pcculiarcm  quadracae  radicis,  quem  inuenio  j-zo.  Lt  quia  per 
hunc  diuidi  non  poccft  punctum  j  2.  pono  in  Quoticnte  o.  neque  opus  eit, 
mulciplicare ,  vc  repcriatur  numerut  fubtrahenilus ,  quia  nihil  fubtrahitur, 
cum  0.  multiplicans  produeat  o.  Et  fic  fic  in  omnibus  alijs  extraclionibus, 
quando  diuifor  inueotus  in  puncto-propofico  ne  femel  quide  continetur:  at- 
que  ita  abfolutum  eft  punftum  y     punclumquc  infequens  eft  j  20  r. 

P  A  RO  iterum  diuiforem  ex  toto  Quotiente  inuento  260.  duclo  ifl  » 
numerumpeculiarem  2o.quem  rcpcrio  f  -oo.  qui  femcl  in  punclo  j  20  i.con 
260-- 2.0—  1  tinetur.Pono  ergo  tottr  Quotientc  prius  inucntii  i6j.ad  lini- 
I  ftra,  &  nufierti  pcculiarem  20, in  medio,&  Qnoticnrc  i.nunc 
inuentum  ad  dexteram,  ciufque  quadtatum  1  iubiIJo,vt  m  cxtn:j*Io  pater. 

MVLTIPLIC ATIO  trium  fuperiorum  numerorum  facitf-oo.  addo 
quadrattim  1  .figur* inuent*  i.fic  numcrus  «rzoi.quicx  punc~to  j?oi.de- 
tra&usnil  relinquir.i.lt  ergo  abfoluta  exrraclio^radixqae  inucnta  clt  2601. 
qua?  quadracc  >  id  cit ,  |n  fe  multiplicaca  producit  propolitum  uumcruin_j 
6765LOL 

ATQVL  harc  eft  probatio,vcl  examen  cuiufuis  extraflionis  >  vt  videli- 
cet  radix  lnuenta  m  fe  mu'tipiicctur  vcl  quadrau* ,  vel  cubice,vel  furdefolt 
de,  5CC  pro  qualiwte  ra  licis  .  Si  entna  in  excractione  nihil  fuit  rclitium__,, 
vcluti  in  noltro  cxeinpl.>,ncccile  elt,  numcrum  produCtum  aequalem  eflLj 
propofitonumero,  ex  «juo  f  idx  clt  cxtrarho  :  Si  autem  111  cxcractione  aii-« 
qnid  fiiitrelictum,  illud  additum  produdo  numcio  confkicc  numcrum_#i 
propolitum .  [nftitui  quoque  poteit  exantJen  per  9.  vel  7.  vt  in  Uiuiiionc. 
Nam  itex  tnuenta  radicc  abgcuutur  o.  vci  7.  quoac$ficripotelt  &  rcli- 

duura 
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duum  cMlocetur  tuminfiniftra  pnrtecrucis,  tum  in  dextra,quod  Quoriens, 
vel  radix  inuenta  fit  etiam  inftar  Diuiforis  •  Hocenim  refiduo  in  fe  multi- 
plicato  quadiate,  vel  cubice,&c.  &ex  producloabie&is  9.vel  7."necefle_j 
eft,  reuMuum  hoc  aequale  efle  refiduo  nuraeri  propofiti ,  Ci  abijciantur  ex  eo 
omnia  9.  vel  7,&  nihil  in  extra&ione  reli&um  fit.Nam  alioquin 
ex  refiduo  extractionis  ,  &  ex  produ&o  radicis  inuentse  in  fe  muN 
tiplica.t<£  abijcienda  eruntomnia  9.vel  7.  Hoc  enim  refiduum^»    o  j(  o 
«quale  efle  debec  refiduo  numeri  propofiti,fi  omnia  9.  vel  7.  o 
ahijciantur  ..  Innoftroexeraplo  ,  fi  probatto  inftituatur  per  9.  •w^-r- 
refiduum  femper  eft  o.  Si  vero  fiat  per  7.  ftabit  exemplum  exa- 
minis  vc  hic  apparet. 

EXf  RACTW  RADICIS 

cubicx  • 

SIT  ex  numero  239483  ioo.extrahenda  radix cubica.  Cubicaera- 

*  dicis  extra' 

PRIMVM  ex  punclo  239.  fubtraho  cubum  2 1 6.  qui  eft  maximus  inea  clio. 
concencus  ,  cuius  radicem  6.fcriboin  Quotiente  ad  marginem.Ec  quia  relin  radix  6"n, 
quicur  numerus  z^.eric  fequens  punclum  -23483. 

DEI N  DE  paro  Diuiforem  hoc  modo.  Supra  radicem 
inuentam  6  .pono  eius  quadratum  26.  Et  ad  dextram 
coJloco  duos  numeros  peculiares  radicis  cubica?,  ninu-  ^ 
rum  300.  &3o  ythic  vides .  Mu.'tiplico  fuperjores        —  3° 
duos  numeros  36.  &  300.  inter     ,  &  produ&o  1,08 00. 
addo  produ&um  180.  ex  mulciplicatione  numerprum-  inferiorum  6»  &  30. 
inter  fe  .  Nam  fumma  10980.  erit  Diuifor .  Satis  e.tiam  eflet  produ&us  ex. 
duobus  fuperioiibus  inter  fe  multipJicatis,  nimirura  10800.  pro  Diuifore^/. 
quod  in  alijs  extraCtionibus  intelligen^um  quoque  eft.Diuido  ergo  pun&um 
meum  23  483.  per  diuiforem  inuentum  10980. &  Quotientem  2.  fcribopoft 
flguram  6.  prius  inuentana .  Pingp  poft  haec  figuram  huiufmodi.  Ad  dexera, 
numerorum  36.  &  300.  colloco  inu(sntam  figuram 

2.&  infra  eameius  quadratum  4.  &  fub  h,oc  cubum  "*00  $ 

eiufdem  8.  Nam  fi  tam  fuperiores  tres  numeri  36.     *      ^  . 

300.  &  2.  quam  inferiores  tres  6.  3  0.  &  4.  inter  fe      .         3°* — 4» 

multiplicentur ,  &  produdis  21600.  &  720.  adda-  t  8. 

turcubus  8.  fiet  numerus  22318.  quemfi  ex  meo 

pundo  23483.  fubcraham,remanenc  1 1 J  j.acque  adeo  pundum  fequenserit 

PARO  iamalium  diuiforem  hoc  pa&o  .  Supra 6*2.radicem  hactenm 
inuencam  fcribo  eius  quadratum  3  844.  &  ad  dextrarfl  1 
eofdcm  numeros  peculiares  300.  &  20,  Multiplicatio     3844— }00. 
duorum  fuperiorum  inter  fe  facit  diuiforem  1 1  s  3  200.  y 
perquera  fi  diuidatur punclum  1  ijjio^fit  Quoticns         62  3°» 
1.  poitalias  duas  figuras  61,  fcribendus  .  Pingo  iam_> 

.  Rr  figu- 
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jS^q—  joo«— . i.     figuram  talem  .  Ad  dextraoTnumerorura  ?844« 
6**— .  iq     i       &  joo.  pono  figuram  i.  proxime  inttentani ,  & 
*   {  infra  eam  eius  quadratum  i.& iub  Loc  eiu: Jcrn_j 

cubum.  i.  Nam  (i  tarn  tres  fupcnores  numcri 
3844.200  &  1.  quam  infcriores  trcs  62.  50.  &  r . 
inter  fe  multiplicentur ,  &  produclis  riy^oo.  &  1860.  addatur  cubus  r. 
tiecnumerus  1 1  j-yo^i.  quem  fi  ex  mco  puncto  1155^  roo.demam  ,  remanent 
129.  Eftergo  abfoluta  extraCtio,  radixque  inucnta  eft  62.  r.qu*  jn  fecubi- 
ce  multiplicata  procreat  numerum  2  5948  306  r .  cui  ii  adijciatur  reliduum 
129.  co;  °abicur  numerus  propofitus  239483190. 


EXTRACTIO  RADICIS 

Surdefolidae. 

_    .     '  SJT  numerus  10^05  89621. cuius  radix  furdefolida  quxritur . 

SurdefoiiJc 

radiciscxtra  PRIMVM  a  puncto  1059?.  fubtraho  maximum  furdefolidum  7776.  in 
^0*  CO  incJufum,cuiiis  radicem  6.  fcribo  in  margine  pro  Quotiente  :  &  quia  nu- 

radix  £3,      merus  relinquitur  26ip.idco ptin&um  fequens  erit  26198962 1. 

D  E I  N  D£  paro  diuiforem  hoc  modo  .  Supra  radicem  inuentam  6. 
fcribo  tius  quadratum  36.  &  fupra  hunc  eiufdcm  cubum  2  1  6 .  &  fu- 
I  296 — 50000     prahunc  eiufdem  Zenfizenfum^vel  quadrati  quadra 
1 16—10000     ^111111296:  ita  vt  conftituatur  progrellio  Geome- 
^  trica  afcendcns  a  radice  6.  denominata  tot  tcrmi- 

3  _  ooo  norum  j  quot  numeri  peculiarcs  rcquiruntur  in  ex 
6—  /o  tractione  furdefolida  ,  Et  ad  dextram  coWoco  qua— 
tuor  numcros  pcculiarcs  requifitos  ,  vt  excmplum  monitrat .  Multiplico 
duos  fuperiorcs  numcros  (  quod  fatis  eft )  1  296.  &  fooco.  intcr  fe  .  Pro- 
ducius  namque  numcrus  t>4Socooo.  erit  diuifor,  per  qucm  (i  diuidatur  pun 
«ftuni  reliCtum  16 198962 1.  pofletcflc  Quociens  vel  4.vel  2.vel  2.  Accipio 
autem  ?.quia  figura  2.  elt  nimis  parua,  &  4.nimis  magna,  vt  ex  fequentibus 
patebit  j  quem  Quoticntcm  j.in  margine  fcribo  polt  inucntam  Hguram  6. 
Pingo  ergo  talem  figuram  .  Ad  dextram  numerorum  1 196. &  foooo.  pooo 
iiguramQiionentisacceptam3.&infraeameiusquadiatum  9.  &  fub  hoc 
ciufdcm  cubum  27.  &  fub  hoc  ciufdem  Zenfizenfum  ,  vcl  quadrati  quadra- 
tum  8 1.&  fub  hoc  ciufdem  furdefolidum  243.ua  vt  ad  dextram  conutcuacur 
progreflioGcometricadefcendensdenominataa  figura  Quociencis  3.  in- 
venca  tot  terminorum  vno  amplius  ,  quot  numeri  peculiares  requiruntur  : 

adeo  vt  vltimus  terminus  lit  numerus  fur 
deiolidus  fi^urae  inuentae  ,  quemadmo- 
dum  in  cubica  extraCtione  fuit  cubus  ,  & 
in  quadraca  quadracus .  Nam  (i  tcrni  nti 
mcri  tranfucrfales  inter  fe  multiplicen- 
tur  ,  &  ad  prodtictos  194400000, 
19440000.  972000.  z 4$ 00.  adirciacur 
furdefolidus  24?.  efriciecur  numerus 
2 1483674$- quicxpunclo  261989621,  dctrattus  rclinquic  47153078*  Eft 

ergo 
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1575296/— /OOOO 
25OO47— /OOOO 

3969—  1000 
61  —  jo 


ergo  radix  furdefolida  muenta  62,quae  in  fe  furdefolidc  multiplicita ,  fi  ni- 
mirum  quinquies  ponatur  hcc  modo ,  63.63.  63,63.63.  producit  nunierum 
9924^^4^,  cui  fi  addatur  refiduum  471  n°7^-  conflabitur  propofitus  nu- 
merus  1039589611. 

QVOD  fi  fiiperefletaliud  punehim  ,  confticuenda  eflet  progreffio  afcen- 
dens  denominata  a  tota  radice  hadtenus  in- 
uenta  63,  qnatuor  terminorum,  vt  hic  vides^ 
Nam  produ<ftus  7376480?.  ex  fuperioribus 
duobus  numeris  inter  fe  multiplicatis  eflet 
nouus  diuifor .  Deinde  ex  noua  figurainuen 
ta  eflet  conftituenda  progreflio  defcendens 
vfqucad  furdcfolidum  illius  figur9S,quemad- 
modum fupra cum  figura.3,fachim eft. 

ATQyE  in  hunc  modum  radicem  cuiufcwnque  fpeciei  extrahes,  fi  di- 
ligenter  inquires  numeros  propofitae  radici  inferuientes,vt  fupra  docuimus. 
Quae  fane  ratio  mihi  femper  praeclara  eft  vifa  .  Nam  etiam  ii  opcratio  vi- 
deatur  aliquanto  Jongior  efle,quam  par  fit ,  difficilis  tamen  non  eft,  quippe 
cum  ignorari  in  ea  non  pofllt.  quid  faciendum  fit:  cum  tamcn  in  extra&io- 
nibus  ab  alijs  Arithmeticis  traditis  (  quadrata  excepta  )  ranta  fit  operatio- 
nis  dirficultas  ,  vt  infinita  fere  memoriaopiis  fit  ad  retinendum  ea ,  quae  ad 
extrahedas  radiccs  adhibenda  funt,  vt  in  radice  cubica  extrahenda  pcr  alio- 
Rim  rcgulam  fi  adhibeatur  ,  patebit :  cum  tamen  cubica  extra&io  fit  Ionge 
facilior.exrraclione  furdcfolida  ,  &  alijs  infequentibus ,  quae  fere  inextrica- 
bilcs  funr. 

S  O  L  A  vna  difficultas  tam  in  noftra ,  quam  in  aliorum  extra&ione  cxi- 
ftit ,  quod  nimirum  dubium  interdum  fit,  num  figuraui  »imis  paruam  in 
Quotiente  alicuius  pundi  acceperimus .  Vt  in  fecundo  pun&o  extra&ionis 
ftndefoIidsE  potuit  efie  Quoticns  veJ  4.vel  j.vel  2.  Nosautem  accepimus  3. 
Si  ergo  certi  efle  velimus ,  an  accipi  potuiflet  figura  4.  quandoquidem  fu- 
perfixt  numerus  471 53078. valde  magnus,  faciendum  periculum  erit  cum 

-reflio- 


Difficulta* 
in  extra<ftio 
nibusquopa 
&o  fupcic- 
tur. 


1  296—50000— 
116 — /0000  — 
3  6 —  /OOO — 
tf—  50— 


4 
16 

1024 


figura  4.  conflitttcndo  fcilicet  pro<^ 
nem  defcendentem  Geometricam  a  4. 
denominatam  »  1 1  quia  quatuor  numcri 
produdi  rranfuerfalcs  cum  furdefolido 
1024.  faciunt  numerum  2971418.24.  qui 
ex  pun&o  fecundo  26198962  1.  fubtrahi 
neqtiit  j  argumento  efl  ,  figuram  4.  nimis 
magnam  efle ,  ac  proinde  figuram  2.nimis 
pariiam  ;  quandoquidcm  cnm  figura  i.  tales  numeri  procreati  funt ,  qui  ex 
propofito  punclo  potuerunt  fubtrahi .  Hoc  ergo  remcdium  fi  adhibeatur, 
quamuis  longiufculum  ,  tutiflima  erit  noftra  ratio  extrahendarum  radicum. 

I  AM  vcro  cur  in  fuperiori  tabella  quadratorum  ,  cuborum  ,  furdefoli- 
dorum,  &c.  omifcrim  Zenfizenfos ,  fiue  quadrati  quadratos,  atque  adeo 
radicis  Zenfizenficx  extractionem  prseterierim ;  ratio  eft  ,  quod  radices 
Zenfizenfica  ,  Zenficubica,  Zenfizenzenfica,  cubicubica,  ZenfurdefoIida__., 
&c.  qtiamtiis  erui  poflint ,  ficut  aliae ,  habenttamen  aJiam  etiam  extra&io- 
nis  regulam,quam  vel  exipfis  nominibus  colligere  Jicct.Videlicct. 
£XTRACTVRVS  radicemZenfizenficam,Iiue  qtiadratiquadratam,ex- 

R  r    z  tra« 


Curexeplu 
no  ponatur 
de  ridice 
zefizenfica, 
&c. 
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trahe  primo  radiccm  quadratanuDeinde  ex  hic  radice  erue  iterum  quadra- 

tam  radicem  .  Hcec  enim  erit  radix  Zeniizenh*ca,qua?  quasritur  i 

BXniAC  IVRVS  veroradicem  Zenficubicam  ,  id  eit ,  quadrati  cubi- 
cam  ,  vel  cubi  quadratam  ,  extrahe  primo  radicem  quadratauvSc  ex  hac  de- 
inde  radicem  cubicam  .  Vd  primo  erue  radicem  cubicam,  &  ex  hac  quaura 
tam.  Vicimaenimradixerutaeritea,  quamquaeris.  Idcm  iudicium  ha- 
beto  dea!ij>  ra  licibus  turncrorum  compolitorum ,  vt  de  radice  Zennzen- 
zenlica  cubicubica ,  Zenfurdefolida^&c. 

REGVLA  PROPRIA  EXTRACTIONIS 

radicis  cubicx. 

QVONIAM  frequentior  vfus  eft  radicis  quadr  itae,  Sc  cubics  apud  Ma- 
thematicosquam  aliarum  radicum  ,  Iubet  in  ltudioforum  gratiam  praefcri- 
bcre  hoc  loco  regulam  propiiam  ad  cubicam  radicem  extrahcndam:  quem- 
admodum  idcm  de  quadrata  radice  fc  cimus  in  noitra  Arithmetica  practica. 
Reli&is  autem  aliorum  regulis  ,  qnil  minus  faciies,minufque  expedita? 
fiht>  cxcerpam  vnam  quaft  nouam  ex  fuperioti  extraclione  radicis  cubic*, 
qua*  (ic  fe  habct. 

S  I  T  eruenda  radix  cubica  ex  numero  1860807- 

•     •  • 

Mi f  radkis  Ex  PTimo  P"^°  /,a^  JjnMM  fubtraho  cubfi  r.  maximu  in  eo  contentum,ni 
cubic  t        hilq.reminer.Erit  ergo  feques  punctu  86o.& pro  radice  inueca  elt.  rigur*  1. 

PAllO  diuiforem  ,  nvaki.  licando  quadratum  figura:  inuentjc  ,  nimirum 
1  per^oo.  qui  erit  $00.  per  quemii  dinid im punrtum  860.  iuuenio  Quo» 
tientcm  2.  pio  fecutvda  figura  rad:cis  .  Htncducoin  dtaiforem  ifiuentnth 
^oo.facioque  600.  Dcinde  du:o  quidi  atum  nouf  figfcae  i.inuente,  ninurum 
"4,in  producluuVex  priori  figiiia  1  .mulciplicata  per  ?o.hoc  eft,in  ^o.tacio- 
qne  r  lo.Poltremo  ad  fimmam  duorum  horum  proj i^forjin  600  &  110.  id 
elt,ad  7 lo.idij  :io  cubum  inucnt<£  noujL' rigurap  1.  nimirum  8,to:am  ]uc  ium- 
mam  728.  ex  mco  puncto  86:>.fubtraho  .  Et  qut.i  reminjnt  r  }  ent  vla- 
mum  punclum  1  ^zs67.ScriboergD  ii.ientam  rignr.iii  !  \>oi\  piorem  r. 

DHINDE  paro  codcm  modo  diuitbrem  nouum  pro  vltim^  pun:t  .  Ni- 
mirum  quadratum  totius  ridicts  12.  hactenus  inuent.e  ,  id  eit,  1  4  i.duco  ite 
rum  in  ?o:>.  Prodir.tus  enim  numerus  4? 2.00.  erit  diuifor  ,  per  quem  ii  di- 
uiJam  mcum  punilum  I$a36f,  reperio  Quotientem  fcribcndum  poll 
radicem  1 1.  hactenus  inuentam  .  Hinc  hguram  inuenc.im  (imilitcr  duco 
in  diuiforem  inuentum  4j2oo.facioquc  1:9600.  Dcindc  quadratum  eiuf- 
dem  nouae  ngttra?  j.nimirum  0.  duco  m  produ:t'iiu  cx  radice  1 1.  prius  in- 
ucnta  ,  multipJicata  per  ;o.  hoc  eit,  in  $60  ehScioque  1  z  \a.  ^oltrcmi  ai 
fummam  horum  duorum  prod:idoi n  n  1  ■  g  >on. 40.  hoceit,ad  ^31840. 
adijciocubum  27.  cx  cadcm  noua  fieura  genmnti ,  (itquc  mtmerui  1  ?  2867. 
cjuicx  puncto  12^67. dctractus  ilifiiJ  rcluuiiut.  Acqucita  liuientaelt  radix 
12\.  numcri  propoliti  1  860867. 

(^yOD  ii  fupcrclTct  aliud  punclum  ,  duccndir  cflct  qmdratus  totiu<;  ra- 
dicis  izs.  hactcnus  inucntx»  Ifl  f4  >.vr  nouus ;dnufor  exurgeret ,  cVc.  Vidcs 
cr:;o  \n  hac  rcgula  plus  mcmoi  ias  requiri  ,  qfcim  »n  iu  n  :  10:1 ,  q'iamuis  fa- 
ciiior  llc ,  tuiam  aliorum  rcguldc .  Mcmor  tamencito/uiandodulMcasjaii^ 

lumi^ 


radix  iij 


rly  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

3ges  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 


LlBER  SEXTVS. 


3*7 


nimis  paruam  figuram  in  Quotiente  accepcm,  vt  Facias  periculum  ie  m* 
iori  figura,vt  fupr?  dictum  elt. 

PROBL.  15.    PROPOS.  20. 


I N  numcris  non  quadratis  >  non  cubis^non  Zenfizen 
ficis^nonfurdelolidis^&c.  radicem  verx  propin- 
quaminuenire. 

QVAND.O  numerus  propofitus  non  eft  quacrratuj/iureitbti^aut  Zenfi- 
ienfus ,  aut  furdefolidus  ,  &c.  non  poteft  habere  veram  radicem  ,  fed  per 
regulas  fuperiores  inuenitur  radix  maximi  quadrati,vel  cubi,vel  Zenfizerift 
vel  furdefolidi  in  dato  numero  contenti .  Vt  igitur  fciamus ,  quaenam  fra- 
€tio  ad  inuenram  radicemaddenda  lit,vt  habeatur  radix  propinquior  verar, 
agerfdum  erit  hoc  modo. 

NVMERO  propoficoapponantur  aliquot  binarij  cifrarum ,  fi  quadra- 
ta  radix  propinqua  inquiritur :  vel  fi  cubica  ,  aliquot  cifrarum  ternanj  ; 
vel  aliquot  quaternarij  ,(iradix  Zenfizenlica  defideratur ,  vel  aliquot  qui- 
nartj  cifrarum  ,  fide  furdefo|ida  radice  agicur  ,  &c.  Refpondet  autem  tn 
quafibetfpecieradicis  numerus  cifrarum  aliquoties  repecendus  numcro, 
qui  in  progreflione  ad  initium  praecedentis  problemacis  pofita  fcribitur  fu- 
pra  numerum  ,  a  quo  radix  nomen  fumit.  Vt  quiafupra  quadratum  poni- 
tur  zMeo  pro  quadrata  radice  apponuntur  binae  cifne  aliquottcs ,  at  pro  cu 
bica  ternae  ,  quod  fupra  cubum  fcriptus  fit  mimerus  &c  ita  vt  pro  radicc 
cublcubica  propinqua  apponendi  fint  aliquot  nouenarij  ctfrarum,  qutppe 
cum  fupra  cubicubumnumerus  9.  reperiatur  defcriptus  .  Idem  numerus 
cifrarum  aliquoties  repetendus  refpondet  quoque  .'Tg,;«*uuniDus  punctorum 
quxfaciendaBfunt^vtradixextta^iirUr.  Vt  quiain  quadrata  radice  ex- 
trahcnda  fignatur  fecunda  quaeuis  figura,propterea  aliquot  cifrarum  binari  j 
afcribendi  funtjtn  cubica  vero  radice  alicjuot  ternari j  cifi  arum  adiungendl 
funt ,  quia  in  ea  extrahcnda  tcrtia  quaequc  figura  fignatur,  &c. 

QVO  autem  plures  binarij,vel  ternarijjCifrarumj&c.  numero  propofito 
apponentur,copropinquior  radix eruetur . 

APPOSITIS  hoc  modo  -ifris  ad  numerum  ,  ex  quo  radix  eruenda  ctt, 
extrahendaeftex  toto  illo  numero  radix,  vt  fupra  traditil  cft.Deinde  ex  ea 
radice  abieftis  ad  dexteram  tot  figuris  ,miot  cifrarum  binarij ,  vcl  terna- 
rii  vel  quaternarijr&c  appoliti  fuere  reliqua?  figur*  radicem  imegrarrf  da- 
bunt ,  cui  addenda  eft  fraftio  numeratore  habens  figuras abie<5tas,denomma 
torem  vero  vnitatem  ,  cum  totidtm  cifris  ,  quot  binarij  cifi  arum  ,  vel  ter- 
narii  &c  additifuerunt,nrmirum  vel  io.(i  vnusbinarius , velrcrnarius  &c. 
additusfuir  vel  loo.f^duo  binarij :  vel  ternarij  ,  &c.<additi  fuerunc  :  vcl 
1000.  fi  tres3&  fic  dcinceps:  ica  vt  fradio  illa  contineat  vel  decimas,vel  cen 
tefimasjvel  millefimas,  &:c» 

EXEMPLI  caufa.  Lx  numero  29.  extrahenda dt  radtX  quadrara  .  Ap- 
nofitis  tribus  binarijs  cifrarum,  hocmodo  2 0000000.  inuenictur  huuif 
*       •  a-   nume* 


Qiiot  bina- 
rii  cifrarum 
vel  tcrnarii 
vel  quater- 
narii,&c  ad 
propinqua 
radice  erue 
damapponc 
d  i  fint  ■ 


Q11?  fraCtio 
addcnda  fit 
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mimeri  quadrata  radix  f  $85.  minor  quam  vcra ,  quippe  cum  io  excraclione 
aliquid  remanferic :  addica  vero  vnitate,fiet  radix  5  ? 86.  imicr,  quam  vera. 
Ahieftis  igitur  tribus  figuris  ad  dextram  ,  propter  tres  cifrartim  binarios 
addicos  ,  eric  propinqua  radix  f  A  5  *0m*0 .  minor  ramen  quam  verarac 
T ~7"^o'  o  1 *  rr,aior  quam  vera  .  IlJius  enim  quadracus  numcrus  eft 
*8^0~~~-^-4r.  minor  quam  propofitus  numcrus  29.  Huius  vero  nu- 
merus  quadratus  eft  29-j-  0'0"o  6  o       tnziot  eodcm  numero  propcfi- 

tO  ?9. 

ITEM  ex  numero  29160.  eruenda]  fic  radix  cubica .  Apponancur  tres 
ternarij  cifrarum,  vc  rurftis  habeancur  in  fraclionc  parres  denominatae  a 
1000.  atqueex  toto  numero  20160000000000.  extrahatur  radix  cubica  , 
quae  reperictur  $0779.  minor  quam  vera,  quod  in  extractione  fuerit  aJjquis 
numerus  re/iduus  :  atqueadeo  maior  quam  vera  ,  cric  $0780.  Abiectis  cri- 
busfiguris  ad  dextram  ,  propter  tres  cifrarum  ternarios  appofitos,  erit  pro- 
pinqua  radix  cubica  30— minor  quam  vera  ,  cum  eius  cubus  fic 
tantum  tyJsB  ±  \'\'lrirl%flVl  *muot  autem  propinqua  ra- 
mx   ,  quam  vera   ,  eric    ^c*---^^-  quippe  cum  eius    cubus  fit 

^  IOOOOOOOOO* 

DHMONSTRATIO  huius  inuentionis  radicispropinquae  hoc  eft.  Qua 
do  pro  radice  quadrata  apponuntur  00.  ad  numerum  propohtum,verbi  gra- 
tia  ad  muitiplicatur  propofitus  numcrus  per  ico.hoce/t  ,  pcr  quadra- 
tum  radicis  i o.  Et  quia  quadrati  500.  &  (  Nam  datus  numerus,&.confla- 
ttis  ex  addicione  00.  fumendi  func  ramquam  quadrati ,  cum  eorum  radices 
1  i.oBaui  quxrancurj  a  habent  proportionem  fuarum  radicum  dupJicatam  :  £Jt  autc 
5oo.ad  5.  vt  100.  ad  1.  propterea  quod  j.  muJtipJicatus  pcr  ioo.fecit  ?oo. 
Centupla  vero  proportio  decupl*  dupJicata  eit,vt  in  hoc  appofito  exemplo 
patet ;  erit  proportio  radicis  mimeri  5  a  c  .  ad  ra- 
dicem  numeri  f.  decupJa.  Cum  crgo  radix  $  00. 
fitn.  minor  quam  vera  ,  erit  eius-y—-.  nimirum 
*"To~*  ra^ix  numeri  j.minor  quam  Fera:  ac  proin- 
de  i-r~-.  erit  maior  quam  vera.  Recle  cr^o  prxcepi 
miis,quando  apponuntur  oo.abijciendam  effe  ex  radicc  1  z.vnam  beuram  vc 
relinquatur  radix  z— -~.  9  4  3 

QVATsJDO  autem  appomintur  0000.  mulciplicatur  numerus  pro^oficus, 
verbi  graria  numcrus  5.  per  10000.  id  eft ,  per  qua  jratum  radicis  i  00  Et 
quiaquadrati  50000.  r.£  habent  dupJicatam  proportionem  fuarum  radicunv 
bit  autem  50000.  ad  5.  vc  10000.  ad  1.  propterea  quod     mulcipjicacus  per* 
joooo.recic  joooo.  Proportio  auccm  10000.  ad  i.duplicaca  elt  proportio- 
nis  100. ad  1.  vc  in  hoc  excmpJo  patet  ;  etic  pro- 
portio  radicis  numcri  50000  nimirum  12;.  ad  ra 
diccm  numcri  j.vt  ico.ad  i.Quare  fi  radix  21;, 
diuidatur  pcr  100.  procrtabitur  radix  quadratal. 
r  4      .       .  propinqua   z-,--- niinor  quam  vcra  ,  ac 

i-r&X' maiorquam  vera .  Rcttc  cr-o  pr^cepinius,  cum  apponwuit 
oooo.jWndas  cffc  ex  radice  zzS.  duas  fcgura*  ,  vt  reJiqua  fiac  ra- 

PAH.I  rationc  napponantur  000000.  procicabiturradix  propinqi 
nuJielimn^atquc  lta  demccps. 

RVR 
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KVRSVS  quawdo  pro  radice  cubica  ad  numeru  propofitum,vc  ad  f .  ad- 
duntur  ooo.  muh -iplicatur  datus  numerus  per  iooo.ideft,  percubum  radi- 
cis  ro.  Ecquiacubi  5000.  j.  a  habentproportionemfuarum  radicuHL-j  zu.octAui 
triplicacam  :  Eft  autenrjooo.  adf.vtiooo. 
^i.quodiooomiultiplicansy.fccicyooo.     ,    /0<  100< 
Froportio  autem  1000.  ad  1.  triphcata__, 

eft  proporcionis  10.  ad  i.vt  inhoc  appofito  500O. 
exemplo  apparec  j  erit  proportio  radicis  nu 

meri  fooo.nimirum  17.  ad  radicem  numeri  V*  ro.ad  i.Quocirca  fi  ra- 
dix  17»  diuidatur  per  10.  fir.  radix  cubica  propinqua  minorquam_j 
vera  ,  at  r— -4-.  erit  maior  quam  vera.  Re&e  ergo  pracepimus ,  cjuando 
pro  radice  cubica  apponuntur  000.  abijciendam  eife  ex  radice  inuenta  17. 
vnam  hguram,vc  reliqua  fiat  radix  I- />^« 

SIMILI  modo  fi  apponantur  oooooo.inuenietur  propinqua  radix  in_» 
centefimis :  Et  fi  apponantur  000000000.  in  milJcfimis ,  &c.  Nam  ibi  mul- 
tiplicatur  numerus  per  iocoooo.  id  eft,  per  cubum  radkis  loo.hic  veroper 
1 000000000.  nimiru>m  per  cubum  radicis  iooo.  Coetera  eodem  mcdo  de» 
monftrabuntur  . 

NEQVE  verodiuerfa  ratioeft  in  alijs  radicibus.  Nam  in  furdefoJida 
vcrbi  gratia  ,  quando  adduntur 

00000. fic  multiplicatio  p  iooooo.    1.  10.  100.  1000.  10000.  100000 
id  eft,  per  furdefolidum  radicis 

10.  Et  proportio  iooooo.ad  1.  eft  quintuplicata  proportionis  10.  ad  1.  vt 
in  appofito  exemplo  apparet ,  &c, 

PROBL.  16.  PROPOS.  21. 

R  A  D I  C  E  M  cuiufque  gencris  ex  data  minutia  ex- 
traherc-/» 


IN  minutijs  extrahenda  eft  radix  eiufdem  appellationis  cum  radice,  extractiora 
quae  quatritur,  tum  ex  numeratore  ,  tum  ex  dcnominatore  .  Ita  cnim  fiet  dicu  ex  mi 
fractio  ,  quae  radix  eft  piopofitae  minutiae  .  Vt  radix  quadrata  minutiae  -~.  nutijs, 
c#.       Et  radix  cubica  minutiae         eft  fimiliter      Et  radix  Zenfizcnfi- 
ca  nunutiae  —-7-.  eft  quoque-f-.  Lt  radix  furdefoJida  minutix  -£*^-f-.  eft 
pari  ratione -y  .&  fic  de  alijs. 

QVOD  'fi  data  minutia  fuerit  fra&io  ,  vcl  minutia  altcrius  minutiae,  re- 
ducenda  prius  ent  ad  minutiam  fimpJicem.Vt  fi  quaercnda  lit  radix  quadra- 
ta  ex  hac  minutia  minutiae  -J-.  %9  ,  reducenda  erit  ad  hanc  fimplicem  minti- 
tkm  -£i4^%  cuius  radix  quadrata  cft  -~.  vel  -y  .  &c. 

SIMILITER  fi  fraclio  adhaereac  mcegris,  erunc  intergra  prius  reduccn 
da  ad  fra&ionem  eiufdcm  denominationis  .  Vt  G  quxrenda  fit  radix  cubi- 
ca  numeri  2— -f-.reducendus  erit  ad  hanc  fra&ionem-|-~-.cuius  radix  cu- 
bicaeft  -f  hoceft,i-}-.&c. 

S  I  vel  numerator  ,  vcl  denommator  mmutiae,  vel  vterque  numerus  ca- 
rcat  radice  cius  appcllationis ,  quae  defideratur  ,  uon  habcbit  illa  minutia 

ra- 
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radicem  >  c\\\x  quaeritur.  Vt  neque  ncque  -~.  neque-^-^-.  habent  ra- 
idcem  quadratam  praecife,proptcrea  quod  denominator  in  priori,  numera- 
tor  vetoin  fecunda,  &  vteique  nnmcrus  in  tcrtia  quadratam  radicem  nort 

habet . 

COGNOSCES  autem  ,  an  data  fraclio  habcat  radicem  quaefitam  ,  nec 
nc  ,  h  t .i  11 ,  ad  minimos  terminos  reduces  .  Si  namque  ita  rcduda  habue- 
ri:  iadicem,diceturquoque  data  minutia  eandem  radicem  habere  :  Si  vcro 
reducta  ad  minimos  terminos  radicem  non  habucrit ,  neque  propohta  minu 
tia  radicem  habebit .  Vt  fi  proponatur  minutia  -%--f->  yolo  fcire  ,  an  ha- 
beatradicem  quaBratam  ;  Ea  redada  ad  mjnimos  tcrminos  cft-j-.qux  radi 
cem  quadratam  habet  -J-.Hac  ergo  candcm  radicem  quadratam  dicctur  ha 
bere  mhuai  nropoiita  At  vero  minutia-£-.non  habcbit  radicem  qua- 

dratam:  quianeque—.  in  minimis  cerminis  ,  ad  quam  reducitur  ,  eam_-» 
habet.  Pari  rattone  minutia -f-^- .  habcbit  radicem  cubicam-y-.  eandem 
nimirum,  quam  habct  minutia  — ~.  inminimis  terminis,  ad  quam  ilia  re- 
ducitur.  Minutia  autem  -^--^-.radice  cubica  carebit ,  quod  minutia  -7-.  acL 
quam  in  minimis  terminis  reuocatur,cadem  careat  .  Et  fic  de  alijs. 

QV ANDO  ergo  minutia  admimmos  reuocata  tcrminos  radiccm  quai- 
fitam  non  habucric ,  exquirenda  crit  radix  propinqua  tam  numeratoris  , 
quam  denominatoris  ,  apponendo  videJicet  virique  prius  numero  aliquoc 
cifrarum  binanos,  vel  ternarios  ,  quatcrnariofue  ,  &c.  prout  quadrata__j 
radix  ,  aut  cubica  ,  aut  Zcnfizenfica ,  &c,inquiritur .  Si  namqueradix  pro- 
pinqua  numeratoris  per  propinquam  denominatoris  radiccm  diuidatur,pro 
dibit  radix  propinqua  .  quam  quacrimus  .  Verbi  gratia.fi  proponatur  minu 
tia  -5-cuius  radix  quadrara  inquircnda  fit,  appofitis  tribus  binarijs  cifrarum 
repeiiecur  numeratoris  radix  propinqua  z~r^~^— 5-«  denommatoris  vero 
2-7-4tt"5--  Si  igitur  iJla  pcr  hanc  diuidatur  ,  proueniet  radix  quacGca 
\  -7-.  fatis  propinqua  .  Idem  iudicium  de  ahjs  radicibus  habcatur, 
fi  memineris  tamcn  ,  in  cubica  tam  numeratori ,  quam  dcnominatori  appo 
nendos  elTe  aliquot  ternai  ios  cifrai  um  ,  vt  propincji:*  eorum  radiccs  eruan- 
tur.-  In  Zenfizenfica  veio  aliquot  quaternarios ,  &  in  furdcfoJida  aliquot 
quinarios  ,  &c. 

QVIA  vcro  molifrum  eft  inquircre  duas  radices  proninquas  ,  vnarn_j 
pro  numeracore  propolica?  fraftionis,  &pro  denommarorc  alceram,cradun- 
tur  a  Cardano ,  &  Tarcalea  pro  radice  quadrata  ,  &  cubica ,  cjua:  nimirum 
magis  in  vfu  (um ,  peculiares  quxdam  regulx ,  quu  hic  explicare  lubec : 
quippe  cum  in  eis  tantummodo  radicis  propinqua?  inucntione  opus  lit. 
P  K  O  quadrata  igittir  radicc  ,  duc  nnmeratorcm  in  dcnoininatorem  , 
<5tio  radicis  &  pf°dudi  numeri  radice  quadrara  propinqu.i  diuidc  pcr  denominatorem: 
quadratc&  Vcl  numeiatorcm  pcrradiccm illam  propinquam  partirc.  Vtroque  enim 
cubicac  ~cx  m0(Jo  raU"ix  propmqua  fractionis  propo.Ir.v  gignccur.  Et   li  quidem_» 
data  minu-  propinqua  illa  radix  numcri  producli  cx  numVarore  in  denominatorcm 
tia.  fncrit  minorquam  vera  ,repcncturpriori  modo  radix  fiactionis  propin- 

quaminor  quoquequam  vcra;p!  otn«  i  ca  quod  numcrus  vcio  minor  diuidi- 
tur :  poitcriori  vcro  modo  inuenicctir  radix  proninqua  fractionis  maior 
quam  vera  ,  quod  tunc  diuilio  fiat  per  numcrum  vcro  minorem  .  Contra- 
rium  cucnict,  fi  radix  illa  piopmqua  numcri  ex  numeratore  indenomiiu- 
torem  producli  fiierit  nuior  quam  vcra .  Nam  piiori  modo  gignctur  ra- 

dix 


ia  extn- 
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ditf  ftaclionis  propinqua  maior,quam  vera  ,  pofteriori  vero  modo  minor  » 
quam  vera ,  vc  perfpicuum  eft .  Hanc  reguUm  propofui  quoque  lib.  4  cap« 
2.  Num.  f.ibique  eandem  demonftraui .  Bxempium  huius  etiam  regulae  ibi 
demhabes . 

P  R  O  radice  vero  cubica  :  duc  numeratorem  in  quadratum  ienomina- 
toris,&  producti  numeri  radtccm  cubtcam  propinquam  diuide  per  deno- 
minatorem:Vel  duc  deuominatorem  in  quadratum  numeratoris ,  &  per  nu« 
meri  producti  radicem  cubicam  propinquam  partire  numeratorem .  Vtro- 
queenim  modo  prppinqua  radix  propofit*  minuria;  proueniec .  Et  priort 
quidetn  modo,fi  illa  radix  cubica  propinqua  fuerit  minor  quam  vera  ,  repe- 
rietur  radix  piopinqua  fraftionis  minor  quoque  quam  vera,  propterea  quod 
diuilio  fic  numeri  vero  minoris  per  denominacorem  fraCtionis:Si  aucem  ra- 
dix  illa  propinqua  fueric  maior  quam  vera,  gignetur  quoque  radix  propin- 
qua  fra&ionis  maiorquam  vera,quod  tunc  numerus  vero  maior  per  denomi 
nacorem  fracttonis  diuidatur.  Pcfteriori  vero  modo,  fi  radix  illa  cubica  pro* 
pinquior  fueric  minorquam  vera,producetur  radix  propinqua  fraftionis  ma 
ior  quam  vera,quod  tunc  diuifio  fiac  per  numerum  vero  minorem  :  Ac  fi  iJJa 
radix  cubica  piopinqua  fueric  maior  quam  vera,erit  inuenta  radix  fraftionis 
propinquaminorquam  ver^qyandocjuidem  tunc  diuiditur  numeracor  per 
numerum  veromaiorem  .  txemplum  in  fraftione-r~.habente  veram  ra- 
dicem  cubica-|-.Du&onurnerjcore  S.in  719.quadran.1m  dcnominacoris  17. 
flc  numerus  58  $  t.cuius  radix  cubica  eft  iS.Haec  diuifa  perdenominacorem 
27.facic  ~r  y-.  id  eft,  -7-.  pro  radice  cubica  fra&ionis  — f-.  Item  dttclo  de- 
nominatore  2.7.  in  64.  quadracum  numeratoris  8.  gigmcur  numerus  1  7  28. 
cuius  radix  cubicaeft  12.  per  quam  fi  diuidatur  numcrator  8,  fic  Quotiens 
->—  l  .hoc  eft,  -f-.vtprius,pro  radice  cubicafradionis  — propofitae.Alte 
rum  exemplum  in  fractione-^.non  habente  veram  radicem  cubicam.Du&o 
numeratore  5.  in  ^o.quadrarum  denominatoris  7.fic  numerus  245  .cuius  ra- 
dix.cubica  propinqua  (  inuenta  perappofitionem  duorum  terna- 

riorum  cifrarum)  diuifa  per  denominatorem  7.facit  Quotientem  -  ~ 
hoc  eft,  -\  y.  pro  radice  fracttonis  Item  dudo  denominacore  7.in  2 f. 
quadi-  ttum  numeracoris  f .  fic  numenis  1 75. per  cuius  radicem  cubicam_> 
5 propinquam  inuenum  per  appoiicionem  000000.  ad  175.fi  par- 
tiamur  numeracorem  f .  inueniemus  Quotientem  -f-7-7-  pro  radtcc  cubi- 
ca  propinqna  datae  fra&ionis  4r.  atque  ita  de  alijs .  Pcrro  l;oc  modo  repe- 
ricur  radix  fraiftionis  propimjntor  ,  quam  per  fuperiorem  regulam  :  quia_» 
hic  folum  vnus  error  irrepic  propter  radicem  cubicam  proptnquam  ,  quje 
Y.wa  non  e/f ,  manente  canvdcnominajore  in  prjori  mojo  ,  quam  numera- 
tore  in  pofteriori ,  in  propna  fua  quantitarejat  in  fuperiori  regula  duo  in- 
teruenuiocerrores,  propter.  duas  radices  cubicas  propinquas,  quae  verae 
non  funt . 

DEMONSTRO  vtrumque  hunc  modum  hac  raciohe  .  Quando 
numerator  inquadratum  denqminatoris  ducitur  ,  eric  producti  numeri  ra- 
dix  cubica  vnus  duorum  mediorum  proporcionahum  incer  numeratorem 
ac  depominacorem  collocandus  iuxta  dcnominatotem  ,  vt  conftac  ex  ijs , 
quaepropof.  18.  huius  lib.  demonftcata  funt .  a  Eric  igitur  proportio  nu- 
meratoris  ad  denominatorem  tripiicata  proportionis  radicis  cubics  xnuen   a  ro<  **efi*i 

Sf  t*  -*'**'• 


■    r-v  '  "  I 
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a  1 2.  *tt*n j  tae  ad  denominatorem :  *  Eft  autem  eademproportio  numeratoris  ad  de- 
nominatorem  ,  tamquam  cubi  ad  cubum  ,  triplicata  quoque  proportionis 
radicis  cubicaj  numeratoris  ad  radicem  cubicam-  denominatoris  .  Igitur 
eritradix. cubica.inuenta  ad  denominatorem  ,  vt radix  cubica  numeratoris 
bi.minuti*  aeLradicem.cubicam  dencminatoris;  b  ac  proinde  minutia  ,  cuius  numera- 
rum  ad  fi-  torrradix  cubica  inuenta,  ac  denominator  ipfe  denominator ,  «qualis  erit 
*e m  Itb.y*.    miruitiae ,  cuius  numerator  radix  cubica  numeratoris ,  ac  denominator  ra- 
dix  cubica  denominatoris .  Quam  ob  rem  ficuc  haec  minutia  eft  radix  cu- 
bicafraftionis  propofita? ,  ita  quoque  illa  erit  radix  cubica.  eiufdem  fra- 
clionis Diuifa  ergo  radice  ilJa.  cubica  inuenta  per  denominatorem  fra- 
ctionis  propofita*  (  qua?  diuifio  fit ,  quia  ilJa  radix.  cubica  inuenta  eft  fra- 
tfio ,  ac  proinde ,  vt  cognofcatur  valor  minutiae  ,  cuius  numerator  radix 
ilJa  inuenta ,  ac  denominator  ipfemet  denominator  fractionis^  propofitse, 
diuidendui  eft  numerator  huius  minutiae  pcr  eiusdenominatore  :aIioquin_» 
ilJa  radix  cubica.inuenta  foret  numerus  integer,diui(io  facienda  non  effet) 
produceturradix  cubica  fraftionis  propoiitas  :  djuemadmodum  ex  diuifione 
radicis  cubica?  numeratoris  per  radicem  cubicam  denominatoris  procreatur 
radixcubica  fraCtionis  propofitae:  quippe  cum  minutia  nil  aliud  lit ,  nili  nu- 
rnerator  perdenominatorem.diuifus .. 

QV  ANDO  vero  denominator  in  quadratum  numeratoris  ducitur ,  erie 
numeri  produdi  radix  cubica  vnus  duorum  mediorum  proportionalium  in- 
ter  numeratorem,  ac  denominarorem  ,  collocandus  iuxta  numerarorem, 
vtex  demonftratis  propof.  18.  huiuslib,manifeftum  eft.  Ergo  rurfus  eric 
proportio  numsratoris  ad  denominatorem  tripJicara  proportionis  nume- 
ratoris  ad  illam.radicem  cubicam  inuentam,  quemadmodum  &  proportio- 
nis  radicis  ctibicse  numeratoris  ad  radicem  cubicam  denominatoris,eaderrt 
illa  proportionumeratorisad  denominatorem,  tamquam  cubi  ad  cubum  , 
triplicau  cft  :.  Ac  propterea  ,  vtfupra,  minutia  ,  cuius  numerator  ipfe- 
met  numerator  fracdonis  propofaae,  denominator  vero  radix  ilJa  cubica 
inuetua  ,  aequalis  erit  mintitix,  cuius  numerator,  radix  cubica  numeratoris 
fradionis  propofitae,&  denominator  radix  cubica  denominatoris  eiufdem 
fra&ionis.Quocircadiuifomimeratore  perilJam  inucntarn  radicem  cubi^ 
«am,prodibirradix  cubicafrcuonis  propo/itae^ 

PROBL.  17.    PROPOS.  22+ 

RADICEMT  quadratam  &  cubicam  in  numcris. 
non  quadratis  y  &  non  cubicis  per  lineas  Geometri- 
ceinucnire. 


S  I T  datusnumerus  to.  reprefentans  quadratum  io.palmorurrjjVel  pc- 
dum,vcl  aliarum  menfurarunn  Capiatur  linea  A,paJmorum,vel  pednm  io» 
ci$./r*/i.-         linea-B,  palmi,vel  pedis  i.clnuenta  C  ,  media  proportionali  inter 
A^ctt.DiQo  Cjcilc  radicemquadraranijliue  iacus  ^uadratuu^uumeri  A,icv 

Quo> 


LIBER  SEXTVS. 


3*3 


*  Quoniam  enim  quadratum  reftas  C ,  x« 
quale  eft  re&angulofub  A,  &  B  ycompre 
henfo:Eft  autem  hoc  rectangulum  i  o.quod 
vnitas  B,numerum  Ajio.multiplicans  pro 
creet  io.perfpicuum  eft,redam  C,  effe  la 
tus  quadratum  io.  palmorura  vcl  pcJum , 
&c.quod  eft  propofuum. 

RVRSVS  £  inuentis  inter  A,& B,dua- 


1 17.  fixtU 


b  n*humt* 


bus  medijs  proporticnalibus  D,?  E  .fhco  E,quaeininori  B,propinquior  eftt 
latus  eflecubicum,  fiue  radicem  cubkamjrrumeri  io.  c  Quoniam  enim  cu-  clemma  i S . 
bus  rectae  E,aB(juaIis  eft  paralJeJepipedofub  quadrato  re&a?  B,  &  fu'>  A  ,  re-  hnitts, 
clta  comprehenfo :  Eft  autem  hoc  paraUelepipedum  io.  quod  rnttai  B ,  fe 
multipiicans  faciatqnadratum  i.&  quadratuai  i.mulriplicans  numerum  A, 
io.gignat  io.Jiquidoconftat,rec*tam  E,  efle  latus  cubicum  io.  ualmorum^ 
vel  pedum,&c.quodeft  propofitum. 


FINIS  LIBRI  SEXTL 


i 


Sf  s  CEOM. 
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GEOMETIIAE 
PRACTICAE 

LIBEK,  SEPTIMVS. 


De  figuris  Ifoperimetris  difputans :  cui  Appcndi- 
cis  loco  annedicur  breuis  de  circulo  per  li- 
neas  quadrando  tradtatiuncula. 

0  B I LI S  ac  praflans  d:  Ifoperi- 
mctris  figuris femper  apud  omncs  ba 
bitaefi  difputatioyin  qua  videlicet 
inquirhur ,  vtra  duarum fit  al*era 
maior,&  capacior  ,&  qua  ftt  ow. 
nium  maxima,  &  capactjjima.  Non 
pauci  enim  rerum  Geometricarum 
nat  t  hac  in  re  hallucinati funt,pu 
tantesfiguras  IJopertmetras^qu^ni 
vnrum  aquales  ambitus  continent,  ejfe  inter  fe  aqua/es ,  fiue 
aque  capaces .  lmmo  e  contrario .  quod  mirum  efiy  nonnul- 
liy  quife  Geometras  appellant  ,adduci  vix  pnjfunt>vt  cre- 
dantydari  pojfe  duasfiguras  Ifoperimetras  tnter  fe  omninfi 
aquales,  quod  tamen fieri  pojfe  ,  clarijjime propof.  %0.%j.g%, 
buius  damonfirabimus  .  Qjiamuis  autem  de  Ifoperimetris 
figuns  tratlwnem  benc  Iongam,&  copi  fam  in  commentarut 
■nofjrh  iflfpbaram  infptumwus  3  exemplum  in  hoc  fecuti 

2 
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2%eonis  Atexandrini.qui  idem  argumentum  in  commenta- 

rfs  in  Almagejlum  Tto/emei  perfecutus  eft:tamen  quia  id  in 
altenofortafjis  loco fiflum  ejfe  fufpicari  quis  pqfet;transfere 
mus  eam  traftationem  ex  nojiris  commentarijs  tn  fpbderam  in 
banc  nojiram  Geometriam  prafticamjamquam  in  magis pro 
prium  locu  yadditts  tribus>aut  quatuor  propofitionibus%qua 
in  illa  traSlatione  dejiderantur>&  tamen  maxime  ad  banc 
materiatn fptBare  videntur  • 

DEFINITIONES, 


I. 

ISOPERIMETR AE  figurae  funt,  qua*  sequalcs  ambi- 

tus  contincnt.  tionem  Ifo; 

perimetraru 

j  j  figurarum  p 


tinentes. 


REG VL ARIS  %ura  dicitur  ca ,  qu*  &  aequilatera_> 

&a:quiangulacft. 

I    I  I. 

CENTR VM  figurae  regularis  dicitur  pun&um  illud  , 
quod  centrum  eft  circuli  figurae  infcripti ,  vel  cir- 
cumfcripti  • 

IIIL 

h  R  E  A  cuiuslibet  figur*  dicitur  capacitas ,  fpatiurn 
liuc  fuperficies  intra  latera  ipfius  comprehehk 

OMNE  Tolidutn  redtangulum(cuhis  nimirambafes 
#quidiftantes  funt ,  &  sequales,  lateraque  ad  bales 
re#a ,  quale  eft  Parailclepipedum )  contineri  dici- 


sur 


92*    geometr;  pract. 

turfubaltcrabafium^acperpendiculariab  illa  bafi 
adalteram  protra&a. 

QVIA  nimirumalterutrabamim  indicat  longitudinem  ac  latituaineni 
figure  ,  perpendicularis  rero  aIcicudincmvfuieprofunditatcm  ciufdcmde. 
imonfirar, 

T  H  E  O  R.    i.  P  R  O  P  O  S.  i. 


Triagulum  A  R  E  A  cuiuslibet  tnanguli  #  qualis  eft  re&angulo 
quodcuque  comprehenfo  fub  perpendiculari  a  vertice  ad bafim 
protrafta ,  &  dimidia  parte  bafis .  Item  rc&angu- 
lo  comprehenfo  fub  femiffe  pcrpcndicularis,  &  tota 
bafe .  Vel  dcnique  femifli  rectanguli  fub  tota  per- 
pendiculari^&  tota  bafe  comprehcnfi . 


cui  reclan- 
gulo  aequa- 
UQu 


b  }6.primi. 


c  i^.ftimi. 
d  \\.prim\. 
c$6.f>rimi. 


f  41.  prtmt. 
g  it.pnmi. 

h  +i.frimi. 


S  I  T  triangulum  ABC,  ex  euius  vercice  A,  ad  bafim  B  C  ,  ducatur  per* 

pendicuJaris  ADjdiuidatque  primo  ba- 
fim  B  C,  bifariam  ,ivt  in  prima  figura. 
Per  A.ducatur  E  A  F,  in  vtramque  par- 
tem  «quidiftans  reftae  B  C,complea- 
turque  rectangulum  BEFC,  *  quod  eric 
duplum  trianguli  ABC;  b  ltem  dupkim 
redanguli  ADBE.  Quare  redangulum 
A  D  B  E ,  quod  nimirum  continetur 


<c  C 


fub  perpendiculari  AD,  &  dimidio  bafis  B  D  ,  aequale  eft  triangulo  A  B  C. 
Diuidat  fecundo  perpendicularis  AD,bafim  BC  »non  bifariam  ,  vel  etiam 
cadac  in  bafim  CB,protra&am,vt  in  i.&  J.figura;  Ec  per  A  ,  ducatur  rurfus 
AF,in  vtramque  partem  aequidiftans  reCtae  BC,compleaturque  reitangulum 
A  I)  C  F.  Diuifa  dcinde  bafe  BC.bifariam  in  G,  ducantur  retftae  B  E,  G  H, 
ipfi  AD,asquidiftantes ,  c  ericque  GH,arqualis  perpe ndiculari  AD.i  Quo- 
niam  igitur  reclangulum  BCFE,duplumeft  crianguli  ABC;  e  Ttemdup-lum 
reclanguli  BEHG:erit  re&angulum  BEHG,quod  continetur  fub  perpcndi* 
culari  GH,vel  AD,&  dimidio  bafis  BG,  aequale  triangulo  ABC. 

SeCETVR  ia  perpcndicularis  AD,vel  GH,lifariam  in  I,agaturqjpcr  If 
ipfi  B  C ,  parallela  K  L.  Dico  triangulum  idcm  A  B  C,  atquale  quoque  c(Tc 
re<ftanguloBCLK,in  t.  &  s.figura  ,  Item  rcftangulo  BCLM,in  *.figura__>  * 
comrrehenfo  nimirum  fub  ID,vel  lG,femilfe  perp-  ndiculat  is  AD,vel  HG, 
/Quoniam  cnim  triangulum  ABC,dimidium  eft  rcdaoguli  E  C,  eiufdem_# 
qucdim  dium  ctiam  cft  rcctangulum  BL^quod  recHnguli  BL,LE,fuper  ac* 
quaks  bafes  sequalia  fint  :  arqualia  inter  ic  crunt  triangulum  A  B  C ,  &  re- 
ftangulum  B  L.  h  Et  quia  rcftangulum  B  F  ,  contcntum  fub  pcrpcndiculari 
AD,vcl  iil:,  &  bafc  trianguli  BCjdupIun*  cil  trianguli  A  B  Ci  cxic  triangu- 

luua 
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!um  femifli  illius  re&anguli  aequale ..  Area  igitur  cuiuslibet  trianguli  acqua. 
lis  eft,&c.quod  erat  oftendendum 

T HZ OX-  MtO-PLEM A  2..  PROPQSITIO  2. 


Regularis 


AREA.  cuiuslibetrTgurafregularisxquahseftrectan-  figura  qu* 
gulo  contento.  fub  perpendiculari  a  centro  figura:  J^JjJ 
ad  vnum  latusduda ,  &  fub  dimidiato  ambitu  eiuf-  gqualis  fic*. 
dem  figurse» 

SIT  figuraregurarisquarcunque  ABCDEF^&rcentrum  eius  punclum 
G,  a  quo  ducatur G  H ,  perpendicularis  ad  vnum  latus,  nempe  ad  A  B:  Sjc 
^uoque  re&angulum  IKLM,  contentumfub  I  K ,  qua?a?qualis  fit  perpendi- 
culari  GH,&fub  KL,  refta,  qux  aequalis  ponaturdimidiae  parti  ambitus  fi- 
gurae  A&C  D  E  E .  Dico  huicre&angulo  asqualem  efle  figuram  regulare» 


/fBCDEF.  Ducantur  enim  ex  G,ad  fingulos  angulos  linea?  re&* ,  vt  tot» 
fioura  in  trian<uila  refoluatur,quaeomnia  aequalia  inter  fe  erunt,vt  m  corol- 
lario  propof.8. lib.  r.Eud.demonftratum  eft  a  nobis.-  propterea  quod  omnta 
Jatera  triantturorum  a  pundo  G,exeuntia  fintinter  feaequalia,  habeantque 
bafe*»qualcs,nepe  latera  figurae  regularis.  x  Hinc  enim  efficitur,omnes  an-  a  S  }rtmu 
gulos  ad  G,arquales  efle,ac  proinde ,  ex  difto  corollario,trianguIa  ipfa  inter 
fequoqueelTeaequalia.  *  Quoniam  igitur  reftangulunvcontentumfubGH,  n 
perpendiculari,&  medietate  bafis  AB,aequale  eft  triangulo  ABG,n  fumatur 
tot  huiufmodi  rettangula,  in  quot  triangula  diuifa  eft  figura  regularis.erunt 
omnia  fimul  figurse  A  B  C  D  E  F,squalia ;  propterea  quod  omnia  triangula 
oftenfafint  aqSalia  trianguio  A  B  G  .  c  Cumigitur  eadem  hmu  aequalia  *>JW*h 
fint  redan^ulo  IKLM;  propterea  quod  KL,  aequalis  ponitur  dimidioauibi- 
tus  AB  C  D  £  F,  hoc  eft,ommbus  medietatibus  bafium  hmul ;  &  recta  I  K  , 
jcrpeodkulariGHicritfiguraregiilarii  ABC  DeF,  atqualis  rcfengu. 


v 
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geometr:  pract. 


Io  IKIM.  Area  igiturcuiuslibet  figurae  regularis  aeo.uaIis  cfl&c.cjuod  CWC 
demonftrandum , 

THEOREMA  3.  PROPOSITIO  3.    j     ;  \^ 


fi^f "qu*  A  R  E  A  cuiuslibct  figura:  rcgularis  aequali: 
cunque  cui     gulo  rcftangulo , cuius  vnum  latus  circa 


lis  cft  trian- 

ique  cui     guio  rtxcanguio , cums  vnum  latus  circa  angulum 
«ftangub     rc#um  ^qualc  cft  pcrpcndiculari  a  ccntro  Bgurx 
asquaiis  fic.      ad  vnum  latus  dudhe  y  altcrum  vcro  a?qualc  ambi- 
tuiciufdcm  figura?. 


SfT  rurfus  fign ra  regularis  ABC,  cuiuscentrum  D,  a  quoperpendicu- 
lans  ad  latus  A  B,  du£a  Ik  Dfii  eriangulum  vero  redangulum  D£F,h.abeot 


A  E  B 


2  l.buius. 


b  ^6.primi, 
c  ^i.primi, 


Cirrulws 
cjiiicuncjue 

ctii  re&an- 
gulo  ascjua  • 
11«  Qt, 


angulum  E,ft<?him,&  latus  DE,*quale  ptrfy endiculari  DEjatus  autcm  EF, 
aequaleambituifigurac  ABC  Dico  criangulum  DEF,  figura:  A  B  C,  stquale 
efle .  Compleatur  enim  reftangulum  DfcFG;  &  diuifa  fcF,  bifariam  in  pun 
do  H,  dticacur  H  r,  sequidiihns  retfae  D  E.  s  Eric  igicur  redangulum  D  E- 
HI,contenct.mfubDE,  perpendiculari,& fub  E  H  ,  dimidio  ambicus  fi- 
gurae,  atquale  figuras  A  B  C:  Ac  retf  angulo  D  E  H  I,  aequale  eft  crian«ulum 
DLF.Nam  reclangulum  DEHI,  eft  dimidium  re<ftan°uli  DEFG;  b  propte- 
rea  quod  aequalta  func  retfangula  DEHI,  I  H  F  G;  c  Trun^ulum  quoque^ 
DEF,  dimidium  eft  eiofdem  rctfanguli  DfcFG.  Igicur  &  triangulum  DEF, 
aequalecricfigurae  A  BC.  Area  e rgo cuiusltot t  figur*  regulans  *qualiseft 
tnanguIoreaanguIo,&c.quod  demonitranduin  erat. 

THEOR.    4.    PROPOS.  4. 

A  R  E  A  cuiuslibct  circuli  cqualis  cft  rcftan^ulo com 
prchcnfo  fub  femidiametro,  &  dimidiata  circumfc- 
rcntia  chcuji. 

ESTO 


LIBERSEPTIM  V  S:  Jt# 

E  S  T  O  circulus  A  B  C,  cuius  femidiameter  D  B  :  Reaangulum  autem 
DBEF,  comprefcenfum  fub  DB ,  femidiametro  circuli ,  &  B  E  ,  recta,  qu» 


acqualis  fitdimidiatae  circumferentiae  circuli .  Dico  aream  circuli  ABC 
sgqualem  efle  re&angulo  DBEF.  Producatur  enim  BE,in  continuum,  pona- 
turque  EG,acqualis  ipfi  BE,vt  (ic  BG,re(5la  aetjuiiis  toti  circumfereiiti*  cir-  ,  , 

culi .  Coniungantur  denique  puncta  D  ,  G  ,  recta  DG.  *  Quoniam  igitur  *  t.  W- 
circulus  ABC,  jequalis  eft  trianguio  DBG:  b  Eft  autem  criangulum  D  B  G  ,  i**n**w** 
re&angulo  DBEF,  aequale  j  quod  bafis  trianguli  dupla  fit  balis  reclanguli  j  liArchim. 
(  Id  quod  etiam  ex  demonitratione  anrecedentis  propof.Iiquet,vbi  oitendi-  ojchoL  4X» 
musjtriangulum  DEF,aequale  efle  rectangulo  DBHI:)eric  quoquecirculus  f^tmu 
A  B  C  ,  rectangulo  D  B  E  F,sequalis  .  Area  ergo  cuiuslibec  circuli  aequalig 
elt  rectangulo ,  &c.  quod  oihndendum  erat. 

T  H  E  O  R.    5.  P  R  O  P  O  S.  5. 

IN  omni  triangulore&angulo,  ab  vno  acuto-  Proprietas 
rum  ansulorum  vtcunque  ad  latus  oppolitum  linca  ^"f da  ""iaa 

.        r1  ...     1       •      1  gulire&aa- 

recta  ducatur  >  cnt  maior  proportio  huius  latcns  ad  guii, 
eius  fegmencum  3  quod  prope  angulum  rectum  exi- 
ftit,quam  anguliacutipr^dictiad  eius  partem  di- 
cto  iegmento  lateris  oppolitum . 

S  I  T  criangulum  rec"tangulum  ABC,  ctiitis  angulus  C,  Cic  reclus  dtica- 
turque  ab  acuto  angulo  A  ,  ad  latus  oppo(itnm__»  k 
B  C  ,  re&a  A  D  ,  vtcunque  j  Dico  niaiorem  elle 
proportior.em  rcdae  B  C  ,  ad  reCtam  C  D,  quam 
,  anguhB  A  C,ad  angulum  C  A  D.  c  Quoniam 
enim  rccta  A  D  ,  maior  quidem  ell ,  quam  A  C  ; 
minor  vero  ,  quatn  A  B  ;  li  cencro  A  ,  interuallo 


minor  vero  ,  quawi /a  d  ,  11  «-wiuiu  r\  ,  iuiuujjiu 
auccm  ADjCirculus  defcribatur,  fecajic  is  rectam  & 
ACprotraCtam  lnixa  punctum  C,vc  in  E  ,  ac  veto 
rectam  AB,  fupra  punctum  B,Yt  m  &  Ec  quia  maior  eft  proportio  triangu- 

Tc  liBAD, 


c  i$.frtmh 


■  ^  l 
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Ii  BAD,ad  fe&orem  FAD,  quam  trianguli  DAC,ad  feaorem  DAE,  (pro" 

pterea  cjuod  ibi  eil  proporrio  maioris  inacqualitaris ,  hic  autcm  minoris  irr 
^ij.quinti  Bqualitatis  )  a  erit  cjuoque  permutando  maior  proportio  trianguli  BADi 
b  i%.^uinti  ad  triangulum  DAC,  quam  fcdoris  FAD,ad  feclorem  DAE.  b  Componen 

doigicur  maior  quoque  crit  proportio  trianguli  BAC,ad  triangulum  D  AC, 
c  l.fixti,    hoc  eft,  reCtx  BC,ad  re<ftam  CD,  c  (  habentenim  triaoguTa  HA  C,  DAC, 

eandem  proportionr m,  quam  bafes  BC,  CD.  )  quam  fe&oris  F  A  t.  ad  fe- 
d  coral.is.  clorem  DAE,  hoc  eit,  quam  anguli  BAC,ad  angulum  C  A  D;  d  quod  can- 
/txti.  dem  habeant  proportionem  fectores,c]iiam  anguJi.Quocirca  in  omni  trian- 

gulo  rectangu!o,&c.quod  demonflrandum  erat. 

H  AE  C  propofitio  vera  quoque  eit  m  triangulo  non  re  clangulo,  dum- 
e  io./r/w/.  niodoangulus  C  ,  maior  ficangulo  ADC,  vc  patets  *  4"°^  cunc  etiam  A  D, 

maior  fit„quam  AC,minor  veio,auam  AB,  &c. 


THEOR.    6.  PROPOS.  6. 

S ifofed!  I S  O  P  E  R I M  E  T  R  A  R  V  M  figurarum  regula- 
metras,qua8     rium  maior  eft  illa3qux  plurcs  continet  anguIos,pIu 
pb.-csangu  ravelatcra. 
los,leu»Iate- 

ifk^maior  SINT  ^0*  figl,ra?  reSuIares  ifopcrimetrae  ABC,  DEF,  fcabeatque  pltf- 
«li»  ra  Iacera>(iuc  a»g^ios  figura  ABC,  Q.uam  D£t\  Dico  A  B  C,  maiorem  efic  , 


fj.  tertij. 


quam  Dr;F.  Defcribatur  enim  circa  Cgurtl  etrni!i,  a  quorum  ccntrisG  .  rT," 
ducantur  ad  BQEF,  pcrpcndiculares  Q Is  HK  .  falNf  diuident reftai  P  C  , 
BFAtfariam  Quoniamigitur  figuea  A  BC»plura  habetlatcrt,  qu  im  DBFt 
f  hi  ifoperrmetra  ,  c  rricitnr,vt  latUi  BC,fa?mus  reperitmn  memtur  ambiturn 
figurae  A/>'C,  qttara  latus  EF,  tmbitum  figur«D  E  F.  Quare  Utus  B  C,  mi- 
Mll  crit  Jatcrc  BFjMeoque  BI,mcdiuas  lateris  BC,miuor,  tiuam  £  K  ,  me- 


LTBER  SEPTIMVS. 
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flietas  late ris  EF.Ponatur  iCL,  sequalis  infi  Bl,&  ducantur  rc&a»  L  H,  H  E  , 
HF,GB,GC.  4  Et  quiaomms  arcus  circuli  DEF,  fiiw  «quales ,.qu6J  &;  re- 
claz  iubcenfjc  aequales  ponantui  ;  ericrecta  EF,  tta  lubnultiplex  anibitus  li- 
gUrac  D£F,vtarcus  Bfsfubmnlripkxeftcircumferentix  circuli  D  E  F  :  Ea- 
demque  ratione  ita  multiplex  ambicus  figurae  *  BC.  recte  i>  C,  ficut  multi- 
plex  eil  circumferencia  ABC,  arcus  BC.  b  Vc  auccm  arcus  E  F,  aJ  circunfe- 
rentiam  circuJi  D  £  F,  ita  eft  angulus  e  H  F,  a  I  quatuor  re&os  ,  Igitur  ent 
quoque  vc  re&a  hF,aJ  ambitu  figurae  OEF.hoc  eft,aJ  ambicu  figurae  ABC, 
ilii  aequalem ,  ita  angulus  EHF,aJ  quacuor  rcclos  :  Vc  aucem  ambicus  figu- 
rce  ABC  aJ  rectam  BC,ita  eft  circunferencia  eirculi  aBC,  aJ  arcum  B  C  , 
€  hoc  eif,  ita  quacuor  rech  aJ  angulum  BGC.Ex  asqao  Igttur  ,  vc  refta  E  F  , 
aJ  rectam  BC,  d  hoc  eft,  vt  reiu  EK,aJ  refta  BI,hoceit,  aJ  rectarn  KL,ita 
angulus  EHF,  aJ  angulu  BGC>  ho:  eft  ,  ira  angulus  E  H  iC,  aJ  angu  lum 
B  G  I./Eftautem  maior  proportio  recla:  E  K,  aJ  rechm  K  L,  quam  anguli 
EHK,  aJ  angulum  K  HL.  g  Quare  maior  eric  proporcio  quoquean 
guli  E  H  K,  aJ  angulum,  BGt  ,  quam  eiuTJe.n  anguli  E  H  K  ,  ad  angu 
Jum  KH  i  y  b  iJeoque  maior  erir  angulus  JCHL,  quam  angulus  B  G  I.  C  ura 
igicur  itt-iIi  HKL,GlB,lint  aequales,vcp-»re  recci ;  i  eric  reiiquus  anguJus 
HLK,  minor  reliqiiD  angulo  G  B  I  Fiac  igitur angulus  K  L  M  ,  ae.jualis  an- 
guJo  GBlj  ciJerque  L.vl,  excra  L  Hi  co-iuenietquecu.n  K  H,  proJucta  vl- 
tra  H,  in  puncl>  M  .  Qaoniam  igicur  Juo  anguJi  B,  T,  crianguli  G  B  I,  :e- 
acqtiales  func  Juobus  anguJis  L,K,criangu!i  MLK,&  lacera  B  I,  L  K,  atqua- 
]ia,k  efunt  redtae  GI,  M  JC,  *quales .  Kecta  ergo  G  I ,  maior  eft ,  quam  re- 
cla  H  K  •  Quamobrem  reciangulum  fub  G  I ,  &  JiraiJio  ambicu  figuras 
A  B  C  ,  contentum ,  maius  erir.  re&angulo  concenco  fub  H  K  ,  &  Jimi Jio 
ambicu  figurae  DEC,  qui  aeqmhs  ponicur  dimiJio  ambitus  figurae  A  B  C ,  / 
Quocirca  cum  illuJ  rectangulum  oftenfum  fic  aequale  figura»  A  B  C  ,  hoc 
aucem  figurae  DEF,  arquale ;  maiorquoque  ericfigura  A  B  C,  quam  figura__, 
D  EF  ifop^nmecrarum  ergo  figurarum  regularium  maior  eft  iiJa  Scc.cjuod 
erat  ottendendum. 


a  il.terty. 


li.cortl  11 
fcxtt . 


ci.cirol.ss 
fexti. 
J  f.qutoti 
e  1  t.sjHintU 
f  {.  hmus% 

g  13. i*i*ti 
h  \o.qutnti 
i  3  z.frtmt. 


k  z6.primt\ 
1  &t  Laittu 


PROBL.    1.  PROPOS.  7.  Qua  arre' 

triangulurn 

PROPOSITO  triangulo,  cuius  duolaterafint  in-  ftku^wifo 
a?qualia  ,fupra  reliquum  latus  triangulum  priori  pcfimetrfi 
Ifopcrimerrum  ,acduohabens  latera  #qualia3de-  guionoifr 
fcriber^.  »*• 


SIT  triangulum  ABC  ,  cnkif  duo  Jatera  A  B  ,  B  C,  /int  inaequalia,nem- 
pe  A  B  ,  maius  ,  qiwm  B  C  j  oporteatque  fupra  AC,  conftruere  triangulum 
Ifofceles  ,  atque  ifoperimetruni  triangulo  ABC.  Sumatur  recla  DE,  asqua- 
lis  Juobus  Jateribus  AB,BC,  fimuJ,diuiJaturque  bifariam  in  F.  Ec  quoniam 
latera  AB,BC,fimuI  maiora  func  Jatere  AC,  erunt  quoque  DF,  FE,  fimul , 
maiores  quam  linea  A  C  .  Acqueobid  tres  Jineae  AC,DF,  F  E,  ica  fefe  ha- 
feebuncjYC  i]u*Jibet  dua:  ftnc  reiiqua  maiores .  n  Si  igicur  ex  ipfis  confic  ia- 

T  c    z  tur 


\6.\>rimi„ 


n  ii.fr  imim 
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tur  Brianguium  A  G  C  ,  effe&um  erit,  quod 
proponitur .  Erunt  cnim  Jatera  A  G,  G  C, 
&  inccr  feacjualia.  &  fimul  fumpta  aequa- 
Jia  Jateribus  A  B,  B  C,  fimuJ  fumptis  :  Ad- 
dito  igitur  communi  A  C,  erunt  triangu- 
la  A  B  C  y  A  G  C  ,  iioperimctra  .  Pro« 
pofito  igitur  trianguJo  ,  cuiusduo  Jatera^* 
fidt  inaequalia  ,  fupra  reliquum  Jarus  trian- 
guJum  ,  &c.  defcripfimus  .    quod  facicn- 

S    C    H    O    L    I    V  M. 

CADET  autcm  neceflario  pun&um  G,  extra  criangulum  ABC:  Si  nam- 
.     que  caderet  tn  latus  AB,  vt  ad  punduna  II,  a  piTec  ducta  rcGta  H  C  ,  minor, 
Zio.prtmt  qt,am  h  B,  B  C,  fimul,&ob  id  triangulum  A  H  C,  non  eifec  ifoperimetrum 
trianguJo  a  B  C,  cuius  contrarium  cx  conftriiclione  eft  dcmonftratum.MuI- 
to  minus  cadct  pun&um  G ,  intia  criangulum  AJiC.  Quare  extra  cadct  x 
^uod  ell  propolitum , 


ifofceies  THEOR.    7.  PROPOS.  8. 

triangulum 
maius  eft 

b?iZ«i-  DV0RVM  triangulomm  ifopcrimetrorum  can- 

metro  non 

dcm  habentiumbafim^quorum  vnius  duo  latcri^, 
lfofceJe.       fint  xqualia  3  alterius  vcro  inxqualia  5  maius  erit  il- 
lud,  cuius  duo  latcra  arqualia  funt . 


b  7.  buius  • 


d  if.primL 


A  c 


ESTO  ertanguFum  ABGf  cuius  Iarus  A  B, 
mitirs  Gc  lacere  B  C ,  b  cdnfticuaturque  fuper 
bafim  AC,trianpu!o  ABC,  triangulum  Ifo- 
perimctrum  ADC,habens  latcra  A  D,  D  C  , 
acqualia  &  inter  fe  ,  &  lateribus  AB,  B  C,  fi- 
PUll  fumptis .  Dicotriangrlum  ADC,maius 
cfle  criangulo  A  B  C.  Producatur  cnim  A  D, 
2d  partcsD,(itqueDE,  cqualis  ifri  A  D,  fiue 
jpfi  D  C.  Ducancur  quoque  redae  DB,I>E. 
c  Quoniam  igicur  A^.  Bt,  maiorcs  funt,qul 
AE,  hoc  eft,quana  AD,  DC,  fimul ,  lioc  eft , 

quam  AB,  BC|  llmu!  ;ablata  communi  A  B  , 
crit  BB,  maior  quaju  B  C.  Et  quia  latcra  E  D, 
D  B,  trianguU  E  D  B  ,  a-qualia  fmu  lateribus 
C  D ,  D  B  ,  trianguli  C  D  B .  Ac  vero  bafis 
BP,  bafe  B  c,  maior ,  d  critangulus  B  D  B, 
maior  angulo  C  D  B.  Quare  angulvi  E  D  B, 
uiaior  dt> ^uam  diiuidiuoi  anguli  EDC  :  l  it 

auccm 
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«ute  angulus  DAC,dimidiumangulikEDCj*  propterea  quod  anguli  DAC  a  frimi. 

DCA?  asquales  funt ,  b  &  his  fimul  fumptis  aequalis  quoque  externus  angu-  b  $i,primi 

lus  E  D  C.  Maior  igirur  erit  angulus  E  D  B,  angulo  D  A  C.  c  Fiat  angulus  c  z^.primi 

EDF,  sequalis  angulo  interno  DAQcadetque  DF,re£ta  fupra  re&am  DB,  d  dzti.primij 
«quidiftabuque  refta»  ACProducatur  DF,  donec  cum  AB^protra&a  conue 

niat  in  F,ducaturque  rec"h  FC.e  Quoniam  igitur  triangula  ADC  AFC,  32.  e  ij.primi, 
qualia  funt,triangulum  autem  AFC,maius  eft  triangulo  ABC;  maius  quoq; 
eric  triangulum  ADC,triangulo  ABC.  Quamobrem  .duorum  trianguloru 
Ifoperimetrorum  eandem  habentium  ba(im,&c.quod  demonftrandum  erac. 


THEOR.    8.  PROPOS, 


I N  fimilibus  triangulis  re&angulis  quadratum  a  Ia-  Proprietas 


teribus,  quae  angulis  re&is  fubtenduntur ,  tanquam 
ab  vna  linea,  delcriptum^quale  eft  quadratis  duo- 
bus  fimul ,  qu#  a  reliquis  homologis  lateribus  tan- 
quam  ex  duabus  lineis,  ita  vt  quadibet  duo  latera-i 
homologaconficiant  vnamlineam  re&am,  defcri- 
buntur. 

SINT  triangula  rettangula  fimilia  ABC>DEF,ita  vt  anguli  B,&  E  ,  fint 
re&i,  anguli  veio  C  ,  &  F  ,  inter  fe  sequales > 
teemque  anguli  A,&  D,  incerfcaequales;  ho- 
mologaque  Jacera  AB,DEj  Item  B  C,  E  F,  & 
A  C  ,  D  F  .  Dico  quadratum  ex  A  C ,  D  F , 
tanquam  ex  lineavna,  defcriptum ,  a:qua- 
lc  eife  duobus  quadratis,  quoru  vnum  ex  AB> 
DE,  ranquam  ex  vna  linea ,  alterum  vero  ex 
BC,EF>tanquam  ex  vna  quoque  linea,dcfcri- 
bitur.Produfta  namque  DE,  ad  partes  E,  fu- 
matur  EG^aequalis  reda»  aB,&  ducatur  GH, 
reda  aequidiftans  reftae  E  F,  donec  cum  D  F , 
produ&a  conueniac  in  puncjo  H;  Deinde  per 
F,ducatur  refta  F  I ,  sequidiftans  redtas  E  G. 
Ei  ic  igicur  triangulum  F  I  H  ,  aequiangulurn 
criangulo  DEF,  hoc  eft,triangulo  ABC/Ni 
an«mlus  FlH,equaIis  eft  angu!oG,£&  hic  at- 
qualis  anguIo^D  E  F,  hoc  eft ,  angulo  B  ,  an- 
gulus  vero  H.,  aequalis  eft  angulo  DFE,  hoc 
eft  ,angulo  Q  h  ac  proinde  &  angulus  I  F  H, 
an<nilo  A:  Suntautem  &  latera  AB,FI,aequa- 
liat*  Nam  refta  Ff,eft  «aequafis  redae  £G,ha?c 
autem  red*  AB,fumpta  fuitaequalis  .  k  Igi- 
tur  fclatera  BC,  I  Hj  item  AC,  FH,  «quaha. 

tntcr 


duoru  trian 
gulorum  re 
danguloul 
fimilium. 


tiy.primh 

g  19.  frimi 

h  ii  prxmi 

i  *4.  primi 
k  i6.primi- 
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interfeerunt.  Quare  refta  DH,  com  poflra  erit  ex  A  C,  &  D  F,  Rec"ta  re- 
iSi  priml  ro  DG,  ex  AB,  &  DE,  Reda  denique  GH,ex  B  C,  &  B  F  j  «  quod  G  I,  re- 
b  jtf.pimu  <fta  aequalis  fic  redc  E  F  .  b  Et  quoniam  quadratum  refte,  D  H  ,  zquale  cit 

quadratis  redarum  DG,  G H,fimul,conftat  verum  efTc,quod  proponttur.  in 

fimilibus  igitur  triangulis  reCtangulis  quadratu  a  iateribus.quae  anguhs  re- 

€tis  fubtenduntur,&c  quod  erat  demonftrandum. 

PROBL;    2.  PROPOS.  xo. 
Q"a  arte  DATIS  duobustriangulislfofcelibus^quorumba- 

conihtuan-        r    ,  t  »  i 

tur duo  tria  fes  lnaequales  cxiftant ,  duoque  Iatera  vnius  #qua- 

lufim^r*  lia  fint  duobus  lateribus  alterius  ;  Super  eifdemui 

JemTnterie  bafibus  duo  alia  triangula  ifofcelia  inter  fe  quidem 

Ifoperimc  -  fimilia^prioribus  vcro  fimul  fumptis  Ifoperimetra  fi- 

tote  ifof  muI  fumpta  i  conftituere. 

celibus. 

S  I  N  T  fuperbafes  inaequales  AB,  CD,  duo  triangula  Ifofcelia  A  E  B, 
CFD,(intquequatuor  lineae  AE,EB,  CF,  F  D,  inter  (k  aequales  j  maior  au- 
C  zf,frim$,  tem  fit  baiis       bafe  CD,  cjuibuspofitis,  f  eric  angulus  £,maior  angulo  Fj 


UeoquetrUngiifanonffmilfa.etimnecequianguIt,  Oporteatiam  fuper 
balei  eafdera  AB,CD,c6n(tituere  alia  duo  trianguli  ifofrelia  inter  fequi- 
de  fimilia,ifoperiniecra  vero  fin.ul  ftimpta  prioribui  triaguiis  (imui  fumptts, 
i  10.  Ax/i.  Ponatur  rccla  GHiequatta  quatuor  rcCtis  AE,EU,  C  F,  F  D,  4  diuidarurquc 
m  puncto  K,vt  eilet  reda  compofitt  ex  AH,&  C  D,  diuifa  in  pundn  B,  hoc 
eft.lit  caproportio GK,  ad  KH,  qu«  rft  /\B,  ad  C  D.  Et  quu  matoc  efl  re- 
#a  AB,quam  rcctaCD,  rpaior  quoqueeritredaGK>qugm  teda  KH,  ami 
vtrobiquc  lit  ptoportio  maioris  inaequalitatis.Diuidatur  vtraquc  G  K,  KH, 
btfariim  tD  punftu  L,&  m.  IcaquecimWic  vt  G*,ad  KH,iu  A  aJCD, 

eru 
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*rit  componendo,  vt  G  H,  ad  K  H ,  ira  A  B,  C  D,  fimul  ad  c  D :  E  ft  aurem 

GH,maior,quam  AB,CD,  fimui  ,  a  quod  &  quatuor  rectae  A  E  ,  EB,  C  F,  a  lo.primi. 

FD,qu*  aequates  funt  red^  GH,maiores  fint,quam  AB,CD.£  Igitur  &  KH,  b  i^uinti 

maior  eric  quam  CD:Eademque  ratione  maior  eric  G  K  ,  quam  A  B.  Quo- 

uiain  igirur  trium  re&arum  AB,  G  L,  L  K,  duas  reliqua  ftinc  maiores  omni- 

fariam  fumptae ;  (Duaeenim  G  L,  L  K,  maiores  funt  quam  A  B,  quod  coca 

G  JC,  maior  lir,quam  A  B  ,  vt  modo  riiic  oftenfum ;  Manifeftum  aucem  eft  , 

ABjGL,  maiores  efle  reliqua  LK  j  Itemque  AB,  Lk,  reliqua  G  L  ,eflema- 

ior.s ,  propcerea  qaod  G  K ,  diuifa  eft  bifariam  in  pun&o  L.  Idem  quoque 

dices  de  cribus  recUs  CD,KM,MH  )  c  conftituatur ex  tribus  reftis  AB,GL,  c  **■  trim'* 

LK,  triangulum  ANB.quod  erit  Ifofceles,c3detque  pun&um  N,extra  trian- 

gulum  AEB,  cum  A  E,  EB,  fimul  dimidium  conitituant  rcctx  G  Hj  at  vero 

J\N,NB,  fimul  maiusefficiant,  quam  dimidinm  rccteeGH.  d  Rurfus  ex  tri  d  22.  frimi 

bus  redis  CD,KM,MH,conftituatur  quoque  triangulum  COD,quod  Ifof- 

celes  erit ,  cadetque  punclum  O  ,  intra triangulum  C  F  D  ,  eo  quod  C  F, 

FD,  fimul  aequales  finc  dimidio  redae  GH;  at  C  Q,  OD,  fimul  minores  fint 

dimidio  reftae  G  H  .  £t  quoniam  quacuor  Iatera  AE,  E  B,  CF,  F  D,  fimul ; 

Item  AN,  NB,  CO,  OD;  fimul  aequalia  funt  reftx  GH,  erunt  priora  qua- 

tuor  fimul ,  pofterionbus  quatuor  fimul  sequalia;  additis  ergo  communibiu 

AB,CD,  fient  fex  la.tera  A  E,  E  B,  B  A,  C  F,  F  D,  DC,  Umul aequalia  fcx 

Jateribus  aN,NB,B  A,  CO,  OD,D  C ,  fimul ;  ideoque  rriangula  ANB, 

C  O  D,  fimul  ifoperimetra  erunc  triangulis  AEB,  CFD,  fimuLDico  iam, 

quod  &  fimilia  inter  fefunt  triangula  A  N  B,  COD.  Nam  quoniam  eft , 

vt  AB,  ad  CD,  itaGK,adKH,  e  hoc  eft,ita  GL,  ad  KMjhoceftita  AN,ad  e  if.qvif* 

CO,  &  N  B  ,ad  O  D;  erit  permutando,vt  AB,ad  AN,  imCD,  adCO;  6c 

vt  AN,ad  NB,ira  C  O  ,ad  O  D  .    Proportionalia ergo  fant  Jatera  trian- 

gulorum  ANB,COD, /ac  proindc  aequiangula  inter  fe  erunt,  &  idcirco  l?-  f  ^.fg.xti» 

milia.  Qtiare  datis  daobus  triangulis  Ifokelibus ,  quorumbafes  inaequales 

cxiflant.&c.conitituimus.quod  facicndum  erat. 


THEOR-    9.    PROPOS.  n. 

PVO  triangula  Ifofcelia  fimilia  fuper  inaequalibus 
bafibus  conftituta ,  vtraque  limul  maiora  funt  duo- 
bus  triangulis  Ifofcelibus ,  vtrifque  fimul  >qux  ha- 
beant  eaidem  bafes  cum  prioribus  5  fintque  diffimi- 
lia  quidem  inter  fe ,  at  ifoperimetra  prioribus  duo- 
bus  j  nec  non  quatucr  latera  inter  fe  habeant  x- 
qualia.-.. 

SVPER  bafibus  inarqualibus  A  C ,  C  E  ,  fiotduo  triangula  Tfofcelia 
inter  k  non  fimilia  ABC,CDE,ica  vt  quatuor  latera  AB,BC,CD,DE,incer 
U  iiiic  sequalia .  g  Atque  fuper  eifdcm  balibus  AC,C  EjConiUtuar.rur  alia 

duo 


Triangula 
duo  Ifofce- 

lia  ti niilia  » 

maiora  funt 
duobus  Ifof 
ceT/bu$  nofi 
milibus,que 
illis  lint  Ifo 
perimetra  , 
bafesque  ha 
beahi  eafde 


g  iQ.hmt4$t 
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duo  triangula  Ifofcelia  AFC,  CGE,  (miilia  inter  fe,  &  ifoperimetra  Gmul 
prioribus  triangulis  fimul .  Dico  duo  triangula  A  F  C,  C  G  E,  fimu*  ma- 
iora  e/fc  duobus  criangulis  ABC,  CD£,  finiul .  Ponantur  eniin  AC#  C  £  % 


fecundum  lincam  rec*tam  vnam  ;  (Ttque  AC,  bads  maior  bafe  C  E  .  Deinde 
ex  Fi  per  B,  ducatur  recla  FBK,fecans  re&am  AC,  in  puncto  K;  Itein  ex  Df 
per  G,punchim  ducatur  recca  DGH,  fecans  re&am  CE,  in  H  Et  quia  Iate- 
ra  AF,FB,  trianguii  AFB,3eqtialia  funt  lateribus  CF,Fii,  crianguii  CFB,  & 

a  S.primi.  bahs  AB,bafi  BC,aequaIis,  «  eritangulus  AFB,anguio  CFB,aa]uaiis .  Rur- 
fusquialatera  AF,FK,trianguIi  AFAT,a;qiiaIia  func  laceribus  CF,FK  trian- 

b  +.primi.  gyli  CFK,&  angulus  AFK,  angulo  CFlC,£qua]is>vt  probmim  eitj*  cruntba 
fcs  AK,A:C,3Dqiiiles,&  anguli  ad  K,*qualcs  quoquc,  hoc  eit,  rcCti .  Eadem 
raciocinatione  concludemus  reda  CL,in  puncro  H  ,  diuidi  bifariam,  an^u- 
losque  ad  H,  elfe  retfos  .  Producatur  rech  DH3ad  partes  H,fumaturqueL> 
HL,aequa!is  rectae  DH,&  extendatur  a  pun&b  L,per  punftu  C,retfa  LCN. 
t     Quomam  vcro  iatera  DH,HC,trianguii  DCH,  arquaha  funt  lateribus  LH, 

C  ^pnmt.  HC,trianguli  LCH,&  anguli  ad  H,xquales,\c  poce  rcctijc  crunc  baiej  Dc, 
LC,xquales,&anguUDCH,LCH,apquaIes  eciam :  Acqui  angulus 
DCH  ,  maior  clt  angulo  GCH,  &  angulus  GCH,  «Kjualiscfl  anguio  F  AK, 
proptcr  Grailitudinein  criangulorum  GCE,&  FaC,Iioc  eft,  aogulo  F  C  A  , 

d  <;,prtmi.    d  t]lu  angUi0  pAC,  eequalis  eit .  lii  ic  igicur  angulus  DCH,hoc  cic,  aogulus 

ci^pnmt.  LCH,qui  iiii  oftenfui  cic  aequalis,hoc  cir,angulus  NCK,«  quianguio  LCH, 
id  verciccm  elt  KquaItS,maior  eriam  angulo  FC  A:&  ob  id  CN,  rccta  cxcra 
rcitim  CF,  cadet  necellario;&  re&B  LC,CB,propcerca  comprchcndcnc  ai 
partes  K,angu!uni  BCL  .  Quare  G  ducatur  recta  BL,fecabic  ca  lincam  CK, 
i;i  aii  iuo  puntto  incer  puncca  C,&  K,quod  lic  M.  Quoniam  vcro  rcctJE  Ali, 

BC, 
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BC,CD,  DF,  (tmui  *quales  funt  reftis  A  F,  F  C,  C  G  ,  G  E,  GmuI,propter 
triangula  ifoperimetra  ,  erunt  quoque  dimidia  earum  xqualia  inter  fe  ,  ni- 
mirum  redae  BC,  CD,hoc  eft  ,  BC,  CL,  fimul  acquales  ipHs  F  C,  C  G,  fi- 
Biul:  *  Sunt  autem  reda:  BC,Cl,fimul  maiores  refta  BL.Igitur  &  FC,CG,  *  W»'* 


fimul  maiores  erunt  eadem  refta  B  L  :  ideoque  qnadratum  ex  FC,  CG,tan- 

quam  ex  vna  linea ,  defcriptum  maius  erit  quadrato  BL.  b  Qiiod  autem  ex  o  0.  hmuu 

FC,  CG,  tanquam  ex  vnalinea  ,  defcribitur  quadratum,aBquaie  eft  quadra 

to  ex  FiC,G  H,  :anquam  ex  vna  ,inea  defcripro  ,  vna  cum  quadrato ,  quod 

cx  K  C  ,  C  H,  tanquam  ex  vna  Jinea  ,  defcribitur  .  c  Quadratum  vero  ex  c  p,  huiut, 

LB,defcriptum  aequale  eft  quadrato  ex  BiC,  LH,hoc  eft,ex  B  K,  D  H,  tan- 

quam  ex  vna  linea,  defcripto ,  vna  cum  quidrato,  quod  ex  K  M,  M  H;  tan> 

quam  ex  vna  linea ,  defcnbitur ;  quod  triangula  re&angula  BKM,  L  H  M, 

fintfimiliainterfe  .  d  Sunt  enim  anguli  M,  ad  verticem  aequales ,  &  an-  dif.ptimh 

euli  K ,  H  ,  refti ,  e  ideoque  &  reliqui  KBM,  H  L  M  ,  asquales .  Igicur  e  iz.primu 

quadracumexFK,GH,tanquamexvna  linea ,  defcriprum ,  &  quadra- 

tum  ex  K  C,  C  H,  tanquam  ex  vna  linea  ,  defcriptum ,  hoc  eft  ,  quadra- 

tum  K  H ,  vtraque  fimul,  maiora  fuut  quadrato  ex  B  K  ,  D  H  ,  tanquam  ex 

vnalinea,defcripco,&quadraco  ex  JCM,  MH,  canquam  ex  vna  linea  defcri 

pto  hoceft,quadratoKH,vtrifque  fimul.  Ablaco  ergo  commum  quadraco 

KH  eric  quadracum  ex  F  K ,  G  H ,  canquam  ex  vna  linea,  defcnptum  mai us 

ouadracoex  BK,  DH,  tanquam  ex  vj»a  linea,defcripco  i  ideoque  maiorese- 

runtredce  lineac  FiC,  GH,  fimul  rc<ftis  BiC,DH,fimul  i  Ac  propterca,  dem- 

ptis  communibus  BK,GH,erit  FB,reliqua  maior,  quam  rcliqua  DG.  Eft  au- 

tem  &  KC,  maior  quatn  HC,eo  quod  tota  AC,cuius  dimiduim  eit  2CC,ma- 
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ior  pomtur  quam  tota  C  E,  cuius  dimidium  efl  H  C .  Quaproptfer  re&an- 
gulum  fub  FB,KC,  contentun»,  maius  erir  reclangulo  fub  DG,  HC  conten- 
to  •  Et  quoniam  triangulum  FBCa  dlmidium  cft  redanguli  fcb  FB,KC5con 
tciui;  f  Nam  u~  fuper  FB,conuiUJatur  lcdangulum  altitudincmhabcns  KQ, 


bqi.primi, 


Incc-r  Ifope 
rimctras  fi- 
guras  sequa 
Jia  numcro 
habcntcs  Ia 
tera  maxi- 
na  &  aequi 
Jaccra 
W^uiagula. 


ita  vt  triangulum  ,  &  refhingulum  inter  eafdem  flnt  paraUehf?  *  crit  trfan 
gulum  parallelogrammi  dimidium.  quod  quidem  parallelogrammum  idem 
cft ,  quod  rcctangulum  fuh  F  B  ,  K  C  ,  conrentum  ,  vt  conttat.  )  Tr?an°u- 
lum  vero  DOC,  dimidiam  eft  rectanguli  contenti  fub  D  G  ,  H  C  ;  ( $i 
enim  fuper  D  G  ,  coftituatur  rc£anguium  altitudinem  habens  H  C  ,  ua  \  t 
triangulum  ,  &  reSangulum  intcreafdem  Imc  parallelas ;  *eric  triadgultai 
parallclogrammi  dmiidium.  quod  quidem  paraJIcJogrammum  idem  cit , 
citiod  rcctangulum  fub  DG,HC,  contentu,  vt  conilat.j  qcit  CYioquc  trianga 
Jum  FBCjtnaiuj  triangulo  DGC;  ac  proprerca  duplum  criangitlt  F  B  C,  ni- 
rrnrum  rediiineum  AFCBA,  nuius  erit  duplo  trianguJi  DGC,  vt  pojte  re. 
di!i;icoCD  EGC.  Quocirca  ,  addico  communi  Compofito  cx  triaogulil 
ABC^CGBjcrurtt  triangula  AFC,CGE,vtraquclimul  maiora  triajigittta 
ABC,CDB,vttifijuefimul,  Duoergo  criangulalfoiceliafiiuiita  fuperiA* 
aequalibus  bafiblti  connttuta,&c.<;uod  oikndcikium  crat. 

THEOR.  10.  PROPOS.  12. 

ISOPERIMETRARVM  figurarum  latera  nu^ 

mc- 
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mero  aequalia  habentium  maxima  &  xquilatera  eft,  & 
aquiangula^,- 

EStO  figura  quotcunque  laterum  ABCDEF,  maxima  inrer  omnes  toti 
dem  Jaterum  fibi  Ifoperimetrasjita  vt  maior  dari  non  poflit.  Dico  eam  eife 
a5quilateram,&  £quiangula.  Su  enim,<:  fieri  potcit,  primum  non  acquilate- 
ra,ied  finc  Jatera  AB,  BC,  proxima  in  a?quali;i  .  DucU  igitur  recta  AC,4 
fi  conitituatur  fuper  A  C  >  triangulum  Ilofccies  AGC,  quod  fit  ifoperime- 
trum  triangulo  ABC;  erit  tota_» 
figura  AGC  D  E  F,  lfoperimetra  fi- 
gurae  ABCDEF.  b  Et  quia  triangu- 
Jum  A  G  C  ,  maius  eil  triangulo 
ABC  ,  ii  addatur  commune  polygo- 
BUm  ACD£F,erit  fig ura  AGCDEF, 
jnaior  quam  figura  aBCDEF.  quod 
eft  contrarium  hypotefi  .  ^Ton  crgo 
snzqualia  iunc  latera  A  B  ,  B  C  ,  fed 
aequaiia.  Eademque  ratione  oiten- 
demus ,  Jatera  proxima  Bc,  CDj 
Item  proxima  deinceps  aeijualiaef- 
fe,  ^axima  igitur  figura  inter  iibi 
sfoperimctras  icqualia  numero  late- 
ra  habenfes  aequiJatera  eit ,  quod  efl 
primum. 

S  I  I  deinde ,  fi  fieri  poteft,figu- 
raABCDEF,  ajquilatera  quidenruj 
vt  iam  demonitratum  eit ,  at  non  x- 
quiangula ,  fed  anguJi  B  ,  D ,  non__> 
proximi  inaequales  fint,  maiorque 
angulus  B  ,  quam  angulus  D .  Quo- 
niam  igitur  demonitratum  eft ,  figu- 
ram  maximam  effe  a?quiJaterarri_j , 
crunt  duo  triangula  A  B  C,  C  D  E  , 
Ifofcelia  ,  ita  vt  duo  Jatera  AB,  BC, 
scqualia  fint  duobus  Jatcribus  C  D  > 
DE:  Ponitur  autem  angulus  B,  ma- 
sor  angulo  D;  c  erit  recta  AC,maior 
quam  re&a  CE.  d  Si  igitiir  conitituantur  fuper  bafes  AC,CE ,  alia  duo  trian 
gula  Ifofcelia  AGC,CHe,  fimilia  inter  fe/,& IfoperimctratrianguJis  ABC, 
CDE;*  erunttriangula  AGC,CHE,vtraque  fimul  maiora  triangulis  ABC, 
CDE,vtrifque  iimul .  Si  igitur  addatur  commune  polygonum  ACEF:  eric 
figura  AGCHEF,  maior,  quam  figura  ABCDEF,  quod  cum  hypothcfi  pu- 
gnat ,  quod  haec  omnium  maxima  ponatur .  Non  ergo  injrquales  fimt  an- 
guli  B,  D  ,  fed  aequales .  Eademque  rJtione  ottendemus  ,  aogitbs  non  pro- 
ximos  C,  E,  aequaJes  effe,  &  binos  alios  quofuis  non  proximos .  Ex  quo  ef- 
ficitur,  totam  figuram  aequiangulam  elfc  ,  ncmpe  proximos  etiam  an- 
«ulos  inter  fe  eife  aequales .  Si  enim  verbi  gratia  angulus  B,non  dicatur  ae- 
«ualis  eflc  angulo  C^cum  angulus  C>squahs  ficnon  proxirao  angtilo  Eieric 

V  u    Z  qus 


a  7.  huinti 


bg.  hnw> 


c  14 
d  10 


frtmh 
huius9 


e  nhuius. 


/ 
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quoqwe  angulus  B,  angulo  E,  non  aequalis ,  quod  abfurdum  efl .  Bini  emra 
anguli  non  proximi  inter  fe  asqualcs  funt,vt  oftendimus.  Maxima  ergo  figu 
ra  inter  fibi  Ifoperimetras  arqualia  numero  lacera  habentes  non  folum  acqui- 
Jatera, fed  &  aequiangula  eft.Quocirca  Ifoperimctrarum  figuraru  lacera  nu- 
mero  «qualia  habentium  maxima  &  scquilatera  eft,  &  aequiangula.quod  dc* 
monftrandum  erat* 

SCHOLIVM 

Qua?  obfer     CIRCA  demonftrationem  prioris  partis  huius  propof  obferuandum  elr, 
uanda  fint  accipicnda  efle  duo  Jatera  inaequalia  pioxima  inter  fe ,  ita  vt  angulum  con- 
indemoftra  ftituantj  nullumque  aliud  inter  ea  interponatur ,  qualia  funt  lacera  accepta 
tione  huiu?  AH.BC,  angulum  B,  efficientia  .  Hac  cnim  racione,  du&a  recia  A  C,  fa- 
propof.        fium  erit  triangukm  a  B  C,  cuius  duo  latera  A  B,  B  C,  inaequalia  funt ,  vc 
in  demonftratione  afliimebatur  .  Neque  vero  dubitarequis  poterit,  in  fi- 
gura  non  aequilacera  ,  qualis  porritur  ABCDEF,  accipi  poiTe  duo  latera  pro- 
ximainaequalia.  Nam  fi  quis  dicat  Iatera  AB,  BC,  efle  aequalia,  fumemus 
JateraAB,  A  F  ,  quac  (i  dicantur  etiam  aequalia  efle ,  accipiemus  A  F ,  F  E  ; 
Etfi  hxc  adhuc  aequalia  elfe  dicantur,capiemus  t  F,ED;&  fic  deinceps  pro- 
grediemur,donec  a  d  duo  latera  proxima  inatqualia  veniamus,qua:  angulum 
conftituanc.  NecdTario  aucem  adduo  huiuftnodi  lacera  perueniemus ;  alias 
figura  ehj  c  aequilatera,quod  non  conceditur  . 

QVOD  vero  ad  polierioris  partis  demonftrationem  attinet ,  aducrtcn- 
dum  eft,in  figuris  multilateris  accipiendos  efle  duos  angulos  inarqu.iles  non 
proximos  mter  fe,  ita  vt  incer ipfos  vnus,vel  plures  anguli  interponantur, 
cjuales  fuaj  anguli  accepci  B  ,  D  ,  intcr  quos  ponitur  angulus  C.  Hac  enim 
ratione  duje  recla?  AC,  CE.  di&os  angulos  fubtendentes  fe  mutuo  non  in- 
terfecabunt ,  conftituencurque  duas  figurae  ABCDEF,  A GCHEF,  ex  addi- 
tione  communis  figurae  ACEF,ad  trungula  fupra  bafes  A  C,  C  £,  conftru- 
tfa  ;  quod  non  concingcrec,  fi  duo  anguli  in*quales  proximi  inccr  fe  furae- 
remur,vt  conftat  .  Non  cft  autem  in  dubium  vcrtendum  ,  an  tales  duo  an- 
guli  poflinc  accipi .  In  omni  cnim  figura  multilacera  non  sequiansula  ne- 
ccflarioeruncaliqui  duo  anguli  non  proximi  iucer  feinacquales  .  Nam  in_ 1 
propofica  figura  ABCDEF,  comparabimus  angulum  B,  cumomnibus  non_» 
proximis  angulis  D,  E,  F ,  qui  neceflario  duo  crunc  in  pentagono  ,  in  hexa- 
gono  vero  tres,  &  itadeinceps  .  Quod  li  vm  alicui  corum  fbefif  insequahV, 
habebimus  iam  duos  angulos  non  proximos  intcr  fe  inasquales,  nempe 
angnlum  B,&  illum,cui  inarqtialis  cft:  Si  vcro  omnibus  dicatur  aqtialis,  eric 
tunc  angulus  B,faltcm  alrcri  proximorum  inaequahs,  alias  figura  cflet  *qui- 
angula  .  Si  ergo  inaequulis  hiericangulo  A,  crit  angulus  A  ,\am  angulo  E  , 
quam  angulo  D,non  proximfrincqutiitj  cum  vtriuis  horum  arqualis  pona- 
tur  angulus  Ji:  Si  vero  inasqutlis  fiieHl  ftHgalo  CVrit  angulus  C  ,  tam  anra- 
Jo  E,  cjtiam  angulo  F,  non  proximo  ittXqutlii ,  quod  vcriuis  horum  angulut 
U,ponatur  a  qjialis, 

S  E  D  quoniam  propofitio  ha?c  dcmonftrara  tantum  cft  in  fipuris  multi- 
faerii  ,  vt  cx  ijs  con  ftat ,  quK  proximc  dc  duobtll  angulis  non  proximis  in- 
a?qualibuf.diximusi  [ntrkngulit,emm,«to^drilttemtorii  tnguH  eiuf- 
aiodi  Bepcttd  non  noftunc ,  cum  iu  trungulis  xqmlateris  owncs  anguli  fint 

*qua- 
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jequales ,  vt  ex  coroll.propof  f.  lib.i.  Euclid.  patet  ;  in  quadrilateris  autett 
figuris  omnia  latera  habentibus  aequalia  ,  (  quoniam  neceflario  funt  paral- 
Ielo°ramma,vt  in  fcholio piopof. $4.  lib.i.Eudid.  oftendimus )  4  finguliop  %^.frtmh 


poGti  inter  fe  Mnt  aequales :  Idcirco  totam  hanc  propofitionem  in  triangu  • 

lis,  &  quadnlaterisfiguris  ita  demonftrabimus .  Sit  primum  triangulurn 

A  B  C,  inter  fibi  lfoperimetra  triangula  maximum  .  Dico  illud  aequilate- 

rumefle  &aequiangulum.  Si  enim  non  eft  aequilaterum  ,  fed  latera  A  B,  .  huiHS. 

BC,funt  tnzqualia,*  fi  fuperbase  AC,c6ftituatur  triagulu  IfofcelesADC, 

ita  vt  Iatera  AD,DC,fimuI  aequalia  fint  lateribus  AB,BC,fimuI;crunt  tnagii     g  ^ 

la  ABC,ADC,[foperimetraj^  atque  adeo  A  D  C,maius,quam  ABC,quod 

cft  contra  hypothefim  .  Non  ergo  inaequalia  funt  latera  AB,BC,fed  zqua- 

lia    Eademque  ratio  eft  de  caeteris .  ifiquilaterum  ergo  eft  trianeu!um__j 

ABC.  Igitur,excorolI.  propof  J.lib.i.  Euclid.  &  atquiangulum  eft.quod 

cftpropofitum.  .  .... 

DBINDE  fit  quadrilaterum  ABCD,  mtcr  omnia  fibi  Ifopcnmctra  ma- 
Ximum.  Dicoillud  efle  &  asquilaterum,  &  atquiangulum .  Si  cnim  non 
cft  «quilaecrum  ,  fint  latera  AB,BC,  fi  fieri  poteft ,  inxquaha ducaturque 
rcda  AC  d  Si  igitur  fuper  AC,conftituatur  triangulum  Ifofceles  AEC.ifo-  d  7.  *m 
perimetmm  triangulo  ABCj  f  erit  triangulum  A  E  C  ,  maius  triangulo  c  3,  b*m$ 
ABC  Ad Jito  crgo  communi  triangulo  ACD,eritquadriIaterum  AECD, 
maiusquadrilatero-  ABCD.  quod  eft  contra  hypothefim  ,  cum  ABCD, 
maximum.  ponatur.Non  ergo inzqualia  funt  lateia  A  B,  B  C ,  fed  aequaha . 
Eademque  ratio  eft  de  caeteris.ifcqutlatera  ergo  eft  hgura  ABCD.  t 

SIT  ia  quadrilatera  figura  .  ABCD,omnium  ifopenmetrarum  maxima , 
aauilatera,  vt  oftenfum  eft,  atnon  aequiangula,fed  anguli  B  AD,CDA>  in- 
«ualesfint.  Quoniam  igitur  figura  ABCD,  cum  fit  aequilatera  ,  paralle- 
Joerammum  eft,  vt  in  fcholio  propof.  M.  fib.  I.  demonftrauimus;  neutcr- 
S  anoulorum  A  ,  D  ,  redus  eft  5  (  alias  ,/cum  ambo  duobus  reCtis  unt a> 
n uales°tff  ntamboreai;  fed  vnus  acutus  ,  &  obrufus  alter:  h  educantur 
J  A  &  D,  du*  linez  perpendiculares  AH,  DG,  occurrentes  lateri  B  C,  inj 
H  &  G;  erit  quoque  AHGD,paralIelogrammum  .  g  Quia  vero  latera  AB, 
DC  maiora  Snt  lateribut  AH,DG;  producantur  h*c  vt  fiant  reftar  A  E, 
D  F  hteribu.  A  B,  D  C,  squales,  iimgaturquerefta  E  F .  Quo  fado ,  eric 
fiaura  AEFD,  ifoperimetra paiaUelogrammo  AtfCD;cumlarera  Ak,  DF, 


g  ig.frimi. 


 *.  I 
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^   ^   latcribus  AB^DQsequalia  fTnr ,  latus  vero  AD^ommune  ,  &  laros  EFJate- 
j  f4.pr$mt.  ri  B  C,  aequale  ,  *  quoJ  rerumque  aequale  fit  lateri  oppofoo  A  D.  Cum  ergo 
bH.pnmi.  figura  A|:FD,maior  (ic  parallciogrammo  h  H  G  D;  £  hocaurem  aequal^j 
frt  parallelogrammo  ABCD$eritquoque*figura  A  E  F  D,  maior  parafielo- 
«'immo  ABLD.  Quarecum  eidem  fit ifcperimetra,  noneric  ABCD,  figu- 
ra  quaJrilacera  interfibi  Ifopcrimetras  maxima.  quoj  efr  contra  hypoche 
fam  .  Non  er-o  faaequales  funt  anguii  B AD  CD,\,fed  atquales:  atque  adeo 
cum  A  BCD,  fitpara!lelogrammum,/:eruncaiigulio')pollci  li,  C,  angulti 
ZHjYimt.  D ,  A,  apquales  ,  propcereaoue  toca  %ura  iauiarigula  euc  .  quod  eft 
propolitum . 

THEOR.11.PROPOS.  ij. 

Cimifus  CIRCVLVS  omnibus  figuris  rcftilincis  regularlbus 
ommu  figu     fibi  iioperimctris  maior  eft . 

rarum  recci  1 
linearum  re 

gularium  (i  ESTO  circulus  ABC,f7gura  autem  regularis  quotcunqiie  larerum  ei  ifo- 
bnfoperi-  penmecraDtF,  Dico  circulum  ABc,  eflc  maiorcm  fi^ura  D /=  F  Sic  enim 
mecraruma  G,  ccncrum  circuli  ABC%&  H,  centrum  fiqur*  DF.F !  Dcf< ribaturque  circa 
Ximuseft.  circulum  ABC,f]guraBlKC,tocIaterum,&aneuIorum  *qua!ium,quoc  coti 
unet  fi§ura  DH  F,Per  ea,ouar  tn  fcholio  propof.  16.  Iib,4,  fiuclid. docuim  us. 


J  18.  ffrty. 

ptnJ  uh»  CI  ,t  a>l  r  K  .  Ducatur  rttrfttl  H  D,  id  I.  M,  pcrpcn «ieS  # 

WXC^IWFjdreurolcnbanttireirettli.  Ducantur quoqueredzG  1  H  L. 

ttMK  propof ,  s.Iib.4.  tuchJ.  Q,,o1nam  iS.tur  tot;  a.,Suli  I,&  L.funt  srqtt». 

lct 
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Ies,  propter  fimilitudinemn^urarum,  erunt  etiam  ipforum  dimidia  (  vi- 
tklicet  anguli  AIG,  DLH,  )  a>qualia .  C  um  ergo  fcanguii  I  AG,LDH, 
fint  aequales ,  vtpote  re&i ;  *  erunt  triangula  AIH,  D  L  H,  «quiangula-, . 
Quia  vero  ambitu  figurs  BIKC,  maior  eft  (  per  i.  propof.Iib.  i .  Archime- 
disde  fphxra  ,  &  cylindro)  ambicu  circuli  A  B  Cj  Ambicus  autem  circuli 
aqualisponiturambituiflgurae  D  E  Fjerit  quoque  ambitus  figurae  BI&C, 
mator  ambiturvfigur^  DEF.Cum  igicur  figurafe  fint  regulares,v&  fimiles,erk 
etiam  latus  IK,lacere  LM,maius;&  ideo  lA,dimidium  laterisl  K,  maius  , 
qtutm  LD,  dimidium  lateris  LM.  b  Rurfus  quoniam  eft,vt  IA,ad  AG,  ita^, 
LD,ad  DH;  Et  eft  IA,maionquam  LD,<r  ericquoque  AG,Ajaior,quam  DH. 
Quamobrem  re&angulum  contentum  fub  A  G  ,  &  dimidio  ambiru  circuli 
ABC,  d  quod  circulo  ABC,  eft  aequale,  n.aius  eft ,  quam  reftangulum  con- 
tentum  fub  DH,  &  dimidio  ambitu  figurae  DEF,hoc  eft,e  qu;*jn]aiTa  figurx 
DEF.  Circulus  igituromnibus  figuris  recliliaeisregularibusfibi  ifoperime 
tris  maior  eft.quod  oftendendum  erat. 

corolLarivm. 

EX  omnibusijsjqu^demonjftrata  funt > perfpicuum 
eft5circulum  abfolutc  omnium  figurarum  re&ili- 
nearum  fibi  ifopevimetrarum  maximum  efle. 

QJ/  O  N  I  A  M  enim  ex  propoflcione  habetur,  regularium  flgu- 
rarumifoperynetrarura  eam ,  quae  plura  Jacera  continet,  eflc  maiorem: 
Rurfuscx  pr^poficione  1 z.  conftat ,  inter  omnes  figuras  ifoperimecras 
qualia  numerb  fctera  habences  ,  cam  majtimam  efle,  qus  regularis  eft :  £x 
hacdenique  i$.  propofaione  perfpicuum  eft,  circulum  omnium  flgurarum 
tfoperimetrarum  regularium  efTe  maximum  :  Manifeiie  concludicur,  circu- 
lum  abfoluce  ac  fimplicueromniumfigurarum  reclilinearumlibiifoperime- 
trarum  maximnm  efTe.quod  eft  propolitum. 


b  4.  fexth 
c  14.  rjHivti 

d  4.  huitis* 
e  2.  bnius • 


CircuPom- 
nibus  figu- 
ris  redtili- 
neis  /ibi  lfo 
perimerris 
maicr  eft. 


THEOR.  12.  PROPOS.  14. 

•AREA  cuiuslibetpyramidisfoualiseftfolklo  re&an  Pyramw 
eulo  contcntofub  perpcndiculari  a  vertice  ad  bafim  •Hff*?1 

D  .  1     r»  parallelepi- 

protra£ta3&  tcrtia  parte  baiis. 


pedofite^qua 
lis. 


S  IT  pyramis,  cuius  bafis  quotcunque  laferum  ABCD-E,  &  vertex 
F  ,  Solidum  autem  reCtangulum  G  N  >  cuius  bafis  GHU,  «qualis  h*c  cer- 
tix  parti  bafo  ABCDEj  alticudovero  (Tue  perpendicularis  G  L  ,  aequa. 
Hs  alticuiini  pyramidis  ,  fiue  perpendiculari  a  vertice  pyramidis  ad  eius 
bafiiQ  produc«e  .  Dico  folidum  rcc^angulum  G  N  ,*qualeeile  pyramicU 

ABC- 
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1  fcfol.  6. 
duodec. 

b  corolL  7» 
duodec. 


Corpus 
quodlibcc  , 
in  qua  fphe 
ra  dcfcribi 
poteft ,  cui 
parallelepi 
pedo  sequa^ 
lc  fit. 


ABCDEP  .  Ducantur 
cnim  ab  omnibus  angulis  ba- 
fisG  H  K,adaliquod  pun- 
ctum  balis  oppolirae  ,  nimi- 
rum  ad  L  ,  lineae  recra? ,  ira — » 
Vc  conftiruatur  pyramis  GH- 
I  K  L  .  eandem  rubens  bifim 
cum  folido  G  N,  eandem- 
que  alcitudinem  &  cum  eo- 
dem  folido  G  N  ,  &  cum  py- 
ramide  ABCDEF.  « 
Quoniam  igitur  pyramis 
A  B  C  D  £  F ,  tripla  eft  py- 
ramidisG  H  IKL;£  Etfo- 
Jidum  G  N,  ti  iplum  quoque 
eft  eiufdem  pyramidisGH- 
IKL:  c  erit  folidum  G  N  , 
pyramidi  ABCDLF,  ae- 
quale .  Quapropter  area  cu« 
iuslibet  pyramidis  aequalis 
eft  folido  reclanguloj&c.quod 
crac  oftendendum. 


THEOR.  13.  PROPOS.  15. 

ARE  A  cuiuslibct  corporis planis  fuperficiebus con 
tenti ,  &  circa  fphaeram  aliquam  circumfcriptibilis , 
hoc  eft ,  a  cuius  pundo  aliquo  mcdio  omnes  per- 
pcndicularcsad  bafeseius  produttx  funt  sequales, 
sequalis  eft  folido  re&angulo  contcnto  fub  vna_» 
pcrpcndiculaiium ,  &  tcrtia  partc  ambitus  corporis. 


ESTO  corpus  planisfupcrficicbus  contentum  ABCD,  circa  fphaeram 
EFGH.cuius  CCntrum  I,  dcfcriptum  ,  in  quo  dncanrur  cx  I,  ad  puncla  con« 
tacluum  lincae  refts  1EJFJG,  1H,  quae  adbafes  folidi  crunt  pcrpcndicula- 
res .  Nam  (i  vcrbi  gratia  per  reCtam  I  F,  ducatur  planum  faciens  10  fphae- 

dl.Vndec.  ra  ,  per  propof.  1.  lib.  1.  Theod.circulum  fcFGH,  d  &  in  ba(i  rectam  A  B  > 
tangeccirculus  FFGH,  rcCtam  aB,  in  puucto  E  ,  propterca  quod  fpharsLj 

Ci8./ffr///.  bafimnonfccat,fcdtani;it.  ftjgttllf  I  E ,  ad  rcclam  A  B  ,  perpcndicularis 
cric .  Hadcm  rationc  ,  li  pcr  I  b  ,  ducatur  aliud  planum.a  priori  difterens, 
ficc  alius  cit culus  111  fphxra ,  &  [alia  lmea  reCta  in  eadem  baii  fecans  rcdani 

Aby 
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AB,  in  E;  ad  quam  ctiam  l  Ej  perpcndicularis 
erit :  *  Ac  proptcrca  Ie,  ad  bafim  folidi  per  iU 
las  re&as  duclam  pcrpendicularis  erit.  Non 
aliteroitendemus,  re&as  IF,  I  G,  T  H,  ad  alias 
bafes  efTe  perpendiculares .  Sic  ouoque  foli- 
dum  reaangulum  L  R  ,  cuius  bafis  KLMN, 
fitsequalis  terti»  parti  ambicus  corporis  A  B- 
CD;aItitudo  vero  fuie  perpendicularis  L  P  , 
«qualis  vni  perpendicularium  ex  centro  I,ad 
bafes  corporis  ABCD,  cadentium  ;  quaroui- 
nesinterfearquales  funt  exdefin.  fpmriae.  Di- 
co,  folidum  LK,  corpori  ABCD,  atqUale  efle . 
Ducantur  enim  ex  cencro  I ,  ad  omnes  angulos 
corporis  ABCD,  reCtae  Iineae  ,  vt  totum  corpus 
in  pyramides,  ex  quibrs  componitur,diuidatur; 
quarum  quidem  pyramidum  bafes  eaedem  funt 
quae  corporis,vertex  autem  communis  centrum 
1.  b Quoniam  igitur  quaelibet  harum  pyrami- 
dum  aequahs  elt  folido  redangulo  fub  perpcn- 
diculari  L  P,  quae  (ingulis  perpendiculari- 
bus  corporis  A  15  C  D ,  aequalis  ponitur, 
&  tertia  parte  fuar  balis  contento  j  Si  fiant  toc 
folida  redangula  ,  quot  funt  pyramidcs  , 
erunt  omnia  haec  fimul  asqualia  folido  re- 
tfangulo  L  R.  (  Si  enim  reCtanguJum  K  L- 

MN,diuidatur  in  tot  rectangula,  quot  bafes  funt  in  folido  propolTto» 
ita  vt  primum  aequale  fit  tertiae  parti  vnius  bafis  ,  &  fecundum  terti*  parti 
alcerius  ,  &  ua  deinceps  ,  quandoquidem  totum  reclangulum  K  L  - 
MN,  aequale  poniturtertiae  parri  rocius  ambitus  folidi;  intelligantur  au- 
tem  fuper  illa  re&angula  conihtui  parallelepipeda  j  erurit  omnia  fimul  a?qua 
lia  parallelepipedo  JLR.  )  c  Cum  ergo  fingula  parallelepipeda  finguln  py- 
raniidibus  fint  aequalia  ;  erunt  quoque  omnes  pyramides  ,  nempe  corpus 
ABCD,  ex  illis  compolitum,  aequale  folido  re&angulo  L  R  .  Qiiamobrem 
area  cuiublibet  corporis  planis  fuperficiebus  contenti,&c.  quod  demon- 
itrandum  erat. 

THEOR.  14.    PROPOS.  16. 

A  R  E  A  cuiuslibet  fphxrae  ^qualis  cft  folido  rc&an- 
gulo  comprchenfo  lub  femidiamctro  fphaerff5&  tcr- 
tia  parte  ambitus  fyhxrx. 

ESTO  fohaera  ABC,cuius  centrum  D,  femidiameter  A  D:  SoIiJum  au. 
tem  rectangulum  E,  contentum  fub  femidiamerro  AD,&  terria  partt  anibi- 
tus  fphaerse^ABC.  Dkocorpus  E  ,  fphaerae  A  B  C,  eflc  atquale.  Nam  li  non 
eit  vqnslesfii  fi  fieri  poteft  ,  primum  maius ,  (itque  txcc/Ius  eorporis  fc,  fu- 
pra  fphxram  ABC,  quantitas  F.  InteUigatur  circa  centrum  D  ,  defcriptJLj 
fohara  O H  Kj  i«aior  quara  fphaera  AB  C,  ita  tamen ,  vc  exccflus  fphaerac 


z  4.  vndee,- 


b  l+.buiug. 


Sphera  qug 
Jibei  cui  pa« 
rallelepipe- 
do  iu  itqua 

lif. 
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GHK,  fupra  fphaeram  ABC,  non  Gt  maior  quanticace  F,fed  vel  acqualis,vcl 
mtnoc ,  hoc  eft,  vc  fph*ra  GHK,Iit  vel  aequalis  folido  £ ,  quando  nimirum 
ipfa  cxcedit  fphaeram  A  13  C  ,  prtfcife  quanticate  F  i  vel  minor,  G  mmtrurn 
ipfa  excedit  ipharram  A  B  C,  minori  quantitate  ,  quam  F.  Neceflano  enim 
aliqua  fphsera  erit,quae  vel  scqualis  fic  magnitudini  E  ,  atque  adeo  maior 
quam  fphaera  A  B  C  j  vel  maior  quidem  quam  fphaera  ABC,  mmor  vero 

a  u.duode.  cjUam  magnitudo  E,quae  maior  ponitur,  quam  fphaera  ABC.«  Infcnbatur 
deinde  intra  fphseram  GHK,  corpus  ,  quodnon  tangat  fphxram  A  B  C,  ita 
Vt  vnaquaique  perpc ndicularium  ex  centro  D,  ad  bafes  iftius  corpons  edu- 
darum  maior  f\t  femidiametro  A  D  .  Si  igitur  a  ccntro  D,ad  omncs  angtt- 
los  dictt  corporis ducantur  lineae  redae,  vt  tocum  corpus  in  pyramidcs  di- 
uidacur ,  quarum  bafes  func  eaedem  ,  quae  corporis  G  H  K,  vercex  aucem_j 

b  nMius.  communii  cencrum  D  v;  4  erit  qua:Iibcc  pyramis  Kqualit  folido  re&angulo 


contento  fub  cius  perpendicularl ,  Sc  eertta  parce  bafis ;  Atque  idcirco  foli- 
dtrtn  redangulum  conccncum  filb  fcmidiamecro  AD,&  ccrcia  partebafis  cu- 
inslibccpyramidis,minus  ipfa  pyramidc  eric .  Ft  quoniam  omnia  folida 
rcttangnlacontcncafub  ftngulit  pcrpcndicularibus  cx  centro  D  ,  ad  bafes 
corpont  dicTti  protradis  ,  &  fin^ulk  tcrtip  partibusbafiutn  ,  ftmul  sqtuu 
lia  funt  toti  corpori  \  cfficiunt  auccm  omncs  tertiae  partes  bafium  fimul  tcr- 

tianapaftemambittncorpom^crit  folidum  rccungulum  coiuciuum  fub 
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femidiametro  AD,  &  tertia  parte  ambitus  praefati  corporis  infcrfpti  intri 
fphaeram  GHK>minus  corpore  infcripto  .  Quoniam  vero  ambitus  corporis 
nfcripci  maior  eft  ambiti;  fpharrae  ABC,  vt  demonftrac  Archimedes  Iib.  r. 
de  fphaera  &  cylindro  propof.  17.  atque  adeo  &  tertia  pars  ambicus  dictt  cor 
poris  maior  cerciaparce  ambirus  fphaerae  A  B  C:  erir  folidum  redangulura 
concentum  fub  femidiametro  A  D,  &  tertia  parte  ambicus  fphaerae  A  B  C  , 
hoc  eft,folidum  E,muIco  minus  corpore  infcripto  intra  fpha»ram  GHK:Po 
fita  eft  aucem  fpharra  GHA',vel  aequalis  folido  E,vel  minor.  Igicur  &  fphae- 
ra  GHK,minor  eric  corpore  incra  ipfam  defcripto^totum  parte.quod  eit  ab- 
furdum.Quocirca  folidum  E,maius  non  eric  fphaera  A  13  C. 

SIT  D  EINDE,  (1  ficri  poteft,  folidum  E  ,  minus  ,  quam  fphaera-* 
ABC,  exce'daturque  a  fphsera  ABC,quantitace  F  .  IntelJigatur  circa  ccn- 
trum  D,fphaera  defcrtpta  LMN,  minor  quam  fphoera  A  B  C,  ita  tamcn  ,  vc 
cxceffus,quo  fphaera  LMN,fuperacur  a  fphaera  ABC,  non  fit  maior  quanti- 
tate  F,fed  vel  xqualis ,  vel  minor.hoc  eft,vt  fphaera  LMN ,fit  vel  «qualis  fo 
Jido  E,  ft  ntmiriim  ipfa  excedacur  a  fphaera  ABC,quancicace  F,veJ  mator  fo. 
Hdo  E,  6  videJicec  fphxra  LMN,a  fphaera  AB  C,  fuperecur  minori  quami- 
tace ,  quam  F.Necefiarioenim  aliqua  fphaera  eric,quae  vel  aequalis  nc  fohdo 
E,acque  adeo  minor  quam  fphaera  A  B  C,  vel  minor  quidem  quam  fphafra 
A  B  C,  maior  veroquam  magnicudo  E  ,  quae  minor  pontcur ,  quam  fpha?ra 
ABC*  Defcribatur  deinde  incra  fphaeram  ABC,corpus,quod  minime  tan- 
gac  fphaeram  LMNjica  vt  vnaquaeque  perpendiculariumex  cencro  D,ad  ba 
fes  huius  corporis  infcripci  cadencium  minor  fic  fem-diamecro  a D.Si  igicur 
a  cencro  D,ad  omnes  eius  angulos  lineae  excendancur,vc  cocum  corpus  in  py 
ramides  refoluacur,quarumbafes  funt  eaedem,quae  corporis  ABC,vercex  au 
temcommunis  centrum  D;  b  eric  quelibet  pyramisaequahs  folido  reftan 
gulo  concenco  fub  eius  perpendiculari,  &  cercia  parce  bafis  j  Ecideololi- 
dumreaangulumcontentum  (ubfemidiametro  AD,&  tertia  parce  bafis  cu- 
iufuis  pyramidis,  maius  erit  pyramide  ipfa .  Ec  quoniam  omnia  lolida  re. 
ftaneula  concenca  fubc  fingulis  perpendicularibus  ex  cencro  D,ad  bafes  cor 
porisdidi  protraftis,&  fingulis  cercijs  parcibus  bafium  ,  fimul  aequalia  func 
toci corpori  ,  efficiunc  aucem  omnes  cerciae  parces  bafium  fimul  terciam  par- 
tem  ambicus  corporis ,  e ric  folidum  reftangulum  contentum  fub  femidia. 
mecro  AD,&  cercia  parce  ambicus  ditfi  corporis  fph*rs  A  B  C  ,  micnpci, 
maius  corporc  infcripco .  Cum  igicur  ambicus  fphere  A  BCmaior  fic  a.n- 
bicucorporisfibiinfcripci,atqueadeo&terciapars  ambicus  fphaerae  ma- 
ior  tertiaparteambitusdiaicorporis,  erit  folidum  redangulum  conten. 
umfub  AD,femidiametro,&  tertia  parte  ambicus  fphaerae  A  B  C.hoceft, 
foHdum  E,multo  maius  corpore  infcripto  intra  fpheram  A  B  C:  Ponebacur 
au  m  fphira  LMN.vcl  *qualt*  folido  E,vei  mator.Igicur  &  fph*. a  LM N, 
Serit  corpore  incra  fphzram  ABCdefcnpto  pars  coco,quod  eft  abfur- 
dum Non l icur  fohdum  E  minus  eric  fph*  ra  ABC.Cum  ergo  neque  mai»S 
t^2mLu,k  omnino  ent:  Ac  propcerea  area  cuiusltbcc  fphaerae  aequa 
to&S™to«V*<>  compcehenfofub  femidiametro  fPh«r. ,  &  ccrtu 
parte  ambicus  fph*r*.quoddemonlirandumerat. 


a  i7Juo4t 


b  1  i.huius. 


THLOR. 
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THEOR.  15.  PROPOS.  17. 


?orhefLmni  spHAERA  omnibus  corporibus  fibi  ifoperime 


bus  crpori 
bus  Gbi  Ifo- 
peri;ne:rrs, 
&circaalias 
frhajras  cir 
cufcriptibi 
lib9,qua?pla 
nis  fuperfi. 
ciebus  con- 
linentur. 


*  1 


tris3qu,uplanisfupcrlicicbus  contineantur ,  circa- 
que  alias  (phgnft  circumfcriptibilia  fifitj  hoceft, 
qucrum  omncs  pcrpendiculares  aci  bales  produdte 
ab  aliquo  pun&o  mcdio  fmt  a:qualcs>maior.eft . 

.  ^STO  fnhxra  A,cuiu?  ccntrum  A,&  fcmidiameter  Att:  Solidum autcnl 
circa  aJjquam  fpha?ram  circumfciptibiJe  fibi  if>perimcri  um  C  ,  cuius  vna 
perpendicularium  C  D .  Dico  fpha?ram  A,  maiorem  efle  foJido  C.  Intelli- 
gacur  enim  circa  fphacram  A,corpus  defcriptum  fimile  proritu  fohdo  C,ira 

vc  fingula  quoque  Jirera  concinganc 
fyhxi  Iffl  A,h  ur,  etus  perpendicu 
Jarcs  ,  cjuarum  vna  /ic  A  B  ,  h*nt  quo- 
cjue  sequales  ,  nempe  femidiametri 
fpharrae  A  ,  exiftentcs  .  Itaque  quo- 
riiam  ambitus  corporis  circa  fphae- 
ram  A,  maior  eit  ambitu  fphTra?  A  > 
(  per  ea,  quar  ab  Archimede  funt  de- 
monftrara  hb.  I.  dc  ipharra,&  cylin- 
dro ,  propof.  27.  Jeric  quoque  eiuf- 
dem  corporis  ambitus  maior  ambitu 
corporis  C  .  Quare  perpendicuJans 
A  B  ,  hoc  eft  ,  femidjamctcr  lphcrae 
A,  maior  eric  perpndiculari  C  D. 
Quamobre  rectangulu  folidu  concen 
tu  iub  femidiametroABj&rcrtia  parte 
ambirus  ijmarrar  A->«  quod  fph&TaeA, 
acquale  eJt,  maius  crir,  quam  1  ectan, 
gulum  folidum  contentum  fub  per- 
ptfl  dtctikrj  C  D,  c\T  tertia  parte  am- 
bitus  coi  poris  C,  b  hoc  cl^qiiam  cor- 
pus  CSphaen  tgitur  omnibos  corpo- 
ribos/ibi  Ifopcnmctris ,  qua?  planis 

fupcrficicbus  contineantur ,  &c  maiortft»quod  ci ac  Jcmonitrandum . 


BphaerJ  mft 

ior  e  quouis 


C  O  R  O  L  L  A  R  I  V  HL 


nSri  IL   u-Tr     s  TAT  ^'"^^^^nuinremenbquolibetcorporere^Iariff 
ifZ rin  -       i/op««tttetroi  qtuppecum  c  mnes  perpendicularese  eentroad  bafes  cor- 
pcnnu-    porisrcguJans  intcr  fe  xqualcs  fintjPicntcrca  quod  aqualcs  funt  fcmidia- 


me  tio 
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tfietro  fphxrac  ,  a  qu;e  incra  corpus  defcribi  poteft. 

T  H  E  O  R.  16.  P  R  O  P  O  S,  18, 

S  P  H  AE  R  A  omnibus  corporibus  fibi  ifoperimctris, 
&  circa  alias  fphaeras  circumfciiptibilibus >  qua:  fu- 
pcrficicbus  conicis  contincantur,ita  vt  latcra  omnia 
conica  iint  arqualia5maior  eft. 

T  STO  circulus  ABCD,  cui  circumfcribatur  figura  regularis  EFGH- 
JKLM,  ira  vt  numcrus  laterum  a  quatcrnario  menfuretur,cuiufmodi  eftqua 
dratum,fjgura  8. 1 1.16. 20.14. vel  28.Iaterum3angulorumque  aequalium,&c. 
Ducaturque  ex  angulo  E,per  centrum  ad  angulum  I,recla  El.Itaque  fi  circa 
manenrem  rectam  E  I,  immobiL.n  circumagatur  planii,  in  quoeft  cireulus 
AJiCD,^  fieura  EFGHIKLM  ,  defcribct  circulus  fphaeram  ,figura  vero 
corpuscirca  fphaeram  conicis  fuperflciebus  contentum,  quarum  fuperficie- 
rum  latera  aequalia  funt,  nempe  eadem  ,  quse  figurae  ,  vt  ab  Archimede  de- 
monftratur  propof.2  2.&  i7.Iib.i.de  fphaera  &  cylindro.Sit  iam  fphstra  N, 
ifopcrimetracorporiEFGHIKLM,circafpIi3eram  ABCD,defcripto.  Di- 


ai  t  .\mn$ 
tlec. 


Sphaera  ma 
ior  eft  omni 
bus  corpori- 
bus  fibi  Ifo- 
perimetris , 
&circa  alias 
fphaeras  cir- 
cunfcriptibi 
libus  ,  quae 
conicis  fu 
perficieb* 
cominetur. 


*o  fphxram  Njdicto  corpore  efTe  maiorem  ,  Quoniam  enim  ambitus  folidi 
EFGHIKLM,maioreitf  pcrpropof.  ijAfo*  1.  Archimedisde  fphjpra  & 
cylindrojambitu  ff  hasras  ABCD,erir.quoqueambicus  fph*j:ac  N3maioi  ani 
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bitu  fph^rae  ABCD;ideomit  femtdiameter  fphasrae  N,maior erit  fcmidiaS 
mctro  fphaerae  ABCD.Ft  quia  fuperficies  fpharraequadrtipla  crtfper  proppf. 
?  l.lib  i .  Archimedis  de  fpharra,&  cylmdro  )  maximi  circuli  in  fphaerajli  1« 
matur  circulus  O P,quadr  uplus  circuJi  maximi  in  fph*ra  N;(quoJ  qmderri 
faciir  fiet,fi  diameter  OP,dupia  fum  itur  diametri  maximi  circuli  tn  lphas- 

iz.duode*.  ra  N.  *  Quoniaro  eniffl  vt  ciicuIusOP,  ad  circulum  maximum  m  (phamjp 
N,ita  quadratum  diamerri  OP,ad  quadratum  diametri  circull  maximi  in_j 

bzo.fexti.  fphsera  N;£  Eftautem quadrati  ad quadratum proporio  duphcata  propor- 
tionis  laterum  homolo£orum,erit  ouoquc  circulus  O  P,  ad  circulum  maxi- 
nium  in  fphaera  N,in  proportione  dupjicataproportionis  diamerri  O  P,ad 
diametrum  drculi  maximiin  fphaera  N.Qim  igitur  diametri  ponantur  ha- 
bere  proportionem  duplam  ,  habebunt  circuli  proporrionem  quadruplam; 
qu*Mrup!a  enim  proportio  Juplicara  eft  proportionis  duu!a?,vt  in  his  nume- 
ris  apparet.  r  :.4  )  eritcircufus  OP.aequalis  fuperficiei  fphaera:  N.  Accipia- 
cnr  rutfus  circulus  ST,3?quaIis  circuIoOP  Statuatur  deinde  fupra  circuluro. 
ST,conus  reftus  redus  ST  V,axem  VX,aequaIem  habens  femidiametro  fphas 
r*  N;Item  fupra  circulum  OP3aIter  conus  NPQ^conliruatur  habens  axem 


r 

i 

QJR. ,  aequalem  fcmiJiametro  fphrrae  ABCD  ;  emque  miior  aTrirudo  cont 
STV,qoam  coni  OPO.at  bafes  vqoales  crunt .  Quarc  conus  S  T  V,  maior 

m.ittode.  cric  rono  OPQj/  propcc-a  quod  coni  arqualium  baftum  eam  inrer  fe  habent 
proportionem  ,  quam  iltirudines  Quoniam  vcro  fphcra  N  ,  quadrupla  eft 
eins  coni,  qiti  baf.  m  habct  atqualem  maximo  tn  fpnera  N,  circulo,  &  alri- 
wdmem  aequalem  femfdtametro  fpharra?  N  ,  vt  demonitmvit  Archimcdes 
Iih.  f.  dc  fphseri  &  cylindro  prot >of  J2.HutUS  autem  ciufdem  coni  quadm- 

wilMmii.  puscltcouusSrV,  4  co  cjuod coni eandcm  habcnces  aliitudinempropor- 

tionem 
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tionem  habent  quam  bafes  *,  a  erit  conus  STV,  fphaerae  N,a?qua!is .  Eodem  a  o.  %Hwt?t 
pad:o,quiabafis  coni  OPCX  ^cjtialis  eft  ambitui  corporis  EFGH  IKLM; 
quia  &  aequalis  fuperficiei  iphaerae  N,qiiae  corpori  ilJi  ifoperimetra eftralti- 
tudo  vero  acqualis  femidiametro  fphaerae  ABCDj  erit  folido  EFGHIKLM* 
aeqwalis  conus  O  P  Q_,  perea  ,  quae  Archimedes  lib,  1.  de  fphaera&  cylin- 
dro  propof.i^.demonftrauit.  Quamobrem  &  fphe/a  ,  maiorerit  folido 
BFGHIKLM,  conicis  fuperficiebus  conrcnto.  Sphaera  igitur  omnibus 
corporibus  fibi  ifoperimetris,&  circa  alias  fphcras  circumfcriptibilibusj&c* 
maior  eit.quod  demonftrandum  erat . 

THEOR.  17.  PROPOS.  19. 

r.     rr         Sphera  ma 

S  P  H  AE  R  A  quolibet  cono  a  &  cylindro  libi  Iiope-  ior  eft  quo- 
rimetromaioreft.  ^™* 

bi  ifoperi- 

PROPOSITA  enim  quacunquefphaera,  fi  fiat  conus  bafem  habens  ae>  metro. 
cjualem  fuperficiei  fphxrae  ,  id  eft,  quadruplam  maximi  in  fphaera  circuli , 
altitudincm  vero  femidiametro  fphaerae  asqualem:  b  erit  fphxra  huic  cono  b  9.  quinti* 
aequaIis,*propterea  quod  ad  conum  ,  cuius  bafis  eft  maximus  in  fphaera  cir- 
cuius  ,  &  aJticudo  femidiameter  fpha?rae,  tam  fpli2era,ex  propof.  32.  lib.  r. 
Archimedisde  fphaera  &cylindro,<  qua  prior  conus  bafem  habes  quadrupla  c  wJuodel 
maximi  circuli  m  fphaera,'hoc  eft,  fuperficiei  fpha?rae  aequalem ,  &  alcitu- 
dmem  femidiametrum  fphaerae,  proportionem  habet  quadruplam  .  Cum 
crgo  ambitus  coni  bafem  habentis  fuperficiei  fphaerae  aequale  maior  fit  am- 
bitu  fphaene ,  quippe  cum  ille  hunc  excedat  toca  fupei  ficie  coni ,  feclufa  ba, 
ii ,  quae  atnbitui  fpharrae  ponitur  aequalis,liquido  conftat,fi  fiat  conns  fphae- 
rse  ifoperimeter,hunc  cfte  illo  cono,ac  proindc  &  fph*ra  minorem. 

R  VRSVS  fi  fiat  cyiindrus  bafem  habens  aequalem  fuperficiei  fphaere,:& 
alcirudinem  femidiametrum  fphasrae ;  ^eric  hic  cylindrus  triplus  illius  co-  dio.ducde 
ni  bafem  habentis  aequalem  eidem  fuperficiei  fphacrae,&  alcicudinem  femi- 
diametrum  eandem  fphaerae  ,  quem  fphaerat  aequalem  efle  proxime  oftendi- 
musra^proinde  &  triplus  ipfius  fphaerae.Terch  ergo  pars  illius  cylindri(cy- 
Jindrus  videlicet  eande  haber.s  bafem  ,  altitudinem  vero  tertiam  partem  al- 
eitudinis  cylindri  illius  :  e  cum  ille  cylindrus  fic  huius  criplus  )  acqualis  eric  c  I4,d«^ 
/phasras  Cum  er^o  pofterior  hic  cylindrus  h.ibeac  ambicum  maiorem 
ambitu  fpharaB,quod  ille  hunc  excedat  ambic»  totius  cylindri ,  feclufa  vna 
bafe  ;  quis  non  vid^cfi  fiatcylindrus  fphaerae  Ifoperimcter ,  hunc  eflc  piio 
re  illo  cylindro  ,ac  proinde  &  fphaera  maiorem  ?  Sphaera  ergd  quolibec  co 
no,&  cylindro  fibi  lfoperimecro  maior  eft.quod  demonftraudum  erac  . 

SCHOLIVM 

HAEC  omnia  fere  ex  Theone  Alexandrino  in  commentarijs  in  AJma- 
•eftum  PcoIemaei,&ex  Pappo  Alexandrino  in  Mathematicis  collecTioni- 
busjlicetplcraqueeorumclarius  &  facilius  demonftrauerimus ,  excerpta 
fcnc!qu3e  vero  fequuiuur,a  nobis  lnuenca  func,ac  demonitraca* 
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PROBL.    3.  PROPOS.  20, 


Scmicircu* 
lo&alijspar 
tibus  fubdtt 
plis  circuli 
jcqualia  re- 
tfangula  & 
ifoperime- 
traconicicuc 
rcr- 


Parailclo- 

grammu  da 
to  cri.">guIo 
vquale  & 
ifbperime- 
trum  confti 
tuere. 


D ATO  femicirculo, vcl quadranti , vcl o&aur partl 
circuli ,  aut  dccimsefextae  5  &c.  rectangulum  confti- 
tuerc  ifoperimetrum  &  a:qualc ;  fi  linea  rccta  pcri- 
phaerise  dctur  gqualis. 

SIT  femicirculus  ABC:  Quadrans  ABD,ocraua  pars  circuli  AND,pars 
fextadecima  AOD,&c.conltruatur  rcctangulum  A  E,  concentum  fub  femi- 
diamecro  AD,tt  fuh  rccla  AF,quae  quartx  parti  periphcriae  «qualis  ficjltem 
re&anguiura  AG>fub  femidiametro  AD,&  fub  AH.ottaua  parce  peripheirtar. 

Item  rectangulum  A  I,  ftib  femidiametro  A  D,  & 
fub  A  K  >  parte  decimafexta  peripheri x  .  Item_j 
rcctangulum  A  L  ,  fub  femidiametro  A  D  ,  &  fub 
A  M  ,  parte  trigelima  fecunda  periphcria*.  Eric 
igitur  ex  ijs ,  quae  Iib.4..  cap.  7.  ad  hnem  Num.  I. 
oftcndimuj ,  AE,  fcmicirculo  ABCj  &  AG.Qua- 
dranti  ABD;  &  AI,o<5tauac  parti  A  N  D:  &  A  L  , 
parti  fexcrdecimae  A  O  D,  cequale,  &c  Dico  haec 
cadem  rectangula  efle  ifoperimecra  praediccis  cir- 
culi  purtibus  ,  fingula  lingulis.  quod  quidcm  per- 
fpicuum  eft  ex  conftru&ione  .  Nam  A  D,  h  F,  ae- 
qualia  funt  diam.  cio  AC,&  AF,  DE,  femicircumferentiac  A  B  C,  nimirum 
duabus  oua-tis  partibus  circumfcrcntij? .  Itcm  AD,GH.aequa»ia  funt  femi- 
diametris  AD,  DB,  &  AH,  DG,  duabus  partibus  octauis,  hoc  tit ,  quartas 
parti  circunferentix  A  B  .  Item  AD,IK,  duabus  femidiametris  AD,  DN, 
&  AK,  D  I,  duabus  frxtis  decimis,  id  dt.oftau  c  parti  ciicunferentiae  AN, 
Itcm  AD,LM,  duabui  femidiametris  AD,DO,  &  A M,  D  L,  duabus  parti- 
bus  trigefimis  fccundis 9  hoc  clt,  parti  decimaHextar  A  O;  Atqtie  lta  dcin- 
ceps  ,  (itam  pcripheria  f  O.qu.m  recta  AM,  concinue  iubdiuidacur.  Dato 
crgo  femicirculo  ,  vel  Qttadranti  ,  Llc.  reftangulum  ifopcnmccrum,  &  as- 
quale  conllituimus.quod  faciendura  crat. 

H  O  G  problcma ,  quod  ad  femicirculum  ,  ac  QuaJrantem  attinct,  ad- 
ucrtit  ctiam  nupcr  R..  P.  Odo  Malcoriui  Math<  mteic :ua  ingetitoius  ,  cihq 
prr-Mema  Mathematicum  per  fuos  audicorcs  cxlnocrct  10  Collcgio  Roma- 
xio  ;  quamuis  illud  tnfitr  Thcoremtcii  pvopofueric* 

PROBL   4.  PROPOS.  u. 

DA  TO  triangulocuicunquepar^elogrammuiii  x- 
quale>ataue  ifoperimctrura  conftitucrc. 

SIT 
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S  I  T  datum  triangulum  qualecunque  A  B  C.  Per  A  ,  ducatur  A  M,  bafi 
BC,paralleIa .  Et  quia ,  fi  neuter  angulorum  B  ,  C ,  rectus  eft,  a  vtrumque 
iatus  AB,  AC,  maius  eft  perpendiculari  ex  A  ,  vel  B ,  C,  D,  in  oppofitam 
parallelam  demitfa :  fi  vero  alter  angulorum  reCtus  eft ,  hoc eft ,  alterutrum 
Jaterum  perpendiculare  eftad  di&as  parallelas  vtrumque  latus  A  B,  A  C> 
limul  maius  eft,  quam  duplum  prardiclae  perpendicularis ;  ideoquc  femif- 
fis  aggregati  ex  vcioque  latere  rnaior  perpcndiculari  eadem  j  id  eit,  Ci  acci- 
piaturGH,  lateri  AB,  &  Hl,  lateri  AC.  aequalis,  vt  tota  GI,  lumma?  late- 
rum  AB,  AC,  sequalis  (it,  diuidaturque  Gf,  bifariam  in  K;femiflis  GK,  nu 
ior  eric  perpendiculari  DE.  Si  igitur  cx  D,medio  pun&o  bafis  BC,ad  mcer» 


actrtll.  tpt 
frimi* 


F      E  A 

3 


K  H 
i  i 


uallum  G*T,  areus  circuli  defcribatur ,  fecabit  is  reftam  AM,  in  aliquo  ptm 
cto,  vt  in  L.  Sumpta  autem  LM,  ipfi  BD,aequaIi ,  ducantur  reCte  DL,  BM, 
b  quae  parallelae  inter  fc  erunt  jideoque  paraJlelogrammum  erit  DM^  c  tria 
gulo  A  B  C,  arquale.  Dicohocidcm  triangulo  efle  ifoperimetrum ,  quod 
perfpiciuun  cft  cx  conftrudione:  quippe  cum  DL ,  BM,  vtraque  arqualis  iic 
ipfi  GK,  hoc  cft;  femifli  Jaterum  AB,  AC,ac  proinde  amba?  DL, BM,(imul 
jequales  ambobus  lateribus  aB,  AC,n"miil;recfcr  autcm  BD,LM,(imuI  sequa- 
les  bafi  BC.Conftruftura  ergo  cft  parallclcgrammum  DM,non  reclangulum 
3equale,&  lfoperimetruro  triangulo  ABC. 

QJ/  OD  (1  optes  rectangulum  eidcm  triangulo  ABC,  acquale,&  ifope- 
rimetrum ,  ita  agendum  erit .  Erectis  perpendicularibus  B  F,  DF,  d  erit  rc- 
ftangulum  BE,trianguloaequale,fed  non  ifoperimcml;*  quod  BF,DE,mino 
res  (int  lateribus  A  B,  AC,fed  BD,  EF,ba(i  BC,  aequales :  ac  proinde  arobi- 
tus  reclanguli  BE,  ambicu  trianguli  A  B  C>  minor;  idcoque  fi  producantur 

Yy  B  F, 


c  fchol.  41. 
primi. 


primi. 

e  corolL  i^. 

frsmi» 


S 
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BF,  DE,ad  «qualicate  femiflis  laterum  A  B,  A  C,  fiet  quidem  re&anguTura 
triangulo  ABC,ifoperimetrum  ,  fed  triangulo  maius  ,  cum  fuperer  reftan- 
a*T  fexti.  gulum  BE.  a  Inuenta  autem  inter  BF,  B  D,  media  proportionaii  N  i  b  eric 
b  1 7.  fcxti.  quadratum  redac  N  ,  reclangulo  BE ,  ideoque  &  triangulo  ABC ,  acquale . 
c  fchol,  25.  c  Quia  vero  BF,BD,fimul  maiores  funt,quam  dupla  redae  N;  d  eftque  Bm, 
9  uinti.  maior  quam  B  F,  erunt  B  M,  B  D,  limul  mulco  maiores  ,  quam  dupla  reCtae 
d  l^.primi.  N.  Sumpta  ergo  QJ> ,  ipfi  B  D,  &  P  O,  ipfi  BM,  aequali,  vc  cota  (^O,  dua- 
bus  BD,BM,  bmul  lic  aequalis;erit  quoque  QO,maior  quam  dupla  re&ae  N. 
efchol.  13.  *  Sccetur  ergo  QO,  in  R,  ita  vt  N,  lic  inter  fegmenca  QR  ,  R  O,  media__j 
fexti.  propordonalis,  pcrfic  iaturque  reclangulum  QS,  fub  fcgmencis  QJl,  R_  O, 

£  17.  /*#//.  comprehenfum  .  /quoJ  quadrato  redae  N,  hoc  eft  ,  reclangulo  BE,veI  tria 
gulo  A  B  C,  atquale  erit .  Dico  idem  efle  criangulo  ABC,ifoperimetrum  , 
Quoniam  enim  QR,  RS,MmuI,id  eft,  recla  Q  O  ,  aequales  funt  re&is  B  D  , 
BM,  firauJ,  cx  conitru&ione  5  erunc  reliquar  ST,  TQ,  reJiquis  L  M,  LDj  »- 


— «  e — *  


cjuales :  idcoque  reftangulum  Q  S  ,  parafIcIogrammoBL,ac  proindc  &  tri* 
£ii!o  ABC,  (  cui  paralleiogrammum  BK,  ifoperimeirum  cft  oftenfum  )  erit 
ifoperimctrum  .  Dato  igitur  ci  ianguJo  cuicunquc  parallcIogramraum^Scc* 
confticuimus.quod  faciendum  erat. 


S    C    H    O    L    I    V  M. 


QVOD  C\  fumatur  pun&um  V,  vtcunque  intcr  R,  &:  O  ,  crit  rec"tanga- 
lum  fubQV,  VO,adhuc  ifoperimctrum  tnangulo  ABCffed  minus.  Si  vc- 
locapiaturpuadumX,  vtcunque  nucr  R,&  Ys  (  diuifa  QO;  bifar  iam  in_^ 


Y,;cric 
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YJ  eric  adhuc  rectangulum  fub  QY,  XO,  ifoperimetrum  triangulo  ABC, 
fed  maius .  Quairatum  denique  rectae  QV,ifoperimetrum  quoque  eft  triani 
gulo  ABCj&maius,  quae  omnia  ica  demonftrabimus .  Praedi&a  re&angu- 
la  ,  &  quadratum  re&a?  QY,  ifoperimecra  elle  criangulo  A  B  C,  hoc  eft,re- 
^tangulo  QS,  patet :  cum  bina  latera  circa  angulum  rectum  auqualia  femper 
fint  rec"tae  QO,hoc  eft,binis  lateribus  rectanguli  Q  S  .  Eadem  vero  efle  inse- 
«jualia  triangulo  ABC,fic oftendo  .  a  Quoniam  q jadrata  QV,  V  O,  maio-  zlemm*  42 
rafunt  quadratis  Q  R,R  O,  fimul :  ^Suntautem  tam  illa  duo,vna  cum  re-  decimi. 
ftangulo  fub  Qy,VO,  bis,quam  haec  duo,vna  cum  re&angulo  fub  QR,R.O,  b  **fec*dim 
bis,quadrato  QO,  aequaliaj  erit  rectangulum  fub  QV,  V  O,  bis  minus  re. 
#angulofubQR,RO>bis;ideoque  &  rectangulum  fub  Qy,VO,  femel  ,  re- 
ftangulo  fub  QR,RO,femel  minuseric .  Non  aliter  oltendemus,  rectan» 
gulum  fub  QR,  RO,minus  efle  rectangulo  fub  QX,  XO,  hoc  eft,  rc&angu- 
lum  fub  QX,XO,maiu$  efle  re&angulo  fub  QR,  R  O.  Denique  c  quoniam  c  6.feciidt. 
rectangulu  fub  QX,XO,vna  cum  quadraco  XY,a?quaIe  eft  quadrato  YO,vel 
QY,erit  quadratu  QY,maius  rettagulo  fub  QX,XO,ideoq.  multo  maius  re 
clagulo  fub  QR,RO,ideft,trianguio  ABCcjua:  omniademonftranda  erant, 
EX  quo  conftat,quadratum  QY,ex  femifle  reclas  Q^O,  defcriptum  ma- 
ximum  efle  omnium  re&angulorum  fub  quibufcunque  fegmentis  rettx  QOf 
comprehenforum^uod  etiam  ex  propof.  iz.huius  lib,Iiquet. 

PROBL.    5.    PROPOS.  22. 

DATO  re&ilineo  parallelogrammumreAanguIum  d*^§uur!* 
a:quale5&Ifopcrimetrumconftituere.  Oportetau-  ifo^ehmef 
temlatus  quadrati  re&ilineo  gqualis,  maius  non  ""&*qua 
efle  femiffe  dimidiati  ambitus  dati  redtilinei . 


le  conftituc 
re  . 


SIT  hexaffenum  datum  A,acquilaterum  quidem  ,  fei  non  f  quiangulum, 
ita  vt  B,ad  latus  quadrati  illi  aequalis  d  inuentum  maius  non  fit  femifte— >  d  l+.fecudi 
dimidia'tiambitushexagoni  .  Sumpta  ergo  reda  CD ,  aequali  femifli  am- 
bitus  hexagoni  5  erit  B,  reda  non  maior  femifle  ipfius  CD  ,  fed  vel  aequa- 
lis ,  vel  minor .  *  Seda  autem  CD,  in  E,  ita  vt  B,  fit  media  proportionalis  e  fchol.  I|. 
inter  fe°menta  DE,EC,fiat  rectangulum  EG,contentum  fub  fegmentis  DE,  fexti . 
EC.  Dico  rectangulum  EG,a?quale  e(Te,  &  ifoperimetrum  hexagono  A  . 
Quoniam  enim  tres  D£,  B,  EC,  continue  proportionale^  func ;  /eric  re-  f  ij.fexti. 
aanaulum  EG,  quadraco  B,id  eft,  hexagono  A,  aequale .  Ec  quia  duo  latera 
DE  EF,  a-qualia  funt  red*  CD,hoc  eft,  femifli  ambitus  hexagoni  A,ideo- 
que'retiqua:  duae  FG,GD,alteri  femifli :  erit  totum  reCtangulum  EG,  hexa- 
gono  A,ifoperimetrum.  Daco  ergoredilineo  parallelogrammum  reftan- 
|ulum  xquale,  &  ifoperimetrum  conftituimus :  quod  erat  faciendum. 


Yy   2  SCHO- 
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QVOD  fi  B,  latus  quadrati 
ret  maius  femilfe  dimidij  ambitus 
redilinei  A,hoc  efhmaius  recla_^ 
CD,non  poflet  CD,  ita  fecari,  vc 
B  ,  eilet  medio  loco  proportioiu- 

inter  fegmema,  vtJiquidocoa 
ftac. 

I  A  M  vero  Ci  fumatur  punclum 

H,  inter  c,  &  E,  vtcunque;erit  re 
aangulum  fub  D  H  ,  H  C,  adhuc 
ifopcrimetrum  figurar  A,fed  tame 
minus.Si  vero  acci  piarur  punctum 

I,  vtcunque  inter  E,&  L,runc*tum 
mediura  re&je  CD;erit  adhuc  re- 
dangulum  fub  DI,  fC,  figurae  A  , 
ifoperimccrum  ,  maius  tamen  . 
Sic  etiam  qnadratum  femiffis  DL, 
crit  ifoperimetrum  eidem  figurx 
&  maius  ;  quae  omnia  demonltra. 
buntur»  vt  in  fchoiio  prascedenti* 
probiematis  di&um  eii. 


Qiio  paclo 
reperiatur 
pcrnumeros 
quadraturn 
circulo  ae- 
quale,  &co 
tra  cx  doclri 
jia  Archime 

4k 


APPENDIX. 

D  E  circulo  pcr  lineas  quadrando . 

I  LOCVS  hic  mc  admonet,  vt  quoniam  hoc  libro  demonftraruTL^ 
cft,  circulum  figuranim  omniu  fibi  ifoperimetrarum  elfe  max»mum,breui. 
ter  doceam  ,  qua  ratione  dato  circulo  quadratum  conftrui  p^ftiicajqua 
&  vici/Iim  dato  quadrato  circulus  aequalis ;  atque  id  per  lineas  :  cum  UU 
4.cap.7.copiofc  tradicum  fit,qiIO  paclo  ex  inuentis  ab  Archimede  ,  per  nu- 
meros  circulus  quadrandus  fit,  hoc  cfl ,  qua  ratione  area  circuli ,  iiuc  capa- 
citas  tum  ex  diametro ,  tum  ex  circumfcrentia  cognita  fit  inuenicnda  : 
Huius  enim  arex  radix  quadrata  ,  Iatus  eit  cuiadrati  ,  quod  circulo  aequale 
clc.  Sic  econcrario  cap.8.eiufdem  hb.regula  i.Num. i.docuimus  .quavia 
ex  data  circuli  arca  indaganda  fir  tam  circumfcrcntia,quam  diamctcr  illiue 
circuli  :hoc  c(t,  propolico  quadrato,  inihr  arc*  circuli  alicuius ,  quo.no  Jo 
circulus  dcfcribcndut  iit  illiquadrato  a:quali«.Inuenta  cnim  diametro  per 
prxdi&m  rcgulam  i.  Num.  i.cap.S.Iib.?.  eircuiut  UUus  dkmetri  crit  is  , 
qui  quasritur  .  Vifum  dk  tutem  appendicem  hanc  hbro  hmc  fcpttmo  adiun 
gcrc,cjuod  tradicio  dc  circuli  Tctragoiiifmo,liue  quadratura,non  parumafS 
■li  fit  de  i/operimetrit  ngurls  cUfputattonL 

QVADRATVRA  autcm  circuli  pcr  numcros  ,  quam  Arabes  tradide- 
ium,&  ciuani  lofcphus  Scaligcr  in  fuis  Cyclomccricis  clcmcntis  vcram  clfe 

crc4a» 
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credit,  omnino  reijcienda  eft,cum  fic  extn  limites  Archimedis,  per  quos  Circufi  ou* 
Conftat,proportionem  cifcunferenti*  ad  diametrum  minorem  debere  efle  dratura  per 
^pIareIqu!leptima,maioreni  vefotripIa  fuperdecupartientc  feptuagefi.  numeros  fe 
masprimas.  quod  in  numeris  Arabum  non  cernitur .  Dicunt  enim  ,  pro-  cudum  Ara 
porcionem  circunferentis  ad  diamecrum  efle  potentia  decupJam  :  adeo  vc  Ci  bcs  falfa. 
ejuadracum  circumferenti*  ponatur  10.  quadratum  diametrum  fic  i.  quod 
falfumeft  .  Nam  cum  radix  quadrata  numeri  io.fit  maior  quam  $-£-.quod 
huius  radicis  quadratum  fit  tantum  o-J-f..  Radix  autem  vnitatis  fic  i.eflec 
maiorproportiocircunferentiaB  ad  diametrum  ,  quam  triplafefquifeptima: 
cum  tamcn  fccundum  Archimedem  fitminor.  Item  qtiia  pofica  diametro 
7.circunferentia  minor  eft  ,quam  22.  ex  Archimede;  erir  quadratum  cir- 
cunferentiae  minus,quam  484.  quod  ad  ^o.quadratum  diamecrj  minorerru* 
proporcionem  habec,  quam  decuplam  j  quippe  cum  40o.ad  40.  proporcio- 
nem  habeant  decuplam  ,  Minor  igitur  eft  proporcio  quadrati  circunferen- 
tiaead  quadratumdiamecri,quam  dccupla.  Quadratura 
^  SIMILI  modoieijciendaeftratioquadrandicirculi  per  numeros  Alber  ci^culi  pcr 
ti  Dureri ,  qui  exiftimat ,  diuifa  diametro  circuli  in  o&o  partcs  aquales  ,  n»meros  ex 
diametrumquadraticirculoaequalis  efle  10.  adeo  vt  diameterquadrati cir-  AlbercoD» 
culoaequalis  ad  diamecrum  circtrii  proporcionem  habeac ,  quam  lo.ad  8.  rero  &lfa» 
quod  eciam  falfumeft.  Nam  cum  quadratum  diamecri  lo.fic  joo.  *  duplum-  *fchol.  47» 
que  quadrati  ,  cuius  diamecer  eft  10.  &  quod  circulo  diamecri  8.  dici-  ttm** 
tur  aequale  :  eric  quadratum  circulo  scquale  50.  Sed  ex  diametro  8.  reperi- 
tur  areacirctilimaior,  quam  vcra,  5o-f-.vtcap.  7.  lib.  4.Num.4.  tradidU 
mus.  Vera  ergocirculi  area  maiorerit,  quam  jo-f-.atque  adeo  multo  ma- 
ior ,  quam  f  o.  Eft  igitur  quadratusn  Alberci  minus  area  circuli ,  non  autem 
«quale.  Falfa  qua.* 

*    IAM  vero,vtad  quadraturam circuli  per  lineas  aggrediamur ,  pu-  dratura  cir- 
det  me  refellere  illam,  quie  imperitis  vera  efle  videtur,  &  quam  fciolus  ,  culi plineas 
nefcio  quis  ,  Campano  Mathemacico  non  indo&o  aninxic ,  typifque  manda  Campano  a 
ntc  •  Eft  aucem  calis .  Linea  reCta  circunferenciae  circuli  aequalis  (  quo  pa-  fcripta. 
cto  autem  eiufmodilinea  inueniatur ,  non  docer)  fececurin  4.parces  aequa- 
les ,  ex  quibus  quadracum  conftituatur.  quod  fciolus  ille  circulo  dicicefle 
sequale  -  quae  res  omnino  Geometra  indigna  eft,&  plane  ridicula  .  Si  enim  ^  j «  tofa^ 
quadratum  illud  circuloeft  Ifoperimecrum;  b  circulus  autem  omnium  figu- 
rarum  re&ilinearum  libi  ifoperimetrarum  capaciifimus  eft,  quisnon  videt, 
quadratum  illud  circulo  minus  eife  ?  , 

3    DE  Tetragonifmoetiam  Hippocracis  Chij  r.ihil  diccrem,  nifi  in_>  Hlia  ratura 
eius  demonftratioue  acumen  ingenij  laterec ,  quamuis  mctam  propofitam    .  ^^?.c.cre" 
nonattingat.  Ita  enim  progreditur  .  Sit  quadradus  circulus  AFBE,  cuius  tlS  V*.. 
diameter  AB,  exqua  defcnbatur  quadratum  ABCD,  c  circa  qucdcirculus  Q9tflHtvtt 
defcribatur  ABCD,  cuius  diameter  BD,  datum  circulum  A  F  B  E  ,  fecet  in     IV  *frtJI  m 
E.  Du^ta  ergo  re&a  AF,  ^  eiicangulus  AEB,  in  fernicirculo  reclus,  e  ideo-  cJCj°* 
«jue  perffendicularis  A E,  diuidec  bafem  BD,  trianguli Ifofcelis  ABD,bifa-  V*rV\ 
riam  :  ac  proinde  E,cencrum  eric  circuli  ABCD.  /  Et  quia  quadratum  dia    J\  J°.  * 
metri  BD,dupIum  eftquadraci  diamecri  AB,-  g  eftque  vt  quadracum  BD,  ad  PTtfn** 
quadratum  AB,ita  circulus  aBCD,  ad  circulum  AFBE:  critquoqne  circu  .  8  z*  u***t» 
lus  circuli  duplus ;  8c  femicirculus  B  AD,  femicitculi  AFBi  idcsque  femif. 
is  femicircali  &AD  1  U  eft  ,  quadrans  ABE,  h  (  eft  cuim  ABE,  quadrans , 
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ob  anguYum  reftum  in  cencro  E  , ;  femicirculo  AFB,  «quahs.  Demptd 
igicur  communi  fegmcnto  AGB,  reliquum  criangulum  AEB,  reliqu*  Lunu- 
\x  AFBGA.srauaWit:  ac  proinde  I?  triangulo .  fiai :  q  tiadratum  xquale, 
critidcmhocquadracumLuniiI«AFBGA,a:quaIc.  Atque  ita  quadratju, 

cftLunula  AFBGA. 


%  ceroll.ii. 

b  fchol.+.fe 
eundi . 

€  Z.dnodeC. 


bfchol.tf* 

primi. 

c  i  4  fecudi 

(fchcl.  4  5- 
frimi. 

Fallacia  t 

quadratur$ 
Hippocra- 
tis. 


DElNDE  fit  re<5ta  HT,  diamecri  AB,  dupla,circa  quam  femicircu!o  de* 
fcripto,aptentur  ln  co  cres  rect*  femidjametro  huius  circuJi,hoc  eft,diame- 
tro  AB,aequales  HK,KL,LI,  continentcs  femiiTcm  hexagoni :  a  cum  latus  • 
hexagoni  fit  femidiamecro  aequale  .  Defcriptis  autem  circa  illas  tres  rectas 
femicicculis  HMK,KOL,LQT,  qui  fcmicirculo  AFB,  aequales  funt,propter 
diametros  aequales ;  0  quoniam  quadrarum  rector  H  I,  quadrati  reclae  H  K, 
quadruplum  cft  .  quod  latus  lateris  fit  duplum  :  c  erit  quoque  circulus  dia- 
metri  HI,  circuli  diametri  H  K,  quadruplus  ,  &  femieirculus  HKLI,  femi- 
circulls  HMK,iCOL,LQr,  AFB,  acqualis  eric:  demptifque  fegmentis  com- 
munibus  HNK,  KPL,  LKI,  rcliquum  trapeziom  HKLI-xqu.ile  erit  tribus 
Lunulis  HNKM,KPLO,  LRIQ^vna  cum  femieiiculo  AFB.  Si  igicurtres.il 
I*  Lunulae  qiudrencur  ,  vc  tradicum  cft,&  tnbus  illis  quadratis  anferatur  cx 
trapezio  reCtilineum  acquale  ,  hoc  eft,  d  inquiratur  cxcefllis  trapezij  fuper 
tria  illa  quadrata  ;  erit  exccfliis  hic  rcc*tilinea  figura  femicirculo  A  F  B  ,  as- 
qualis .  e  Si  igicur  huic  figura?  quadratum  fiat  Kquale  ,  erit  idem  hoc  qua* 
dratttm fcmicirculo  AFB, acqualc ;  Bt quadratum  cx  illius  quadrati  diame- 
tro  defcriptum  toti  circulo  AFBK,a?quale .  /quod  cam  quadratum  quadrati 
duplum  fit,quam  circulus  fcmicirculi.Quadratus  ergo  circulus  cft  . 

H  ALC  cll  quadratun  Hyppocratis  ,  acuca  quidem,quod  Lunulam  AG- 
BF,  vcic  quadrauertt ,  vitioia  autcm,quod  trcs  Lunulas  HNA'M,\  P  L  O  < 
LRIQi  quadratai  a  fc  eflc  arbitratur,  quod  vcrum  non  eft.  Solum  cnim 
cx  clul  dcmoqftratione  Lunula  ca  quadratur ,  cuiui  mfcrfor  peripheria  eft 
quartapars  pcrinhcriac  alicuiuscirculi ,  fupcrior  autem  femicirculus  altc- 
rius  circuli ,  qualii  fuic  Lunula  AGBF.  Nam  AGB,  quarta  pars  eft  circunfe 
ftntifli  ABCD,cx  AFB,femilfis  periphcriae  AFISE.  At  etufmodi  non  funr 
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tres  alin»  Lunul$,quippc  cu  earu  peripheriaj  inferiores  HN£,KPL,LRlyfint  Quiddeficfe 
fextse  paitestotiuscircu^eretiasquauis  peripheiiae  fuperiores  fint  femicircu  ^ttr|njjfw 
li,  vt  in  illa:  quae  nondum  funt  quadratae .  Quod  fi  inuenta  eflet  ars  quadran  pocratisqui 
«ii  huiufmodi  Lunulas,veri(Time  quoque  quadraretur  circulus,fine  inuentione  jratu  fa 
lineas  reclaecirculi  peiipheria?  e^cualis.que.  fineres  foret  praeclara  . 

COLLIGITVR  ergoexhac  rarione  Hippocratis,  quadraturam  cir- 
culi  efle  poflTibilem  ,  cum  ficut  Lunula  AGBF,  quadrata  eft ,  ita  quoqtie  Lu- 
nulam  H  N icM,  quadrari  pofle  ,  nihil  obftet,  quamuis  adhuc  non  fit  a  quo- 
quam  quadrata .  Lt  certe,  vt  quidam  recle  affirmat ,  quod  hic  oftenditur 
ab  Hippocrate  de  Lunula  /\GBF,  quae  pars  eft  circuli  AFBE,nihil  idem  pro- 
hibetdecirculo  toto  fciri  pofl*e,etiam  non  inueftigata  quantitate  periphc- 
ria»  circuli ,  cum  folum  defit  ars  quadrandi  Lunulam  HNKMImmo  plus  ali 
quanto  dubitationis  inferret  inuemio  quadratura:  Lunula?  AGBF,non  cogni 
fa,  quam  circuli.  r    ,  -  .  - 

4    MVLTA  quoquehic  dicenda  eflent de  falfls aliorum  quadraturis,  i-urderaiks 
fed  quia  ha?  vel  fe  ipfas  produnt ,  cum  in  progreflu  earum  facile  appareat,  aliorumqua 
aliquid  deefle  ad  conftituendum  circulo  aequale  quadratum  ,  cuiufmodi  eft  dratur*s.mc 
quadratura  Iacobi  Falconis  Equitis  Hifpani ,  qui  fine  inuentionc  lineae  re-   nih"  diCa- 
fta?,  quaeperipheria;fitaequalis,circulum  quadrare  conatur  :  vel  ab  alijs  tur« 
iam  dudum  funt  confutat»  ,  nimirnm  Nicolai  Cufani  Cardinalisquadra- 
turaa  Ioanne  Regiomontano ,  ac  Ioan  ne  Buteone ,  &  Orontij  Finaei  Te- 
tragonifmus  tum  ab  eo  dem  Buteone,  tum  a  Petro  Nonio  Lufitano  in  libcl 
lo  de  Erratij  s  Orontij :  quorum  vterque  varijs  uijs  lineam  reftam  circun- 
fcrentiae  arqualem  fe  inuenifle  putauic ,  nihii  omnino  dicendum  mihi  efle 
ftatuo ,  ne  fruftra  tempus  terere  inutiliter  videar  .  Quamobrem  folum_» 
hoc  loco  eam  quadraturam   fubijciam  ,  &  plenius  aliquanto  expo- 
nam  ,  quam  ad  finem  lib.  6.  Euclid.  confcri-pfi  ,  quae  videlicet  per  lineam    Quas  non 
Quadratricem  (  fic  enim  eam  appellare  Iubet )  lineam  redam  inuenit  cii cu  quadratura 
lari  aequalem .  Hscenim  via  licet  ad  Geometrice  inueniendum  pundum  pet  hneas 
quoddam  ,  nonnihil  in  ea  defideretur  ,  accuratior  tamen  eft  omnibus  alijs,  hic  explict 
quas  haftenus  videre  potui  j  ita  vt  praclice  a  fcopo  aberrare  non  poflimus .  tur  , 
Vt  autem  clare  atque  ordinate  procedanijabfoluam  totum  negotium  paucis 
quibufdam  propoficionibus. 

I. 

QVADRATRICEM  lincamdcfcriberc. 

DINOSTR  ATVS)  &  Nicomedes,  vt  au&orcft  Pappus  A/exan 
drinutitM.lib.  Mathematicarum  colleaionum,  lineam  quandam  inflexan» 
exco^itarunt  ad  circuli  quadraturam  ,  ideoque  ab  ofncio  nf&yriifraa. 
abeifdem  eft  appellata  :  l  nobis  vero  eadem  de  caufa  quadratnx  dt- 
cetur .  Quamquam  autem  praedifti  audores  conentur  huiufmodi  lineam_» 
defcriberepetduosmotusimaginariosduarumredarum  fe  fe  interfecan- 
tium  ,  qua  in  re  prmcipittm  (  vt  philofophi  loquunturj  petunt ,  vt  propte- 
reaa  Pappo  reijciatur ,  tanquam  tnuulxs ,  &  qux  «Jefcnbi  non  poflitmos  ta 
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men  eam  fine  illis  motibus  Geometrice  deli  neabimus  per  iuuentionem  quot 
uis  punclorum  ,  pct  quae  duci  debeacjquemadmodum  in  defcripcionibus  co 
nicarum  fedionum  ficri  folet. 
<hiadratri-      ^    siT  ergoin  quadrato  ABCD,defcriptus  Quadrans  B  D.  Si  ighuryvt 
cis  dcfcri-  yolunt imiencores  lineae  Quadratticis,  tam  femidiamerer  A  D.  aeqnabilicer 
ptio.  fcrri  intclligatur  circa  ccnTru  A,  qna  latus  quadra:i  fupremu  CD  ,  deorfum 

verfus  aequabiliterquoque.ita  vt,quo  cepore  pundu  DjCircunferenciam  DB, 
vniformi  femper  motu  percurric,e  >dere&a  DC»vniformi  ecia  motu  defcert 
des  ad  lacusAii,peiueniac,(ic  tn,vt  perpecuo  fic  lateri  A!J,parallela,&cu  late 
ribus  AD,BC,angulos  re&os  eflkiac,fecabunc  Cc  mutuococinue  femidiame- 
ter  in  cifcunferencia  DB,  circuma&a  ,  &  recla  D  C,  dcorfum  lata>in  pun- 
clis,  qua»  Iineam  Quadracricem  defcribent :  hoc  eft,per  qua?  linea  Quadra- 
trix  tranfibit,cuiufmodi  eft  linea  inflexa  D  E .  Sed  quia  duo  ilti  mocus  vnf- 
ibrmes  ,  quorum  vnusper  circunfercntiam  DB,  fic,&  alter  per  lineas  reccas 

PA,  CB,  efficinon  poflunt,  nifi  pro 
£  poicio  habeatur  circularis  lineaead 
redam  ,  meriro  a  Pappo  defcriprio 
lisec  reprehendicur:quippecum  jgno 
ta  aJhuc  fit  ea  proportio,&  qua?  pcr 
hanc  lineam  inueltiganda  propona- 
tur.  Quare  nos  Geomecrice  eandem 
Jineam  Quadratricem  defcribemus 
hocmodo.   Arcus  B  D  ,  in  quotuis 
partes  aequales  diuidatur  ,  &  Jatus 
vtrumque  A  D,  B  C,  in  toridtm  ae- 
quales  parres.FaciKima  diuilio  erit, 
11  &arcusDB,&v,truq.  JatusAD,BC, 
fecetur  primu  bifariam,  deinde  vtra 
que  fcmiffis  icerurn  bifariam  ,  atque 
ita  deinceps,quantuin  libueric.  Quo 
autem  plures  extiterinr  diuiGoncs,  eo  accuratttis  Quadratrix  iinea  defcribe 
tur.Nos  ad  confulionem  vitandam  fecuimus  tam  arcum  DB,quam  duo  late- 
ra  AD,BC,in  oc~io  tantum  partcs  acqualcs  . 

D  E  I  N  D  E  bina  puncla  larerum  AD,  B  C,  acqualiter  diftantia  a  latere 
DC,  vcl  A  BjConiungaiuur  lincisrcaisoccuItis,atqueex  ccncro  A  ,  aliae 
reft*occult*ad  GnguJa  diuifionum  puo&a  Quadrantis  D  B ,  cxtcndantur. 
Vbi  enim  hflB  rcftae  priorcs  rectas  intcrfecabunt ,  prima  primam,  feCtmdjUi 
fecundam  ,  &c.  pcr  ca  puncla  Quadratrix  linca  congruentcr  ducenda  elt,ita 
vt  non  fit  fimiofa,  fed  ajquabiliccr  femper  pro^reducur  nuilum  t  friciens  gib- 
bum,aut  angulum  alicubi  :  qutJij  elt  \inci  inflexi  D  E  ,  {Qam  fcmidiame- 
trum  AB,in  E . 

6  S  E  D  quia  punclum  E,in  latere  AB,  inucnki  Gcometricenon  poteft, 
cum  lbi  omnis  fcdio  rcctaruin  ct 'llcc.  vc  illud  finc  nocabili  errorc  ,  qui  fcili- 
cctfubjcnfumcadar,  reperumus:  vtcmur  hoc  artificio :  Infimam  partem 
AFjatcris  A,D,  fi  fatis  cxiguanon  fit,  fccabimus  bifuriam  continue,do- 
nec  infima  particula  fic  pcrexigua  :  Bodcmque  modo  infimam  parcem  B  I, 
arcui  DB,  birariam  cominuc  fccabimus ,  doncc  toc  fiant  fubJiuifioncs,quot 
Ifl  parcc  AF,  tittx  funt,vt particula  BA",  talij  par* fc  cocius  arcus  D  B.  qua- 

Ui 
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lis  pars  eft  A  G  ,  totius  lateris  A  D .  Particulae  deinde  A  G  ,  aequales  ab- 
lcindemusBL,BN,AM,ducetnurciuere<ftasoccuItasGL,  MN  .  DiidJL-» 
vero  ex  A,  cencro  recla  occulca  AK,  qnae  fccet  G L,  tn  H  ,  pun&o,  quod  ac- 
curatiffime  notetur  (adhibito  videlicet  Lemmate  Probl.  r.Iib.z.  vcconcur- 
fus  H,  quam  exquilitifllme  reperiatur)  fumemus  ipfi  G  H,  atqualem  MP, 
Sienim  Quadracricem  vfque  ad  H,  defcripcam  concinuabimus  aequabili,ac- 
fjue  vniformi  excenfione  vfque  ad  P,  fecabic  QuaJratrix  linea  latus  A  B ,  in 
E.  punclo,  quod  qu.tricur .  Nam  propter  paruam  redarum  GH,  A  E,  MI>, 
interfediftantiam  efficitur,  vtferme  fint  aequales ,  Jicec  Geometrice  lo- 
quendoreda  AE,femper  maior  hc  ahq-ianto,  quantumuis  parum  ese  rectap 
incer  fe  diftent :  fed  exceftus  ille  circino  deprehendi  non  poceft  :  adeovc 
arcus  circuli  ex  A,  per  H,  P,  defcriptus  verum  punftum  E,  quod  ad  fenfum 
accinet,  indicarc  videacur.  Idquodeciara  in  circunferencia  circuli  con- 
tingic .  Reclae  namque  G  L,  AB,  M N,  fi  parum  incer  fe  diftenc ,  in  circulo 
omnino  aequales  iudicabuncur,  quamuis  vere  AB,aIiquanco  maior  fic .  Ica- 
quefi  tres  illae  re&az  GH,AE,  MP,perexiguam  habeancdiftantiam  incer  fe, 
dubicari  non  poteft ,  punclum  E  ,  in  quo  quadratrix  linea  femidiametrum 
AB,  fecac ,  ab  eo,  quod  vere  in  Quadracrice  ibi  exiftic,non  difterre  notabili- 
ter:  dummodo  pun&a  H,P,exquilice  &  fumma  adhibita  diJigentia  ,  inuen- 
tafint. 

KECTAM  porro  AD,vocabimus  latus  Quadratricis :  &  re<5hm  AE,eiuf  *  ,  ~ 
ilem  bafem :  ac  denique  pundum  A,  centrum  ciufdem  .  &  J1* 

7    VERVM  puncu  Quadracricis  prope  bafem  certius  inueniemusf  fi-  q^j^"™ 
ne  interfedionibus  Jinearum ,  quac  ibi  valde  obliquae  funt )  per  Jineas  per-    •  ratri" 
pendiculares :  hoc  modo .  Ducla  chorda  Quadrantis  BQ^,  fecetur  in  D,  bi-  CIS  * 
fariam  .  quod  fiet,  fi  ex  A  ad  C,  pun&um  medium  Quadrantis  reda  duca- 
tur  .  &  Haec  enim  reclam  BQ,  fecabit  bifariam  .  Deinde  recta:  AD,  fuma-  a  fchol,  zf 
tur  sequalis  AE;  iunctaque  recla  DE,fecetur  bifariam  in  F.  quod  etiam  fiet,  tertij . 
fi  ex  A,  ad  I ,  punclu  medium  arcus  13  C,  ducatur  A  I.  b  Ha?c  enimchorda  b  fchol.  zj, 
BC,  (  fi  duceretur)  fecaret  bifariam:  tertij . 

€  ac  proinde  &  reclam  D  E  ,  d  quae  c  fchol.+.ft 

chordce  BC,  eft  parallela :  propterea  rr— 

quod  latera  A  B ,  A  C ,  in  triangulo  \^       >^  d  i  »fexti  t 

ABC,proportionaJiter  fecantur  in_ » 
D,E:quippe  cum  tam  AB,  AC,quam 

AE,  AD,aequales  (int .  Rurfus  reclae 

AF,  capiatur  cequalis  AG,  iun&aque 
FG,  fecetur  bifariam  in  H.  quodetia 
fiet  per  reclam  AiC,dudam  ad  K,pun- 
Ctum  medium  arcus  B  I .  Atque  hoc 
modo ,  fi  reclas  AH,  aequalis  accipia- 
tur,  &  reliqua  fiant ,  vt  prius  ,  inue- 
nietur  aliud  punclum  inter  H,  &  G. 
Et  fic  deinceps  quotuis  alia  pund3  rc 

periemus  viciniora  ip(i  AB,perlineas  perpendiculares ,  non  autem  perobli- 
quas  fefrones ,  vt  in  priori  figura .  e  Eft  enim  AD,ad  DB,  perpcndicularis  e  j.  tertf, 
/&  A  F,ad  DE,&  DH,ad  FG,&c.  cjchol  z6a 

O  M  N I  A  Yero  haec  puncta  inuenta  D,F,H,&c.  efTe  in  Quadratrice.ita  primu 

Z  z  often- 


■  x  SS=£x  I 
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*  t.fcxil 


b  l*f*Xtl, 


oftendo  .  Du&is  DL,FM,  HN,  ipfi  A  B,  parallelis  fecantibus  BD,in  0,P; 
«ericvt  BD,ad  DQ^iu  AL,  ad  LQ,ideoque  &  AQ^feda  erit  in  L,bife- 
Se&usautemelt&arcusBC^in  C,  bifariam  .  Igitur ,  vt  oftcnfum 


riam 


cft,pun<5him  D,  eiHn  Quadratrice.  Rurfus  quia  DE,  fefta  cft  bifariamin_j 
F,  t  erit  quoque  DB,fec1a  bifariam  in  O,  c  ideoque  erit  vt  EF,ad  F  D,  itaLj 
BO,  ad  O  D  ,  Sed  vt  BO,  ad  ODi  ita  eft  AM,  ad  M  L,  &  vt  E  F,  ad  F  D, 
ita  arcuy  BI,ad  1C.  Ergo  vt  oftendimus ,  fecabunt  fe  fe  A I,  M  O,  in  punclo 
Qiiadratricis .  Eadcmque  ratio  eft  de  a!ijs  punftis  hac  arte  inuentis . 

8  E  S  S  E  porro  lineam  hanc  inflexam  DE,a  nobis  Geomctrice  defcri 
ptanijeandem  ,  quam  Dinoftratus ,  &  Nicomedes  per  duos  lllos  motus 
imaginarios  defcnbi  concipiebant  >  perfpicuum  eft .  Nam  fi  femidiameter 
AD,in  priori  figura  circa  centrum  A,  per  areum  DB,  codem  tempore  mo- 
ticatur  motu  vniformi ,  quo  latus  DC,deorfum  fertur  motuquoque  vnifor- 
mi :  fit  vt  quando  femidiamcter  AD,pertranfiuit  quamcunque  parrem  arcus 
DB,tiinc  Jatus  DC,  fimilcm  partem  laternm  DA,  C  E,  percurrcrit .  Alia? 
aut  duoilli  motus  non  cflent  vniformes ,  aut  non  eodem  tempore  ad  latus 
AB,  tam  femidiametcr  AD  ,  quam  latus  DC,  perueniret .  Cum  ergo  re- 
ctx  cx  centro  A,  pcr  partes  arcus  DB,  eminrdc,&  lineae  parallelae  per  partes 
laterum  Da,  CB,  dutftae  abfcindant  femper  ex  arcu  DB,&  ex  lateribus  DA, 
CB,partcs  fimilcs ,  ex  conftructione  :  liquido  conftat,punCta  Imeae  inflexa: 
D  E,  a  nobis  Geomctrice  inuenta,a  pundcis,qu£  a  duobus  illis  rnocibus  repe 
rirentur,non  difTerre. 

H  AE  C  igitur  eft  Jefcriptio  Iineae  Quadratricis  Geomctrica  quodam- 
modo ,  qucmadmodum  &  conicarum  fedionum  defcriptiones,quas  per  pu» 
<fta  ctiam  fiunt ,  vt  ab  Appollonio  traditur ,  Geometrica?  dicuntur ,  cum  ta- 
men  errori  magis  fint  obnoxia? ,  quam  noftra  defcriptio ,  propter  inuentior 
ncm  plurimarum  linearum  mediarum  proportionalium  ,  qiue  adearum_-» 
ckfcriptiones  funt  neceHariae,quibus  in  Quadratricis  defcriptione  opus  nort 
cft  •  Quare  nifi  quis  totam  conicarum  fedionum  do&rinam  ,  quam  tanto 
ingcnij  acuminc  Appollonius  Pergaeus  perfecutus  eft,  vt  propterea  Ma- 
gnus  Geometra  appellatus  fit ,  reijcere  velit,  tanquam  inutilcm  ,  &  non  % 
licometrica,(  quod  neminem  in  Geometria  peritu  fa&urum  exiftimo;currr 
fec~tioncs  conicas  ad  demonftrationes  adhibncrint  prarftantiflimi  Geometre;., 
Nam  Mcncchmus  Hypcrbola,  ac  Parabola  vfus  eft  in  duarum  linearum  me- 
diarii  proportionalium  inter  quafuis  duas  rcclas  inuentione  5  Et  Archime- 
dcs  ipfe  multa  pncclarc  de  ijfde  fccliontbus  conicis  demonftrauit :  ac  deni- 
qtie  ciufmodi  fcdioncs  infignem  vfum  habent  in  re  Gnomonica  ,  vt  ex  no- 
ftra  Gnomonica  apparct )  admitterc  omnino  cogetur  ,  hanc  defcriptionem 
noftram  Qtiadratricis  lincae  cflc  quodammodo  Gcometricam  .  Adde  quod 
Iinca  conchih'3,  qua  Nicomcdes  duas  mcdias  lineas  proportionales  acutifli- 
me  ir.ueftigat  ,  pcr  pun&a  ctiam  defcribitur,  vt  lib,  6.  propof,  iy.  di. 
acimus . 

H  A  B  E  T  linea  hxc  Quadratrix  multas,  &  infignes  vtilitates  ,  quaruni 
nonnullai  ad  fincm Iib.6\  liuclid.dcmonftrauimus,  quas  hoc  loco  repetere_j 
ftipcruacancum  cft  .  Solum  igitur  eius  vfum  in  quadrandis  circulis  hic  ex- 
poncmus .  (^iia  in  re  indigcmus  tantummodo  vkimo  puncloE,in  priori  fi* 
gura,  ctiamfi  nullum  aliud  Quadratricis  punftum  inuentum  eflet  quod  qui- 
dcm  vhimum  puuttum  hcct  Gcomcuicc,ac  praecife  non  repcriatur:  tamen 

fiai- 
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fi  atunchim  pofterioris  figurae  adhibeatur  ,  non  aberrabimus  a  vero  punclo 
notabiUter,vtfupra  diximus.  Quandonamque  deprehenfum  fuerit,vlti- 
watn  perpendicularem  AH,  sequalcm  efle  praecedenti  vltimse  Iinea?  transfa 
tae  AG3  ita  vt  nulla  difTerentia  inter  iijas  per  circinum  difcernatur  :  fumj 
poterit  citra  errorem  notabiiem  vltimum  iliud  punctum  o,  pro  pun&o  ex- 
tremo  Quadratricis  :Sin  minus,  ducendae  erunt  alia*  perpendiculares  eo  ar 
tificio  ,  quo  AF,  AH,  ducta?  funt,donec  inter  vitimam  ,  &  poftremo 
Ioco  inuentam  re&am  in  femidiametr©  AB>  nullum  appareat  difcrimen.  cu- 
aus  quidem  rei  operatio  ipfa  optimus  erit  magifter. 

COROLLARIVM, 


9    E  X  defcriptione  Qudratricis  colligitur ,  fi  ex  centro  A,  ducatnr  re- 
£ta  vtcunque  AQ^fccans  arcum  Quadrantis  in  Q ,  &  Quadratricem  in  O  ; 
ita  efle  arcum  BD,ad  arcum  BQ,  vt  eft  femidiameter  AD,  ad  re&ain  A  R  , 
ducla  prius  OR,ipfi  AB,  parallda:  a  a:  proinde  &  ad  reciam,  qusc  ex  0,a  d  a  $  ^frimu 
AB  ,  demittitur  perpendictilaris. 
QuiaenimeademparseftarcusDQs  "Jy 
totius  arcus  D  B ,  quse  pars  eft  reda 
DR,  totius  femidiametri  D  A,  quip 
pe  c  um  in  defcriptione  Quadratricis 
arcus  D  Q^  totius  areus  D  B,  tot  par 
ticuias  complectatur ,  qubt  partes  re 
tfaDR,  totiusDA,  continet :  quan- 
«loquidem  reclae  AQ,  R  O,'  fe  fe  in- 
terfecant  in  O,piindo  Quadratricis. 
Neqne  haec  fimilitudo  impediturj 
ctiamfitam  arcus  DQ,toti  arcui 
D  B  ,  quam  recla  D  R  ,  toti  latcri 
DAjflt  incommenfurabilis  ,  cum_»  ^£  j 
perpetuo  Qtiadratrix  eadem  vnifor-  « 
mitate  progrediatur  per  omniafua 

puncla  .  Si  enim  recta  DR,  non  eft  talis  parf ,  fiue  commenfurabilis, 

frtue  incommenfurabilis  totius  lateris  D  A ,  qualis  pars  eft  arcus  D  Q , 

totius  arcus  DBjfi  cogitetur  talis  pars  lateris  DA,minor  quam  DR,  vcl  ma 

ior ,  fecabit  parallela  cx  eius  punfto  extremo  duda  redarn  A  Qj  vel  fupra 

O,  vel  irtfra ,  in  punclo^perquod  Quadratrix  defcnbenda  eftjac  proinde  ea 

non  tranfibit  per  O,quodeft  abfurdum,&  contra  liypothefim .  Quia  inquam 

eadc  pars  eft  arcus  DQ,totius  arcusDB,qu*  pars  eft  recla  DR,totius  lateris  , 

DA;6  eric  quoq.  reliquus  arcus  QB,  eade  pars  totius  arcus  DB>  quae  pars  eit      *I  f'*r 

reliqua  recta  RA,totius  JaterisD  A.cj>  eadem  fic proportio  totius  DB,ad  DQ, 

cuse  totiusDA,adl>R:Ecpermutadoeade  totiusDB,ad  toraDA,quas  ablati 

arcus  DQ,ad  ablatam  reaamDR.Quocirca  erit,  vt  totus  arcus  D  B,  ad  ar- 

cum  QB,  ita  totum  Jatus  DA,ad  redam  R A,hoc  eft,ad  reclam  perpcndicu-  .  . 

iarem  qx  O,  ad  AB>dcmi(Tam^  quar  ipfi  RA,zquahs  cft .  ;  - 


Zz  i  II. 


5*4 


GEOMETR.  PRACT. 


I  I. 

S I  Quadrantis ,  &  Quadratricis  idem  centrum  fit;  e- 
runt  arcus  Quadrantis  3  femidiameter,  &  bafis  qua- 
dratricis  continue  proportionales  • 

HAEC  eft  eximia,  atque  infignis  proprietas  Quad ra tricis  .  Sit  Qua- 
drans ,  &  Quadratrix  ex  eo  dtfcripn ,  vt  fupra.Dico  arcu  BD,  femidiame- 
trfi  AD,  &  Quadracricis  hafem  AE,contintie  efTe  proportionaJes,  hoc  eft,ef 
U  BD,ad  ADavt  AD,ad  AE.  Sia  minus ,  ft  yt  BD,ad  A  D,iu  A  D,ad  AF# 


ttaiorem  ipfa  AE,  minoreue:  fitq.  primu  AF,  maior,  qua  AE.  Defcripro  e* 
centro  A,Quadrante  FG,per  F,fecate quadratric^  in  H,ducatur  PerH,femt 
diameter  AH/C,dcmitMcurque  perpcndicularis  Hr.Quoniam  i«itur  ponitur 
arcus  BD,adrefti  AD,vr  AD,hoccft,vr  AB,ad  AF;cuV}  vt  A  B,  fcmidiame 
tcr  ad  fcmidiametru  AF,ica  arcus  BD,nd  arcii  FG,(«  u  cnim  h*c,vt  !ib.4,c.7 
propof.i.dcmonftrauimus)diamctcraddiaTictrii,vt  circiifercntiaad  circil- 
a  t  f^mmti  fci  cntiamja  crit  quoq.  fcmidiamcter  AB,aJ  ffmidtametrum  AF  ,  vt  cadero- 
b  Wintl  circunferetiaad  cade  circtlfcrcnru:*  ac  proinde  etiam,vt  quarta  pars  circu- 
c  1 1  quiutl  «creti*  ad  quarta  parte  ci>ciifercri*,hoc  cif,vt  arcns  BD,ad  arcfi  FG.>  Erie 
i  f.  <)"oqucarcuS  BD.aJ  rcdam  A^,vc  idcm  arcus  BD,ad  arcum  FG;  d \c  pro- 

ptcraccqualcscruntrcda  AD,&arcus  FG.Quii  vctocx  pr*cedenti  coroll. 
cU,vt  auu*  BD,ad  arcum  BK,iu  retf  a  AD> ad  re&ttt  KI,&  vc  arcus  BD,ad 

aicuua 
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troim  BK;  ita  eft  arcu;  PG,ad  arcum  FH,  a  ouod  arcus  B  D  ,  B  JC  ,  arcubus  a  fchoL  >* 
FG,FH,  fimiles  fint ;  £  erit  quocjue  refta  aD,  ad  reftam  HI,vc  arcus  FG,ad  fexti . 
arcum  FH.  Cum  ergooftenfa  fu  re&a  AD,  arcui  F  G,  equalb:  c  eric  quo-  b  1 1. 
queredaHr,arcuiFH,aequalis.  quod  eft  abfurdum  .  Eftenim  recta  H  1 ,  ci^qmnti. 


minor  arcu  FH,  cum  ea  fic  fem^fis  chordde  fubcendencis  arcum  duplum,  ar- 
cus  FH:  d  (  Nam  retta  AF,  fecac  eam  chordam  bifariam;  e  ac  proinde  &  ar-  d  j.fer/y, 
clim  )  chorda  autem  iqmper  fuo  arcu  minc  r  fic .  Non  ergo  eic  arcus  BD>  ad  e  fchcL  if* 
femidjamctrum  AC),vt  AD,ad  rettam  maiojem  bafe  AE,Quadratrkis.       ttrtj,  ' 

Slf  deinJe ,  (i  fieri  pornft  <  vt  arcus  BD,ad  AD,ica  AD,ad  A  I,  mino- 
rem  bafe  A E.  Defcripto  igicur  e*  centro  A,perl,  Qtiadrante  I  L,  errgatur 
cx  I,  ad  AE,  perpeniicularis  1 II,  fecans  Quadratrkem  in  H  y  pun<fto,per 
quod  feinidiameter  ducatur  AiC,  fecans  arcum  IL,  in  M.  Oftendemus  ergo, 
Vt  prijs,arcum  r  L,  retf*  A  D>  aequalem  cfle.  Icem  itaelfearcum  B  D  ,°ad 
arcum  BK,  hoc  eft,  arcum  lL,adarcum  IM,  vteftretfa  AD,ad  re&amHl. 
Quare  cum  arcus  1 L,  oftenfus  fu  «qualis  K&Jd  ADi/erit  quoque  arcus  IM,  f  l+.quinti 
aequaijs  nrctae  H  I .  quod  eft  abfurdum  .  Eft  enim  recta  H  I ,  maiorarcu 
I  M  .  Nam  !i  ex  H;  duceretur  verfus  G,  alia  refta  tangens  circulum  IL,  fi- 
cut  HT,  eundem  tangit  in  l,g  elfenc  h*  duae  cangentes  aequales,  arcufque^  g  torclL 
incer  eas  inrercepms  fecaretur  bifariam  in  M,  h  propcerea  quod  angulus  ab  i^.terttf. 
eis  comprehenfus  bifaram  diui-icretur  a  refta  AH,  i  ac  proinde  &  angu-  hfcboL  27. 
lus  in  centro  A,fi  ad  alterum  punclum  concaftus  recta  adiungeretur  :  k  ideo-  Ufjt%  • 
que  arcus,qujbus  injlftunc ,  aequalcs  forent .  Igitur  cun),  vc  lib.  8.  propof.  *      vel  S 
I.  probabimis  c^m  ArJhimede,  dtA^lae^Mtflgences  limul  imiores  fintarcu  primi. 
ab  eis  comprehenfo  ,  crit  &  earum  fcmt^is  HI,maior  femiife  Im,  illius  ar-  k  Ut*#r#Jfc 
cus .  Non  eftjergdarcuk  BD,  ad  fsmidiamecrum  AD,vc  AD~,  ad  rectam  mi 
norembafe  AE,Qua  JruricisiSed  :ieq:ie  vc  ^D,ad  maiorem,{icuc  oftenfum 
cft.Igicur  vc  AD,  ad  ipfam  bafem  ASi.quod  demonftrandum  erac. 

COROLLARIVM  I, 

HINC  facilereaamrepericmusarcui  Quadrantis,  2255 
ex  quo  Quadratrix  defcripta  eft ,  ac  proinde  &  fe-  «rculifqu» 
micircunferenti^,  immo  &  toti  circuqferenti3e  x-  ^lrePcrl- 
qualem . 

Q^V  ONIAM  eft  arcus  BD,  ad  fcmidiametrum  AD,  vt  A  D,  ad  ba- 
fem  Qiiadrarricis  AEj  erit  conuertendo  quoque  AE,  ad  A  D,  vt  A  D,  ad  ar- 
cum  B  D  .  Si  igitur  duabus  rcclis  AE,  AD, inueniatur  tcrcia  pioporriona- 
li  s ;  /  eric  AD,ad  eam  tertiam  ,  vc  ad  arcum  B  D,  cum  vcraquc  proporrio  ftt 
eadem  ,  quae  A  E  .  m  Quare  tertia  illa  proporrionalis  arcui  Quadrantis  ^M"'*''» 
B  D  ,  aequalis  erit  :  £t  (\  dupiicetur :  flet  recla  iqualis  femicirctmferentiaB  m9* 
ciufdem  circuli :  Si  vcro  quadiuplicecur  ♦  fiec  recla  coti  circunferentiae  *- 
«|uaiis»  J  1 


ZH        GEEOMTR.  P  R  A  C  T. 


COROLLARIVM  IL 

SEQVITVR  quoquc  ex  his,  fi  bafis Quadratri- 
cis  AE,ftatuatur  femidiamctcr  alicuius  circuli  ?  eius 
latus  A  D,  quartae  parti  circunfercnti*  illius  circu- 
li  effc  aequalc  i  Et  lincam  Iateris  AD3  duplam  acqua 
lcm  efle  femicircunferenti*  eiufdem  circuli :  Et  li- 
ncam  quadruplam  lateris  toti  circunferenti*  effe  Xr 
qualem . 

CVM  enim,vtlib.4.eap.  7.propof.  i.oftendimus,  diametri  circulonitTi-» 
^ninti  ciKunferentijs  Micproportionalcs ,  *  erunt  quoquc  fcnndamecri  femkir- 


eunfercntijs ,  &  quadrantibus  proportionales .  Igitur  erir ,  vt  AD,  ad  AEf 

hoc  eft,  vt  fupradicta  tcrtia  proportionalis  ad  AD,  ita  Qiiadrans  BD>femi«- 
diametri  AD,ad  Quadrante  femidiamctri  AE.  Cum  ergo  tcrtia  iJla  propor 
b  I4»fninli  tionalis  aequalis  faoftcnfa  Quadranti  BD;  b  crit  quoque  reda  AD,quadran 
ti  femidiametri  A  S ,  aequalis .  Dupla  ergo  linea  iplius  A  D,  femicircunfc- 
rctiae  circuJi,  cuius  femidiamctcr  AEj&  quadrupla  todcircunfercnti»  cric 
arqualis . 

CORO- 


LIBER   SEPTIMVS.  j67 

COROLLARIVM  III. 

I 

E  X  his  quoque  infertur ,  fl  duq  re#s  N503in  pnece- 
denti  figura  eandem  proportionem  habeant,  quam 
A  D,  A  E,  minor  autem  O  3  ftataatur  femidiameter 
circuli  alicuius,maiorem  N^qualem  effe  arcui  Qua 
drantis  iliius  circulu 


C  V  M  eoim  fic  AD,ad  AE,vt  N,ad  O;  erit  permutando  A  D,  ad  N,vt 
vt  AE,ad  O .  Vt  aucem  AE,  ad  Ojitaeft  Qtiadrans  femidiametri  A  E ,  ad 
Quudrante  femidiamecri  0,vtlib.  4.cap.  7.  propof.i.  demonftrauimus.  a  a  H.qHtnti 
Jgitur  cric  qtioque  A  D,ad  N,  vt  Quadrans  femidiametri  A  E>  ad  Quadran- 
tem  femidiametri  O .  Cum  ergo  AD,a;qualis  (it  oftcnfa  Quadranti  femi- 
diamctri  A  E  ;  b  erit  quoque  N  >  xqualis  Quadranti  femidiametri  O.  quod  b  i^.qninti 
cft  propofitum, 

I     I  I. 

DATO  circulo quadratum ^quale conftituere. 


S  I  T  qtiadrandus  circufus  ad  inreruallum  femidiametri  BC,  defcriptus. 
Tribus  re&is  AE,bafi  Quadratricis A  D  >  latevi  eiufdem  praecedentis  rigu- 
2J2e,&  rectrc  BC,  inuenta  quarta  pro- 
portionali  F;  erit  ex  coroll.  ante- 
ccdenci  re<5ta  F,  quadrati  ci-rculi  dati 
aequalis,  atque  eius  dupla  femicircun 
fcrentiae  aequalis  erit.  Inuenta  au- 
tem  inter  femidiametrum  BC,&  du- 
plam  ipfius  F ,  media  proportionali 
G  H  :  Dico  quadratum  ex  G  H,  de- 
fcriptum  aequale  elfe  circulo  a-d  inter 
uallum  B  C,  defcrrpto  .  c  Quoniaro 
enim  redangulum  fub  B  C,  femidia- 
Bietro,  &  lub  femicircunferentia_j 
circuli,id  eft,ftibdupla  reftae  F,inueu 
ca^aequale  eft  circulo :  d  Praedido  au 
te  redbngulo  aequale  eft  quadratu  la 

teris  GH;"eritquoque  quadratuov  lateris  G  H ,  circolo  femidiametri  B  C, 
aequale.  \  . 

VEKVM  yt  expedite  linea  re&a  inueniatur  asqualis  qmrtae  parti  circum 
fcrentiaj  dati  ctrculi ,  atque  idcirco  &  femicircunferentiae ,  vel  toti  circun- 
ferentix  ,  conftruenda  erit  figura  eiufmodi.  ?iat  angulus  rechis  DAE,  re- 
aaque  AD^quaiisfufemidiametroQuaduatis.ex  ^uo  Quadratrix  dc- 
*  fcripta 


Quadratu 
circulo  ae- 
quale  exht- 
bere. 


c  4.  Ifiptri- 
metrorum  , 


V 


Facilis  rnue 
tio  reclae  ae- 
qualis  circtt 
fcyentis. 
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Facilis  in- 
uentio  qua- 
dtati  ciku- 
lo  aequalis. 


b  i.quinti. 


c  c tnll.  8 
fixti . 


K  E  M 


fcripta  eft  ;  &  A  E  ,  ba(T  eiufdem  Qua- 
dratricis  aequalis .  Vel  ceite  ex  cen- 
tro  A  ,  noua  Qradratrix  deicribatuf 
DE,cuius  latus  AL),  &  bafi\  A  E.  Dufta 
namque  recla  DE,  conlrrufra  eiit  figu- 
ra  aptiflima  ad  rcclam  circumferentia? 
dati  circuli  aequaletv!  inucnienJam  .  Si 
entm  circuli  quadrandi  femidiametro 
abfcindatur  sequalis  A  F,  ducaturqtie 
FG,  ipfi  D  E,paraJIeIa;  erit  ex  coroll. 
j.antecedcnti  AG,*quaIis  quartarpar- 
ti  circunfcrentia?  dati  circuli ,  cuius  fe- 
midiameter  nimirum  ellAF,  (  quem- 
admodum  A  D  ,  quarra?  parti  circunfe- 
reuridc  circuli  femidiametri  A  E,  aequa- 
Jis  dt, ,  vtex  coroil.  z.  pra?cedenci  con- 
ftac  )  *  proprcrea  c^uod  A  F,  A  G,  ean- 
dem  habent  propo:  cionem  ,  quam  A  E  \ 
A  D  .  Eadcm  racione  ,  ductis  H[,  A'L> 
MN,  eidem  DE,  parallclis  ,  erunt  AI  , 
Al,  A  N,  arquales  quarris  parcibus  cir- 
cunferenciarum  circulorum  ex  femidia 
metris  A  H,  A  K,  AM,  defcriptorum  . 
Hjc  aucem  recta?  duplicata?  fcmicircun 
ferentijssequales  erunr,  &c.  Atque  hac 
arce  inuenietur  recta  sequalis  quartas 
parti  cireunferentia*  cuiusuis  circuli. ,  ii  tius  ftrnidiametro  ex  reCta  A  E,  ae- 
qualem  lincam  abfcindemus ,  ab  eiufque  extremo  re&ar  D  E  ,  parallelam 
ducemus ,  &c. 

VT  quoque  fine  vllo  labore  Jato  cuicunquecirculo  quadrarum  aequale 
exhibeanms  ,  vtendum  erit  hoc  aicificio  .  Inuento  femel  Jatere  quadraci 
alicui  circulo  aeqi:alis,vt  p.uilo  ante  docuimus ,  coiutruemus  fi^uram  ad  qua 
drandos  aliosctrculos  quofcunqueaccommodatilhmam  ,  hoc  niodo.  De- 
turcirCuIus  ABC,  diametri  AC,  fitque  A13,  media  proportionalis  inter  fe- 
midiajrietrum  ,  &  rcclam  femicjrci -nferciuias  aequalem  inuentam  ex  praece- 
denti  figura,  ita  vt  quadratum  rectae  A  B  ,  circulo  diametri  A  C,  (ic  .rquale: 
b  acccmmodccur  ABJn  circulo  ,  quor  cercius  applicabicur ,  li  forcc  circinus 
ex  A,ad  tntcruallum  datx*  AB,defcripcus  nimis  obiique  periphcnam  ABC, 
fccet  in  B  ,  hoc  n.odo  .  Duajxis  i  ectis  ,  nimirum  diametro  A  C  ,  &  Iareri 
AB,quadrati  inuento  repenatur  tcrtia  proportionalis  A  D.  Perpcnpendi- 
eularis  namquc  OB,cidctin  pUlt&um  B,in  quod  latusinucntum  duei  debet: 
t  proprerea  quod  trcs  rccr.*  A  C  ,  AB,  AD,  func  conrinue  proporrionales ; 
quemadmodum  recta  AC,  larus  quadrari  inuentum  ,&  AD,  conrinuam  fer 
uant  proportioncm ,  ex  conftrudione.Lii|uet  aurem  itltcr  A  C,  A  D,vnam 
tantum  polfc  clle  mcdiam  proportionalcm  .  Hac  figura  cxrrucra__, 
dido  citius  quemcunque  circu:um  quadrabimiis 4  Si  namqtie  diamctro' 
drririrculircctim  asqualemaMcindcmus  AJ  ,circaquam  femicirculus  de- 
fcnbatur  ,  refccabjt  is  cx  rccta  AB,  latus  AJb,  cuius  quadratura  circulo  da. 

co 
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c  4. 


H.qntntt* 


cft  aquale Quia  enim  angulus  exter- 
nus  AEF,  intcrno  A  B  C,  aequalts  elt :  ^jA^ 
quod  vterque  in  femicirculo  rcftus  fitj  £ 
cruntEF,  BC,  parallelae;  ideoqae  crian 
gula  AEF,  ABC,  acquiangula  ,  c  Igitur 
cm  CA,  ad  AB,  vt  F  A,  ad  AE5  Ec  per- 
mutando  CA,  ad  F  A,  vt  A  B,  ad  A  E.  d 
Ideoque  erit  quoque  quadratum  ex  AC, 
ad  quadratum  ex  AF:  e  hoc  eft,  vt  circu-  p 
lus  diametii  A  C,  ad  circulum  diametri 
AF,vtquadratum  ex  AB,  ad  qtndratum 
cx  AE.  Eft  autem  circulus  diametri 
AC,  quadrato  ex  A  B,  per  conhruCtio- 
fiem^quale  ,  /Igitur  &  circulus  diame 
tri  AF,qtiadrato  ex  AJE,aequaIe  erit .  Ita  # 
Cjuoque  quadratum  reda?AG>circu!o  dia 
metri  AH,erit  sequale.Et  fic  de  ccereris. 

I  A  M  vero  quoniam  Jib.  4.  caf>.  6. 
propof.  j,ex  Archimcd:  demonftrauir 
mus ,  quadratumdiametri  ad  circulum  ® 
habere  ferme  proportionem  ,  quam  14. 
ad  1  r.  /1  quis  volet  fecundum  hanc  pro- 
portionem  reperire  quadratum  circulo 
aequale  5  diuidenda  erif  recta  AC,in  14.  C 
partes  sequales,  &  ex  vndecima  parte 
D,  (ita  vt  ADj  contineat  partes  1 1.  & 

DC,  3.)  excitanda  perpendicularis  DB>vfque  ad  circunferenthm  clrcA-j 
AC,defcriptam.  Recta  enim  ducla  AB,  latus  erit  quadrati  circulo  diame- 
tri  AC  ,  sequalis.  g  Cum  enim  tres  rcd*  AC,  A  B,  A  D  ,  fint  continue-» 
proportionales  ;  h  erit  quadratum  ex  A  C  ,  ad  quadratum  cx  AB, 
vc  Ac,ad  AD,  videlicet  vt  1  4  .  ad  1  1  .  Cum  ergo  etiam  fir,vt  dk 
ximus ,  quadratutn  diametri  ad  circulum ,  vt  1  4.  ad  1  1  .  ferme  :  i  erit 
quadratum  ex  AC,ad  quadratum  ex  AB,  vt  ad  ciiculum  diamctri  A  C  .  k 
Igitur  quadratum  ex  AB,  circulo  diametri  A  C  ,  aequale  erit .  Quod  fi  fe- 
cundum  varias  dramerrosdefcribantur circuliper  A  ,  trtnfcVntes  ,  abfci-:«  • 
dent  quoque  ij  circuli  ex  re&a  AB,  latera  quadratorum  iUU  circulis  KCjua- 
lium  .  Habes  ergo  viam  facilem  inucniendi  qitadratum  circujo  dato  3»qua* 
le ,  fitic  quadratncem  noitram  adhibeas ,  fiue  demonftiaca  ab  Aichimcde 
fequaris . 

11 1 1. 


Facilis  in- 
uentio  qua- 
draticirculo 
sequalis  ex 
Archtmedc 


g  ctroll.  2. 
fexti . 
\\ccrfill.io. 
*  xti . 

qninti 


r 

i  1 1 


D ATO  quadrato circulum  aequalem  defcribere . 

S  I  T  datum  quadratum  lateris  AE,cui  circulus  aequalis  &fl  dcfctibendus. 
In  proximafiguraexrecca  A  B,  abfcindatur  reda  A  E,datolateri  quajratf 
aequalis :  Ht  ex  E,ducacur  ad  AB,pcrpendicu!aris  EF,fccans  AC,  in  f.Erit- 

J  A  a  a  qus 
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que  drculus  diametri  A  F ,  quadrato  lateris  A  E  ,  aequalis ,  vt  ex  proxime 
demonftratisliqueu 

COROLLARIVM. 

E  X  his,qus  demonftrata  funt ,  conftruemus  circulum  cuicimque  figurae 
reai]inc,T*uuikm.  Lt  contra  cuicunquc  circulo  figuram  rcclilineam *. 
cjualemconftunen -us  ,  qu*  altcridat»  figurae  rcailinc*  ciucunque  imilis 
%UfeM\  fit.  NamfidatarfigurarrcclilincaE  s  defcribamus  quadratum  aequaie  ,  « 
huic  quadrato  circulum  aequalcm  per  hanc  4.  propof.conihtuamusj  ent  idc 
hic  circulus  datae  figurae  rectilineae  aequalis. 

R V  R  S  V  S  fi  per  propofitionem  j.dato  circulo  quadratum  aequaJe  con- 
ftruamus ,  huic  autem  quadraio  b  conftituamus  figuram  redilincam  aequa- 
Jem  ,  &  firailem  alteri  datae  figurar  rectilineae  j  erit  eadem  haec  figura  rectl- 
linea  conuituta,dato  circulo  «qualis.quod  eft  propofituui. 

V. 

D  A  T  AE  recfte  linese  circunferentiam  circuli  repe- 

rire  xqualem . 

I  N  fecunda  figura  propof.j.fit  reaae  0,exhibenda  aequalis circunfcren 
tia  .  Eius  quartat  pam  capiatur  in  latere  Quadratricis  A  D  ,  refta  acquahs 
Al.ac  per  I,ipfi  DE,agatur  parallela  IH.Entq.  circuferentia  circuJi  ex  dia 
mctro  A  H,defcripti  equalis  datae  rcclae  Cpropterea  quod  quarta  pars  eius 
circunferenti*  atqualis  eft  retfae  aI,  vt  oftenfum  eft;ac  promde  tota  circun- 
ferentia  arqualis  erit  quadrupl*  reftae  A  I,  hoc  eft,  aequalis  reCtae  O,  cuius 
quarta  pars  pofita  eft  recta  AI.Datae  ergo  redaecircunferentiam  ccqualem  rc 
perimus.Quod  faciendum  erat. 


FINIS   LIBRI  SEPTIMI. 
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GEOMETRIAE 

PRACTICAE 

LIBER  OCTAVVS. 


Varia  Theoremata ,  ac  problemata  Geometrica 
demonftrans^ 

T  extremam  manum  Geometri& 
buic  nofira  praclica  imponamus  * 
concludemus  eam  varijs  nonnullis 
Tbeorematibus,atque  problematibus 
Geometricis  ytum  colleBis  ex  Geo- 
metris  alijs ,  tum  proprio*  vt  aiunt , 
Marte  excogitatts,  ac  demonfira- 
tis .  §£ua  in  re  exemplum  i/lufire^j 
babemus  in  Pappo  A/exandrino,qui 
oclo  totos  libros  eonfcripftt  de  Mathematicis  collcclionibus . 
Neque  vero  hocprater  infittutum  nojlrum  exifiimare  quis 
debet  :  cumper  eiufmodi  demonjlrattones  Geometricas  fiu- 
diofo  Leclori  via  mu/tip/ex  aperiatur  ad  inuefiigandas  ftmi 
les  fpecu/ationes  in  rebus  Geometricisiquippe  cum  tn  ijs  ad  ex 
ercendum  ingenium  amp/iffrmum  campum  babeat.  EJl  dr 
a/ia  caufa ,  qua  me  ad  bunc  /tbrum  oliauum  confcribendum 


permouttine  vt 

maxno  libore  peruejiigatapereant ,  cum  ad  nul/am  Geome- 
6  Aaa    z  tria 


ide/icet  tot  Theoremata>ac  prob/emata  non fine 
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tria  partem  inagis  propriepertirieant>quam  adhanc  Geowe 
triam  prac~licam\  pr<efertim  quod  pleraque  eorum  praxes 
Geometricas  pertrattcnt .  Adde  quod  non  pauci  viri  docli 
&£rau?sad  hunc  librum perfcritendum  aucJores  mibi ,  at- 
yutJuq/orM  fuerunt . 

THEOR.     i.  PROPOS.  i. 

F I G  V  R  A  rcgufr  ris  circulo  circumfcripta  maiorem 
arabitum  habct  3  quam  circulus . 

HAEC  eft  prima  propofaio  Archimedis  in  Iib.l,de  fphaera  &  Cylin- 
dro:quam  dcmonitrat,hcc  aftumptoprincipio. 

Si  dus.  linesL  m  plano  eofdem  haieant  termtnos  ,  &  in  eafdem  partes  c* 
94  a  fuTjfomprehendens  comprehenfa  maior  eil .  quod  quidem  princfpiuat 
tfc  verum,ex  co  cuidcntcr  intclJigi  poteft,quod  ex  co  non  folufii  Archime 
des,  vcrum  etiam  plurimi  alij  Gcomecr.r  t'im  veteres,tum  recentiorcs.fn* 
numera  propemodum  ,  atque  admiranda  Thcorcmara ,  problemataque  de- 
monftrarint  j  quae  vt  veriflkna,  al>  omnibus  reccpta  func  neque  vnquam 
ex  illo  abfurdi  aliquid  confecutum  eft,  autconrra  id  quifquam  hactcnus  a 
duobus  fcrme  millibus  annorum  ,  noui  (]uid  commcntus 
,(  fft.  Hoc  ergo  polito  principio  ,  facilis  eft  demon(tratio 
s^"  Archimcdis ,  Sit  namque  flgura  regularis  A  B  C  D  H  F, 
defcripta  circa  circulum  ,  cuius  centrum  N,tangens  eum 
Mn  punclis  G,H,r,  K,  L,  M.  Quoniam  igitur  per  prarmif- 
'\  fuito  principium  refti  AG,  A  M,  maiores  funt  arcu  G  M: 
r^^fr^  Itcm  BG,BH,  nr.iorcs  11  cu  GH,  &  (ic  de  reliq.iis;  crunc 
,  ,  33  omnes  rccla:  fimul  conficientes  totum  ambitii  n*gurae,nu 
iores  omnibus  arcubus  fimul  conficiencibus  totam  circuii  periphcriam.quoi 
crat  demonftrandum . 

S    C    H   O    L   I    V  M 


C  A  R  D  A  N  V  S  in  libro  quint^  de  pjopvtior.ibus  propof. 
-oi.conuur  dtmonftrarc  ,  duas  rccUs  circulum  concingctitcs,cuiuf;nodt 
func  A'  ,  '  *  U  naiores  efli  arcu  intercdpco  G\!,  (quod  Archtmedes  ex  fuo 
aiTurapco  ptincipto  dedtixit )  prjcmiflts  cnbus  Lcmmatibus ,  &  vnopnnci. 
pio.quorum  pnnuim  cft  hoc . 


L    g   M    M    A  L 
S I  fucriat  quatugr  quantitatcs  >  &  rainor  flt  c\'ccfTus 

iuter 
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Inter  primam  &  fccundam  >  quam  inter  tertiam  & 
quartam;fitque  prhna  non  minor ,  quam  tertia,  ma- 
iorveroquamfecunda,  Item  tertia  ili  aior  quam-j 
quarta :  Erit  minor  proportio  prima*  ad  fecundam  , 
quiam  tertiae  ad  quartam. 

S  I N  T  quatiior  quantitates  A,BC,D,EF;  fitque  GB,  exceflus  interpri 
mam  A,  &  fecundam  BC,  minor  exceflii 
H  E  ,  inter  tertiam  D ,  &  quartam  E  F  ;  J\.  I> 
Item  prima  A,non  (ic  minor,quam  tertia 
D  :  maior  vero  quam  fecunda  B  C  :  Ac  de- 
nique  tercia  D  jmaior  iitquam  quarta  EF; 
Dico  minorem  efle  proportionem  primaeA, 
ad  fecundam  BC,  quam  cer tiae  D,ad  quartam 
E  F  .  Cum  cnim  A,  non  minor  fic ,  quam  D : 
at  GB,minor ,  quamHE,  a  eric  maior  propor 

tio  A,ad  GB,  quam  ad  H  E  :  Eft  autem  A  ,  (  fi  eft  aequalis  ip(i  D  )  ad  H  E , 

vt  D,ad  HE;  vel  maioreft  proportio  A,(  li  maior  eft  ,  quam  D,  )  ad  H  E  . 

quam  D,ad  HE.  Igitur  maior  eric  proportio  A,  ad  G  B,  quam  D ,  ad  H  E  . 

Si  igicur  liat  vt  D,ad  HE,  ica  A,ad  GI,  habebi:  quoque  A  ,  ad  G  B  ,  maio- 

rem  propomonem,quam  ad  Qyjb  ac  proinde  erit  Gi ,maior  quam  GBjideo-  b  lo.quinti 

que  IO,  minor  ,  quam  B  C.  c  Maior  ergo  erit  proportio  A  ,  ad  I  C.  quam  c  8.  qninti 

ad  B  C  .     Ec  quoniam  G  C  ,  ipfi  A  ,  aequalis ,  eft  ad  G  I  ,  vt  H  F  , 

ipfi  D  ,  ajqualis  ,  ai  H  E  ;  Erit  quoque  per  conuerfionem  rationis  GC, 

hoc  eft,  A,  ad  IC,  vt  HF,  hoc  cft,vc  D,&  ad  EF.Cum  ergo  oftenfum  Gt,ma- 

iorem  efle  proportionem  A,ad  lC,quam  ad  BC;  erit  qnoque  maior  propor 

tio  D,ad  EF,  quam  A,ad  BC,hoc  eft, A,ad  BC,minorem  proportione  habe- 

bitjquam  D,ad  EF.quod  eft  propofitum . 

L  E  M  M  A  II. 


tr  B  I 


a  S.  qninti 


SI  circuli  arcum  duae  rcdlce  tangant  in  vno  punfto 
coeuntes ;  &  in  eodem  arcu  aptentur  quotlibet  re- 
xqualesdiuidentesipfumin  partes  totidemx- 
quales.  Eruntdua?  illae  tangentes  omnibus  hifcc 
chordis  fimul  maiores, 

T  A  N  G  A  N  T  arcum  AB,duae  re&ae  A  K,  B  K,  coeuntes  in  K  ,  apten- 
tnrquequotlibec  retfaein  eo  cquales  AC,CD,DE,tF,  FG,  G  B,  diuiden- 
«s  arcum  in  rotidem  partes  *quales .  Dico  refta*  AfC,  B  K,  fimul  maiores 
eiTeomnibus  illis  reftis  fubtenfis  fimul .  Produdhs  enim  retfis  A  C,BG, 
rfonec  cocant in  H  j Itero productis  reclis  CD,GF, donec concurraiu  ml, 
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4  u.frimi.  &  fic  deinceps ,  fi  plures  redaj  fuerint :  *  E™nt  reto  ^  I,  F I,  maiores  re- 

tf  is  Dli,  FE.  Additis  ergo  acquahbus 
DC,  FGj  erunt  etiam  reftae  CI,GI; 
maiores  redis  CD,DE,  EF,  FG,  fi- 
muJ.  £Scd  CH,GH,  maiores fune 
reftis  CI>  G  I .  Igicur  multo  maio- 
res  erunt  CH,GH,  redis  CDjDE, 
E  F,  F  G ;  additifque  acqualibus  AC, 
BG,  maiores  erunt  A  H,  B  H,  fimui 
quam  AC,CD,  DE,  EF,F  G,  G  B  , 
fimul .  rSuntautem  &AK,BJC, 
maiores,  quam  AH,  BH  .  Igi- 
tur  multo  maiores  erunt  AK,BK, 
fimul,quam  AC,CD,DE,E  F, 
FG,  GB  ,  fimul .  quod  erat  demou* 
ftrandum. 


bii.  frimi. 


c  u.fsimi, 


LEMMA  III. 


SI  circuli  arcum  tres  redte  tangant  in  duobus  pun- 
£tis  cocuntes  ,  ita  vt  conta&uu  punftum  medium 
diuidat  arcum  bifariam :  In  eodem  autem  arcu  ac- 
comodcntur  quotlibet  rc&x  numcro  pares,  &  inter 
feaxjuales ,  Erunttrcsillxtangentes  omnibus  his 
iimul  fumptis  maiores. 

I  N  antecedcntc  figura  arcum  AB,  tangant  tres  reclae  A  C  ,  C  D  ,  D  B  , 
eonuenientes  in  duobus  pundtis  C,  D,  fecantes  ipfum  bifariam  in  E  .  Ac- 
commodcnturque  in  codem  arcu  quotlibet  rccla!  acqualcs ,  &  numcro  pa- 
res  A  F  ,  F  E  ,  E  G  ,  G  B.  Dico  tres  AC,  Cd,DB,  (Imul  (iimpCH  cffe  ma- 
iores  rectis  AF,FE,EG,GB,hmul  fumptis  .  Quoniam  cnim  pcr  Lemma__* 
praecedcns  AC,CE,  maiores  funt  rcclis  AF,FE:  Item  BD,  DE,  maiores  re- 
clis  BG,  G  E  5  Erunt  quoque  A  C ,  C  D  ,  D  D,  fimul  rKaiores  reCtis  AF,FE, 
EG,  GB,  fimul.quod  oftendcndum  erat . 

H  AE  C  ergo  funt  tria  lcmmata  ,  quae  Cardanus  prxmittit:  quibus  ad- 
Principium  iungit  hoc  poftulatum  ,  (iue  principium.Cum  arcus  quihbct  maior  (it  quot- 
Cardani.  cunquc  rcclis  in  co  fubtcnfis  limul  fumptis  ,  &  quo  plurcs  fubtenf*  fuerinr, 
co  mmori  cxceflii  arcus  illas  fupcrct  :  fieri  poteft  ,  vt  tot  fubtenfa?  duci  pof- 
(int ,  ita  vt  exccflus ,  quo  arcus  illas  fuperct,  minor  (it  quauis  rccta  propofi- 
ta .  Hoc  principium  vidctur  eflc  manifcftum  ,  cum  tam  paruus  arcus  poftic 
accipi,vt  cius  chorda  fcrc  aequalis  lit ;  adco  vt  fcnfus  nullam  pcrcipcre 
poflic  iatcr  arcum ,  &  chordam  diflcrcnciaai .  A  poftcriori  tamcn  illud  con 
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fTrmari  poteft  per  numeros .  Pofica  enim  proportione  circunferentiae  ad  dia 
metrum  ferme  $  141  5926.  ad  1 0000000.  vt  Jib.4.  cap.7:  Num.f.ex  proba- 
tis  ati&oibus  retulimus ,  deprehendemus  ,  fi  arcus  propofitus  continue  fe- 
cetur  bifiria  per  rechs  fubtenfas,femper  a  praecedenci  exceiTu  plus  dimidio 
auferri ;  a  ac  proinde  tandem  relinqui  exceifum  omni  quancicace  minorem. 
Nam  arcus  verbi  gratia  graduum  4.  crit  698 1  j  r.  &  eius  chorda  ex  tabula 
finuum  eruta  6^7  )<)0.  ita  vtarcus  chordam  fuperet  hoc  numero  i4r.Sum- 
ma  deinde  dtiarum  chordarum  graduum  2,  erit  693096.  qux  fuperatur  al» 
codem  arcu  grad.  4.  numero  hocjf.  qui  minorelt  femilfe  praecedentis  ex- 
cefliis  1 4 1 .  ac  proinde  plus  dimidio  ab  eo  ablatum  eric .  Rurfus  fumma  qua- 
tuor  chordarum  gradus  r.  erit  698  r  20.  quam  idem  arcus  4.  graduum  fupe- 
rar  hoc  numero  1  i.qui  etiam  minor  eft  Ccmi(Ce  proximi  exceflus  3  ?.  Icem__» 
fumma  S.chordarum  ,quarum  quaelibet  $0.  minutisdebetur ,  eric  698  r  28. 
cxcelTus  autem  inter  ea,  &  eundem  arcum  4.  graduum  ,  numerus  qui  mi- 
norquoque  eft,  quam  femiflis  proximi  excelTus  1  r.& Cic  deinceps  .  Scio 
confirmationem  hanc  propofiti  principij  non  efle  demonftratiuam ,  cum_-* 
proportio  circunferentiae  ad  diametrum  colligatur  ex  eo,  quod  demonfttarc 
conamur,  nimirum  figuram  circulo  circumfcriptam  habere  maiorem  ambi- 
tum  ambitu  circuli :  eam  tamen  probabilem  elTe,  nemo  dubitabit ,  cum_» 
vix  credibile  videatur  ,  (fi  illa  proportio  longe  a  vero  abeflet  )  exceflus  il 
los  paulatim  ica  minui ,  vt  femper  minor  numerus  femitfe  praecedentis  ex- 
ceflus  relinquaturjadeo  vt  tandem  nulla  f>re  differentia  inter  arcum,&  fum- 
mam  chordarum  fubtenfarum  reperiatur. 

H  I  S  praemiffis ,  tangant  duae  redae  AB,  AL,arcum  BCL .  Dico  eas  elTe 
maiores  arcu  .  Sint  enim,(i  fieri  poteft,non  maiores,  ac  proinde  arcus  BCL, 
fit  vel  aequalis  reftis  aB,  aL,  vel  maior . 
Scdoergo  arcu  bifariam  in  C  ,  ducacur 
DCE,tangens  arcum'in  C.  Diuifis  quoq. 
arcubus  CB,  CL,  bifariam  in  G  ,  F,  iun- 
gantur  reftx  BG,GC,CF,  FL  .  b  Etquia 
AD,  AE,maiores  funt  quam  DE  ;  addicis 
DL,EB,communibus,  quae  aequales  funt ; 
f  Nam  iundis  reftis  N  A,NB,NL,ex  cen 
tro  N;  quonia  tria  latera  trianguli  ABN, 
tribus  lateribus  trianguli  ALN  ,  aequalia 
luntj  rerunt  cam  anguli  ad  N  ,  quam  ad  # 
A  aBquaIes;^ideoquearcusCB,CL,aEqualescrunt;acproindere6taNA, 
ner  contaftum  C,tranfibit,  e  eritque  ad  D  E  ,  perpendiculans  .  Cum  igicur 
duo  an°uli  DAc,DC A,  duobus  angulis  E  AC,  eCA,  arquales  finc ,  &  latus 
adiacens  AC,  commune;/ erunt  latera  AD,  AE,  asquaha:  proptereaqu^ 

"uales  Jint)erut 
s  quiaarcus 
inor  fitexceflu 

je  nVinornoneft ,  diuidemus  arcus  LF,  FC,  CG,GB,  bifariam, 
&'nos  rurfus  bifariam  ,  &c.  conneftemusq.  redas ,  donec  fiat  exceflus  mi- 
norexcelfuH,  per  fuperius  principimir  Cardani .  Q™n"^V™2™* 
L  b  prima  quancicas  fuperat  fecundam,  vidclicct  redas  LF,  F^CG,  O  B, 
fimul  exceflu  l,  Et  tertia  quamitas^imirum  fumma  redarum  AL,AB,iupe- 


BL,  rnaior 


a  iMtimh 


Demonftra' 
tioCardani 


b  20.  primi 


c  8  primi, 
d  26.  tertij,- 
e  18.  tertij, 

f 16.  primi* 


y. 
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rat  c|uartam}id  eft,  fummam  rcftari  m  LD3Dr^  EB,  exceflii  H  :  EP.que  eit> 
celfus  I,  minor  exceifu  H;  Et  prima  quan:itas,hoc  cil,arcus  BL,ponitur  non 
minor,quam  tertia  cx  AB,  AL.corflata;  itcm  tcrtia  AB,aL,  maioi.cuam— i 
quaita  LD,DE,EB:  eric  per  i.  Lcmma,  minor  proportio  arcus  B  L  ,  pfffNB 
'     quancitatis  ad  fecundam  LF,FC,CG,GB,  quam  tertiae  quanticatis  AL,  AB, 
*  [ehcl  17.  aj  q.,ai  tam  LD,DE,LB;  a  Ec  pcrmutando  minor  cric  proportio  arctis  L  B  , 
i*i»f$.        3,1  AL,  AB,hmul,  quam  rcttarum  LF,  FC  ,  CG  ,  GB,  fimuj  ad  rccTas  LD, 
DE,EB,  fimid .  Sic  ergo  vt  compofica  cx  L F, FC,CG,GB,ad  ccmpoiitam  ex 
Ld,DL.EB,  ita  arcus  BK,ad  rccias  AL,  AB,fimi.i:  Erttqiie  picf  tcrea  minor 
\lc,$nin.  etiam  proportio  arcusBL,ad  AL,  AB;iimuI,quam  arcus  BL,ad  aici.m  BK;£ 
ideoque  arcus  BK,maior  erit  arcu  B  L  .  Cum  ergo  cadem  fit  prcportio  re- 
cTarum  LF,FC,CG,GB,(imul  ad  LD,DL,I-B,f  n.ul,  qu*  arcus  LK,  ad  AL, 
AB,  ftmul :  fintque  per     LcmrrajreClae  LF,FC,  CG,  GB,  Gb  i.I  minorcs, 
quam  LD,DE,LB,  fimulj  erit  quoque  arcus  BK,irimor,quam  AL,  AB,fimul. 
Multo  crgo  minor  erit  arcus  B  L,  duabus  A  L>  AB,  limul .  Qnare  rec~tae  can- 
gentcs  AL,AB,fimuI  maiores  funt  arcu  B  L,  quod  erat  oftendendum. 

ES  F  auccm  h*c  dcmonftratio  Cardani  admirabihs,&  non  abf: milis  illi  , 
qua  Euclid.  in  propof.  1  zjib .o.vtitur.In  vtraquc  cnim  infertur  condufio  de- 
monftratione  arfirmatiua  cxeius  oppofito,  vc  patet . 

aTTVLI  hanc  demonftrationem  Cardani ,  non  qu6d  verc  Geomerrici 
fit,  nifi  prtncipium  illud  fuam  admittatur,fed  quod  mgeniofa  fi t  &  acuta__i. 
Sine  tamen  hac  demonftratione  conccdendum  cric,  ambitum  Ggurx  circum 
fcriptas  tlle  maiorcm  pcriphcria  circuii  prcptcr  dcmonftrationem  Archi- 
medis,  cum  nihil  vmquam  in  contrarium  aquoquam  Gt  allatum,  vt  fupra«j 
diximus . 


THEOREMA  2.  PROPOSITIO  2. 


«  i.dttcdec. 


1 


CIRCVLORVM  diamctri intcr fc  funtwt cir- 

cumferenticc. 

FI  O  C  dcmonftrauimus  nos  in  lib.  4.  cap.  7.  num.  propof.  i.idcrrL-» 
autcm  hic  alitcr  demonftrabimus  cx  Pappo ,  hoc  modo .  Sinc  duo  circuli 

ABCD,  EFGH,  quorum  diametri  A  C, 
E  G.  Dico  effe  eircunferentiam  ad  circun 
fercntiam,  vt  cft  diamctci  nd  diametruc . 
Quoniam  enim  cft  circulus  ad  circulum  , 
Vt  quadratum  diamcrri  ad  quadracum— » 
diamctri .  d  Vt  aurcm  circulus  A  B  C:  D, 
adcirculum  FFGH  ,  tta  cft  quidruphim 
circuli  ad  quadrnplum  eirculi .  Jgirur 
erit  ouoquc  qiucruphim  efrculi  ABCD, 
ad  quadruplum  circtdi  E!GH,vt  q^adra- 
tum  diamotri  \C,  ad  quadratuiB  diame- 
'   triEG.  Scd  rccTanPuhm  fub  diamecro 
AC,  &  rccla,  quac  eireunfcrentir  A  B(  D,fit  oequtlifi  %  comprehenfiim,qua- 
diuplumtftcirculi  ABCD;  &  rccUngulum  fub  diamcrroEG,  &  cir- 

cumfc- 
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•umferentia  EFGH,  quadruplum  circuli  EFGH ,  ex  coroll.  propof.  2.  cap. 
5.  Num.  1.  lib.  5.  Igitur  eru  reftangulum  fub  diametro  AC,  &  circunferen 
tia  ABCd,  contentum,ad  re&angulum  fub  diametro  £G,  &  circumfercntia 
EFGH,comprehenfum,vt  quadiatum  ex  AC,ad  quadratum  ex  EG>Et  pcr- 
mutando  erit  redangulum  fub  diametro  AC,&  circunferentia  A  B  C  D,  ad 
quadratum  ex  AC,  vt  re&angulum  fub  diametro  EG,  &  circunferentia  EF-  f 
CiH,ad  quadratum  cx  E  G.  *  Eft  auteai  reftangulum  fub  AC,&*refta,quac  a  u 
circunferentia?  ABCO,  fit  sequalis  ,  ad  quadratum  ex  A  C,  vt  reda  circun- 
ferentiaj  aequalis  ad  A  C  :  propterea  quod  re&angulum  ,  &  quadratum  ean- 
dem  habent altitudinem  A  C .  Eodemque  modo  eifc  re&angulum  fub  E  G  , 
&  recla ,  quae  circunferentiae  EFGH,fic  arqualis  5ad  quadratum  ex  E G, vt  re 
&a  circunferentiae  arqualis  ad  EG.Igitur  erit ,  vt  citcunferentia  ABCD,  ad 
diametrum  A  C,  itacircunferentiaEFGH,ad  diametium  EG:Ecpermuuti  * 
«lo  circunfercncia  ad  circunferentia,vt  diametcr  ad  diametrum,quod  demo* 
ftrandum  erat.  y 
SCHOLIVM. 

SVNT  qui  putent ,  fruflra  a  Pappo  hoc  theorema  demonftrari,  cun 
▼ideatur  erTc  per  fe  notum,  ica  fcflc  crrcunferentiam  euuiiuis  circuii  ad  fuam 
diamctrum  ,  YCeitcircunferentia  alcerius  circuli  ad  fuam  diametrum  :  a« 
proinde  permutando  effe  circunferentiam  ad  circunfercntiam ,  vt  eft  dia- 
meter  ad  dtamecrum  .  Quainre  mirum  in  modum  decipiuncur .  Cum— 1 
enim  a  Ptolemaeo  (  quod  &  a  nobis  propof.  10.  Sinuum  fadu  eltj  demon- 
ftretur,maiore  cfle  proportione  maioris  arcus  ad  minorem  eiufdem  circuli, 
quam  chordag  ad  chordam,  (quod  etiam  de  arcubus  3  &  chordis  in  circulis 
inacqualibus  veruni  eft ,  ntfi  arcus  llli  fmiles  fint ,  vtin  fequcnti  Theore- 
mate  oftendemus  )  quis  (ine  demonftratione  concederet ,  eandem  eife  pro* 
portionem  circttnferentiae  ad  circunferentiam  ,  qua?  cft  diametri  ad  diame- 
tru  ?  Quod  n*  demonftratu  eftet,ita  elfe  arcum  cuiufuis  circuli  ad  fimilc  arcu 
alterius  circuli,vt  eftchorda  ad  chorda,tu  denuim  conftaret  ita  e(Te  circunfe 
rentia  ad  circunferentiam,6  ac  proinde  &  femicircunferentia  ad  femicircun 
ferentia,  vteft  diameter  ad  diametrum:  prop:ereaquod  arcus  femicirculo- 
rum  iimiles  func,quotum  choruar  func  dtawetri .  Verum  hoc  demonftrari 
non  poreft,ni(i  prius  demonftretur,ita  eflecircunferentia  ad  circunferentia, 
vt  eft  diameterad  diametrum ,  vt  in  Theoremate  fequenci  conftabit.Meri* 
to  ergo,&  nonline  caufa ,  theorema  prarcedens  a  Pappo  fuit  demonftratum» 


b  ijr.j*i*/J 


THEOR.    3.    PROPOS.  3. 

A  R  C  V  S  cuiufuis  circuli  ad  arcum  fimilem  alterius 
circuli  eandcm  habetproportionem  ,quam  chorda 
ad  chordam.Et  contra  arcus  eandcmhabentespro- 
portionem,quam  chordx/imiles  funt . 

IN  figurapraecedemispropof.ducaotur  ad  diametros  perpcndiculares 
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a;.  hutus 
b  i  fifntnti 


c  iy  vnntl 


d  lf.quinti 


C  i^.^tntt 

fftkol.  $3. 

fexti . 

g  2.  huins. 


PB,  *QF,  cx  centris  P,0>  diuidentcs  frmicircufes  in  binos  quadrantesrffnC- 

quearcus  Br,  BiT,  «qualea  3  quibus  fimilej  e.apiantur  FL,  F  M5  "te?  yr  toti 
arcus  lK,LMj  fimilcsfint ,  quo*im«hordas  1  X,  L  M  ,  bifariam  fea* :fint 
a  fanidiimetris  in  N  ,  O  .  Dico  candem  ciie  proportionem  arcus  ILK,  ad 
arcum  CFM,  qu*  eft  chorda  I  K ,  ad  chordam  L  M,  &c.  *  Quoniam  cniin 
cit  cfrdinfaeinia/BD,  ad  ciicunfuT  ntiam  l.i-il,  t  h>.-c      c.uadrans  AB, 

ad  quadranteoi  LF,  vt  liameter  A  C  * 
diafnetrum  £  G  ,  hoceit,  rtferaidiame» 
tcr  P  B  ,  ad  femiSiametrum  Q  F  .fi.it 
autem ,  vt  quadrans  A  B,  ad  quairantefll 
E  F,  icaarcils  1  15,  ad  arcum  L  Fj  cum  M- 
milcs  ponmtur.  Igiturerit  quoque  ar- 
cus  1 B ,  ad  arcum  L  F  ,  vt  fcmidiamecer 
PlijadfcmidismetiumQ^F.  Cu  n  ergb 
ex  LemiBate  propof.  1.  hb.  cnoftrx  Gn# 
mor.ica? ,  ve!  cx  Lenvnatc  c.  lib.i.  noftri 
Aftro!abi!ij,itl  fe  babcat  I»  B,  ftnus  tocus 
ad  QF,  muiintoti!m,quemadmodutn  iinus  IN,  ad  Cnum  LO.erit  qgoqtigL** 
arcus  IB,adarcum  LF,  vtfinus  LN,ad  (inum  LO,  ^  id  eiL  duplus  a**f*p  [fe 
addupIumareumLM,  vtchorda  I/C,ip(ius  IN,dupIa,ad  chordam  L  M  ,  ip* 
iius  L  O,  di:piam.  quod  cft  propolituin  .  iq 
V  aVR  V  M  fit  iam  arcus  lK,ad  arcum  L  M  >  vt  chorda  IK,  ad  chordara 
L  M  .  Dico  arcu>  fimiles  dfe .  FacLi  enim  eadcm  conftructio.ic,  e  crk  quo- 
que  arcus  IB,ad  arcum  LF,  fcmitTis  ad  femiflcm  ,  vt  IN,  ad  LO,  fcmiiiis  ad 
femiflem  ,  /Vt  autcm  IB,  ad  LF,  ita  cftquadrans  AB,ad  quadrantcm  EF; 
g  Ht  vt  quadrans  ad  quadran  tcm  ,  jta  cft  femidiameter  P  B,  ad  fcmidiame- 
|rum  QF.  Igitur  crit  quoque  finus  INj  ad  (inum  LO,  vt  nnus  tctus  V  B,  ai 
iinum  tctum  QF:  Atque  idcirco  ex  Lemmate  propof.  i.lib.  1  no.i.i.  G:o- 
monica;,  vd  cx  Lcmmatc  ?.lib.  1,  noftri  Aftrolabij  ,arcus  I  B,  L  F,  Smiim 
crunt ;  ac  proinde  &  corumdupli  IBK,  LFM,  iimiies  erunt .  quod  erac  de- 
monlhandum . 


COROLLARIVM 

SHQVITVR  htnc,(3  arcus  I  B  K,  LFM,  non  (int  hmiles,  eos  non  haEeft 
eandcm  cum  cliordis  proportionem .  Si  BamqttQ  taodcm  haberent ,  ip§  !i- 
milcsclfcnt ,  vt  1.1  kcur.  j.i  pa-;:c  huiu;  propof.fiic oilenfum,quod  t&  abfitf 
dum^cUm  ponaotut  nou  linnlcs. 

PROBL.    u  PKOPOS.  4. 

t)  A  T  O  quaurilatcro  xqu  ile parallclogiummum  ini 
Javoan-:i]ol\iciliuSjquainpcrpvopor.45.Iib.  i.Eu- 
ciui.coinUtacrc. 
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L  I  B  E  R   OCTAVVS.  379 

SIT  quadrilaterum  quoctcunque  A  B  C D, & datusangulus  K.  Dufta 
iiametro  B  D,  eaq.  diuifa  bifariam  jn  E> ' 
ducatur  per  E ,  recta  F  G ,  faciens  in  E  > 
anguhim  FEO,  datoangulo  K,arqualem.        I  ^ 
Demde  duCta  pcr  D,  ipfi  F  G  ,  parallela  lK 
HI,  &  pcr  A,G>duabus  AH,CI,ip(i  BD,  » — 
paralicJis  lccantibus  FG,H1,  in  F,  H,  G, 
I ,  conlhcucum  eric  paralielogrammum  B 

F  I ,  in  dar.o  arrgulo  G,  *qui  xqualis  ell  V  ^^>><r  Zig.primfi 

angulOjFED,  intcrnus  externo  ,  hoc  eit ,   1 

angulo  K  .  Dico  idem  parallelogram-  C        <x  X 

mum  quadrilaceio  dato  AB  C  D,  aquile 

efle  .  b  Quia  enim  paraliclo^rammuru  FD,triangulo  aBD,&  parallelogram  b  fchoU  ^r1 
mum  EI,triangulo  CBD,aequale  eit  jerictotum  paralJeJogrammum  FJ,to-  pimi[  \ 
XX  quadrilatero  ABCD^quaksquod  eit  propoiicum. 


A  -F 

H 

PROBL.    2.  PROPOS.  5. 

D  A  T  O  re&angulo  fupj  a  datam  reftam  arquale re- 
dangulum  facilius  3  quam  per  propof.  4 5  .lib.  1  .Eu 
clid.conftituere. 


\ 


K 


C43  />r<W. 


S  I  T  reclangulum  ABCD,  cui  fupra  Jatam  reftam  conflituendum  cSt 
rec"tangulum  aequale.  produclo  quolibet  Jate 
re,  nimirum  A  B,  capiatur  Bfi,  aequalis  da 
ta?  reftacjfiue  eafit  maior  laterc  A  B  ,  fiue 
minor ;  atque  ex  E,  per  C,  rec~ta  ducacur  fe- 
cans  A  D ,  produdamin  F ,  compleaturque 
rcclangulum  AH,&  re&asBC,  DC.  produ- 
cantur  vfque  ad  G,  L  c  Erit  igitur  comple- 
mentum  CH,  complemento  C  A',  sequale  . 
Gum  igitur  Jatus  C I,  iu  lateri  B  E  ,  id  eft , 
datae  rectce  sqi&le :  facuim erit,  quod  pro- 
ponitur. 

A    L    I    T    E  R; 

Datas  reclat  BE,  &  duobus.Iateribus  AB,BC,  dati  reclanguli ,  d  intienia-  d  17  fexti» 
tur  quarta  proportionalis CG.  e  Nam  reftangiilum  fub BE,  prima,  &CG,  e  i<>#  {f^fU 
quarta  comprehcnfum,  rectaiigulum  videlicet  C  FI ,  a?quale  erit  dato  re- 
aangulo  AC/ubfccundaAB,&  tertiaBC,  comnprehenfo.  quodeftpro. 
poficum  • 


Sbb   f  PROBL» 


38o  GEOMETR.  PRACT. 

P  R  O  B  L.    3.  P  R  O  P  O  S.  6. 

D  A  T  O  re&ilinco  aequale  re&angulum  facilius,qua 
per  propof.4  j  .lib. 1  •Euclid.  confciiuere . 

HOC  perduas  prtfcedcnres  propof.  facile  expedietur  .  Nam  C\  fTgura 
Teclilinea  incriangu! i  refojuatur  ,  confticuent  quxlibet  duo  ccmmune  la- 
a  4. tus  habencia  crtpezium ,  cuius  Jatus  commimc  elc  diamecer.  *  Igicur  fi  fin- 
gulis  trapezijs  fingula  re&angula  fiant  arqualia  ,  acjue  etiam  vlcimo  trian- 
gulo,  (1  foj  te  uumerus  triangulorfi  clt  i/wpar.  Deinue,fi,vc  in  prarcedenti  pr« 
b  1  z.  fcxtu  P°^didum  eft,vni  Iaceii  primi  re&angulf  ,  &  duobuj  lateribus  fecundi,£in- 
€l$.fexti.  ueniatur  quarta  proporcionalis;  c  eric  rt<fcangu'um  fub  sifumpto  iacere  M 
prinio  rectangulo,  &  quarta  proportiooali ,  fecundo  rcchngulo  ajquale . 
Quocirca  (i  alccrum  latus  prope  aiTumptun  in  primo  reftarigulo  produca- 
tur,  &  ex/producloabfcinJacur  rec>a  acqualis  quarta?  proportionali ,  com- 
pleaturque  toctmi  rc&angulum ,  habebitur  retfUnguJum  cx  duobus  compo* 
iitum  aequale  duobus  primis  trapczijs.  Et  (i  ei.Lm  Iatcri*4C  duobus  tertij 
rectanguli  reperiaturrurfumquarta  proporcionalis,  &  huic  quarts  fumatur 
in  priori  Jatere  produdo  rccla  rrqualisjconnciecur  eode.ii  pactorectangulum 
cx  tnbus  conflacum  sequal*  tri!>us  trapezijs,  &Ci 
Afchil.  41,      d    VL  T  I  M  O  porrotriangulojli  quod  fuerit,ccftituetur  re&angulum 
frtmi.         «quale  fupra  fcmiflcrrj  ba(is,in  eadem  aldtudinc  cnm  triangulo. 

THEOR.    4.    PROPOS.  7. 

SI  exduobus  pun&is  ad  vnum  pun&um  cuiufuisli- 
nca?  redte > quae  communis  feftio  fitplaniper  duo 
illapmi&adu&i  cum  alio  quopiamplano5dua:re- 
t\x  ducantur,  ficientcscumilladuos  angulos  a> 
quales :  Erunt  d\xx  hx  rcftae  breuiores  quibufcunq. 
aiijs  diubus  reftis  5  qux  ex  cifdem  duobus  pun- 
ftis  ad  aliud  pundtum  eiufdcm  linex  rc&x  du- 
cuntur. 

B  X  duobus  pundis  A,n,n-1  £,punctum  in  rctfa  CD,  !ta  vt  plamtna  per 
CD,duttum  tranfeat  reuolutum  per  A,B,  ducantur  dus  rcctx  AC,  13  C,  fa- 
cic.jtcs  aneuios  ACt,  BlCD,  aequalec :  &  tx  cifflcm  pun&is  A,  B,  ducanrur 

pnmum  ad  alinj  pu:Krtum  D,  ad  ^vxcram  jpliusC,  aliflB  das  reda  AD,BD. 

Dico  Ac.:,»c,  c:ic"  breuioret > quatn  A  D,  li  D  ,  Produda  cnim  A  C,  ver- 
^  ^  lui  C,  Eai  C  E,  ipfi  c  B,8equa1is ,  iungatur^ue  D  E .  tc  quia  angulus  ACF, 
t  lyfrifot.  an^uloBCD^ponhurequaHt,  $  eftqueangujua  ACF,an«;uIoECD.ad  ver- 
tictui  jequalisjcric  quoquc  angulus  BCD^angulo  BCP>«quaiit .  Cum  cr. 


4  4«  trimK 


b  zo.frimh 


LTBER   OCTAVVS-  jff 

h>  &  duo  llteta  Bc,C D,  duobus  lateribus  EC,CD,  «qualia  Imt ;  i  erit  ba- 

lis  DB,bafi  DE,sequalis ;  ac  proin 
de  AD;  DB,  fimul  ipfis  A  D ,  DE, 
fimuJ  crquales  crunt.*  Sunt  autem 

AD,  De,  maiorcs  quam  A  E,  hoc 
eft ,  quam  AC,CB;quod  CB,  CE, 
pofit*  fint  aequales.  Jgicur  &  ADj 
BD,maiores  crunr,quim  AC3BC« 
•juod  eit  propolitum. 

DVCANTVR.  deindc  e* 
pun&is  A,B,  ad  aliud  piinctum  F  $ 
acHiniftram  ipfius  C,  aliae  duas  re- 
clae  A  F ,  B  F  .  Dico  rurfus  A  C , 
Bc,  breuiores  efTe,  quam  AF,  BF. 
Producla  enim  rurfum  A  C ,  fum- 

ptaque  C  fc,  ipfi  C  B,  xquali ,  iungatur  E  F .  Et  quoniam  anguli  A  C  F 

BCD,  aequales  ponuntur;  c  eftq.  ACF,angulo  E  C  D ,  ad  verticem  arqualis;  c  x  etptimj9 

crilc  quoq.  anguii  BCD,ECD,aequales:  ac  proinde  &  ex  duobus  rectis  reli- 

qui  BCF^ECF,  aequales  erunt.Cil  ergo  &  duo  latera  BC,CF,duobus  Iateri- 

bus  EC,CF,aequalia  Gnt'3d  erit  quoq.  bafis  BF,ba(i  EF,aEqualis :  ac  proinde  j  ^prlm!* 

«AFjFE,  ipfis  AF,  BF,  sequales  erunt .  e  Sunt  autem  AF,FE,  maiores,quam  e  ^^L^ 

AE,  hoc  eit,  quam  AC,  BC,  quod  B  C,  C  E>  pofitse  fmc  aequales .  Igitur  & 
AF>BF,maiores  erunt,quam  AC,CB.  qudH  eft  propofitum. 

S   C    II   O    L   I   V  M. 

QJVI  A  ergo  Natura  non  impeditaagit  per  lincas  breuiflimas;fit ,  vt 
radius  Solis,  vel  vifuajis  cadens  ex  A,in  planum  terfum  DF,  ita  vt  refle&a- 
tur  ad  pundum  B,  cadac  ncceflario  in  pundhim  C,vbi  angulus  aCF,  (  quem 
Perfpediui  angulum  incidentia?  dicunt .  )  ajqualisefrlcituranguloB  C  D, 
quem  reflexionis  appellant .  Nam  fi  radilis  caderet  in  D,vel  F,  reflederetur- 
<jue  ad  B,  non  ageret  Natura  per  Jincas breuiflimas ; cum  tam  A  D>  BD, 
quam  AF,  B  F,  longtores  fint ,  quam  aC,BC,  vt  demonftrauimus .  quod 
eft  abfurdum .  Atque  ita  demonftratum  eft,quod  Perfpe&fuj  aflumunt,  aa« 
^ulum  fcilicct  incidenciae  acqualem  efle  angulo  reflexionis . 


PROBL.    4.  PROPOS.  8. 

SI  quls  numcrum  mente  conceperit,quotei  vhita- 
tes  poft  tres  operationes  imperatas  reliquae  fint , 
conijccre  . 

I  VB  E  conceptum  numerum  per  qucmcumque  numerum  ,  vtper  ;.vcl 
?  vel  4.  vel  10.  &c.  multiplicari ,  &  proJudo  adde  tu  qucmlibct  numerum 
Inumero  muliipJicantc  numcratum .  Deinde  iube  ex  parte  aliquota  fum- 
mx  totius  i  mukiplicajQte  numero  denominata  aufcrn  finulem  parrL-m  ait- 
-       *  tjuotani 


57 
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38i      GEOMETR  •  P$  ACT. 

quotamnumeri  producli  cxmulriplicant c  m  numcrum  conceptum ,  hotf 
cft,ipfuninumcrum  conceprum.  Ita  enim  reliqbus  numirus  eric  hmilif 
pars  aiiquota  numen ,  quem  adiunxifti .  lEum  crgo  numerus  adiunctui  ti- 
bi  rroms  fic ,  babeatque  parcem  aliquocam  a  numcro  mttltipltcante  dcnomi 
natam^protndetibtcogrHtam  :  dices  reliquas  vnicates  illam  parcc:n_-# 
aliquotam  con/icere  .  Excmpi:  gratia  .  Concifia*  :v-'  i'  r  r,d!li  4'  IU~ 

bcnuiltipjica:i  pcr6\  fnmr  n.iubcaddi  numcrum  jo.  a  nramplicance*. 
numcratum,  fiunt  5-4.  Exfexta  partehuiui  furflmf  denominaca  a  muJttpli* 
carfR  numerb  6.  id  eft ,  cx  9  5c  Jctrahi  partem  rjuoque  fcxtam  priorts  nu- 
rneri  proJucti  z\.  nimirnm  ^.videlicet  lpfum  numerum  coacept«n>.  Ita^» 
namque  remanct  fexca  pars  numeri  adiuncTi  $o.nimiru:u  f,  quod  in  nunc 
uiodum  dcmonftratur. 

SIT  conceptusnumerus  A,quo  dticlo  verbi  frratia  in  6.  gignaturB, 

&  a  Jdito  E ,  riat  fumma  C  fcx  E»fttr« 


A 
4 


B 

C 

F 

24 

54 

30 

D 

E 

G 

4- 

9- 

5- 

te  aliquota  fammse  C,  denomtnatsUi 
a  6  dciraharur  D,  pars  ahquota  prio- 
risprodudifc,  denominaca  quoque 
a  €\  hoceft,  ipfemet  numcrus  conce- 
ptus  A,  reliquufque  fiac  numerus  G  , 
quem  dico  parcem  efle  aliquotam  nu- 
HfCri  adiundri  F,  a  numero  quoquc  6. 
denominatam  .  Quoniam  enim  ita 
cft  multiplcx  totui  Ctotius  E,vc  ab- 
hm  B,  cx  C,  ipfiui  Di  ex  B,  aWati ,  quippe  cum  ponator  E  ,  talis  pars  ip- 
a  fiM%  7.  fiusC,  qualisD,  ipfiusB,  denominata  videlicet  a  6.  a  J*;i:i;r  eric  quoque 
Jeptitffi  •      reliquas  r  ,  (  dctrafto  nimirum  producto  B  ,  cx  fumma  C  ,  )  ica  multiplex 
rcIiquiG,  (  dempto  fciliccc  D,  ex  E,  )  vt  cocus  C,  totius  E.quod  crac  de- 
monitrandum : 

E  S  T  autem  iucimdum  ,  hociJcm  eoniici  poflfe  intcr  plures  .  Nam  fi 
piurcs  concipianc  mente  numeros  ,  finguli  vidtlicet  lingulos  ,  nullo  eorum 
conicio,  quem  qttifque  numcium  conccpcril ;  C\  iubeas  qucmlibct  fuum_j 
numerum  itiuhiplicare  per  quemuis  numcrum  a  te  eledum  ;  deinde  addere 
numerum  3  tuo  ele&O  numeratum  ,  quicuftquc  illc  fit ;  ac  pcitremo  cx  pat ce 
aliquoM  fttmth8f,ctiiutl  dcnominator  cil  ivamcrus  a  tl?  eieciui.auferre  iimilem 
partemcx  pyodtiCtls  fingulorum  ,hoccl'  ipibs  ponceptos  numcros:rcliquus 
numcrjH  cuiufoue  eric  fimilis  pars  ourneri  adiecH 

Qy  O  D  N  maluerrs  Jiu:ribs  rujuncrqs  ,  dic  rc fecundus  fu;im  rcfiJuurn 
duplicet ,  &  feftius  triplicct ,  c\c.  Tta  erahi  cdhfjcles  pthni  refiduura  cilc 
ilJam  partem  aliquotam  numeri  adiecti  r^cundum  rero  lubcrcduplum  il- 
lius ,  c\:  ceqrcium  triplum ,  &c.  Vbi  rides  cos  reiijHum  illud  per  quofcunque 
numejrpi  poflc  mulriplicarc,dtrimodo  mcmor  i\s  in  coiujcKmuis  numcris^pcr 
quot.  numcros  i\iCtx  funt  mulcii^licatioucs . 


PROBLEMA  5 
DATV 


PROPOS.  9, 


M  nuuicium  quacliatum  in  quotuisqua- 

dra- 
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dratos  numeros  partiri . 

QV  A  M  VI  3  problenuhoc  videatur  fereimpoflibile :  (quienim  fieri 
fotelt,  dicet  aHquis  ,  vt  quilibec  mimerus  quadratus  diuidi  poiTit  in  quotlt 
bet  iiumeros ,  qui  omnes  fint  qiudrati  ? )  (olutto  tamen  eius  non  eft  diffici- 
Jis.  Stt  igicurquadraaiis  mjmerus  ddtus  $6.  diuidendus  in  ?.  numeros  qua- 
dratos.  Per  ea,qur  ad  propof.47.Iib. i.Euclid  fcripfimus,  reperiantur  tres 
numeri ,  quorum  maiei  is  quadrattis  reliquorum  quadratis  fit  «qualis^nimi 
rum  ? .  4,  Deinde  dic  :  Ct  %  .dant  4.  quid  dabunt  6.  quadrata  videlicet  ra- 
dixdatiquadratf?  Item  (1  ?.  dant  j.quid  dabunto*?  Inueniefque  —  ~  .  dc 
fftsrjr.  hoc  eft,  4-7-.  &  j  radires  duorum  quadratoruni  quadrato  $6.  da- 
to  aequalium  .  Nam  cum  ita  .ft.habeat  1  a4ix  6,  ad  inuentos  duos  numeros, 
vc  f.  ad  4.&  },  ex  couftrudione  :  fiet  ex  iateribus  6.  .  trianguium 

rectangulum,  fimile  niniirum  triangulo  rcclangulo  exlateribus  con 
ftru&o  .  *  Igicurquadrati  ex  4^~.&~xyi*\;s  erimt  quadrato  radicis  6*. 
dato.  Rurfus  fi  fiac ,  vt  s-ad  4.  &ad  ita  ?-f  .ad  aliud 5 ( fumen do  minq- 
rem^radicem  inuentam  ,  necoincidamus  cum  aliqua  prjecedente  radice  rarn 
Inuenta)  inuenientur  alij  duonumeri  a  quor-im  quadrati  aequales  fint  qna- 
dr^to  radicis  .nimirum  2.-£--f-.&  fc-^rr^  Atqne  *ta  iam  (relitfa  r.dice 
)  inuenta?  erunt  tres  radixes  4^-.  %  -§--£-.  z-^-f-.  quarum  quadraci  a> 
quales  erunt  quadrato  $6.propofirb  .  Eodem  modo  fi  fi„t,vt  j.ad  4.&  ad 
ita  z .  a  j  .  adaliud  ,  rcpeiientur  duae  ali«  radices  i—JLJL..  &  I__-_L__7.# 
Quare  (  reli_ta  radice  1  % cuiusloco  duis  inueniams  J  jmienfte  iarr___» 
erunt  quatuor  radices  4-—.  f—Hr~r:  &  **T  *  T  °,uarum  numeri 

quadVatt  quadrato  ^oVrqnaies  eiunt.Demque  fi  rurfus  fut  vt  5.ad  4.&ad 
itar-y-'  -7-.  minor  raiix  intieiua  ad  aliud,reperientur  duac  aliae  radice, 
l~~l^-r-& "T  4-f"-QildcirC;1  ( Ie}^a  radice  r—-  -f-.  pro  qua  duas  pio- 
ximas  inuenimus )  inuentae  erunt  quirique  radices  _-f— |-.  /— |-  i-, 
&  -~~tt-  quarum  quad^ati  numeri  i?-^  S-f-r-f* 

dratum  jd.Atque  in  nunc  modumplures  quadrati  inueniri  poterunt  arqua- 
los numero  $6Yfi  nimirum  fiat,  vr^.ad  4.&ad ^.iia  vitimaradixrnueati 
j___5_^-.qiii  miqiina  eft3  ad  aliud,ckct 

T  H  E  O  R.    5.  P  R  0  P  O  S.  io. 

PROPOSITIS  duabus minutijs inasqnaiibus; mi* 
nutia5cuiusnumcrator.ex  illarum  nnmcratOTbus3 
denominator  autem  ex  dcnominatoribus  conflatur, 
maior  quidem  eft  minore,  minor  vero  maiore* 

SINT  duae  minutias  ihaequales,  maior-{-.&  «ninor-l-.Tungintur  tam  ntiwe 
fatores,quam  denomina:ores,vt  fiat  minutia-p-Z.  Dico  hanc  maioreniefle, 
^uaal  _±.#  &  miuorem  cjuam-j  •  QuoJiUiu  enim  pxiwx  eft  rainucia  -f  -  quam 


a47. 


1 


3*4 
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/  1  ij.quinti 
b  iS.ytttxti 


mntt 


-^-.erit  per  propof.S.  Minutiarum  lib.o.EucI.  maior  proportio  j.ad  f  quant 

4.ad7.  *  Et  pt  rmutahdo,  maior^.  ad  4, 
quam  Uad  7.  t>  tgiwr  &  componendo,  ma- 
ior  j.4,fimaJ,  h  >c  eit,  7.  ad  4  quam  s.  7.6- 
mtil,ideft,quam  iz.ad  y.c  Ec permutando,  maior7.aJ  i^.quam  ^.ad  7.Ac. 
p:oinde  perpropof.  8.  Mmutiarum  Jib.o.  Euclid.  maior  erit  minutia   j  ^ 
quim-^  quod  eit  primum  . 
Aij.qninti      DBINDE  quia  minoreft     •  qi-am  -f-  erit  Pcr  PWP°£  3'      in  u  tiaruii* 
e  is.ttuimi  lib.o.LucIid.  minor  proportio  4,  ~d  7.  rjuam     ad  ?.  ^  &  ptrflltftandoa  mi- 
fij.quitti  nor  4.ad  ?.  quam7.  ad     *  i^itur  &  cornpcnendo  minor        hmul,  id  eft, 
7.ad  j.quam  7.?  limul ,  hoc  cit.  quam  ii.  ad  f./Et  permtttando  ,  minor 
7.  ad  12.  quam     ad  f.  Ac  promde  per  propof.  o.Minuciaruir.  lib.  o.  Eud, 
winorerit  miuucia-p-J.quain-j-.  quodeit  fecundum. 

TIIEOR.    6.  PROPOS.  II. 

SI  duonumeriinterfepriminonfint  aml^o  quadra- 
ti,  aut  cubi;  neque  eorum  aeque  mukipJi  ces  vlli, 
quadratierunt,autcubi.  Etfieorum  a:que  multi- 
pliccs  aliqui  fint  ambo  quadrati5aut  cubi^etiam  ipfi 
erunt  quadrati,aut  cubi . 


g  ij.feftlmi 
h  1 1.&  1 1. 

4Ct*Ht  . 

1  8.  otUui» 

k  r.  tfttui. 

1  corclL  2^ 


S  I  N  T  cnim  A  ,  B  ,  numeri  inter  fe  pritni  ,  &  non  ambo  quadrati ,  vel 
CUoi  ,  quamuis  vnus  eorum  quadratus  lit ,  vel  cubus. 
fintque  eomm  ftque  multipJiccs  C  ,  D .  Dico  neque 
hos  efle  ambos  quadratos  ,  aut  cubos  .  Sint  c:iirn,li  fic- 
ri  potclt ,  ambo  quadrati ,  vel  cubi .  Et  qi  oniam  idem 
numerus  multiplicans  A  ,  &  B  ,  fecit  C ,  &  D,  quod  hi 
illorum  iint  acquc  mulcipliccs  :g  crit  A,  ad  D  ,  vt  C,  ad 
D.  h  Cadic  atucm  inter  C,  &  D,  vnus  mcuiui  propor- 
tionalis,  autduo.  t  Igicur  & ioter  A  , B ,  vnus  cadec 
medius  proportionalis ,  aut  duo .  Cum  crgo  cxtremi 
A,B,  ponantur  iuter  fe  priflli ;  k  crunt  omnes  trcs ,  vel 
quatuor  proportionalcs,  minimi  in  fua  pi  .portione:  /  Ac  proindc  A,  B  , 
ambo  quadrati  erur,  vcl  cubi .  quod  eltcontra  hy potheiim. Non  ergo  C,D, 
ambo  quadrati  fanrJaut  cubi.quod  crat  oitendcndum. 

S  E  D  (!nt  iam  C,  D,  inforum  A,  D,  intcr  fe  primonim  aequc  multipli- 
ccs ,  &  ambo  quadtati ,  vcl  cubi .  Dico  ctiam  A  ,  13,  ambos  efife  quadratos, 
vcl  cubos .  Si  cnim  non  funt  \  ncquc  ipfi  C\D,crunt  ambo  quadratijvcl  cu- 
bi,  vt  dcmonftratum  cit.quod  cum  hypothcli  pu^nat. 


A 

4- 

c 

12. 


B 
1 1. 

D 

33 
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H  I N  C  fit,(i  tam  Numcr»tor,qujm  Dcnomiaator  alicuius  minuticftie» 

ric 
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rit  quadratus,aut  cubus :  tam  Numeratorem  quoque,  quam  Denominatorenr 
eiufdem  minuciae  admmimos  reductse  ter:mnos,elIe  quadratum,  vel  cubum; 
cum  minimiterminiiintnumeri  inter  le  primi,  habeantque  eandem  pro- 
portionem  ,  quam  Nurneracor ,  ac  Denominator  prioris  minutiae :  quippe 
cum  minutiae  (int  asquales .  Item  (i  vterque  numerus  minutiae  cuiufpiam  in 
minimis  tenninis  non  (it  quadratus  ,aut  cubus,  neque  vtuuuque  numerum 
tkerius  minuciae  aequiualcntis  efle  quadracum,auc  cubum. 


THEOR.    7.  PROPOS.  u. 

I  N  omni  quadrilatera  figura  reftilinea,  tria  latera>vt 
libet/aflumptajmaiora  lunt  reliquo  latere. 

8IT  quadrilaterum  ABCD.  Dico quaelibet tria latera , nimirumDAf 
AB,  BC,  fimul  fumpta  eFe  ma 
iora  rebquo  iatere  D  C.  Dutfa 
enim  diametro  BD;  *  erunt  re 
£tx  BD,  B  C.  maiores  quarru* 
D  C  ;  Scd  eadem  ratione  A  B, 
A  D  ,  maiores  funt  quam  B  D . 
Maioreserunt  ergo  tres  A  D, 
AB,  BC,  quam  duae  B  D,  B  C> 
ac  proinde  multo  maiores,  qua 
D  C  .  Idemque  demonftrabi- 
tur  fimili  modo  de  quibufcun- 

que  alijs  tribus  Iateribus  ,  vt  conftat .  In  omni  ergo  quadrilatera  figura  re- 
clilinea,tria  latera,vc  Iibet,amimpta,maiora funt  reliquo  Jatere .  quod  erat 
demonitrandum . 


PROBL.    6.  PROPOS.  13. 

D  A  T I S  tribus  punftis5per  qua?  circulus  defcribetv- 
dus  fityinuenire  alia pun&a, per  qux  idem  circulas 
tranfirc  debeat . 


S  O  L  E  N  T  interdum  tria  data  ptinfca  tam  parum  inter  fe  diftare ,  aut 
ferc  in  re&a  Iinea  iacere ,  vt  non  facile  eorum  centrum  inueniri  pollic ,  pro- 
ptcrea  quod  redsefecanies  lineas  illa  puncta  conneclentcs  bifariam  ,  &  ad 
angulos  re&os,nimis  oblique  fe  in  centro  interfecant .  Vt  igitur  niagis  ex- 
quifite  centrum  reperiatur,  inueftiganda  erunt  alia  duopuncta  ,  vel  plura, 
per  qux  idem  circulus  inccderc  debeat ,  hoc  modo .  Sint  data  tria  punda^ 
AjB,Ct  Iunctis  reclis  AB,  AQBC,  conftituacur  fuper  bafem  B  C>  triai  >u 

C  c  c   /  ludi 
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lum  BCD,triangulo  ABC,sequilaterumjta  vr  angulus  D,  vergat  in  eam  par 
tem,verfus  quam  ciramferentia  defcribenda  tranlire  debetjateraoue  «qua- 
Jianon  ab  codeni  punflio e#eant, hoc  cft  ,  latusCD,  lateri  BA>&  hn.r  BD, 
lajteri       lit  aequaie ;  Quod  quidcm  fiet,ii  ex.  C ,  arcus  deljneecur  ad  intcr- 


uallum  B  A,  quem  alius  arcus  ex  B,ad  interuallum  C  A  ,  delineatus  fecet  ia 
a  8.  />r/W.  D.  a  Erit  cnim  angulus  D ,  angulo  A  ,  sequalis :  b  ac  proinde  circulus  per 
bfchcL  21.  rria  punfta  A,B,C,  defcriptus  tranfibit  quoque  per  quartum  punclum  D.Ea 
tertij,  dem  ratione ,  (i  fuper  bafcm  C  D,  triangulum  conft  ruatur  CDF ,  triangulo 

BCD,acquiIaterumordine  prsjditfo,  ira  vt  latus  DE,Iateri  CB,  &  Iatus  CE, 
lateri  BD,acquale  (it,inuentum  crit  aliud  pundum  B,  per  qwod  cireunferen- 
tiaincedat.  Atque  eadcm  arte  reperictur  aliud  punCtum  F,  per  triangu- 
Jum  DFF,  triangulo  EDC,arquiIatenim  ,  &e.  Booeffi  modo  ex  altera  par- 
te  reperietur  aliud  pun&um  G,  per  triangulum  ABG,  rriangulo  B  A  C,  ae- 
quilarcrum  ,  &  f\c  deinccps.  Si  igitur  eligantur  tria  punda  ,  ira  vt  rectae  ca 
connecrentcs  conftituant  quali  angulum  reftum  ,  qualia  funt  tria  punfta  A  , 
C  j  D  ,  6t  cx  proximis  A  ,  C  ,  ad  quodcumque  i<U  m  interuallum  bini  arcus 
dcfcribanrur  ,  &  cx  pioximis  C  ,  D,  bini  altj  j  ac  pcr  interfecltoncs  hotltfli 

arcutim  re&ae  lineae  emietantur ,  fecabunt  fe  fc  in  cenrro  H ,  &c.  A  ptiiTima 
quo quc  efTent  ti u  ptm&a  G>B>D,  quauiuis  angulus  D13G,  acutus  u*t .  Iteni 
ti  ia  pun&a  g,b,l,&  C>il,F,  &c 


PROSL. 
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PROBL.  7.  PROPOS.  14. 
D  A  T  O  exceflfu  diametri  Quadrati  fupra  latus ;  Item 
dato  exceffu  diametri  Rhombi  fiipra  latus5vel  lateris 
fupra  diametrum  ( quando  iilud  maius  eft)  vna  cum 
vnoRhombiangulo:  Dato  praftera  exceflu  diame- 
tri  Re&anguli  fupra  vtrumlibet  kterum  incTqua- 
lium ,  vna  cum  angulo  >  quem  diameter  cum  eo  la- 
tere  facit  5  vel  vna  cum  propcrtione  eorundem  in  z- 
qualiutn  laterum :  Datodenique  cxceffu  diametri 
Rhombcidis  fupra  vtrumuis  laterum  inxqualium, 
vel  vtriufuis  ina:qualium  laterum  fupra  diametrum 
(quando  illud  maius  eft) vna  cum  vno  angulo  Rhom 
boidis  3  &  infuper  cum  angulo,  quem  diameter  cum 
eo  Iatere  facit,  vel  infuper  cumproportioneduo- 
rum  laterum  inirquaIium;Qiiadratum  ipfum,Rhom 
bum3Redangulum3  &  Rhomboides  conftituere. 

H  O  C  probIema,quod  ad  quadratum  attinet,  alio  modo  ad  finem  Iib.  2. 
Euclid.  abfoluimus.  Sic  A,datus  exceflus  diamctri  quadrati  cuiufpiam  fu- 
pralatus.  Fiatquodcunque  quadracum  BCDE,cuiusdiamecer  BD,  excedac 


JatusexcerTu  DFjqui  C\  arqualis  fueritdato  cxcettvi  A;fa<5him  eric,quod  iube 
cur:*Siveroin*quaIis,*fiatvtDF,  ad  datum  excemim  A ,  ita  diameter  zit-fexti. 
BD,ad  BG,  perficiaturque  quadracum  Hlj  quod  dico  elleid ,  quod  quaeri- 
tur  .  Sumpta  enira  retfa  G/C,  ipfi  A,  asqiiali ,  quoniam  cft  per  conftruftio- 
nem,n  toca  BD,  adcocamBG,  icaDF,  ablacaad  A,hoccft,  ad  G  K  ,  abla-  .  . 

tam  ;  h  erit  quooue  vt  tora  BD,  ad  toram  B  G,  ita  reliqua  B  F,  ad  rcliquam  b  r9-?f"«" 
BK.  Lt  permutando,  vcBD,  adBF,  i«J>G,ad  RK.  c  Eftaucem  v  t  B  D  ,  ad  c  7-1»*»** 

Ccc    z  bF, 
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BF5itaBD,  ad  BC,  (  quod  BF,  B  C,  sequales  Gnt ;  cum  DF,  ponatur  excef- 
t  4.  /**r?.  fus  diamecri  BD,fupia  latus  BC>  Et  vl  BD,ad  BC,ita  BG,  ad  BH.  Iguur 
b  9.aninti    ktk  ^uoq.  vt  BG,ad  BK,ita  BG,aJ  BHi^Ac  proinde  BK,BH>»«luaIes  erunt. 

Diametcr  crgo  UG,  fuperac  latus  BU,hoc  eit,BK,  rccta  G  K,  quas  dato  ex- 
ceflui  AvScqualis  eft  Quod  eit  propojmim. 

S  I  T  deinde  #,cxcefliis  diametri  in  RhomSo  aliquo  funra  Iatus ,  vna_, 
cumang-iIoL,  datus.  l  iac  Rhombus  qujcunque  BC  D  E,  hubens  angulum 
Czqualcm  dato  angul  >  L,  V|  in  primo  Rhombo  ,  vel  angulum  B,  vc  in  fe- 
cundo.  StaeergodtameterofJponi  debeat  dato  anguloC,  vc  in  pnmo 
Rhombo ,  (iue  dacum  ungulum  B,fccarc  ,  vt  in  fecundo  ,  ducacur  dumeter 
UD,exccdens  iatus  BC,recta  DF,  quae  fi  atqualis  fuerit  dato  exccflui  a  ,  fcu 


a  n.fexti.  clum  erit ,  quod  iubetur  :Si  vero  inoequalis,  e  flac  vt  D  F,  ad  exceiTum  da- 

tum  A,  ita  diameter  BD,  ad  BG,  compleaturque  Rhombus  H  I,  quem  dico 
efle,eu:n  ,  qui  quaeritur.  Abfciifa  enim  recta  GK,exccflui  dato  A,aequali,ad- 
hibenda  eft.cadem  oninino  dcmonftratio,quae  in  quadrato  faCta  eft . 

QV  O  D  ii  diameter  larerc  Rhombi  minor  fueric,  (ic  datus  excciTus  A  , 
latens  in  aliquo  Rhombo  fjpra  diametrum,  vna  cum  angido  L  .  Conftrua- 
tur  P  hombus  quantufcunqtie  B  D  C  E  ,  habens  angulum  D  ,  aequalem  dato 
angulo  L,vt  in  tertio  Rhombo  .  Etquia  vc  lacus  fuperet  diametrum  ,  du- 
d  infrimi.  cendaeft ^iameter  per  angulqj  obtufos ,  (quoddiamcter  pcr  acutos  an- 
gulos  duda  fempermaior  efl  Rnombi  latere)  ducacur  diameter  BC,  quam 
latui  BD,  excedat  rc&a  D  F ,  quae  ii  KQuaiis  fiierk  eiccilui  dato  A  ,  fa&um 
erir,quod  iubetut :  Si  vero  inaeoualisj  fiic  vt  D  I\  ad  exccrtum  a  ,  ita  B  D , 
Jarus  ad  IG,  complcaturquc  Rh  >mbus  Gl,c!rca  eandem  diamctrum,  qtiera 
dicoefle qiixfitum.  Abfciflanamque  reda  Gk,  arquali  exccffui  A:  fictde- 
raonftracio,vt  in  quadrato,vt  perfpidnum  cft,ii  focodiametrorum  BD,  BG, 
Iri  quadrato,fumancur  hic  latera  l>D,BG. 

1  V  N  C  aucem  latus  Rhombi  maius  erit  dfcatetro  (  vthocetiam  obi- 
tcrmbneamuf)  cum  femiflis  ariguli  obtufi  maior  fuerit  angnloacuto  eiuk 
dcm  Rlu.i.mi.  Nam  C\  in  tcrtioRhomboanguhis  (  BD,  qui  femilfis  eft  an- 
guJi  obtufi  B,  vc  m  fchol.  propof.  34.110.1.  Euclid.oltcndimus ,  maior  flt  aa 

gulo 
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guloaeutoD;  *erfc)atu$  3^,  hoc  e!t,  CD,  maius  diametro  B  C,  in  trian-  a  i$.primi 
guIoBCD.  Quandoautem  femitfjs;  anguli  obtufi  fucrit  minor  angulo 
acuto,vc  in  Rhombo  (ecundo ,  £  eric  diamecer  lacere  maior  in  criangulo  bic.primh 
BC  D.  r 

T£RTIO  firdacus  excelfus  A  .  diamecri  rectanguli  alicuius  fupraalte- 
riim  lateriim  inarqiialium  ,  vna  ciuii  angulo  L,quem  diameter  cum  eo  Jate- 
re  confticuic ,  uel  vna  cum  proporticnc  M  ,  ad  N,  quam  illnd  latus  ad  alte- 
rum  habet  .  Si  ci  go  angului  L  ,  eft  fcrnirccto  minor,  vel  certe  proportio 
M,  ad  N,  maioris  inar.qualitatis  ,  vtin  priori  rectangulo  ,  erit  A  ,  exceflus 
diametri  fupra  maius  latus :  Si  vero  angulus  L  ,  eft  maior  femire&o ,  vcl 


proportio  M,ad  N,  minoris  ina?qnalitatis  ,  erit  A,  excefllis  diametri  fupra 
minus  latus .  Conftituatur  ergo  angulus  CBD,anguIo  L,  aequaljs ,  flatque 
rectangulum  BCDE,circa  afliimptam  diametrum B D.Vel fiarBC,  quan- 
tacunque  ai  CD,  perpendicularem ,  vt  M,  ad  N.J  completoque  reftangulo 
C  E,  ducatur  diameter  BD,  excedens  latus  BC,  recla  DF,  quae  fi  fuerit  a?- 
qualis  dato  exceiTui  A,  conftru£um  eric  rectangulum  C  E,  quod  quaeritur  : 
Si  vero  inarqualis,fiat  vt  DF,  ad  excelTum  datum  A,  ita  B  D,  ad  B  G,  com- 
pleaturque  re&angulum  HT,quod  eric  quasfitum  .  Abfcifia  enim  rectaGK, 
asquali  excefliii  A>demonftrabitur  propolTtum,vt  in  quadrato  . 

QV ARTO  &  vkimo  lit  in  aliquo  Rhomboide  datus  cxcefliis  A,  diame 
tri  fupra  vtrumuis  ina?qHaIium  laterum  ,  vna  cum  angulo  Rhomboidis  O , 
&  infuper  cum  angulo  L,que  diamerer  cu  lacere,cuius  exceiTus  fumptus  eft, 
jefficir,  vel  infupercil  p'-opo;  cione  M,ad  N  qu3  lacns  illud  ad  alccrum  Iatuj 
habec.Coflicuacur  angulus  BCD,in  prima  figura,velC£L,in  fecuda,dato  ari 
gulo  0,3equalis.DeindefiuediameterdatoanguloC,opponidebeat,vt  inpri 
mafimra,fiuedatumangulum  CBE,  fecare,  vt  in  fecunda,  fiacadB  ,  an- 
gulus« C£D,  angulo  L,  dato  tfqnalis  ,fccecque  CD>  redam  B  D,  in  D  :  vcl 
flac  vc  M , a i  N,ica  BC,ad  CD>  ac  Rhombotdes  compleacur  CE:crius  dia- 
mecer  lacus  BC,  cxcedac  refla  D  F.  quse  li  aequalis  fueric  daco  excelTui  A, 
fattum  erit,qupd  iubecur  .  Si  vcr^iniq  ia!is ,  fiat  vc  D  F,  ad  exceflum  A  , 
ica  BD.ad  iiG,compleacurque  Rhom*  oid:s  H  I,  circaeandem  diimemirn 
BD,quod  dicoetfequaeficum.Nam  firefececur  GK,exceflui  A,aequalis,adhi 
kenda  eft  eadcm  demonftratio,qujE  in  praecedentibus. 

QyOD  £  diamecer  Khoojboidi*  cuiuipiam  minor  meric  latcrc  maiore, 
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vt  in  tertia  fTgura.  Sit  darus  exceflus  A  ,  lateris  maioris  in  aJiquo  Hbom* 
boidefupra  diaroetrum  ,  vna  cum  angulo  O,  Rhombo idis,  &  infuper  cum 


ftngulo  L,  quem  diameter  cum  illo  latere  maiore  efficere  deber ,  vel  infuper 
cum  proportione  M  ,  ad  N  ,  quam  maius  latus  ad  minus  habet .  Coniti- 
tiiattirangulus  BDC,  dato  angulo  O,  arqualis  :  Etfieftacutus,  fatinB, 
anoulus  DBC,  angulo  L,a?qualis  ,  (  G  datus  angulus  Rhomboidis  foret  ob- 
tiifus  ,  nimirum  DBE,  conftittiendus  cffet  angulus  DBC,in  ipfo  angulo  da- 
to  )  fecetquc  rcfta  BC,  reclam  DC,  in  Cj  vel  har  vt  M  ,  ad  N  ,  ira^B  D,  ad 
DCjac  Rhomboides  complearur  DE,  cuius  Jarus  BD,diamerru  BC,fuperet 
reaaDF.qua:  fiaequalis  fueritd.no  excefliii,*  fk&&  crir,quod  iubertirrSi  vero 
inarqualis,h\u  vt  DF:ad  A,ira  BD,  ad  BG,  perfkiarurquc  Rhomboides  G  J, 
qucd  dico  efle  quaefirum  .  Nam  lieapiatur  GK,  sequalis  iplT  A,demonftra- 
biturpropolmim,vtfiipra  in  quadraro,(i  loco  diametrorum  BD,BG,ouadra 
ti,accipianturhic  latera  BD,  BG,vt  peifpicuum  eft, 

TVNC  autem  latus  mains  diametrum  cxcedct,  quando  Mgulm  ,  quem 
diameter  cum  minore  larere  efficir,maior  eft  acuto  angulo  Rhomboidis.Na 
a  io.  frimi  6  ^  tertia  figura  angulus  BCD,  maior  eft  angulo  D^a  erit  rcda  B  D,  ma- 
ior,quam  BC. 


THEOR.    8.  PROPOS.  15. 

I N  rcftangulo  parallclogrammo ,  fumptis  cxccftibus, 
quibusdiamctcrduo  latera  lupcrat;  Rcdangulum 
fub  diftcrcntia  exccflimm,  &  miuorc  cxceflii  bis 
fumptum  jvnacumquadrato  minoris  cxccfliis  bis 

fiun- 


a  20.  pmu 
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fumpto^quale  eft  quadrato  re&£5qua  minus  latus 
niiiiorcm  cxceiTum  fuperat. 

SIT  reftangulum  AC,cuius  diametro  BD,ajquaIis  (7t  rcftaB  E,vtexce£ 
fus  mmor ,  quo  diameter  maius  latus  B  C ,  fupcrat ,  fit  C  E;  Sumpta  autem 
BF.aRquali  mmori  lareri  CD,  vt  E  F,  excefliis  fit,quo  diameter  B  D ,  vel  illi 
aequahs  B  E.  rninus  latus  C  D  ,  vel  iili  aequalem  B  F,  fnperat :  ac  proinde_s 
CF,  fit  diffS  entia  excefluum  EC,  E  F.  *  Et  quia  iatera  BC,CD,  maiora 
iunt  latcre  B  D,  hoc  eft,  refta  B  E,  dempta 
communi  B  C ,  eric  reliqua  C  D ,  maior  , 
quam  reliqua  CEj  ideoque  &  BF,  sequalis 
iph  C  D,  maior  eric,  quam  C  E  .  Abfcif- 
fa  ergo  FG;  ipfi  CE,aequ*ii,  erit  B  G ,  ex- 
ceflus ,  quo  minus  latus  B  F ,  minorem  ex- 
ceflum  FG,fuperat ♦  Dico  recTanguIum  bis 
fumptum  fub  FC,  differentia  exceflTuUjVna 
cum  qu2drato  minoris  exceflus  CE,bis  fum 
pto,  aequale  efle  quadrato  reriae  BG,qua  mi 

nus  latus  BF,  minorem  exceflum  F  G  ,  fuperat .  I  Quoniam  enim  quadra- 
tum  rectae  BE,  aequale  eft  quadratis  reftarum  BC,  C  E,  vna  cum  reftangulo 
bis  fub  BC,  C  E,  hoc  eft,  re&angulo  femel  fumpto  fub  B  C ,  &  refta  ipfius 
CE,  dupla  :  c  Eft  autem  rectanguium  fub  BC,&  dupla  ipiuis  CE.cqutlc  iq 
c^angulii,  fub  BF,-&  dupia  tpfi-wo  C  C  ,aequale  redangulis  fub  B  F  ,  &  dupla 
ipfius  C  E  ,  &  fub  F  C  ,  &  dtipla  ipfius  C  E  \  hcc  eft  ,  redangulo  fub  B  F , 
&  CE,  bis  vnacum  re&angulo  fub  F  C  ,  &  CE  ,bis  ;Erit  quadrarum  recla? 
BE,  fiue  refta?  BD,  aBquale  quoquequadratis  re&arum  BC  ,  CE  ,  vna  cum 
re&angulis  fub  BF,CE,  bis,  &  fub  FC,  C  E  ,  bis ;  Ac  proinde  &quadrata 
rectarum  B  C  ,  C  D ,  d  quae  quadrato  reclae  B  D,  xqualia  funt ,  aequalia__* 
crunt  quadratis  re&arum  B  C ,  CE,  vna  cum  reaangulis  fub  B.F ,  CE  ,  bis, 
&  fub  FC>  CE,  bis  .  Ablatoergo  communi  quadrato  re&ae  B  C  ,  erit  reli- 
quum  quadratum  redar  CD,hoc  eft,  re&ae  BF,  aequale  reliquis  re&angulis 
iub  BF,CE,  bis,  &  fub  FC,CE,  bis,  vna  cum  quadrato  redae  C  E ,  Addito 
igitur  communi  quadrato  rectae  FG,  erunt  quadrata  redarum  B  F,  F  G,  se- 
qualiareCtanguIis  fub  BF,  CE,bis,&  fub  FC,  C  E,  bis,  vnacum  quadratis 
re&arum CE,  FG.  f  Sed  quadrata  reftarum  BF,FG,  aequalia  funt  reftan-  cjfecutdi 
gulo  fub  BF,FG,  bis,  vna  cum  quadrato  recta»  BG.Igitur  rc<£hngulum  quo- 
que  fub  BF,FG,boc  eft,  fub  BF,  C  E,  bis ,  vna  cum  quadratoreda?  B  G  ,  a- 
quale  erit  rc&angulis  fub  BF,CE,  bis,  &  fub  FC,  CE,bis,  vna  cum  quadra- 
tis  redarum  CE,  F  G  .  A  blato  ergo  communi  redangulo  fyb  B  F,  C  E,  bis 
fumpto ;  erit  reliquum  quadratum  BG,  CEquale  reliquo  rectangulo  fub  F  C> 
CE,bis,vna  cum  quadratis  reftarum  CE,FG:  hoc  eft,je«ftangulum  fub  FC, 
diftercntia  cxcefl'uum,&  C£,minore  exceflit  bis  fumptum,vna  cum  quadra- 
to  minoris  exceflus  CE,  bis  fumpto,  equale  eft  quadr;»to  refte  BG,qua  nii 
•us  lacus  BF,minoreiH  excefluin  FG,fuperat.  quod  crat  demonftrandum_j. 


b  A.fecundi 
c  i.fecundi 

d  tf.frimK 
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PROBL.    8.  PROPOS.  i£ 

D  ATIS  duobus  excefTibus  ,  quibus  diameter  rfr 
ftangulivtrumquelatusfuperat,  vcrumque  latus, 
&  diametrum  inuenire . 


a  47  pnmi. 


S  I  T  datus 
maius ,  ita  v 


:us  excefliis  FE,  diamctri  fupra  latus  minus ,  &  C  E,  fupra  roa- 
t  diflferentia  excefluum  fic  F  C  .  Ex  C,  edu;atur  ad  F  £  ,  per- 
pendicularis  CL,capianturque  CH,H [,EJT,minori  cxccflui  C  E,  arquales  , 
ica  vctorse  CI,CK, aequales  fint,vt  pore  ipfius  C  E  ,  duplae ,  perhciaturque 
parallclogrammum  F  I .  Diuifa  deinde  FiC,  bifariam  in  N  ,  dcfcribatur  ex 
N.per  F,&  K,femicirculus  FLlC,  fecans  CL,in  L.Duaa  denique  HE,  fuma- 
turilli jequalisCM.iungaturq.  reda.LM.Dico  LM,difterenriam  efle  mter 
minus  latus  quaeficum,  &  minorem  exceflum  datum  CE,  ita  \Z  C  E  ,  addita 
ad  LM,  efficiat  minus  latus  j  cui  &  addacur  F  C,  diflerentia  datorum  cxcel- 

fum,fiit  maius  latus.(  Eft  enim 
difterentiaexceiluum  diame- 
tri  fupra  vtrumque  latus  rc- 
ctanguli  aequalisexceflui  raa- 
iorishceris  fupra  minus  :  vc 
rn  figura  prcecedentis  propof. 
patct  i  vbi  diamcter  eit  B  D  , 
vel  B  E ;  excefliis  maior  F  E  , 
quo  diamct°r  minus  latus  BF, 
fjperat ;  exceflus  minor  C  E  , 
quo  eadem  diameter  maiusla 
tus  BC  ,  fuperat :  eftque  F  C  , 
difterencia  exceftuum ,  cxcef- 
fus,quomaius  Iatus  BC,  fuperatminus  BF,)  Actandem  nuiori  laceri  in- 
uento  adijciatur  minor  excefliis  C  E,  vt  diametcr  habeatur .  qux  omnia  ita 
dcmonftrabuncur.Perpraecedencem,  rectangulum  fub  F  C  ,  diit:rentia  ex- 
ccfliuim  ,  &  C  £  ,  minori  exceflu  bis  fumpcum  ,  hoc  eft  ,  rcchngiilum  F  T, 
vna  cum  quadrato  reclse  C  E  ,  bii  etium  fumpco  ,  hoc  efl  ,  vna  cum  qua- 
drato  reftje  H  E ,  vel  C  M  ,  sequale  cllquidraro  recljc,qu.i  rmnus  latus 
qudcfitum  ,  minorcm  exccfliim  C  E ,  fupcrat.  Cum  ergo  quadratum  rc£tx 
cL,3equale  lit  re&angulo  F  I ,  v:  cx  rjemonftratione  rlrimae  propof,  lib.  2. 
Eucl.cqnftat  jcrunt  quoqttc quadrtta  rcchrum  Cl,  CM,sequalia  quadrato 
ciufdL-in  rccta*,  qua  .ninus  latus  quxlitum  fuperat  minorem  cxccflum  C  E  , 
a  Ac  proindcciun  quadratis  rcctarum  CL,  CM,  fit  arqualc  quadracum  re- 
clcE  LM:  cric  quoquc  quadratum  re<fht-  LM,  acquale  quadraro  rcdtt|  qua  mi 
nus  latus  quaefitum  minorem  cxccflum  Cl  ,fupcrat#  F.lt  ergo  L  M  ,  excef- 
fus  minorislaccris  quGefiti  fupra  minorcm  exccfliim  C  E  .  Idcoquc  refta  cx 
LMj  C  E  >  conflata  ci  ic  minui  latus  qusfitum:  cui  ii  addatur  F  C,  diftercn- 

tia  exccfliium,fict  niaius  Iatus  oiidclirum  :cui  li  tandcm  in  nor  excefus  C  E, 
tdijciatur.conflabitur  diamcccr  QUftfict .  QUS  omnia  dcmonitranda  erant. 

CO- 
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COROLLARIVM. 


iiZrS!*  ™  c,ah[s  q»«iw«m  arquale  eft  reclangulo  Fr,fub  FC, 
£  o  n  ,7XCe(ll'U^>&  dUpk  min°ris  eXCcflils  CH.comprfhcnfo,  vna  cuS 
SftrJSS^mW°,B  GB'^--«^«i  C  Ej  eflicitmi. 

*xcelfuum,&CK,dupIominoris  exceflus  CE,comprchenfo aequale eft.vc 
«n  dmonftrat.one  d.etnmeft;  &rrdangukin  CP,  duplum  eftqJad  ati  ex 

Ste  S?SiS&  rftr,pqUrad,rat°  fea*  C  M '  ^'^,e :  «it  quadratum 
reaan§ul°  FP> fub  ma,,ori  exa  ,r"  F£>  &  E  1'.  -M*  ™»>oris 
e  ceiius  CE,  contento  xqua.e  J  *  ideoque  LM,  media  proportionalis  eric  «  17./««4 
•ntcr  maiorem  exceflum ,  ac  duplum  minoris  exceflus.  Ouocirca  fi  inter  ma 

1,  .T.^l  u™5  &iUplJUmn,inodsexctffi,s  fi«n»wmedia  proportiona- 
Jis  i.M,habebitur  rurfus  d.iFcretia  inter  minus  latus,&  minore  exceflum,&cw 

SCHOLIVM 

HOC  probIema,vna  cum  antecedente  Theorematein  Gallia,  vnde  mi- 
tli  tranlnufliim  eit,ab  ingeniolo  quodam  Geometra  demonftratum  fuit,  c». 
ius  nomen ,  fi  mihi  eflet  cognitum,hic  libenter  jfcribcrem  .  Idem  tamen 
probJema  ad  finem  Jib.  2.  EucJid.  ex  Marino  Ghetaldo  PatritioRagufino 
aliter  quoque  demonltrauinius  non  infeliciter. 

PROBL.    9.  PROPOS.  17. 

D  A  T  O  cxceiTu  diametri  re&anguli  fupra  maius  la- 
tus3&  excclTu  maioris  lateris  fupra  minusrvtrumque 
latus3ac  diametrum  inuenire. 


QVONIAM,  vtinpraecedentiprobJem.diaum  eft,  exccffus  maioris 
Jatens  fupra  minus,  eqtialis  eft  difrereciat  inter  excefliis  diametri  fupra  vtru 
cjue  lattis  :  fit  vt  exceiliis  diametri  fupra  maius  Iatus ,  additus  ad  exceiTuni 
uiaioris  lateris  fupra  minus,conficiat  excetfum  dtamecri  fupra  minus  Jactis. 
Quare  cum  coguici  (int  excefliis  diametri  fupra  vcrumque  latus,reJicjua  col 
gnofcentur,vtinpraemiiToprobIemate  traditum  eft. 

P  R  O  BL  10.  P  R  O  P  O  S.  18. 

S  E  C  T  A  linca  refta  vtcunque ,  adiungere  ei  verfus 
vtramuis  partem  Iinearri  re&am ,  ita  vt  quadratum 
totiusre&a^compo/itse  a:quale  fit  quadrato  refta* 

D  d  4  a<4iun- 
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adiunct* ;  vna  cum  quadrato  refta?,  qux  ex  adiun- 
fta,&  proximo  fcgmcnto  prioris  line*  conflatur . 

I N  figUM  propof. .  uGt  refla  EF,  fcfti  in  C  ,  vtcunque^  oporteatque  el 
Terfn  F.Sdiuiere  reftam,  ita  vt  quadratum  totius  eompofit» 
quadutoadiund*,  vnacum  quadrato  reft*  ex  feSmemo  f  C «c  ad u  nfta 
1  compofitac  .  Statuantur  E  F,  E  exceLus> 

quibus  d;ameteralicuius  rtdanguli  vcrum 
que  latus  fupcrat .  Atque  ex  propof.  i6.in- 
ucniaturminus  latusB  F.  Dicoreaam_-» 
BF,ip(i  EF.adiuaamefficere,  quod  propo- 
nitur.  Fiatenim  reflangulum  AC,fubBC, 
&  CD,ipli  BF,  sequali  comprehcnfum  .  Et 
quia  F  C,  differcntia  excciTuum  addita  mi- 
nori  Jateri  inuento  B  F,  hcit  maius  lacus>vt 
propof.  16.  di&um  eic,  erir  B  E  ,  diametro 
BD,squaIis,  quandoquidem  excedit  minus  latus  BF,  vel  C  D,  rcfta  E  F,  5c 
maius  recla  EC.  «  Quoniam  vero  quadratum  reclae  BE,hoc  eit,  diametri 
BD,  aequalc  d\  qiu irato  redjc  CD,  id  e(t,  adiundx  B  F,  vna  cum  quadrato 
reclae  BC,compofic*  ex  adiunda  BF>  &  proximo  fegmenco  FCliquido  coa 
ftatid,  quodproponitur. 


PROBL.  ii.  PROPOS.  19. 

DATIS  duabusrcdisin^qualibus  ,  qu^rum  ma- 
ior  diatnetram  quadrati  ex  mincre  dcfcripti  non  fu- 
pcrct :  maiorcm  ita  fccarc  in  duas  partes  imrquales, 
vtcarum  quadratafimulfumptaquadrato  minoris 
lineae  finta^qualia. 

S  I  N  T  datae  duae  rt(fla»  AB,  mafor ,  &  AC,  minor ,  ita  vt  A  B  ,  non  fic 
maior  diametro  cnudrari  cx  AC,dcferipti .  BrkatUT  pei  pcnuiculai  is  A  D  , 
maiori  AB,n?qualis :  Et  dutfa  rccia  BD,  fecetur  bitarianJ  in  E,  iungacurqus 
reda  AE,  h  quae  ad  B  D  ,  pcrpcnJicuIaris  cric:  diuidetque  anguliim  reaam 
A,  bifariam  in  dues  femircctos  :  c  Sunt  autcm  8t  B>  D,  fcmirccti  .  U  Igitur 
latcra  E  A  ,  E  B  ,  rcqualia  fumjac  pioinde  A  B,  diamcrer  crit  qiudrati  rectai 
A  E  .  Ec  quoni.-wn  A 15,  poilitur  non  nuior  diamcrro  qiudrati  miuoris  AC, 
non  crit  AC,  ininor  qium  Al  ,  fcd  vcl  nuior,  vel  nrqualis  .  Si  namque  mi- 
norctfcc  AC,quam  Ai:,  fumpra  ipfi  acquali  AL,  ducia*]uc  LlM,  ipfi  EB,  pa- 
rallcla,cflct  AM>diameter  quadratiminoris  AL,iJcoquc  maior  AB,(upcra- 
rct  diametrum  cju  1  Irati  cx  minorc  defcripti .  quod  non  ponitur .  Sic  cr£* 
prmium  aC>iu  aior  quam  AE,productaquc  AE>vt  AF,ipli  AC>  fitacqualia, 


bfchol.  16. 

primi 

c  z.  coroll. 

jl.primi. 
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defcribatur  ex  A,  per  C,  F,  circulus  fecam  B  D,  in  H,  N,  demittacurque^ 

Hl,  ad  t\  B,  perpen  Jicularis .  Di 
co  maiorem  AB,ira  efle  fectarrL-» 
in  I,  vt  quaarataredaiiim  AIJB, 
aequaha  iint  quadiato  mmoris 
A  O  .  Quoniain  enim  angulus  I  , 
rectuseft,&B,  lemircftus:  erit 
quoque  H,in  trianguio  BHI,femi 
reCtus ;  a  idtoque  iacera  BI,  H  I, 
Bcqualia  erunt.  £Cum  ergo,ducta 
recta  AH,  quadrata  rectarum  AI, 
IH,  quadrato  reCte  A  H,  stqualia 
finc  ,  erunt  quoque  quadrata  feg- 
mentorum  A  I,  1  B,  asqualia  qua- 
d.aco  iec"t«  AH,hoc  eft,quadrato 
rectdE  A  C .  quod  eft  propoiitura. 

S  I  T  deinde  minor  linea  data 
AK,  acqualis  ipfi  AE,ita  u  maior 

A  B,  diametro  quadrati  ex  minore  A  E ,  defcripti  a?qualis  fit .  Demittatur 
perpendicularis  EG,  c  quae  &  bafem  AB,&  angulum  redum  E  ,  diuidct  bi- 
fariam  in  femireclos.  Dico  AB.ita  elle  fcctam  m  G  ,  vtquadrata  fegmen- 
torum  *quaJium  AG,GB,  aequalia  fint  quadrato  minoris  A  K,  vel  AE.  d 
Enmtenim  rurfus  latera  EG,  GB,  aequalia  ,  obfemircctos  angulos  arquales 
B,&  E,  in  trunguio  B£G .  e  Cum  ergo  quadrata  re&arum  AG,  GE,  aequa 
lia  linr  quadrato  reCtae  A  E,  erunt  quoquc  quadraca  fegmentoi  um  AG,  G  B> 
«quaiia  quadrato  AE,  vel  miuoris  linee  AiC.quod  cft  propofaum. 

S  I  ex  aitera  fedtione  N,  demittatur  perpendicularis  NO,  erit  AB,  f  cta 
in  O,  vt  in  I,  ita  vt  etiam  quadrata fegmentorum  BO,OA,  sequalia  Gnt 
quadrato  minoris  AC,vcl  AH./Cum  enim  re&a?  B  D,  B  A,  fcctje  linc  pro- 
portion  iliter  in  H,I,&  N,0,  Iinrque  xquales  BH,ND;£  (  propterea  quod 
perpendicularis  AE,fecac  HN,  bifariam.  Ablatis  ergo  itqualijus  EH,EN, 
cx  anqualibus  EB  ,  E  D  ,  rcliqust  B  H ,  D  N  >  aequales  crunt )  erunt  quoque 
£  I,  A  O,  xquales  nec  non  BO,  AC,&c. 

PROBLEMA  12.  PROPOS.  20. 


D  A  T  A  chorda  alicuius  arcus ,  vna  cum  perpcndi- 
culari^qu^exmediopundochord^ad  arcum  vf- 
que  educitur :  quot  gradus ,  vel  palmos  tam  arcus  , 
quam  femidiameter  circuli  comple&itur  >  inue— 
nirc-^. 


S  I  T  data  chorda  AB,  palmorum  74.  &  perpcndicularis  CD,  ex  medio 
pun&o  C ,  cdufta  paimonim  1  o.  Iun&a  recla  A  D  ;  quoniam  in  triangu- 
io  re&angulo  ACD,  latera  AC,  CD,  nota  funt ,  quod  C  D ,  lii  10.&  A  C, 

Ddd    a  j7.fe- 


a  6.frlmu 
b  v.primi, 


1 


cfchet.  I0i 
primi 
d  e.primii 

Ctf.ptimh 


f  z.fextt. 
g  3.  tirtij. 
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57.  femi/Tis  nimirum  chcrda?  A  B, 
**.triang.  74.*  Si  fioz  vtCD.  10.  aJ  hnum 

r^iil.  X)  torum  iocooo  ita  AC,3  7.ad  aJiiidi 

ir.uenictur  A  C  5  $70000.  tangcns 
anguli  A  D  C  5  ac  proinde  ipfe  an- 
gulus  erir  g*.f  q.min.? £.jfcre«  EtG 
conciniatur  duci  a  h  ad  cencrum  E, 
eric  quoque  angulus  D  A  E,  gr.  74. 
b  \  £  rnin.  5  ? .  fcre ;  0  qnippe  cum  anguli 

ADE,  DAE,  acjuales  finc .  Quod  (i 
vtriufjue  fumnu  gr.  149.  nnn.  46". 
fcre  ,  dccrahacur  ex  duobus  rectis  , 
!ioce(T,ex  gr.  180.  relinuus  flettertius  angulus  fc  ,  in  cenrro  gr.  $0.  min. 
1 1.  fere,  ac  totidera  grad.  erit  arcus  \  D  5  ideoque  eiusduplus  ADB  ,grad. 
6o.min.  2  S.knnc. 

fQV  I  A  verocjuadratum  cx  Ac,scquale  cft  re<ftan°uIo  fub  cD,  &  reli- 
qua  parce  diametri  :  (i  AC,?7-  palm.  ducatur  iti  fc  ,  &  produ&tff  numerus 
j?6q  diuidarurperC  D,palm.  10.  proJtbit  rcliqua  pars  diametri  palm. 

— 4-  ac  proinde  addita  C  D  ,  palfB.  «o  toca  diamccer  eric  palm. 
,46-^.^  fjmidiamecerpa!.7J.— -J-.Si  *giw&«  v[7.ad  zi.ita  (4£r~p 
palmi  ad  a'iud  ;  reperiecur  per  » .  regulam  Nnm.  1.  cap  7.  hb.  4.huius,  cir- 
cunfcrencia  circuli  palm.4  {O-^-f .  fcrgo  h*  rurfus  fiu  ,  vc  toca  ci rcunfrrrrt 
tia  gr.  ?6o.  ad  palmos  4 jo—J-.  ica  arcus  ADB,gr.  60.  min.  z8.ad  aiiud, 
inuenietur  hic  arcus  pal.7-—W  HrW**  7*-jrh  Paul°  ampUiu. 

THEOR.    9-  PROPOS.  21. 

IN  omnitrianguloquadratummaximilateris  minus 
cft,quam  duplum  iummx  quadiutorum  exreliquis 
duobus  lateribtis  dcfcriptorum. 


1  N  triangulo  ABC,maximum  lacus  Gz  AC.&  angulns  Oppofirw  B,  ob- 
d  47.fr/wi  tufus.  Si  nanuiue  re&Ul  cilct ,  vel  acutus ;  4  effet  quadrattim  rc  ctr  A  C  » 

velaenuale  duobu*  quadracj)  recta- 
cl;>  *ff<*  rum  AB,BC  ;  *  vel  minuvac  prc«in- 

r^^-^^  ^  dc naulco  mmus  duplo  (ummarqua« 

iY  — dratornrq  aB,  £  C ;  l-xmaioiela* 

f        .    .  ^SSS^S      tcte  r\C\  fematuf  AD,  tecta  acqua- 

tzo.prtmt.  ~  Iislaccrt  A!>.  /htnuiaduolatcra 

A  B,  B  C,  matora  fitnc  latue  A  C; 
ei  ir  i  cliqna  C  D,p'inor  larcre  B  C  ; 
-         tc proinJe  Juo quaJrata  AD,DC.  mmora  duobutf  quadratia  AB>6c»M 
%4jecundt.  ailtnnci(,  i. r.:rn  \(  ),rutnjii  duplo  quadratotum  AD,  D  C :  f  propterea_> 
quod  ituulc  efl  duobui  t]iuJi.itu  AD,DC,  vua  cum  icClai^uIo  his  fub 

aD^DC^ 
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AD,DC,  quod  quMem  re&i^gulum  bi s ;  minuseft  duobus  quadratis  A  D, 
DC,ex  Lemmatc;  propof.^.lib.  10.  Eudid.Mulco  ergo  minus  erit  quadfJU 
tuni  AC,dupIo  quadracorum  AB,BCquod erat  demonftrandura. 


PROBL.  13.  PROPOS.  22. 

DATIS  tribusrc^is  vtcunque  in  plano  non  paralle- 
lis ,  md  quando  cxtrcm,?  a  media  a:qualitcr  diftant, 
rcftamlineam  lucere,&  quidem  per  datum  pun- 
£ium  in  media , fi  omnes tres  in  vno  pun&o  conue- 
nianr;  ita  vteius  fcgmentainter  mediam  5  &  cxtre- 
mas  fintinter  fe  a^qualflto  vel  datamhabeant  pro- 
portionem. 


SINT  tres  reft*  AB,CD,  E  F .  Ducatur  vtcunquc  re&a  BF,  fe  cans  om- 
Iies  tres .  qua  fe&a  bifariam  in  G,C\  quidem  pun&um  G  ,  cadet  in  mediam, 
fattnm  eric ,  quod  iuberur.  Si  vero  G  ,  cadct  cxcra  lineam  mediam  C  D  , 
agacur  per  G,  aiceri  exrrem arum  ,  nimirum  ipfi  hF,  (  dummodo  ei  non  ae- 
quidiftec  media  CD )  parallela  AG,fecans  mediam  in  C.  Cum  enim  CD, 
ponnur  non  ae]uidiihre  ipfi  EF,  fecabit  vtique  produchm  E  F  ,  &  proinde 
eius  quoque  parallelam  A  G  .  Quod  Ci  CD,  ipli  EF,  aequidilhret,  ducenda 
elTet  per  G  ,  ipfi  A  B  ,  paraJlela. 
Poftremo  ex  B,  pun&o  dudac  re- 
cl*  BF,  fumpro  in  cxtrtma  A  B, 
cui  non  aequidiftat  A  G,  ducatur 
perC,vbi  parallela  AG,mediam 
CD,fccat.  recli  B<"%  fecans  F  F  , 
in  E  .  Dico  reclas  BC,CE,aequa 
les  efte  .  Cum  enim  in  triangu- 
lo  B  '  F,re<fh  CG,(Ic  bafi  RF,  pa- 
rallela  :  a  erit  vc  BG,  ad  GF,  ica 
BC,aiCBj  Sed  BG,  ipfi  GF, 
per  conftruclionem,  seqnalis  eft. 
Igitur  &  B  C ,  ipfi  C  E  ,  aq  ialis 

^"ciyOD  (TpcrG  agaturiptf  A  B>  parallela  G  I,(ccan§medtara  C0, 
in  l;eritduc"hFlK,fe<5h  qnoque  bifariam  in  I :  propcerea  quod  in  trian- 
gulo  FBK,  re&i  GI,  baii  BK.  *  jui  Jii 
eft  bifariam,icaquoqueFK,in  I,bifariam  fecabitur. 

E  X  his  piter,  ar  m.-dia  Jinea  non  debeat  vtrique  exrremx  requidiitare, 
fed  vel  neutri,  vel  ilcert  tantum  .  Nam  il  vtrique  x  quidiltaret  ,  f  re&a-j 
p^r  G,duftapirallela  ilcerutri  excremarum,  ae  ]uidiihret  quoque  mediar, 
£c  proiode  com  ooo  Ikcmt .  Quod  fi  muri  *iuidiilct,duci  poterit  per  G, 


a  i.fixtii 


||*IW«      4'.--|---J  "  | 

tihc  ;  b  ideoque  (icut  li  F,  in  G  ,  diuifa  b  z 


fextl 


c  io.$rmi4 
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tz.fextu 


bz»fexti, 


C  2.  fexti. 


*d  z.fexti. 


parallela  vtri  libe t  extremarum.Si  vero  vni  ex tremarum  aquidiftet ,  Juceit- 
4a  crit  per  G^alceri  paralleJa  • 

I  A  M  verohtres  data?  rectas 
eocat  in  codem  pu&o  producta?  , 
?t  in  H,faciliu>  eru  problema_#, 
etiamfi  in  media  linea  dciur  pun 
c"cum  C,  per  quod  duci  d.*beat  Ji« 
nea.  Ductaenim  perdatum  pum 
#um  C,  in  media  ,  alrerutri  ex« 
tremarum  ,  vc  ipfi  H  F ,  parajiela 
C  A  ,  fetante  alccram  cxuemam 
in  A  i  &  ipfi  HA,  acqualis  capia- 
tur  AB,  fecabirurdu&a  B  C  E,iit 
C,bifariam:«  quippe  eum  fic 
BC,ad  CF,  vtre&a  BA:ad  recta 
AH,  &C.  Sic  ctiam  fi  dctur  pur.clunf  l,in  media,  ducla  pcrl,  alcerucri  ex- 
trcmarum,  vc  ipli  HB,  parallela  LI,  fumptaquc  ipii  HL>aequali  LF,fecabi- 
tur  dufta  F  t  K ,  in  I,  bifariam  ;  b  propcei  ca  quod  eic  F  I  >  ad  I  K ,  vc  F  L, 
adLH,c\c 

EADEM  racioneducemus  Iineam  ,  quae  a  media  fececur  in  duis  parte* 
datam  habences  proportionem  .  Si  namqtie  du£ta  B  F,  vtcunque  fecerur  in 
dacam  proportioncm  in  G,&  reliqua  fianc ,  vc  iupra  ;  c  erit  rurfus  vc  r  G  , 
ad  GB,ica  Ec,ad  CB,Vel  vc  BG,ad  G  F,icaBC,ad  C£,prcuc  vidclict  t  rro- 
portio  dacaclt  FG,  ad  GB,veI  BG,ad  GF  Sicttia  6  cres  reclaf  dacjpcrdc  in 
HiducTia  G  A,  ipfi  E  F,  paraflela  ,  fiacque  H  A,  ad  A  B  ,  vc  ar.cecedtns  dacae 
proporcionis  ad  confequens :  li  ducacur  BCE  ,  d  erit  E  C,  ad  C  B,  vt  HA, 
ad  AB.  Ec  /i  liac  HA,ad  AB,vc  confequens  daca?  proporrionis  ad  antccedtnsf 
eric  rurfus  BC,ad  CE,vc  BA,antecedens  ad  confcquens  AH. 


PROBL.  J4.  PROPOS.  23. 


CVIVSLIBET  lincx  5  quamuis  miniiria: ,  cxhi- 
bcrc  multiplicem  quamcumquc>  cuamii  circino  ip* 
fanonaccipiatur. 

SIT  fumendi  verbi  gratia  lineolae  A  B  ,  tripla .  Extcnfo  circino  quait. 

tumliber  cx  A  ,  ad  C ,  fumantur 
ipli  AC,dur  att]uales  Cb',FD,vc 
-«!>  tora  AD,ip(ius  AC,  !ic  cripla^i. 
Ite.n  ip!i  C  B  ,  fumantur  tres  ac«- 
qualcs  DG  ,G  H,  Hh.  DicoAE, 
efle  ipfius  AB,tripIam  .  Qiioniam  cnim  tam  multiplex  efttota  AD,  cociui 
ACjCfttm  muItipJcx  cdablata  1)L,  ablatc  C  B,  nimirum  tn plarcrit  quoque 
Jta  multiplex  rcliqua  LA.reliquse  Aii,vt  tota  totius,  vidcJicct  tripla .  quo4 
citpi  opolicum. 

PRUBI* 


B    JS  c    h   F  <r 
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EX  qualibet  lineola,quamuis  minirna,auferre  partem> 
vel  partes  imperatas. 

I  N  figura  prafcedentis  propof.  fit  ex  lineola  AB,  detrahenda  tertia  par*. 
Pcr  praecedentem  fumatur  ipfius  AB,tripla  AE5quae,fi  videbitur  nimis  exi- 
gua  j  multiplicetur,  vtlibet.ln  exemplo  quadruplicata  eft  vfquead  D;ita  vt 
AD,fi:  ipfius  AB,duodecupIa :  (quod  fcietur ,  fi  numerus  partium  AE,nimi 
rum  {.  ducaturin  numerum  partiumipfius  AD,ipfi  AEjXqualhmviimirum 
in  4. )  ac  proindc  fi  ABjdiuifa  efle  intelligatur  in  3.  partes,tota  AD,contine 
bit  tales  partes  $6.Quocirca  fi  ininftrumento  partium  lib.  i.cap.i.  conftru- 
fto,  interuallum  AD,  ftatuatur  interpartes  $6.  $6.  Deinde  interuallurrui 
intcr  jc.jfl  (nimirum  tota  AD,vna  parteminus)  transferatur  ex  D,  ad  I, 
erit  AI,tertia  pars  ipfius  AB,hoc  eft,pars  trigefima  fexta  totius  A  D.  Cum 
crgo  AB,contineat  tres  trigefimas  fextas  partes totius  AD,  erit  A  G a  ipfiui 
AB>pars  tertia.quod  eft  propofitum. 

PROBL.  16.  PROPOS.  25. 

ANGVLVM  datum  re<5tilineum  in  tres  aequales 
partes  partiri.  j 

PROBLEMA  hocveteresGeometrasdiu,  multumque  exagitauit  ,ne-  \  I 
que  ab  vlb  ai  hanc  vfque  diem  Geometrice  eft  folutum .  Pappus  Alexan- 
^rmusiateraliosilludfoluereconatuseftper  defcriptionem  hyperboles . 


Kos  idem  abfoliicmii?  per  Iineam  Conchoidcos,quim  hb.  6.  propof.if.hu 
ius  cx  Nicomede  dcfcripfimus  [,  hoc  modo.  Sit  datus  angulus  acutus 
ABC-D-mifTiautcmexquouispunao  A,ad  BC,  perpendiculan  AD,  fiima 
gyr  ipfius  AB,  dupla  DCi  £t polo  B,interi»ilo  autem  DC, defcribatur  Unea 
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Conchoideos  CE3fecans  reclun  AE,ipfi  BC,  dudam  paraliehm  in  E,dud£ 
turqnereftaUE.  Dicoangulum  C  B  E,  efletertiara  partem  dati  angulj 
ABCjhoceft,anguIum  ABE,dupJum  efleanguli  CBE,  adeo  vc  diuifo  an- 
gulo  ABE,  bjfariain,  totus  an-uJus  ABC,  fectus  fit  in  tres  partes  aequales. 
Quonia  enim  ex  defcnprione  Conchoideos,reCtaGE,  ipfi  DC,a?quaIis  eftf 
ac  proinde  ipiau*  AB,  dupla ;  Ci  fecctur  bifariatn  in  F ,  erit  vtraquc  femiflia 


*fthoL}i.  ipfl  AB,acquaIis.  *  Quia  vero  circulus  ex  F,circa  G  E  ,  defcriptus  rrandt 
terttj-  per  angulum  rcdum  GAE,  erit  quoque  duda  F A,  vtrique  femifli  F  B  ,  F  G  > 

b  s.primi.     ideoquc &  ipfi  A B, aequaJ is .  e>  Igiturtam  anguli  FAE,  F  E  A,quam  A  F  B, 
c  izprimi.  ABF,  scquales  crunt.  t  li\  autem  externus  A  F  B,  duobus  internis  F  A  E, 
d  zg.primi  FEA,aequaIiYxdcoque  lpfius  FEA,dupIus  .  Igicur  &  ABF,eiufdem  FEA,  d 
hoc  elr,  alcerni  CBH,duplus  eric . 

SI  angulus  dacus  redhis  cft,diuidctur  in  tres  acquales  anguIos,vt  in  fcho- 
fc)?  propof.32.Jib.  i.EucJid.tradidimus. 

.    *2       SI  vero  cft  obtufus,fecabimus  eum  bifariam,& fcmiflem  alterutram  in_- * 
rfe L  C*  (ff.  t  tres  partcs  aequalcs,vt  docuimus  hoc  loco .  Nam  duae  partes  tertiae  iJJius  fc- 
miflis  cfficicnt  propofiti  anguli  obtuii  tertiam  partem,vt  perlpicuum  eft. 

PROBL.  17.  PROPOS.  26. 

SI  pcridcmpun&umdiamctriin  re&angulo  duit  K- 
ncx  ducantur  lateribus  parallclx:  Erk  redhmgulum 
fub  fegmctis  diametri  comprehenfuxn  a?quale  duo- 
bus  rectangulis  fub  fegmentis  duorum  laterum  com 
prehenfis . 

IN  rciftanguIoBD,perE,puncluni  diamctri  AC,  ia&m  fTnt  FG,HT,  la 
tcnbus ;  paralM*.  Dico  redangulum  fub  AT,  BC3  acqualc  cfle  reclangulis 
Cetundi        AF,FB,*  ful>Bi,IC.  '  Quoniam  enim  quadratum  cx  A  C  ,  sequale  eft 
tll  bttmt    W*imi*  cx  A  B>  H  C,  vna  cum  reclangulo  bil  fub  AE,  EC.  /Sunt  autem 
*/•  F      •  quadiata  cx  Ai?,llC,  quadrato  cx  ACj«qualil ;  crunt  quoquc  duo  qtftdi ata 

CX  A£. 
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ex  AE,EC,  vna  cum  reclangulo  bis  fub  AB,  EC,  zqualia  quadratis  cx  AB, 
B  C  .  a  Sed  quadrarum  ex  A  B,  sequale  cft 
quadratis  duobus  cx  A  F,  F  B,  vna  cum  re* 
ftangulo  bis  fub  AF,  F  B  i  Etquadratura  cx 
BC,  arquale  eft  duobus  quadratis  ex  BI,IC, 
vna  cum  re&angulo  bis  (ub  B  I,  I  C.  Igkur 
duo  quadrata  ex  AE,  E  C,  vna  cum  retfan- 
gu!o  bis  fub  AE,EC,aequaIia  erunt  quatuor 
quadratis  ex  AF,FB,  B  I,  I  C,  vna  cum  rc- 
«Sangulis  bis  fub  AF,  FB,&  fubB  I,  i  C.  k  Cum  ergo  quadratum  ex  A  F,  b  47»  prinfi 
quadratis  ex  A  F,  F  E,  hoceft,ex  AF,Bt:  &  «juadratum  ex  fcC,  quarjratis 
ex  E  I ,  I  C  ,  hoc  eft  ex  F  B ,  I  C :  ajquale  (it  ;  fcrunt  quatuor  quadrata  ex 
AF,Bf,  FB,  IC,  vna  cum  retiangulo  bis  fub  AE,  EC,  jrqualia  quatuor  qua. 
dratis  ex  AF,FB,El,  IC,vna  cum  reaanjgulis  bis  fub  AF,F(3,&  fub  Bl,  IC; 
AbJatisque  vtrobique  praedictis  quatuor  quadratis  comrnunibus  ,  erit  reJi- 
quum  retfangulum  bis  fub  Ae,EC,  reliquis  rectangulis  bis  fub  A  F,  F  B,  & 
fub  BI,lC,aequaIe  .  Ideoque  re&angulum  femeJ  fub  AE,EC,rectangulis  fe 
niel  fub  AF,FB,&  fub  Bl,IG,erit  asquale.quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIVM, 
ITAQVE  in  quadrato ,  vt  in  pofteriori  figura,re«ftangulum  fub  fegmen- 
tis  diametri  AE,EC,eomprehenfum  arquale  cft  duobus  complementis  DE, 
BB,quippe  cum  complementa  fub/egmentis  laterum  comprehendantur. 


PROBL.  18.  PROPOS.  27. 

DATO  centioEllipfisin  Iinea  in  infinitum  produ- 
vna  cum  duobus  pundtis  ad  eafdem  partes  axis* 
vel  centri ,  per  qua?  tranfire  dicatur  Ellipfis:  vtrum- 
que  axis  vtriufquc  extremum  inuenire . 

HOC  problema  conicum  eft5&  acutum  .  Sit  A,  centrum,id  e/t,punc*tum 
medium  alicuius  ElJipfis  in  linea  axis  maioris  B  C,  quantacunque  :  Er  duo 
puncta  in  eadem  Ellipft  D,E,  verfus  candem  parrem,hoc  eft,fiue  fupra  cen. 
trum  A,fiue  infia  ;  e  quibusad  BC,perpendicuJares  ducantur  OF,LG:Erit- 
que  DF,minor  quam  EG,quod  pcrpedicularis  rcmotior  acentro  minor,  fem 
per(it,quiim  propinquior.  Du&a  igitur  recta  £D,  fecabit  lineam  axis 
in  B  .  Se&a  autem  AB,bifariam  in  H,  dcfcrtbarur  ex  H,  cnca  AB,femicir- 
culus  AkB-  Diuifa  quoque  F  G,  inter  duclas  perpendiculares  bifariam  in  T, 
ducatur  lK,ad  AB,  perpendicuIarM  fecans  circumferentiam  in  K,  &  rec~hm 
BE,in  L.  Ducta  quoque  reCta  B/C,  fccante  perpendiculares  DF,  E  G,  in  M, 
N,  lungantur  re&ae  AM,  Ai',AN.  c  Et  quoniam  eft ,  vt  FI,ad  1G,  arqualem  c 
ita  M/C,ad  KN,  ericq  joque  NU',  ipli  £N,aequaIis  .  Igitur  duo  latera  A  A", 
KM;duobus  lateribus  AK,  KN3*quaIiaerunc.  Cum  ergo  &  angulos  aequa 
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les  conaprehendant,  vt  pote  retfos ,  a  quod  angulus  A  K  B,  in  fcmicirculo 

Circulus  igitur  cx  A,  Fcr  N  ,  Wjipj»  *f 
Hbit  per  M,  fecabitque  BC,  m  0,&  C  .  U*j 
co  OC,  ejfc  axem  HllipHs  maiorcm  .  r  W« 
enim  fit ,  vt  M  D,  ad  D  F ,  ita  N  E,  ad  EO, 
tranfibit  neceflarib  E%fi*  »  q«*  Pfr  ~  5  r ' 
C  ,  defcnbitur  ,  (  poffe  autcm  ElhptHn  de- 
fcnbi  circa  O  C  ,  tamquam  axem  maiorcm, 
per  punftum  D,  conftat  cx  ijs,  quae  ad  nnem 
fcholij  propof.  8.  lib.  t.  Gnomoniccs,  & 
in  fcholio  Lcmmatis  50.  lib.  /.  Aftrola- 
bij  fcrip(imus)  pcr  punftum  E,  cx  fcho- 
Ho  Lemmatis  fl.  Aftrolabij  :  Ac  proin- 
de  Ellipds  pcr  data  punfta  D,  E,  orca__j 
centrum  A  ,  defcripta  tranfibit  per  O,  C: 
ita  vt  ab  BlBpfi  per  O  ,  D  ,  C  ,  dcfcripta_, 
non  differat.  Aiioquin  ElHpfis  Ellipfim-f 
in  8.  punctis  fccaret  ,  nimirum  inD,E, 
&  alijs  duobus  refpondentibus  ex  altera_, 
partc  axis  :  deinde  in  alijs  4-  infra  cen- 
trum  rcfpondentibus  .  quod  cft  abfurdum 
d  quippc  cum  Ellipiis  Ellipfim  in  4.  tantura 
pundis  fccet. 


T  H  E  O  R.  10.  P  R  O  P  O  S.  28. 

S  I  in  circuli  diamctro  produ&a  pun&um  fumatur,  ab 
coque  rc&a  circulum  tangens  ducatur  j  a  pundlo  au 
tem  contaftus  chorda  ducatur  ad  diametrum  pcr- 
pcndicularis ;  Rc&a  cx  eodcm  contaftus  punfto  ad 
vtrumlibet  extrcmum  diametri  duda  diuidct  angu- 
lum  a  tangente ,  &  prsdi&a  chorda  pcrpcndiculari 
comprchcnfum  bifariam .  Itcm  fi  ab  eodem  pun&o 
in  diamctro  produdta  aflumpto  recta  diicatur  circu- 
Ium  fccans  3  &  ab  altcrutro  (cctionispuncto  ad  in- 
tcrfcctioncm  diamcti i  cum  prcdicta  chorda  perpen 
dicularircctaiungatur:  Rcctacxcodem  fectionis 
puncto  ad  vtrumhbct  diametri  extremum  ducta  fe- 
cabit  quoque  angulum  a  Unca  iccantc ,  &  illa  alia , 
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1  quse  per  intcrfectione  diametri  cum  praedicw  chor- 
da  perpendiculari  ducitur5bifariam. 

IN  circulo  ABCD,  cuius  centrum  E,  producla  flc  diameter  A  C,  ad  F,  & 
ex  F,  ducatur  primum  recla  FH,  tangens  circulum  in  B,  atque  cx  B  ,  duca- 
tur  chorda  B  D,  fecans  diametruuj  m  G  ,  ad  rcctos  ai  vjuloa ,  ninganturcjue 
ad  extrema  diametri  rectae  BC, 
B  A.  Dico  tamangulos  CBF, 
CBG,  quam  (  produfta  FB,  ad 
H ,  )  angulos  ABH,  ABG,  eflc 
sequalet.  *  Quoniam  enim_^ 
angulus  CBF,  angulo  B  AC,  iri 
alcerno  fegmento  aequalis  eft.  b 
&  angulus  C  BD  ,  eidem  angu- 
Jo  B  AC,aequalis,ob  arcus  acqua 
Jes  CB,CDjf(  vel  etiam  an- 
gulus  CBG,anguIo  BAC,aeqi:a 
iis  eftjquod  BG,in  ti  iagulo  re- 
Ctangulo/J  BCad  bafemAC, 
perpendiculans  fi0  er"nc  an- 
guIiCBF,CBG,in;erlcqu°- 
€jue  aequales.  Produda  autem 
C  B  ,  ad  I ,  C\  ex  redis  angulis 
A  B  C,  ABI ,  tollantur  aeq«ales 
CBG  ,HBI,f^  cum  enim_j 
C  B  F  ,  asqualis  fic  angnlo 
H  B  I,  ad  verticem  :  &  angulus 
C  B  G,anguIo  C  B  F  ,  oftenfus 
«qualis  ,•  cric  quoque  angulus 
CBG,angulo  HB  I,  cequalis .  ) 
crunc  quoque  reliqui  angult 
A  B  G ,  A  B  H  ,  inter  fe  aequa- 
les  .  quod  eft  primum  • 

D  E  I  N  D  E  ducatur  rc&a 
F  N  ,  fecans  circulum  in  K ,  L  , 
duftifque  re&is  KGO  ,  LGM, 

per  G,  iungantur  tam  rec~cs  KC3KA> q«am  LC,  LA.ad I  «trema  dia  tretu 
Lico  urfu°s ,  tam  angulos  CLf,  CLG,  quarn  ALG,  ALN : Item  tam  CKF, 
CKG,quamAJ:G,AKL,e(rC«quales.  Duftis  enmi  ex  centro  redis  EB, 
EK-  e  e  ric  angulus  EBF,  reaus./Igitur  em  FB,  rned,a  proporttonalis  inter 
t F  FG: g  Id?oque  rctfangulum  fub  EF,  FG,quadrato  ex  FB,*quale  ent  i  h 
Iftaulem  eidem  quadratS  e.quale  quoque  redangulum  fub  LF,  F*  .  Igitur 
fedangulum  fubEF,FG»  r&ngulo  fub  L  F,  FK,  «quale  ent : ,  Ac  prom- 
L  en vt  EF,  prima  ad  FK,fecundam,  ita  LF,tertia  ad  FG,  quartam.Quare 
cum  triangula  EF*,LFG,habeant  latera  circa  communem  angulum  F,pro- 
Pomonalia  ;  k  erunc  anguli  FEK,FLG,  homologis  Jatenbus  FA,I G,  oPPo- 
KSales    /  Efl  autem  angulua  FEK>  in  centro  apguli  CLK)  ad  circunte- 


■ 


2» 


m 


e  \i.  tertij. 
f  corcli.  3« 
fexti  . 
g  il  fixth 
h  56.  tetti/, 
i  \  6.jextt, 
k  6.jexti. 
liojirty.  « 
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GEOMETR.  PRACT. 


a  1 1  frimi. 


rentiam  >  (  cum  habeant  ean- 
dem  bafem  CK,)  duplus .  Igt- 
tur  &  angulus  FLG>eiufdem  an 
guli  CLK,  dupJus  erit;  Ac  pro- 
indc  angulus  F  L  G,  fcctus  erit 
bifariani  a  re£a  L  C ,  hoc  eft  > 
anguli  C  L  F  ,  C  L  G,  aequales 
erunt    Produdta  autem  C  L  * 
ad  J\  (i  cx  reclis  angulis  A  LC, 
ALl\  dcmantur  aequales  angu 
Ji  CLG,  P  L  N5(Cum  enim_> 
CLF,  oflenfus  in  a?c]uali>  angti 
Jo  CLG,  a.  &  CLF,  atquaJis  fit 
angulo  PL  N,ad  verticem ,  erit 
quoque  C  L  G  ,  eidem  angulo 
V  L  N  ,  aequalis  .  )  erunt  quo- 
quereliqui  anguli  ALG,ALN, 
aequales.  Ruifus  quia  anguli 
Cl/C,  CLM,  oftcnli  func  actjua 
Jes  ;  b  erunt  arcus  Ck,CM,  ae- 
quales.  c  I-icur  anguli  CGK* 
C  C/  M  :  *  Ideoque  &  anguJi 
AGO,  A  G  L,  ad  verticem  ar- 
«juales  erunt ;  t  Ac  proinde  ar- 
cus  etiam  A  O  ,  A  L  ,  aequales 
eruntr/ideoque  &anguJi  AKO, 
AKL,erunt aequales  .  Prouucta 
autem  AK,ad  Q,li  ex  redis  an- 
gulis  CK  A,  CKQ^aukrantur 
aequales  AKCFKQ,  fCum  enlm  anguhis  A  K  G  ,  angulo  A  K  L ,  oftcnfus 
{  rj.frimi.  fit  xqualis  :g  hic  aucem  angulo  FKQ^  ad  verticcm  f]t  equaJis  ;  ent  quoquc 
angulus  AKG,  angulo  FKQjXqualis  .  )  erunc  etiam  reJiqui  aogtlli C  KG, 
CkF,  inter  fe  aecjuales.  Quae  omnia  demonftranda  eranc . 


b  i6.tertij 
cfchol.  io» 
terttj , 
d  I  %.frimi% 
cfcbol.  20. 
terrif  . 
k^.tertij^ 


S   C    H   O    L    I    V  M. 

HOC  Theorema  valde  vtile  cft  ad  defcriptionem  paralleli  cniufuis  cir- 
culi  maximi  p:r  datum  punftum  in  Ailrohbio,  vcex  propo  f.i8  Jib.:.  Aftro 
Jabifpeifpicumn  cu:cum  multaibi  demonftrari  poflhupcr  hoc  Thcorenia, 
£nc  ijs/]UcC  cx  Alholabij  ddcriptione  pendcnt  . 

THEOR.  ii.  PROPOS.  29. 

DESCRIPTIONEM  Pcntagoni  «quilateri ,  & 
«quianguli  fupra  datam  rccta  ab  Albcrto  Durcro 

tra- 
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LIBER   OCTAVVS.  4oj 

traditam  3  &  quam  omnes  fcre  Archirecti,  atque  ar- 
tifices  approbant,falfam  effe,demonftrarc. 


PRAXIS  haeceft.  Sic  data  refta  AB.  Ex  cer.tns  A  ,  B  ,  &  interuaHo 
eodem  AB,defcribanturduocirculi  fe  Cc  intcrfecantes  in  C,  D.  Du^ta_, 
autem  CD,quantacunque  ,  defcribatur  eodem  inte  ruallo  AB,  ex  C  ,  per  A, 
B,  circulus  reCtam  CD3in  E,&  priores  circulos  fecans  in  F  ,  G  .  Icem  du- 
canturex  F,G,  per  E,  reclx  fecantes  priores  circulos  in  H,I.  Denique  eo- 
dem  interualJo  ex  H,I,duo  arcus  defcripti  fe  fe  interfecent  in  K,iimgantur« 
que  re&ae  AI,  IK,  KH,  HB  .  Purat  ergo  Durerus,  pentagonum  A  B  H  K  l , 
elfe  acquilaterum  ,  &  arquiangulum .  quod  falfum  eft .  Nam  aequilatf  rum 
quidem  eft  ,  ex  defcriptione,  non  autem  aequiangulum.quod  vt  manifeftuua 
fiat,demonftranda  funt  prius  nonnulta, 

I  ARCVS  tres  Fa,AB»BG,  fexcap  partes  circuli  funt ,  quod  reftae  eos 
fubtendentes  femidiametri  (Tnt  circuii  FABG,  ex  conftructione.Igitur  FA- 
B  G,  femicirculus  eft,cuius  dia 

meter  F  G;  a  ideoque  angulus  XL/iy  *?i«'#f/§p 

FEG,  infemicirculo  re&us  :  b  W^f*  bfchol.  %v 

Ec  diameter  F  G  ,  red*  A  B  ,  /I  \\  frty. 

parallela  ,  ob  arcus  A  F,  BG  , 
«quales  ,  Ec  queniam,  vc  con 
ftac  ex  demonftratione  praxis 
fcholij  propof.  10.&  1 1.  lib.  1. 
Euciid.recla  CD,  fecatrec~tam 
AB,bifaria  in  M,  &  ad  angulos 
reCtos;  c  fecabit  eadem  paral- 
lela  quoque  FG,ad  anguJos  re- 
ctos  in  C  .  d  Eadem  quoque 
C  D  ,  fecabit  arcum  A  B,  bifa- 
riam  in  E,ac  propterea  toti  ar- 
cus  EF,EG.  aequales  erunt,  vi- 
delicecquadrantes;  eideoque 
retfae  EF,EG,  lacera  funt  qua- 

drati  in  circulo  FABG,  dcfcripti ,  eiufque  diameter  F  G./Igitur  anguli  F, 
G,  femirecli  erunt:  ac  proinde  cum  anguli  ad  C,  re<5U  fmc  ,g  erunc  quo- 
€jueOEM,NEM,femirecli;  ideoque&  E  O  M,  E  N  M  ,  femirc&t.  h  Ac 
proinde  cam  latera  E  M  ,  M  O  ,  quam  £M,  MN,  scqualia  :  atque  iJcircr  & 
Om>  NM.inter  fe  aequalia  erunt ;  nec  non  &  totae  OB.N  A,xquales  erunt. 
i  Immo  &  EO,  EN,erunt  quales,  quod  latcra  h  M,  M  O,  lateribus  E  M  , 
M  N  ,  aequalia  fint  ,  comprehendantque  angulos  aequales,  vtpote  redos.  i^.pnmu 

r  DElNDE  quia  latera  AN,  Al,  lateubus  BO,  BH,xquaIia  funt ; 
funcqucanguli  N,0,(cmire<5ri  aequales,  &  vterque  reliquorum  angulormn 
I,H,minor  re&o  ;  k  quoi  vcerque  minor  fic  femire&o  ad  O  ,  &  N  ;  propte- 
rea  quod  cam  lacus  AN,  minus  eft  latere  AI,  quam  latusB  O,  laterc  B  H  : 
crunc  per  ea  ,  quac  ad  finem  Iib.  i.  Euclid.demonftrauimus,  tam  bafes  N  I  , 
OH,quam  anguli  A,B,&  I,H,  asquales.Isicui  Uuo anguli  A,B,  in  penrago. 
s»o  «^uaks  incer  &  fuut. 


c  20.  frimi 

dfchoi  27. 
terttf  • 


e  6.quarti 
ijchcl.  $4. 

g  jz.primi 
h  6.]>rtt.ii* 


k  io./riw/, 


ffl 


-  •  *     I  *»  I  3 
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GbOMtTR.  PRACT, 


a  l.primi. 
b  ^frimi. 


c  4.  fr\m\ 


ck  S.ptimi. 
e  zj.frtmi. 


ffchol.  z6. 
frtmi. 

g  S.primi. 

\\fchol.  32. 
frimt, 


S    RVRSVS  dcmptis  OE,  NE,  arquaJibus  ex  «qualibus  OH,Nr,  felf- 
quae  recls  £  H  ,  £  I ,  *quales  funt :  *  crunt  anguli  £IH,EHI,  *qualcs  > 2  C 
*    A  proinde  femtrecti,cu  HEI,  hc 

reftus  :  *  Sunt  autem  &  angu- 
li  H,I,  in  Ifofcele  KIH,  sequa- 
les. Igitur  toti  anguli  H,I,in— » 
pentagono  aequales  funt  . 

4  POSTREMO  cumla- 
teraEL,  El,  Jatenbus  EL,EEI> 
fint  xqualia  ,  contineantque 
tngulos  aequales  femire&osi  c 
erunt  &bafes  LI,LH,aequales, 
&  anguli  ad  L  ,  ideoquc  refti . 
Ex  quo  efficitur  ,  d  rectas  A.B, 
HI,clTe  paralieJas:  e  quod  etia 
con/lat  cx  eo,  quod  aJtei  ni  an- 
guli  JNA,N  i  H,aequaJesfinti 
mmirum  feiHirefti.Hinc  eciam, 
fequicur  ,reclam  CDL,prodi*- 
£hm  cadere  tn  angulum  Kidiuidereque  eum  bifariam  .  Si  enim  dicatur  noa 
cadcre  tn  K,/d;uidet  perpendicularis  ex  K,  ad  HI,dcmifla  bafem  Ifofcelis 
KIH,  bifariam  in  alio  puncTd,qiiam  in  L,quod  eil  abfurdum.Quia  ergo  Jate 
ra  KL,*:L,Iateribus  KH,KL,acquaiia  funt,&  bafis  IL,bali  HL,oitenfa  arqua- 
Jis:£  crunr  anguli  ad  K,£quales. 

HlS  ira  przmiflis ,  demonftiabimus  iam  pentagonum  ABHKI,  non  effe 
xquiangulum ,  hoc  modo  .  b  Qmnes  5.anguli  in  pencagono  quolibct,  (iue 
lit  arquilaterutn  ,  &  sequiangulum  ,  fiue  non,aquaies  funt  6.  rectis,  lioc  eit, 
gr.f  ^o.quibus  diuifis  per  y.erTicitur  vnus  angulus  petagoni  a?quilateri,&  ae- 
quiafiguli  grad.ioS.  At  vterJibet  duorum  angulorum  A,Bjin  pcntagono  Du 
reri  maior  eft,  quani  ^rad.  1  c8.&  vteriibet  duorum  H,I,  mmor,  &  angulus 
K,ma«or  quolibet  reliquorum  quatuor.  vc  oirendemus .  Igitur  pentagonum 
Dureri  non  eft  xquianguIum.Hoc  autem  ita  fiet  perfpicuum. 

QVON  l  AM  polico  linu  toro  AB,i 0000000. cius  fcmillis  BM,  (i hus  vi- 
delicet  g-ad.^  -..e(t  ^ccoooo.cui  li  addatur  MO,id  cit,ME,linus  verfus  grad. 
jo.nimirum  1  \  J  $7 46.  riet  tora  B  O  ,  6?  $97  46.  Qnia  ergo  in  triangula 
lSHO:duo  Jateia  daniur  BH,  10:00000.  &  B  O,  6$  3  9746.  vna  cum  wgufoj 
O^grad.^  5.nci  QOU  cum  fyecic  ftngujf  H,qui  fupra oiicnfus  ruit  rccto mmor: 


i  K.triang. 
recTtiJ. 


/  Si  nat, 

Vilatui  i>/f, 
10000005. 


Ad  7071  oS^.finum  *m 


Ita  Utus  BO, 


i  n u c  1 1 i e  r  u r  pntl l  a  n g 1 1 1  i  B 1 1 0 ,44  B  ?  K  7  7  V- •  fif  rme , q  n i 'i n  tabu ! •  (Tn uu m  orTe- 
rcc  ipfuaj  iagii]uui  gratj  i6*miiu|l  1  ui  il  a^datwrangului  BOH,  grad.  4^, 
fiei  iwn  nu  a  gulorum  H^Q,  gr.id.  7i.min  {9  quc  utmmaaVmpta  cx  duo- 
ku$iec1is,id  cii,  cx  grad.  ifatclinquet  ai^uIum\jJ3H,§rad.jc  >  min.:a. 
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4?7 


A 

Grad. 

108 

min. 

2  2 

B 

Grad. 

108 

min. 

22 

fc.O 

H 

Grad. 

107 

min. 

2 

G 
< 

I 

Grad. 

107 

min. 

2 

K 

Grad. 

109 

min. 

1 2 

Summa 

54.0  min. 

0 

Igitur  vterque  angulus  A,B,in  psntagono  maior  eft  vero  angulo  pentago- 
tii  grad.  108, 

DEINDE  duCh  BP,  ad  H  I,  perpendiculari ,  fi  iterum  ftatuatur  BH>  fi- 
nus  totus  rooooooo.erit  HP,$  [50970.  anguli  HBP,grad.  /8.  min.  zz.  qui 
relinquitur  ,  fi  rechis  angulus  ABP,grad.  90.  detrahatur  ex  angulo  ABH,  a  i^.frimu 
imiento  grad.ic8.min. 2  i.Si  igitur  addatur  PL.5  000000.  «  eum  (it  acqualis 
ipfi  BM,femiifi  (mustotius,  fiet  tota  HL,  finus  anguli  H  K  L,  81*0070.  Ac 
propterea  angulus  ipfe  erit  grad.54.min.36.qui  duplicatus  dahit  totum  an- 
guium  H  KI,  grad.  10^.  min.  iz.  maiorem  vero  angulo  pentagoni 
grad.ioS. 

I  A  M  vero  fi  fumma  trium  angalorum  A5B,K>imientQrum ,  nimirurrL-» 
grad.j2f.min.56.  aufera 
turexgrad.  540.fumma 
omnium  5.  angulorum_j 
pentagoni  ,  reliqua  ficc 
fumma  angulorum  H  ,  I, 
grad.114.min. 4.  Ac  pro- 

inde  vterque  erit  grad. 

107.  min.  2.  minor  vero 

angulo  pentagoni  grad. 

180.  Non  ergo  acquian- 

gulumeft  Dureri  penta- 

gonum  ,  fed  folum  aequi- 

Jaterum  .  Omnes  tamen 

5.  anguli  conficiunt  fum- 

wam  grad.54o.ficutin  pentagono  xquilateroj  atque  aequiangulo  ,  vt  hae 
formula  indicat. 

S    C    H    O    L   I   V  M. 

S  V  N  T  alij  nonnulli,qui  ad  interuallu  cuiufuis  re&ae  AB,'defcriptis'eX 
centris  A,B,duobus  circulis  fe  interfecantibus  in  C,  D,  vt  in  fuperiori  figu- 
ra,ducunt  reftam  AD,affirmantq.  AD,  latus  eHepentagoni  in  circuIo,cuius 
femidiameterDM,  infcripti .  fed  toto  coelo  aberrant.fcft  enim  AD,  minus  D  10.  serty- 
latere  pentagoni  circuli  prsedicli .  b  Nam  quia  latus  pcntagoni  poteft  &  la-  dectmi. 
Cds  hexagoni ,  &  latus  decagcni  circuli  eiufdem:  c  Poteft  autem  AD,recbs  c  47^r,w,'. 
Dm,  MA^& DM,  lar.us  eft  hexigoni  in  circulo,  cuius  femidiameter  DM,  j  Q0Y0IL\%* 
cflec  AM,  latus  decagoni  in  eodem  circulo.  quod  falfnm  cft .  Qiioniam_»  ^ar/i. 
cnim  Jatutdeeagonimaiuseftfemifie  lateris  pcntagoni ,  quod  auo  Jatera  e  20. />r;W 
deca^om  fupra  latus  Pentagoni  conftituant  Ifofceles  e  in  quo  duo  latera-j  ilQ,(cnij- 
maiora  funt  latere  pcntagoni :  Erit  AM,  femiftls  ipfius  A  B,  vcl  A  D  ,  mi- 
nor  lacere  decagoni .  Igitur  A  D  ,  minor  eft  Iatere  pentagoni  i/quando,  dt(imim 
quidem  latus  pentagoni  poteft  &  latu<  hexagoni  D  M  ,  &  latus  decagotu- 
quod  maius  eft,qiiam  AM,femiflis  ipfius  AD,vtdiximus. 

THEOR.  12.  PROPOS.  30- 
INVENTIQNEM  lateris heptagoni in dato cir- 

culo 


II 


I  »  H 
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4o3        GEOMETR.  PR  ACT. 

culo  non  recte  a  quibufdam  tradi  3  demonftrare 


CAROI-VS  Marianus  Cremonentis  tottim  vnum  libellum  edidit  oc_f 
inuentionc  Jarcris  hepragoni  m  circulo  dato,in  quo  probare  conatur  ,  latus 
heptagona  reperinliacratione  .  S«  circulus  AfiC,cuius  centrum  D  ,  dia- 
ni^ter  CA,  in  qua  proJucti  capiatur  AE,*quaIis  quartx  parti  femidiame- 
tri  AD,  ita  vt  \E,quinca  pars  iit  red*  DE.  Defcripto  autemex  E,ad  intcr- 
uallum  femidiamecri  A  D  ,  circulo  fecantc  datura  circulum  in  B  ,  iunga- 
curretta  A  B  ,  quam  dicit  etie  Jatus  heptagoni, 
quoJ  faifum  ciTe  » ita  oltendemus .  Si  AB,eHetve 
rum  latus  he-  agoni,  &  ducta  BE,sequaIi  femidia- 
inetro  D  B  ,  (  cjuod  fiet,  ti  ex  B  ,  ad  interuallum 
feimdiametri  rtc-ta  DE ,  fecetur  in  E  ,  )  fecante-^ 
arcum  AB,  in  F,  diuideietur  arcus  AB,  in__» 
F  ,  vcl  angulus  ADB,  bifariam.  quoJ  tamen__ » 
ineius  defcriptione  non  conrmgit,  vt  demonftra- 
birtir.  Non  ergo  eius  linea  A  B  ,  verumjatus  cft 
heptagOni .  Di\Ctis  enim  rectis  D  B,  D  F,  Ci  A  B , 
eft  feptimapars  circunferent.rjconcinebit  rara  an- 
guius  ADii,  quam  DEB.  (a  qui  asqualcs  funt)~. 
f«-T4  ^«WW  rcftoinm  .  b  Hrgo  reiiqui  DAB,  Dii  a.,iimul  continebunc 
.    .    V  vel^f-«duorumre'bnim.  Ac  proinde  vrcrque  ipforum  continebic 
c  3  i.pnmi.       l-.duoium  rcdorum  .  c  Cum  ergo  DAB,a?qua/is  tic  duobus  E,  &  A  B  E, 
c-utinelnmcetiamhi  fimu7-p-£-.  duorum  re&oi  um.  Concinec  aurem  E,  fo- 

.  duorum  rccto- 


a  s.prtmt. 

b  <,i..frimil 


duorumreaoxum.  IeicurABE 


ze.ttr/ij 


cotuinebic 


f{.rerolt$6 
ttr/y  • 


rum  .  </Ecquia  ADF.  dbplus  eft  iptius  ABE,  propcer  eandembafem  A  F  , 
CODtinebitaoguluj  ADF,  j-f-.  id  cft,-| .  duorum  rcctorum  .  Cum  ergo 
totus  ADB,  CompJe&atur-|h  vc  dichim  elt,continebic  quoque  B  D  F,  ~. 
duorum  rc$orumj  tdeoque  ajgualcs  crunt  ADI  ,BDF, 

iam  A  i'-,'ic  luuenta  per  conilructioncm  prardi<5H  autftoris ;  eritque 
En3*qualts»p!i  DBSi  ergp  ABjCiTec  verum  latus  hepcagoni ,  caderetD  I  , 
perpendicula:  is^diuidens  nim;rum  angulum  ADB,  bifariam,  in  F,quod  vc- 
rum  non  eft.  Potica  enim  BE,  4.  crit  toca  C£,  9  &  DE,  5.  •  Cum  crgo  tir, 
vc  BD,  i  J  Pefita  BF,  ad  FF.;  (quod  angulus  ADli,  fectu*  tit  blGu  iam/eric 
componendc,tjmma  tx  J>D,  D£,mmrum  9.  ad  DE,  ?.  vc  B  E,  ad  F  E .  Si 
jgicur  fuc,  vr  y.id  fj  a  4  nj  aJiud,  inurnktur  f£i  i-^L  ac  proptcrea  re 
Raugnluin  fub  B  6,4  &  BP,  i~cru  8  -} rccbnguiumfub  CE,  9.  &  E  A, 
i.cnco.  quoffcfl  abfiu;dura;/cuftt  h*c  re^anguia  Gat  atQtialia* Non— » 
crgor*#j  D  1 ,  cadic  111  punctutn  F,  incerfeclionis  rect*  B£,curaarcu 
AB,quaixioQui  lerjo  rcaanguium/ubBE,  EF,  equalc  noncfi  rcdangulofub 
C  E  ,  i  A  ,fcd  minw ;  Acproin,de  poo  rcae  i'ia  racione  lacus  hcpcagoni 
itiuenmir.  0 

ALfi£HtV!5  DureriKadKL,Ij-us!riarguIia:quiIatci  i  (  fumptb  viJe. 

Ucetarcttbus  A  K>A  L^uorutn  irccrquc fextam  partem circuofcrentias  con- 
t.neatj  perpendJc  jJaiemducit  A  U\  dtcitque  K  H,  feoaiflerrj  iliiut  lateris 

lUciacua  hcptagoni,  o^dfiiniliKrftlfuaiefli  Nami^omaiiio'*atta)ii 
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eft  reSae  AB,quam  proxime  demonftrauimus  non  effe  latus  heptigoni .  Si 
enim  iungeretur  recta  AK,fleret  rriangulum  aequilaterum  AKD.*  Igitur  per- 
pendicularisKH,diuidet  AD,bifariam:  Ac  proinde  pofita  DK,ve)  DA,  4. 
encDH,2.  Quocirca  fi  detrahemus  4.  quadratum  DH,ex  16  .quadratoDK, 
I  reliquumencquadratumKH,  1».  Ac  tantum  etiam  depreh  endemus  etfe 
quadracum  AB.  Quoniam  enim  quadratum  BE,eft  i6."hoc  eft,— qua- 
draturn  EG,-2—.  (Nam  perpendicularis  BG,  fecat  in  Ifofccle  E  B  D,  ba- 

Iratum  eft 
iuod  r^cta 
>d  eftpro- 
pclitum . 

FR ANCISCVS  FIufTas  Candalla  vir  nobiliflimus,  ac  doftiYfimus  cona- 

tus  eft  conftruere  triangulum  Ifofceles  habens  vtrunviis  angulorum  aeqwa- 

liumadbafemtriplum  reliqui  angali,*Yt  bcneficio  ipfius in  daco  circulo 

heptagonum  infcribacur,  vc  in  fcholio  propof,  16. 

lib.  4.  Euclid.  cradidimus .  Ica  ergo  fcribit.  Sic 

triangulum  aequilaterum  DMNj  in  quo  perpendi- 

cularis  DO,ad  bafem  fecetur  bifariam  m  P .  De- 

fcripto  deinde  ex  M,  per  N,D,circuIo,  quem  fecec 

perpendicularis  PQ,in  Q  ,  iunganrur  tettx  QN, 

M  Q^  Dkitigitur,in  IfofceleMNQ,  vtrumlibet 

angulorum  N>Q,  triplum  efle  anguli  M.  quod  fal- 

fum  efle,hinc  intclligi  poteft.  DemifTa  perpendi- 

culan  QR,  pro  finu  arcus  QN,vel  anguli  N,pof7to 

finu  toto  MQ^vel  MN>  10000000.  e  Quoniam  la- 

•tus  DN,potetiafefquitertium  eft  perpendicularis 

DO,(ifiac  vc  4  ad  f.ita  loccooooooooooo.quadratum  lateris  DN,adaliud, 

reperietur  quadratum  DO,  7500000.0000006./  quod  cumfic  quadruplum 

cjuadrati  PO,yel  QRjeric  quadratum  QR,  187^0000000000.  ipfumque  Ia- 
tus  QR,erit  4$  ?oi  27.  vero  minus,vel  4*301 28.  vero  maiui ,  cuiin  tabula 
(inuum  (adhibita  parte  proportionali )  refpondent  gia i.2f.mtn.  j9.fec.j2, 

,pro  arcu  QN,  vel  angulo  NMQ,quo  ablato  ex  duobus  redis^Gue  ex  grad. 
180.  reliquaerit  fumma  angulorum  a?qualium  ad  bafemQN,  grad.  1^4. 
min.  20.fec.28.atque  idcirco  vterque  comple&etur  grad.77.min.  10.  fec.14. 
qui  maioreft,quam  triplus  anguli  NMQ,  grad.25.min.39.fec.  31.  cum  hic 
angulus  triplicatus  efrkiat  tantummodo  grad.76.  nain.  58.  fec.  36.  Falfum 
ergoeft,  quod  CandaJJa  nititur  probare .  ParaJogifmos  tum  Caroli  Ma- 
riani,tum  CandalIar,quos  committunt,non  eft  huius  loci  manifeftare:  fatis 
nobis  eft,  indicafleeosnon  rede  defcripmlc  hepcagonum  sequilacerum  ,  &C 
rquiangulum. 


ifchol.  zft 
frimi» 

b  ^j.frlmK 


c  47.f»mK 
d  47  frimi. 


e  u.quarti 
dtcimk 

f  fchol.  4. 
fecnndt 


THEOR.  13.    PROPOS.  31 


OCTOGONVM  sequilatcrum  &  aequiangulum 
circulo  infcriptum  mcdio  ioco  proportionalc  eft  in- 

Fff  tcr 


4t<*      geometr:  pract: 

tcr  quadratum  cidcm  circulo  ciixumfcriptum,&qua 
draturn  infcriptum . 


R  Orontij ,  quod  facifc  ita  demonflrabitur .  Stt  cir* 
ntrum  B{  du*  diamctH  AC,  B  D,  fecanccs  fe  fe  ,n  E, 


g  27.  tertf. 


bfchol  n< 

frimi. 

C  fchol.  17, 

Urtij. 


i  4.  ftxti* 
t6.primi. 
ft.  fexti  . 


HOC  Theoremael 
culus  ABCD,cuiu$  centi..., 

adangufosretfos.  lunclis  ergo  rcftis  AB,  BC,  CD,  D  A,  ent  quadratum 
circulo  infcriptum  AfiCD,  vc  ex  demonftratione  propof.6.  lio.^.EucJ.con- 

fht.  Ducancur  quoque  per  A, 
B  ,  C  ,  D  5  perpendiculares  ad 
diametros  coeuntes  in  F ,  G  , 
H,I,  eritque  quadratnm  circu 
lo  ci»cufcriptum  FGHI,vc  pa« 
tet  ex  demonftratione  prcpof. 
7.1ib.  4.  Euclid.  Duclis  autera 
diamctris  FH,GI,«  fecabutur 
quadrantes  AB>BC,CD,  DA, 
bifariam  ;  propterca  quod  an* 
gtiii  in  centro  funt  omnes  ar- 
qualcs  ,  b  nimirum  femire&i: 
c  ac  proinde  &  latcra  quadrati 
infcripti  diuifa  erut  bifariam, 
&  ad  angulos  redos  .  Etfiiurt 
gantur  redx,AK,  KJ?,  &c.  de- 
fcriptum  eriroctogonurn  intra 
circulum .  Dico  ita  efle  quadratum  exterius  ad  odogonum ,  vc  oclogonum 
ad  quadratum  interius  .  Quoniam  cnim  criangula  A£F,  EAL,  arquiangula 
funt,quod  rettos  habeac  angulos,&  femirccros:  d  Eric  EF,ad  F  A,  hoceft,ad 
EK,(cft  naq.E K,ipfi  E  A,  hoc  eft,  ipfi  AF,  aequalis)"vc  £  A:hoc  cft,vc  EK,  ad 
AJLbcc  eft,ad  EL,e  cp  AL,EL,  finr  eqtiaIes,propcer  angulos  kmiredosA,E, 
in  triagulo  AEL.Simt  ergo  tresrcctae  EF,EK,EL,c6tinuc  proporricnales.Igi 
tur  &rriang"Ia  ALF,AEk,  A EL,continuc  erunc  proprr:ion^lia:/cum  bali- 
bus  EFiEK,EL,(mt  propcrtionalia;^  Ac  proinde  &  corum  O&ipfa  cor.tinuc 
crunt  proportionalia,  quadratuni  videlicct  FG H I,  octogonum  A/CBCDA, 
&  quadrarum  y\BCD;  ]uippe  cum  praedida  triangnll  liut  harum  hgurarura 
o<ftauae  partcs,vt  liquet.Oclogor.um  igirur  medioloco  propoicionalc  eit  in- 
KrquadrataFGHI,ABCD,quoiidemonftranduiucra4:* 


THEOR.  14.    PROPOS.  32, 

SI  cxdiamctroquadrati  dctrahaturipfiuslatus:  Re- 
Jiqua  linca  erit  latus  altcnus  quadrati ,  cuius  diamc 
ter  cft  linca^  qujc ;  clinquitur;  tl  latUS  inucntum  bis 

CX 
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LIBER  OCTAVVS. 


4", 


A 

/ 

F 

bfcM.  47. 
frimi. 

cundi. 

dfcfiol.  47. 
ptims. 
e  21. 


exdiametro  prioris  quadrati  auferatunvel  fiidem 

latus  inuentum  ex  prioris  quadrati  latere  tollatur  , 

......  ■ 

£X  diametro  BD,  quidrati  ABCD,abfcindatur  reftaBE,  lareri  A  B, 
qualis ,  &  ex  eadem  diametro  dematur  relig/.ia  DEjbis  vfque  ad  F,ita  vt  EF, 
fit  ioG  DE,aequalis:  vel  (  quod  idcm  eft )  reliqua  DE,  (uie  E  P ,  Uli  aequahs 
ex  latere  AB,hoceft,cx  BE,  auferarnr .  DicoD  E,  vel  E  F  ,  larus  eflequa- 
drati  ,  cuiu«>  diamerer  BF.Du&is  enim  per  F>  redis  GH>^)  f  arallelis  iplis 
AD,AB;*erunt  GK,HI,circadiametrum  quadrata.  Dico  ieftam  EJF,  vel  £ 
DE,aequalem  efle  lateri  BG,quadrati  GK,cuius  dia  fccundu 
meter  BF,reIiqua  fuit  poft  detracrionem  DE,  bis  ex 
diametro  BD.  b  Quoniam  enim  quadratum  ex  DF, 
duplum  eft  quadrati  ex  IF,fiue  cx  AG,  c  &  quadru* 
plum  quadrati  ex  £F;li  quadratum  ex  DF,  ponatur 
4.eric  quadratum  ex  A  G ,     &  quadratum  ex  EF  , 
I.  Ac  proinde  quadracum  ex  AG,  duplum  cric  qua- 
drati  ex  EF.  d  Eft  aucem  &quadiatum  ex  13F,qua-         B      K  C 
drati  ex  BG,  duplum  .  e  Jgitureric  vc  refta  AG,ad 

re&am  EF,  ita  recla  BF,ad  rectam  BGjquandoquideinquadrata  earum  pro- 
portionalia  funt,habentia  nimirum  proportionem  duplam  .  Capiatur  BL, 
ipfi  BF,aequaIis  ita  vt  reliqua  L  A,reliquae  FE,aequalis  lir.  Erit  igitur  quoque 
AG,ad  AL,vt  BF,(iueBL,ad  BG;£c  diuidendo  GL,ad  LA,vt  GL,  ad  B Q,f  fy. 
vQuocirca  AL,fiue  EF,&  BG,aequales  fu«ttquod  eratoftendendum. 

PROBL.  i£.  PROPOS.  33. 

OCTOGONVM  aequilaterum  5  &  sequiangulum  ad 
datam  altitudinem^  latitudinemve  conftituere. 


SIT  .id  altirudinem  datam 

AB,  conftrucnciiimoctogonum 
aequila:eruru,&  nequiangulum. 
Dcfcripto  ex  A  B ,  quadrato 
A  ti  C  D,  dii«aifque  diametrif 

AC,  BD,fe  m  E,fecantibus  bi- 
fariam,&  ad  angulos  rec<tos;ab 
fcindanturad  interuallum  E  A> 
cx  quatuor  anguiis  quadrati 
re&ae  acquales  AF,  AG;  DH, 
DljBK-BLjCM, CN,  iu.igan- 
turque 

Dicooaogoml  FHKGMLIN, 
ctTe  »quilaterum,&  arquiangu- 
jlum  .  Quoniana  cniui  rectae 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


4i  a 


GEOMETR.  PRACT. 


C  tf.primi. 


h  }l.hnius. 


t  fehol  47. 
frimi* 


tl  X^primi. 
t  t.primi, 
ffchol.  34. 
frimi. 


........ 


B  M 


AH,AfcBG,BMiCL,CIiDF,DN,rclinquutur  poft  detra&ionemfec};*  AE, 

cx  lateribus  aequalibus  quadr* 
ti  ABCD,  ipfa*  fnier  fearqua- 
les  erunt ;  ideoque  &  earum_ » 
quidrata  crunt  aequaha.  «  Cfi 
crgo  «juadiatiim  ex  K  H  ,  as- 
quale  lit  quadratis  ex  A  H  * 
A.  K  ,  ipfum  duplum  jeri| 
tam  quadrati  ex  A  H,  quarrL^ 
quadratiex  AK.  Quia  vero 
A  B,  diametcr  efl  quadrati  ex 
AB,dc(cripri,abfciifaque  eftre 
€u  B  k9  lateri  A  E,  ar  qualis;  £ 
crit  reliqua  AK,!atus  quadrarit 
cuius  diameter  GK,quae  relin- 
quitur  pofl  detracticnem  ipfmi 
AK,bis  ti  diamerro  AB,veI  cx 
latereAG,femel.<:  fgitur  cVqua 
draril  ex  GKjdupIfi  crit  quadra 
ti  ex  KA:ac  proinde  quadrata  cx  KH,KG,aequaIia  inter  fe  erunt;ideoq.&  re 
t?tx  KU,KG,xquaIes  erunt.  Eadem  ratione  oftendemus,  eandem  GK,a?qua 
lemelieredas  GM;& GM,a:qualem  reclae  ML,&  fic  de  cocteris.  ^quila- 
terum  ergocft  oclogonum.  d  Quoniam  autem  bini  ancjuli  ad  H,  K,  G,  hl» 
L,T,N,F,xqua!cs  funtduobus  rectis ;  e  funtque  anguli  acuti  vetfus  angu- 
Jos  quadratiomnes  inter  fe  asquales  rjfimmo  femircdi.quod  KH,  GM,  cVc. 
fint  diametri  quadratorum  ex  Jateribus  AH,Gr3,  &c.  delcrtgeorum  :  Erunc 
reliqui  anguli  obtufi  in  oftogono  aquales  ideoque  ottogonuin  aemiiangu- 
Jum  cciam  eil.quod  elr  propofitum . 

SCHOLI  VM. 

H/EC  praxis,  quam  ante  aliquot  annos  a quoiam  architefto  (Tne  Je- 
Blonftl  atione  camen  accepi,ptilcherri:na  eft:quippe  qu*  nou  requirat  diui- 
Conem  circuli  in  odto  partei  ae  quales,&  dcfcrmat  odogonum  ad  dacam  alti 
tudinenij  Iatitudinemucjvc  patet .  Quam  praxem  vt  drmonitrarem ,  opor- 
tuit  prius  demonftrare  pr.cccdcns  thtoiema.Ex  eo  cnim  facilc  problemi^ 
propolicuai  coniicicur,vt  patuic. 

PROBL.  20.  PROP  OS.  54. 
AMBITVM  tcnx  cx  cdito  aliquo  montc  mctiri. 

C  I  RCA  /i'irm  cap.i.fphaeracToan  Je  Sacro  bofco  propofui  ^10^?**,' 
qua  FrtoctlCUI  Maurolycus  ambitum  tcrrar  ex  cdito  aliquo  montc  inueUi- 
garc  Jociiir,quc  talis  clt .  Sit  circulus  cernf  &CD,  U  quoeligaturcditilli- 
WUt  aliquii-  monij  (tffCriaSiciliamoQtCAI  Actnamai  hoc  negocfasi  cen- 

fuic 
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4*3 


fuit  eligendum)cuius  altitudo  A  B,  inquiratur  vel  per  Quadrante,vt  lib.  2, 
ptcblem.  2.  3,  &  4.  docuimus,  vel  per  Quadratum  Geometricum ,  vt  lib.  3. 
probtem.  6.7.8.  &  9.Vel  potius  vt  in  lcholio  pro- 
blem.y.a-c  9.  tradidimus.  Dcinde  ex  A,  vertico 
montis  menftiretur  totum  illud  fpacium  pelagi , 
feu  terrae  ,  (  vbi  tamen  «nontes  non  finr)  qtiod  in- 
«le  confpicitur ,  ita  vt  radius^  AC  ,  maris  veJ  terrae 
fuperficiem  contingat  in  C  .  Hocautem  fiet  per 
ea,  quje  in  problcmatibus  citatis  tradita  funt .  Ex 
his  poftea  expJorat  magnitudinem  line*  tangen- 
tis  A  C  ;  a  propterea  quod  eins  quadrato  asqualia 
func  quadrata  AB,BC,(  lumpto  fpacio  BC,pro  Ii 
Tiea  recla  )  b  cuius  quadratum  x  qualc  eft  reclangu 
Jolub  AD,AB.quo  diuifo  per  A  B,  ahitudinem__> 
inoruis,prodibit  in  Quotiente  re&a  ADjex  qua  fi 

dematur  altitudo  montis  A  B  ,  nota  relinquetur  diameter  terrae  B  D  .  r  Ac 
proinde  circumferentia  BCD,cognita  fict. 

S  E  D  quia  in  hac  ratione  meciendi  ambitus  terreftris  aflumitur ,  arcum 
BC,a  linea  retfa  non  difTerre.  qupd  verum  non  eft,quando  mons  tam  altus 
eft,vt  fpacium  200. vel  ^oo.milliariorum  cemi  poftit,quod  tunc  arcus  B  C> 
iuxtaambitum  a  Ptolemaeo  polmim  contineat  grad.  3.  min.  1 1.  velgrad.  4. 
min.48.Ac  proinde  non  reftc  linea  tangens  AC,ex  Iareribus  AB,BC,  colli- 
.gitur .  Ad  Je  quod  per  problemata  lib.2.&  citara  inuenitur  perpendicu- 
Jaris  BE,in  plano  ,ad  quod  monseft  ad  angulos  reCtosiRedigemus  rationem 
hanc  ad  meliorem  formam  multis  vijs,  hoc  modo  .  Deprehenfo  angulo  A, 
per  Quadrantem,  vel  Quadratum,quando  radius  vifualis  per  dioptrarrLj 
circulmn  terrae  tangit.  Q^od  tum  d^nique  certiflime  fiet,  cum  per  dio- 
ptram  confpicicur  Sol,aut  alia  ftcll^quando oritur  ,  vel  occidit .  Depre- 
|ienfo,inqua,angulo  A,imienienda  erit  perpendicul  tris  BE,per  problemata 
pauloantecitata.  d  Et  recla  AE,ex  duabus  AB,BE.  Si  enim  ad  AE,adij- 
Cietor  BE,hoc  cft,EC,<  quae  ipli  B  E,  aequalis  cft,nota  fiec  tota  tangens  A  C, 
ex  qua,vt  fupra  dictum  eft,&  diameter  teirae  BD,  &  circunferentia  inuefti- 
*abicur  Quin  etiam  cognito  angulo  A,ac  proinde  &  eius  complemento  E, 
/reperie'tur  tam  lacus  BE,  g  quam  bafis  AB,0ne  problematnus  ex  I10.2.&  }. 
citatis,&c. 

VEL  (Ica^emus.  Cognito perdi>tr?m  angulo  A,crgn?tusetiam  erit 
tiute  rerta  FC*  <!"*  ad  AC,PCrpend,cu!aris  erit)  ^"f^JW 
LentUfO  in  centro .  Quia  vero  d«C^  reftt  ^^^S^A 


2  47*primi9 
b  $6,t$rtjfc 

c  coroll.  2. 
de  Dimens* 
ciculi  lib  .4* 
kuius. 


d  u.primh 
e  2.  corolU 
$6,tertij. 

f  4.  triang." 

redil. 

gf.  triangj 

reftil. 

h  18.  /*r/y, 

14'primi, 


fc'S  &  eio. compWnwm BEF,  notum er.t .  Ig.tur ,n tMa«ff.Io 
ABE  exanoMlis  A,E,&  latere  AB,  k  rcpei ictur  BE,  m  parnbus  altttudlM. 
ill :  AB  Z  Atqiie  eode  modo in  triangulo  BEF.ex  anguh.  B,F,*  I ate 
S  OT  co!nof  eVur  feMudiameter  BF,in  partibu,  lateriafiB.hoe  eft  ,n  |  it« 
gSffiil  montja  AH,idcoqBe  &  tota  diamcer  BD.nota  net,&  ex  hae 
«mSito«  terraequodeftpro.  ofitum. 
pfiNiOVfi  hocetiammodoidsmjflenemur .  cogwwper  diopnan» 


K  4-  trianga 
redil. 
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angulo  A,quando  radius  vifualis  terram  contingit,cognitus  etiam i  erit  angw 
lus  AFCeius  compIementum.Ergo  huius  anguli  fecans  AF,  cognita  ent  in 
partibus  (inus  cotius  FC.Ex  qwa  fecante,(i  demacur  finustotus  BF,nota  relin 
quecur  alcicudo  montis  AB,in  parcibus  finus  cocius  BF.  Si  igitur  hac  yc  alci- 
tudo  moncis  AB,noca  in  parcibus  tinus  totius  ad  eanJem  AB,  notam  m  data 
menfura,ita  fimw  totus  BF,ad aliudjproueniet  fcmidiame ter  B F,nota isl^ 
partibus  altitudinis  montis,&c. 

PROBLEMA  21.  PROPOS.  35. 

PRISMATI  cuicunque  Cylindrum  a?qualem-ji 
&  Pyramidi  Conum  sequalem  :  Acviciflfim  Cylin- 
dro  Hrifma  .rquale  ,&  Cono  #qualem  Pyramidem 
conftituerc-^ . 

S  I  bafi  prifinatis,vel  pyramidis  conflruatur  circulus  aequali* ,  per  ea_J 
quse  ad  finem  Jib.  7.  fcripiimus  :  Et  fuper  hunc  circulum  extruatur*  cylin- 
drus  vel  conus  eiufdcm  alcicudinis  cum  prifmate  ,  vel  pyramide  ;  eric  cy- 
lindrus  prifmati,&  conus  pyramidi  arqualis  .  Cum  enim  tam  bafes,quam  al 
<-.itudin«  sequales  fint :  producatur  aucem  prifma ,  &  .Cylindi  us  ex  bafe  in 
alcitudinem  multiplicaca,&  pyramis^acque  conus  ex  tertia  pai  te  bafis  in  al 
titudinem  mulciplicata,vt  lib.  ?.cap.  r.declarauimusjmanifeitum  cit,  cylin- 
<irum  prifmati,&  conum  pyramidi  eiTe  arqualem. 

S  I  viciftim  bafi  cylinJri ,  vcl  coni  conftituatur  quadratum  ,  aut  alia 
quaeuis  reclilinea  figura  sequahs,per  ea,qua;  ad  finem  lib.  7.  diximus,  &  fu- 
perhoc  quadracum,aut  figuram  reclilineam  fiat  primu,vcl  pyramis  eiufdcm 
altitudinis  cum  cy!indro,veI  cono,crit  prifma  cyIindroJ&  pyramis  cono  *- 
«jualis.quod  eft  propofitum, 

PROBL.  i2.  PROPOS,  16. 

D  ATO  Cylindro,  aut  prifmati  crqualem  conum," 
vclpyramidem  fub  cadcm  altitudmc.  Etviciffim 
dato  cono  vel  pyramidi  xqualcm  cylindrum  ,  aut 
%  i$.fix$lm     prifma  eiufdem  altitudinis  conftitucrc , 

huius. 

b  10.  dno- 

dtcimt.  *  5  I  tam  bahs  cylindri,  quam  prifmatis  rrjpletur ,  &  fuper  triplicaram 

c  coroll.  7.  cxtruatur  conus,  vt  l  pyramiseiufdem  aJtituclinis  ,  facturu  erit,  quod  in  pri- 
duodec.  ma  I)jrcc  P™pom'uir.  *  Cum  enim  cylindrus  triplus  lit  coni  eandem  cuna 
dn.C^  6,  illol)'ircm &altimdincmhabcntis:<:  Itcm  prifma  triplum  pyramidis  ean- 
jlHQdtc.  cuin  *Uo  hafcm,  atquc  alciudmcm  habcncis;  d  Su  auccm  &  conus  cx- 

cruclitf 
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fru&us  ciufdcm  illius  coni  tripW;  nec  non  &  pyramis  confoufta  eiuf- 

dem  illuis  pyramidis  tripla  .  4  Erit  tam  conus  extruclus  cylindro  aequalis,,  a  Q.qnintK 

quam  pyramis  conftructa  prifmatr.quod  cft  propofitum  . 

b  SI  vicilfim  bafes  coni,&  pyramidis  in  tripla  proportione  minuantur,  b  16.  fextim 
&  fuper  tertias  has  partes  cylindrus  erigatur  ,-  &  prifma:Eiit  tam  cylindrus  huixs. 
dato  cono,quam  prifma  datae  pyramidi  scquale.  c  Quoniam  enim  tam  co-  c  1  i.A»  10. 
nus  datus,quam  cy Iindrus  extru»3us,t;iplus  eft  coni  eandem  bafem,  alcitudi  duodec. 
nemque  habentis  cum  cylindro  extrueto.  d  Item  tam  data  pyramis ,  quam  d6.et  7.dn0 
prifma  Cxtrudum,triplum  eft  pyramidis  eandem  habentis  bafem,  atque  al-  decimi. 
titudinem  cum  prifmate  ?xtructo.  e  Eric  tam  cylindrus  extru&us  dato  co-  %  Q.qulnti 
no  a?qualis,qnam  prifnu  conftru&um  datae  pyramidis  squale.  quod  cft  pro*  * 
poficum . 


COROLL  ARI  VM  L 

in  conum  conuer  f. 


QVIA  igitur/omneprifma  in  cylindrum,&  pyramis  in  conum  conuer  f  -  huiuu 
titur  :  Et  contra  cylindrus  in  prifma,&  conus  in  pyramidem:  g  I:em  cylin-  Jy^huiHSm 
drus  in  conum,&  prifma  in  pyramidem:EC  contra  conus  in  cylindrum,&  py  * 
ramis  in  pMfma  conuerri  poteft ;  fit  vt  indifferenter  tam  cylindrus  ,  quam 
prifmatranfmutari  poffit  inpyramidem,  aucconum,  ac  pyramisincylin- 
drum,aut  prifma  aequalc. 

COROLLARIVM  II. 


EX  his  ctiam  manifefte  colligitur,  omnem  cylindrum  ,  ac  prifmaj  Mmi- 
liter  &  conum,ac  pyramidem  couerti  pofte  in  parallelepipedu  re&angulum, 
cuius  bafis  fit  quadrata.  h  Nam  conuerfo  cylindro,  aut  cono,vel  pyramide  h  jf.ri»  #6V 
in  prifma  qualecunque,fi  bafi  prifrnatis  fiat  quadratum  aequale,&  fupra  illud  huiug. 
erigatur  parallelepipedum  eiufdem  altitndinisji  erit  hoc  parallelepipedum  i  i.coroll.j* 
priori  aequale,ac  proinde  &  propoficocylindro,vel  cono,auc  pyramidi.  J.dnodic» 

PROBL.  23.  PROPOS.  3j. 

D  A  T  V  M  cylindrum ,  vel  prifma :  Similiter  datum 
conum ,  vel  pyramidem  cuiufcunque  altitudinis3in 
arqualem  fub  data  qualibet  alia  altitudinc ,  &  fupra, 
bafem  quotcunque  angulorum,reuocare  • 

IN  proportione,  qtia  data  akitudo  ad  altitudinem  propofiti  folidi  habet, 
kaugeaturvclminuatur  bafis  eiufdem  folidi  dati .  Nam  lolidum  nipra_j  k  \6.fext* 
hanc  bafem  auctam ,  rel  diminutam  fecundum  datam  ahitudinem  conftru-  hutus. 
tfam,eritid,  quod  quacritur.  /  Erit  enim  aequale  dito  folido :  quippe  cum  1  15.  &  9. 
altitudinescumbafibuireciprocaelinc.  Quod  fi  bafi  conftrufti  fohdi  fiac  x  .  dnod  tc> 
cualis  bafrs  quotcunque  angtilorum  &  fupra  eam  ccnftituatur  folidum  fub  da 
ca  alcitttdiaeicri;  hoc  etiam  folidum  folidopropofiw  *quajcf 
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PROBL.  24.  PROPOS.  }$, 


b  1  coroU^. 
dusdec, 


jtxti  huins 
d$6.vnde. 


c  i.  eoroll. 


DATO  parallclepipedo  rcaangulo  cubum  *q»w 
lem  dcfcriberc^  • 

SI  parallclepipedumnonhabetbafem  quaJratam,*  fiat  eius  bafi  qua- 

v  1  r  dratum  x.juale  B  C  D,  fupra  quod  engicur 

parallclepipedum  reclangulum  eiufdem  alct 
tudinis  A  B  ,  cum  parallele  pipedo  daro,  b 
quod  arquale  crit  dato  parallclcpipcdo. 
Huic  crgo  cubum  aequalem  conftruemus  hac 
arte ,  Inter  BC,  latus  quadrati  BD,  &  AB> 
alcitudinem  paraJJepipedi,  inueniantur  du£ 
medicfc  proporcionales  EF,H:  ita  vt  (it  BC, 
ad  E  F  ,  quemadmodum  E  F.ad  H  ,  cV  H,ai- 
AB.  HcfupcrE  F,  propinquiorcm  Iatcri 
BC,  conftruatur cubus  FFG.  rqui  parallclcpipcdo  ABCD,cquaIis  erit . 

QVOD  fi  fortc  accidat,tres  dimenfiones  parallclepipedi  daci,ci:ius  bafiV 
quadrata  non  fit,clfe  continue  proportionales^cric  cubus  ex  media  dtfcrU 
ptus  parallclcpipcdo  aequalis , 

COROLLARIVM, 

t  C  V  M  Igltut  omnis  c/Iindrus,omne  prifma,conii5,ac  pyramis  in  re- 
clangulum  parallelcpipedum  poflit  commutari,Iiquido  conilat,cuihbet  foli 
do  eiufmodi,cubum  poffc  conilrui  aequalem  • 

PROBL.  25.  PROPOS.  39. 


t>ATO  cubo  aequale  parallclepipedumre&angu- 
lum  fub  data  akitudme  ,  vcl  fupra  datam  bafcm 
conftruero^. 


S  I  T  in  pracccJcnti  figura  Jatin  cubus  E  F  G  ,  &  primum  data  alrituJo 
f 1 1  ftxel,    AB>fub  qua  conftrucndum  lit  paralk  lcpipcdum  rec^angulum  cubo  acqualc. 

/ AltJcudini  AB,cx  laccri  cubi  EF,  reperiacur  tertia  proportionalis  B  C .  Et 
fiat  rcd.mgulum  B  D,  COmpl  chcnfum  fub  tcrtia  proportionali  B  C  ,  &  iccta 

CDflateri  cubi  LF,  fcquaHj  erjgaturcjue  fupra  BD,  paralieiepipeduni  rcclan 
guliim  (ub  data  alticudine  AB.quod  dico  cubo  clfe  sequale  .  Quoniam  enim 
g \6.vndc.  parallelepipedum  re&anguhjna  ABD,continetur  fub  tribtn  redii  AB,  CD, 
iC»hoceft9fub  AB,EF,  BC,  continue  proportionalibui  ig  erit  parallclepi» 
pc4um  jjmulc  cubo  cx  mcdia  EFjdefcriptO,  quoa  tfl  propolicum. 

SIT 
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SIT  deinde  data  bafis  BD,qu*  fi  non  efl  paraJlelogrammum  /2  rm«c-  *  4< 
tur  ad  parallelogrammum  zqnale.  Et  quam  i0»rail'mum  >  «  «uoc*.  a  4M«w, 

proportionem  habeat  balisdata  B  D,  ad  ba- 
lem  cubi  dati,eam  habet  latus  cubi  EF,  ad 
reclam  AE.fquod  h*et,fi  fupra  latus  cubi  EF, 
fiat  re&angulum  aequale  bafi  B  D ,  &  fuper 
alterum  latus  huius  redanguli  aliud  retfan- 

gulumacqualequadraro  lateris  cubi  E  F  .  b        T^\\~\    K^PV   \  bi,/ex/i 
I\Tam  tunc  crit,  vcprimum  redaogulum  ,  id  x 
eft,  bafis  BD,  ad  fecundum  rectangulum,  id 
eft,ad  quadratu:n  ,  vei  bafem  cubi ,  ita  pri- 
mi  re&anguli  b<ifis,videlicet  EF,ad  bafem  fecundi  rcclanguli.  j  Nam  G  /ii- 
prabafemBDjerigaturparallelepipedumin  altitudine  inucnca  AB,  c  erunc  C  £4.  tWr 
parallelepipcdum,&  cubus  aequaliarquippe  cum  bafes,&  altituuioes  hat  reci 
proca^exconftructione.qiiod  cft  propolmim, 

COIIOLLARIVM. 

d  QyONIAM  igitur  cuilibct  cylindro.  prifmati,cono,ac pyramidi  pa-  dcoroIl\2m 

rallelepipedum  redangulum  conftrui  poteft  aequale  :  e  li  huic  paralJelepipe-  huius. 

do  fiat  cubus  aequalis;/&  huic  cubo  parallelepipedum  re&angulum  fub  da-  e  $$,huius, 

ta  altitudine.vel  bafe  data  aequale:commutatus  critcylindrus,prifma,c<wus,  f  lyjjuins 
ac  pyramis  m  parallelepipedu  reCtanguJu  aequale  datas  altitudinis,  vel  bafis. 

P  R  O  B  L.  26.  PROTO  S.  40. 


S  P  H  AE  R  AE  datas  cubum  a:qualem:Etdato  cubd 
aequalem  fphaeram  conftituere^. 


QVONIAM  per  propof.3  2,lib-.  f.  Archimedis  de  fphtfra,  &  cylindro  ^ 
Cylindrus  re&us,cuius  bafis  eft  maximus  fpha?rae  circulus  ,  &  aJtitudo  dia- 
metro  ciufdem  fphxra?  acqualis  ,  fefquialteram  habet  proportioncm  ad 
fphaeram  :  g  Habctautem  idem  cylindrus  ad  cylindrum  eiufdem  bafis ,  cu- 
ius  altirudo  coiitineat-j-.diamerri  fphaerac,  proportionem  qucque  fefquial- 
teram  ;  h  eric  pofterior  hic  cylindrus  fphaerae  sequaHs.  SiJgitur  huic  cylin 
dro  1  £at  cubussequalis  >  eric  idem  hic  cubus  datae  fphsrae  aequalis.  ouod  cft 
propoficum. 

VEL  quia  pereandeoi  propof.?2.Archimedis  ,  fphseracjuadrupla  eft  co 
rri ,  ctiitis  bafis  eft  maximus  fphaerae  circulus,&  altitudo  femidiamerro  fphae 
ra?3squalis:  k  £ft  autem  eiufdemconi  quadruplus  ctiam  conus  eiurd?m  al:i 
tudinis,bafem  habens  circuli  maximi  in  fpha-ra  quadrupJam,hcc  eft,bafem 
habens  circulum,cuius  femidiameter  aequalis  diamerro  maximi  circuli  / 
erit  poftcrior  hic  conus  fphaerae  aequalis .  m  Si  igitur  huic  cono  fiac  cu 
bus  .xqualis ^erit  hicjdem  cubus  fphaerae datse  aqualis .  quodeftpropo- 
fitum-*. 

G  g  %  SIT 


h  9.  quinti. 
i  ccroll.^s. 
hnius. 


k  1  r.  duo* 

dccimi. 
1  y.quinti. 
m  coroll.fr 
huiusi 
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t}*.*tffo.      SIX  Viciffun  d.itoa,bofal)ricandafphaBraa:qi!a!is.  *  Fiat  eubo  ,  *t*« 

quam  (Vi^arVcylinjrusatqualis.  Dcin<k  fyh*vz  ubricctur,  habens  du- 
o        />/i     metrumfe'm»:pJreram  ilrittidinii  cfUndrT.  *  H*c  ctfiai  fpharra  ry.indro  , 
ac  [.rotiuk  fcubodatofqfialfs  eritrprcrofcerca  cwod  cylwioVus  eiufdem  baiu  al 
c  t4.aW#.  tkudthera  babctw  arqiiaHran  diainctrofph*r*j  <  fefqutalttreft  taai  pnons 
quam  Jarje  (pnaerac  qood  cm  piopoftrum . 


COROLLARIVM  L 


c  i^.fcxti.  QVIA  vrro  <>  bais  cubi  fiat  tqualis  figufa  quotcuncjue  laterum,  flue  ea 
rcguTarisfit,fiucnoni&  fupra  hancfiguram  eri^amr  fclidum  reCtanguIum 
f  z.torM.j.  adaltkudincm  cubi,  /  foJtdurn  hoc  cubo  ed  aCqualc .  fir  rt  fpbaBra  dacar  con 
dnjdtc.  itrui  poflitaequalc  foJidum  re&angufum  fuprai bafcm miotlibcf angelorums 
g  40  ^  li  nim  rum  pi  isfonuruatui  cul  ua  »qualis:deiadehuiccaboialidttj[nrcfc 

h  $6.hMus.  ftangulum  se*  uale,vi  proxime difiumeft .  £  Uem qaiaautainquc  prifma- 
ti  pyramis  conftrui  poteft  arqualtsj  li  cub^,  cjin  fph  *r.T  eil  acqualisjtanqua 
prifmati,(iat  pyramis  aequalis  erir  quo<^ic.eaJem  pyramis  fphafrar.  atqualis 
i  j6.  huius.  i  Jmmo  quooia  cuilibet  cylindro  conu^  fiei  i  potefl  aequatis:  fi  cyiipdtas  ex« 
truatur  fpharae  tfqualia^fupra  l  i/cba  vidJic.c  maxirab  <  Jrculo  iu  fpqMUi 
aequalem,&  cuitffl  altitudo  continc-t-y-.  diameui,  vtad  mitimr.  huuis  pro- 
poT.oftcndimus:Deind<  huk  cy  Imdro'  conus  aequalis;  coniritutus  erit  conut 
quoque  chtcr  (vhxi  x  aequ  lis, 

quij  cuilibet  prifmati  conftnii  notcftcu^us  £qua!is :  /  Si 
I40.  bmiMt9  huic  cubo  rm  aequalis  fphatra,erit  eadem  h«c  fphaeia  confututa  ae^ualis  da 
to  prifmati  fupia  Lafctn  quotcunque  ajigujorum* 

COIOLUR  I  V  M   I  I. 

QVIN  ctiam  cdlftehur,  pofle  fpharram  cojnftruiaequajem  cuilibet  cor- 
pon  regulari .  N2111  dc  cubo  quidem  oftenfum  eit  hac  propof.40.Oe  Tetrae 

m  2.  ecrfill.  jro  vero  fu  c  pyramiderCgU]arj  patcc  fqam  (j  Pyramidi  m  fiac  raraiJelepipe 
dum  arquale :  »  ^t  huic  paralJelepipedo cubus tequa  iv;  Ac ;caadeiii  huic  cu 

H  $8.cutus.  fubricetur  fj  hdti.i  cuuilis ;  c  rit  cadcm  Iijec  fphcCia  Tccadiro  ,  liue  pyra 
midi  regulari  ^qualis.  Dc  Of^taedro  autc  m9h  <  (aedro»&  Doijocaedro  i;a_«» 
res  peragptur.  Si  omnil  its  balibtis  corporis  rcguians  hut  quadratum  asqua« 
lc,per  ca,(ui«  ad  Bnem  lib.j  .Euclid.vel  pottua  per  ea,quae  lib.^.huius  (ico 
piecriae  caj>.  4  Num.4,tradidimusi&  Uipcr  bocquadratumfiatpyramisha* 
bens  altitudim  ta  equaJem  pei  pi  ndicutai  i  c  ceotro  c  >ri>^ris  ad  qnamlibet 
.  .  bafem  duf>at,hoc  eit^altitudini  vnius  pyramidis  ex  ijs,in  m»ai  corpus  oiui- 
9.  <ju  ntt.  jiijm  e  c,  ncr0;  #  ]  ritha  c  py  amis  coi  pai  1  regulari  a-i]ualis ;  p  quippe  cu:n 

«  '  l4*a,e*  |ta  fc habeat  caaa  pyramia  barc  quadrilatera  *d  rnam  pyramidcm  coraorii 
rcgularis,qu  tra  omnes  py  1  imides  corporii  n  gulai  is  ad  vnam  pyramidem^ 
vt  bafis  illiu$,vcJ  baftsomnium  pyramidum  corpocis,  au  vaara  ba4cmjpro«» 
pterea  quod  iaOc^aedro  ptop  rn  efl  vi  obiquc  odupla:ln  lccfacdto,vige 
cupli:  Etin Dodcfaedro,duodefupla.  Quare G  tott  illi  pyramidi  cubus 
conftruitur atqualii  pauroancedc  retraedrodic1rumeft; atquc  huic  tan- 
dem  cubofphai  1  ocj  alii  rabrkccur^eritca4einfph4EraiUi  pyramidii  hoc 
tfi,corpori  rcguJajiarqualiij 


LIBER   OCTAVVS.  41? 

PROBL.  27.  PROPOS.  41. 

DVOBV S  aut  pluribus  cubis  vnum  cubum  scqua- 
lern  efficer^. 

St  fuprabafem  fuperiorem  primi  cubi ,  rfconftruatuf  paraliclcpipedum  a  ?o. 
rcffcangulHm  fecundocubo  e^quaie,  vt  fiac  vnum  parjJJcjepipedum  duobus  cu 
bis  f  quale :  Et  fupra  htitus  parallelepipedi  bafem  fupenorem  aliudparaiie 
Iep>peu^im  aequale  tertio  cubo,&  (ic  deinceps,  tipiurcs  adfint  cubi,  conftru- 
*tum  erit  parillelepipedum  propolitis  cubts  xquale.Huic  er^o  b  u*  tiatcubus  b  j  8,  huius 
seciualis^facturu  erit,quod  proponitur  . 

S    C    H    O    L    I    V  M. 

EADEM  arte  quotliber  figuris  folidis  noq  cubis,  conftruetur  cubus ae- 
qualis;  c  Ci  nimirumreuocencur  ad  vnum  paralJeJepipeduin,&c.  c  \T*huiut> 

PROBL.  28.  PROPOS.  42. 

DATO  cubo,corpusreguIarc,quod  ex  quinque^ 
elegeris^quale  conftrucre. 

SIT  datus  cubus  ,  cuiuslatus  A,cui  vcrbi  gratia  conrtruendum  flt  a?rua- 
le  Dodccaedrum.^  Fiat  quodcunque  Dodccaj;  d  i^.tertf» 

drum  ,  cujuslatus  B:  cui  per  ea  ,  quae  in  1.  co-       C.    A.    B.    D.  dectmt. 
roli.praecedentis  propof-  Aifti  firnr.fcsr  ^~*if» 

cubus,cuius  latus  C.  e  Lt  cribus  lateiibus  C,  A,B,reperiatur  quarra  propor-  C  12.  fexti* 
tionalis  D.  Dico  Dodecaedrum  fupra  larus  D,conitruCtum  ,  asquale  efle_j 
datocubo  lateris  A.  Quonia  enim,vcex  demonitracionepropof.  37.  lib.  1  1. 
Euclid.patet,  ita  eftcubus  lateiis  C  ,  ad  cubum  laceris  A  ,  vc  Dodecaedirm 
Jateris  B,ad  D-decaedrum  larei  is  D  :  Elt  autem  percon(tru£ioncm  ,  cubus 
latcris  C,aequaiis  Dodecaedro  latcns  B;  f  erit  quoque  cubus  Jatcris  A  ,  Do  f  14» 
jdeeaedrolatcris  D,  ^qualis.quod  eft  propoiuurn. 

PROBL.  29.    PROPOS.  43. 

E  X  maiori  cubo  detrahcre niinorem,  refiduoquc  cu- 
bum  ^qualcm  exhibere. 


SVPRA  bafem  maioris  cubi^  conitruatur  parallclcplpedum  cubo  mino  g  ^.huiut. 

s  ric- 
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rl  g quak.Et  ex  latere  cubl  maioris  abfcindatur  retfa  xqualis  zldmdim  con 
ftru£i  paralklepipedi.  Si  cnim  per  pundum  abfcirlionis  ducatur  planum 
ba/ibus  cubi  paralielum,  dctraftum  crit  parallclepipedum  paralicJepi- 
pedocon[trufto$c]ua!e,cumhabeateandembafem  &  alritudinem  cum  il- 
Zl^.hHiUS.  \0j  hoccltjimnori  cubo  sequale.  a  Si  igitur  reliouoparalielepipedo  bat  cu- 
btM  tr^ttajisjfa&um  crit,  cjttod  proponicur . 


SCHOLIVM. 


rlj/f/i  C°     IDEM  flcri  Porcft  in  a,iis %uris  fuIlJis>  b  Cl  Pri'JS  redL,cantur  acI  Par'aI!<; 

lepipeda  reclanguIa,quando  non  func pa&flelcpipcia-  c  &  demde  parallele 
llikHiu*  Fip^^cubos^c. 

P  R  O  B  L.  30.  P  R  O  P  O  S.  44. 

D  A  T  IJi  duabus,  aut  pluribus  fphxris,  Iphtfrain 
vnam  Sequalefm  conftitucrc. 

d  40*M»'*  SPHAERIS  propofitis  ^  conflruantur  cubi  sequales:  e  His  dctnde  vnas 
cii.butus.  Cl,bll5  ae^ualisfiacquicriamfph^risdatiserit  ^fiualis.  /ii  igicur  huic  cu 
t  40.  huiHS.  i0  excruacur  fphaera  a^iualissfa&um  enr,c|uod  lubetur. 

PliOBL.   31.  PROPOS.  45- 

E  X  maiori  fphaera  minorcm  fpheram  detraherc  >  rcfi- 
duoqucfphaeram  aqualcm  cxihibere. 

tic.bnlus.      g  VTRAQVE  fphrrra  in  cubum  reuocetur .  /;  Detraclo deinde  minoic 
£  4 i.huius.  ex  maiore,  t  li  reliduo  fphjera  tiat  Bqualis;  ficlum  erit,  tjuod  proponitur  . 
i  40.  htriust 

PROBL.  32.  PROPOS.  46. 

D  A  T  V  M  cubum,  aut  parallelepipcdura>fccunduai 
proportioncm  datam  (p  a  e. 

S  I  namque  vnum  latus  in  bafe  cubi ,  aur  panl!el.rtpipcdi  fccctur  fecun^ 
dum  datam  proportionem  ,  cV  pe*pun&um  fec*tton)s  ducatil*  plinum  dua- 
bus  bafibufl  crcdis  folidi  parallrfum,  diuidertJ  ipfum  folidum  Id  duo  paralle 
*}i.vH<!e.  tcpipedajhabebunt  haec  paralleJepipeda  datam  proportioitem .  k  Habenc 
1  i.jexti.    enjni  pfoportioncm  intcr  fecandcm  ,  quambafci .'  /Cumergftbafes  ha- 
beanf  candcm  proponioncni,  ^uam  fcgtacnu  laccus  i "jcimdwni  datam  pro- 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


L  I  B  E'R    O  C  T  A  V  V  S. 

portionem  diuifi  >  conftac  id ,  quod  propofitura  eft . 

S    C    II    O    L    I    V  M. 
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d  i$Jrimi, 


N  O  N  aliter  prifma  quodlibet  ,  aut  cylindms  fecundum  datam  propor- 
tionem  fecabitur,  li  alcitu  Jo  in  datam  fecetur  proportionem55^per  pun&um 
fe&ionis  planum  ducatur  bzfibus  paralltlum.  Hoc  enim  fecabit  a  tam  prif-  tfthot,  14» 
nu,  b  qiiam  cylindrum  in  datam  proportionem .  itMdtc* 

bI-^.«*»,^/i, 

PROBL.  33.  PROPOS.  47. 

F I G  V  R  A  M  Ellipfi  fimilem,  quam  ouatam  dicunt^ 
circino  defcribero^. 

L  I  B  E  T  mifcellaneorum  hunc  librum  peruulgato  illo  prcblemate  con 
cludere ,  quo  artifices  ope  circini  defcribere  folent  figuram  ouatam  Eilipfi 
lmiilem,ita  vtnullibi  anguli  appareant:  cum  non  raro  eiufmodi  figura  a 
Geometris  in  fuis  delineationibus  adhibeatur.  Docui  quidem  tn  lib.i.no- 
ftr£  Gnomonicae  in  fchoiio  propof.S.qua  ratione  vera  Liiipfis  ,  quae  conica 
fe&io  eft  ,  defcribenda  fit :  Sed 
hic  fimilcm  figuram  ex  fegmen* 
tis  circulorum  conftantem  de- 
fcribendam  proponimus .  Ita 
ergo  ,  vt  ex  varijs  fcriptoribus 
colligitur,  agemus .  Conftruan 
tur  duo  triangula  asquilaterju,'» 
Vcl  Ifofcelia  fupra  bafem  com- 
munem  A  C,  in  diuerfas  partes  1 
ABC,ADO(  Aequilacera  veiiu 
ftiorem  faciunt  figuram  ,  vt  cx- 
perientia  te  docebit)  produclif- 
que  lateribus,deicribanrur  exA, 
C,duo  arcus  EFG,HlK,vfque_-> 
adlatera  producta.  Sinamquc 
ex  B,D,perE,K,G,H,alij  arcus 
defcribantur  ,  c  tangent  hi  pno  *Jchol. 
res  arcu,  in  pundis  E,K,G,H:ac  prcinde  illos  non  fecabunt ,  conftitutaque  ^ 

Cr  BENE  autem'vfdai,ex  eifdcm  centris  A,C,B,D,deicribi  poffe  varias  fi- 
guras ,  proutarcus  £  F  G,  H  L  K,  maiores  fuerinc,  auc  minores,  vt  in  figura 

a?  QVOD  Ci  trianoula  conftituta  Gnt  IfofceIia,poterunt  latera  AB,CB3&c. 
yelmluora  fieri  bafe  AC,vel  minora.  In  figura  noftra  funtminora^. 

POTES  etiam,fiplacet,primolocoexcentrisB,D,defcnberearcus 

£MK,GLH,a4  quovUunque  iatcruailux»,  j?ro  latitudine  figurae aef<™ 


f 
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deinde  ex  cenrris  A,C,minores  arcus  delineare  EFG,HTK. 

QVIN  eriam  (ine  conltrtictione  triangulorum  idem  efficicmtiA  hoc  mo» 
do.  Ductis  dua'uis  rcctis  A  C,ttD, ad  anguJos  re&os  fe  fccancibus  tn  N;  futn- 
pcifque  «emia  libus  N  A,  NC,quanti<cunqiiepro  Jongitudine  B^.ujt ,  defcri- 
bairur  ex  A,  C,arcus  cirrulorum  BFG>Hflt,pfrffi ,  aut  magm.prout  defide 
ras  extremitaccs  figtti  *  (ecundum  fongirudmtm  habere  anguftiores  ,  Jatio- 
refuc .  Dcinde  acccpris  afij«  duabus  rtCtts  aequaJibus  N  B;N  i  »,  quaocifcun* 
que  ,  (  quo  autcm  punda  B,D,remotioia  fuennt  ab  N  ,  eo  anguilior  figuxa 
eu.uict.-  &  quo  minuv  remora  ,  eolatior  .  Scd  vfns  magiiter  optimus  !aciJe 
d-ccbtt,  quan  tsp  debtant  ctie  recta?  NB,ND,/  ducantur  cx  B,D,  pcrccnrra 
A>C,rcdaE  ftcantej  prfores  arcusin  h,  K,&c.Nam  ti  ex  L,D,  per  pi>naa__j 
£,K,&c.  aJijduo  arcus  dcfcribamur ,  periedaerit figura  Eilrph*  bnoilis. 

V  T  aucem  vidat4  vcnuitiorcs  figuras  d.fcnbi,ii"  triangula  A}U-,ADCf 
firtt  xqmfaccra,qu#  fcrc  rauo  abarciricibus  ieruari  fotet ,  u.  .'cri^  limus  hic 
duas  figuras.  In  nutiori  cit  Jatus  r>/*,rcu*  AE»  duplum,_ti  maion  verc 
^lc}  &c. 


F 
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Arca  figure 

ouat$hicdc      TAM  v?fo  area fi|;ur*o,iat*,  benrncto  ttiang,,?,-  en.:ih„r?  Jefcr.W 
Bj^e  tiexta  para  etreuft ,  cui,Ua  feini.iameter  ii  E  ,       ,  nimirum lam 
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pei  ad  Jibieumrin  minori  verofefquialeerum  efteiuYdera  lateris  a3.  Imien« 
U  ergo  area  illius  circu!i,vc  lib  4-ca  7.docuimus,(i  ex  eius  fexta  parte  dcma 
tur  eriangulumaequilaeerum  BLK%cuius  area  repmeeur  perea  ,  qu*  in  eo- 
dem  1  b  4.can.i.  Nmn.J  cradica  fune:reliquum  fiet  fegmcncum  hK,ac  proin 
dc  &  GH,noeum.  Item  fector  AGE,  elt  pars  duodecinu  circuli,  cuius  fe- 
midiameter  AG,nota,  nimirum  vel  aequalislaeen  afljrnp.o  AB,vei  femjtfil 
iplius.Si  igitur  ex  duodecima  parte  are*  lilius  circuli  auferatur  area  ifofcelii 
AG£,quae  reperietur  per  ca,qu3e  Jib.4.cap.2.Num.4.  fcripllmus :  remanebic 
fegmenttim  GFE,  notum,  ideoque  &  fegmentum  H  I  K  .  Quocircafi  qua- 
tuor  fegmentis  cognitis  adijciacur  arca  rcCtiNguU  BGrfJCj  cognita  erit  area 
totius  figuraf.  Cognofcetur  autem  area  hums  reclanguli  ex  doitrina  cap.  r. 
lib  4.cum  latus  E  /C,xchorda  (it  fexts  pattis  circuli ,  hoc  eit,  femidiamecro 
aequale:  at  EF,fit  (iuus  grad  60. id  eit,  femiiiis  chorda?  grad.  1  :o. 

V  £  R  V  M  quia  hac  ratsonedefcribi  nequit  figura  addatam  longieudi- 
nem  ,  laueudinemque  j  (  quoniam  (i  Jongieudoeligatur  F  I  ,  ignotum  eric , 
cjuanea  tn  fucura  lancudo :  propcerea  quod  arcus  ex  B,Odefcripti  raro  cran- 
feiic  per  elecea  pii:ta  lar icidmis:Si  vero  ehgacur  Jacicudo  LM»  in  prima  figti 
ra  iguorabicur  futura  !5^itudo:quippe  cu  arcus  ex  AjC,defcripti  raroetiam 
per  electi  pucta  logtudins  cra  • 
ftane :  vc  perfpicuum  tft.ydoce 
bimus  cum  Ioan.  Baptjfta  Btme 
nediCto,quo  pado ,  daca  ram 
Jongitudme  ,  quam  latttudine 
Bgufo  bllipH  (imihs  defcriben- 
da  fic .  Stt  ergo  daea  longirudo 
AB,&  laritudo  CD,  qu«e  fe  oi- 
fariam  ,  &  ad  re&os  angulos  fe- 
cenc  in  h  .  hx  lariruuine  C  D, 
abfcindatur  recla  D  F,  quanta- 
cunque  vltra  E,maior  rair.enlj 
interuallo  lntcr  pundum  F,& 
>S,extremiiin  longirudinis.Hoc 
enim  nili  fiae^cjfcribi  non  pote 
rir  figura  ouata.  Deinde  ceutro 
F  &  mteruallo  F  D,  dcfcnbatur 
circulus  DG,  qui  necellano  vl- 
tra  punCtum  A,cran(ibic,quippe  ' 
cum  femidiimvcer  F  D  ,  maior 
pofita  tlt  lnceruaJIo  F  a  .  Duda 
autem  FGjongitudini  A  B,  pa- 
ralleJa  fecante  circulum  dcfcri- 
ptu  in  Giducatur  ex  G,per  A  , 

reda  fccans  eu  1  Jcm  circulum  in  H,pun<fco,  e  quo  ducanir  HIK,  latitudini 
CD,  paral!ela,iungicurq  Hr,  fecans  AB,longicudincmin<L ;  eruntq  FG, 
FH,*qualese  cemrd  F,  adcircjnferentiam .  *  Erquia  triangula  H  GF, 
H  ^L,li  »ilia  Ijm;  b  cric  vc  GF,  ad  FH,  ica  AL,  ad  L  H  Cum  ergo  GF,ip- 
f\  FH,!ic  .e  qualis  ericquo^u^  A  L,  ipfi  L  H,«qualis  .  Circulus  crgo  AH, 
cx  L,ocr  A,  ddkrif  cus  traafoit  per  H,  c  ibtyue  priorem  circulum  DG,  un  c  fckol 


1  cdrdll.  4, 
fexti. 
b  q.fexti. 
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b  fifi M,  i$. 
ttrtij. 


^  .  Si  igrrur  capiatur  fiO,aqualis  i  PG  El,  &  £M,  xpCi  E  L,  cto«UfjU^ 
POQ,  Per  O,  rccU  CD,  parallela  ,  acque  cx  M,  centro,intetuaIIo  aucem 
LH^el  MP,  circulus  pBQ^ikrcribatur  ,  canget  htc  quoque  priorem  circu- 
lutt  in  P.  S:  demquc  fumpca  LN,  ipfi  BF,  xquali ,  defcnbatur  ex  N  ad  in- 
tr.uallum  FD.piioris  circuli  circulus  KCQ,tanget  hiccirculos  H  AK,l  BQ, 
ir)  K.Q^perfectaqueeritfiguraouata.  .    -  ^ 

SHD  quia,vtdiaueU,con{btqueexdcfcriptione,  nifl  htitudo  CD,tan 
ta(Ir3vtexeaabfcinJipoa]crectiDF,maiorinteruallo  PA^feura  bac  ratio 
ne  deicribi  nequif.adco  vt  lonsicudo,ic  laticudo  ad  lihitu  affumi  no  pottwt; 
inftituetur  operatio  alio  modo,  fumpta  quacunquc  longitudine  A13>&  !ari- 
tudine  CD.  Seccnt  fe  in  prinia  figura  longitudo,latitudoque  FI,  LM,  dat* 
imicuo  bifariam  in  N,  &  ad  angulos  reftos,&  fumantnr  rcct*  F  A,IC,arqua> 
lcs,&  nunores  femiife  latitudmis  LN;  defcribanturque  ex  A,  &  C,per  r,6c 
I  circelli  EFG,H1K  .  Sumpta  dcinde  MO, femidiamer.ro  AF,  arquali,  wn 
oaturOA,exO,adcentrum  A,quam  bifariam,  &ad  anguios  reCtos  in  P, 
fecet  rccta  PB,feean'.LM,etiam  productum,<i  ©pus  eft,in  B.ducaturque  B  A, 
vfque  ad  circulum  GFli.  Et  quoniam  dua  latera  OP  ,  P  B  ,  duobus  lacencut 
AP  PB  xqualu  tunc ,  angulofque  continent  rectos,id  eit,*qu2les ;  *  eruac 
bafesC^AB.aqualesjadaitifque  aequalibus  OM,  AE,  (  fumpta  namque^ 
foit  MO,*qualis  femidiamctro  FA,vel  IC,)  totae  B  E,  BM,  squales erunc. 
Defcripsus  crgo  rirculus  exB,pcr  M,  cranhMt  per  E7,  b  ibiquecircellum_» 
GFE  tttiget.  Eodcmquc  modocircellum  HIl\,ranget.Si  igitur  fumpra  ND, 
ipfi  NB,iEqualiAfcnbatitr  cx  D,pcr  L^cu  culus  tangens  eofdem  pnores  cir 
cellos  in  G>H^foiuta  crit  figiira^», 

S    C    H    O    L    I    V  M. 

QVO  autcm  fera idiameter  FA,fumpta  fuerit  m  inor,quam  MN,  co  ccr- 
tiuscentrumB;rcpcrietur,vtliquot. 

ROGATV  multorumplacccEpilogilocoapponere  tabu.am  quadrato- 
rum  & cubcmimiqui exnumerti iab  i.vftraead  iooo.producuntur  j  propte- 
rcaquod  huiufcc  tabulje  multiplex  ,  &  milgnis  cit  vfus  cum  in  alijs  rebus 
MatUcmaticis,tu  vcro  maxime  in  radicibus  quadratis,  &  cubicis  ex  magnis 
numcris  extrahcndis,vt  po'l  tabulam  paucis  cxponam.  Koneatend*  autcm 
tabuhm  vltra  radiccm  looo.contcntus  radicibus  trcs  hguras  non  hq  cranti- 
bus-prbpterca  quod  fi  exttdcr;  tur  vfquc  ad  radicem  ioooo.vt  radiccs  habe 
rentur  ouatuor  hgurirum,deciel  maior  tabula  cooficien4a  eflfet .  Si  quis  ta- 
mcn  eam  exreuicrcvo!et3inucniet  ad  finem  tabula?  regulas,quibus  id  facil« 
poffit  exeqSi  Quamuis  quadratorum  tabulam  Dodiffimui  Magmus  tq  fua 
tabula  Tcttagbaka  nquc  ad  radiccm.  ioooo.promouerit. 


S E QV ITVR  TABVLA  Q\rADRATOUVM, 

Cuborum ,  quonnn  radiccs  maioics  non 
funt^  quam  1000. 
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Tabula  Quadratorum>&  Cuborum. 
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1 

2 

_3 
4 

l 

8 
9 

10 
1 1 


12 
13 

_j 

16 
17 

20 
2 1 
2  2 

±i 
24 

25 
26 

iZI 

28: 
29: 
30: 

31 

3* 
33 

34 

311 

^ 
37 

38 

39 

40 


Qua- 
draci 


64 
8l 
IOO 
I  1  I 


144 

ip6 
12J 


156 
280 


400 

441 
484 

576 

676 
729 

"784 
84I 

96  i 

IO24 
IO89 

1 1  5  6 

1**1 

lz96 

i$6p| 

1444 

1 600 


Cubi 


64 

216 
34? 


512 

1000 
135  1 


1728 
2197 
2744 
*375 


4096 
49i3 

6559 


8000 
9?  61 
10648 
1  2  167 

1*82.4 
1 5625 
17576 
1968* 

21952 
24589 
27000 
29791 


i2768 
35937 
393°4 
42875 


46656 
506*3 
54872 

59315? 
64000 


Qua 


n"  jdrati 


41 

42 

43 

44 
45 
46 
47 


48 
49 
5° 
51 
52 
53 
54 
55 
56 
57 
58 
59 


1681 
1764 
1849 


1936 
2025 
2 1 16 
^209 


2304 
240I 
25OO 
2tfor 


60 

6i 

62 

*j 
64 

65 
66 

*7 
68 
69 
70 

Zi 

72 

73 
74 
71 
76 
77 
78 

79 
80 


2704 

2809 
29  16 

J025 


31  ;6 
3^49 

348i 


3600 
37%\ 
3844 
39^9 


4096 
4225 
43  56 
44 


4624 
4/6. 
4£>oo 
5041 


5184 

532^ 
5476 
5625 


5776 
5929 
6084 
6241 
6400 


Cubi 

6892 1 
74088 
79507 
85184 

PH2f 
97336 
'038-3 
I  I0592 

r 17649 
1 25000 
132651 

140608 
148877 
157464 

iA6Jii 

171616 
185193 
195112 

^5379 

U I 6OOO 

22698  I 
2533  28 
250047 

262 144 
274625 
-87496* 

300762 

5*443* 

3-8509| 

$43000 

illtll 

?72248 

;8^oi7 
405224 

4lllll 
43897^ 

456535 
174552 
493039 
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V2  DiFFERENTHS  QVADRATORVM 

&  cubomm  ,  &  dc  continuatione  tabuls 
eorundem. 


D*$  rctiae 
«juadracoru 


Compofirio 
tabulde  qua- 
dratcruoj. 


OVONIAM  quadratinumeri  cW  pcr  eontinuam  adJinonem^ 

proxime  infcquentem  d:  dupla 
radicisminoris,  addita  infuper 
vnitate.  [taq.  duobus  modis  ta- 
bula  quadrarorum  componi  po 
telt ,  &  continuari .  Vnomodo 
G  omr.es  nujaeri  imparcs  ordi- 
ne  por.atur,initio  fumpto  ab  r. 
Nam  i.dat  primum  quadyatura 
i.Etex  ».&  >.fit  fectmdus4.C!ii 
fiaddatur  fequens  impar  5.  fic 
tertius  Q.&  (raddatur  impar  fe'- 
quens  7.  fit  quartus.  qiudrattrs 
i6.utque  iraddnceps.Habet  au 
tem  quilibet  quadratus  radicem 
tot  vnitatum  ,  quot  numeri  im- 
pares  ipliim  conficiunc.Vt  quia 
folus  impar  i.dat  primum  qua- 
dratum  1  .propterea  eius  radix 
eil  [«  Deinde  quia  duo  imparet 
i.&  j.conhciunc  fecnndum  qua 
diatum  4.eric  eius  radix  2.  Sic 
quia  duodecim  numtri  impares 
i.>.<. 7. 9.1  r.t),/MT.  19.- 1. 

coponut  quadratu  I44.cric 
cius  radix  1 1.  &  fic  de  cxtcris. 
Atquc  in  hunc  modum  fi  fem- 
per fequeni  numerus  impar  adi;cUtur  sd  quadratum  pTflrccdcnfcm^  confla- 
tur  fcquens  numerus  quadratus ,  continuabiturque  tabttla  in  inlmitum  :  (i  ta 
mcn  priu .  feri<  1  numcrorum  imparium  concinuecur.  Radices  fcric  numero- 
rum  naturali  prcgrediun  tur . 

ALIO  modo  cordi  poteiit  tabula  qmdratorum  ,  &  in  infmitum  conti- 
nuari ,  fme  numcrorum  impll  ium  ferie,(iomnes  radiccs  ponantur  otdinc  > 
Vt  in  tabula  vides  .  Cum  enim  primus  quadratus  fit  i.cuius  radix  i ,  (i  hxc 
radix  dupltcata  ,  addita tnfupcr  [•aduatur  primo  quadrato  1  .fitfecunuus  4. 
cuius  radix  iAIxc  dup!icata,cV  infupcr  addita  i.fi  adijciatur  fecundo  cjua- 
drat0  4  ficrcitiuv  9.cuius  radix  <.quae  dupiic.it i,&  infuper  addita  i.facit7« 
Si  igkut  addautur  7«  ad  quasiratum  9.  iit  quartus  quadratus  \0.  &  (ic  iru* 
inriniturrL-j. 

NVMIRI  IU  tem  cnbi  g»jnumurquoquc  cx  ad&coac  aumetorum  ktw 
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parium,  hoc  modo.  Defcripta  fcrie  imparium  numerorum  ab  /.  incipien- 
tium  ,  priraus  i.dat  primurr_j 
cubum  i.cuius radix  i.Duode 
inde  fequcntes  f.  f.  coactruati 
praebent  fecundum  cubum  S.cu 
ius  radix  2.Tresinfei]uentes  7. 
9.1  i.exhibenttertium  cubum 
27-cuius  radix  Atque  eunde 
in  modum  feqtientes  quatuor 
impares  eonficient  quartum  cu 
bum,  &  mfequenres  quinque__> 
quintum,&  licdeinceps  in  infi 
nitum .  Quilibet  autem  cubus 
radicem  habet  tot  vnitatum_j 
quot  impares  numeri  coacerua 
ti  ipfum  componunt . 

PRODVCITVR  quoque 
cubus  cuiuicunque  radicis  ,  il 
ea  radix  in  fuum  quadrktuin_j 
ducatur.  Vt  cubus  radicis  16. 
eft  ^oo^.genitusex  radice  16, 
multiplicaca  in  zf6.  quadratu 
eiufdem  radic is. 

V  E  R  V  M  quia  permole- 
fttim  eft  i  tam  fcriem  numero- 
rum  imparium  in  cot  terminis 
continuare,  vt  ex  eorum  addi- 
tioneomnes  cubi  generentur , 
vt  di&um  cft,quam  radices  ocs 
per  fuos  quadracos  mulciplica- 
re:  obferuaHit  Ioan.Baptiita__» 
Vilialpandus  noftrae  Societatis 

facerdos  Theologus,  ac  Mathematicus  egregins,_cuius  eruditionis  in  rebm 
Marhematicis  fpecimen  praeclartim  extat  in  apparatu  Vrbis,ac  Templi  Hic 
rofolimitani,praefertim  veroin  multiplici  duartim  mediarum  proportiona- 
Ji«m  interduas  reftas  inuentione  ;  obferuauit  inquam  pulcherriraam.  pro- 
prietatem  cuborum  numerorum ,  per  quam  difTerenti*  cuborum  ordine__» 
fine  magna  dirHcuitate  reperiuntur ,  quae  pofteaordine  ad  cubos  prj?:- defa- 
tcs  additae  conficiunt  cubos  infequentes.  Res  antem  fic  fe  habct.ln  coium 
na  liniftra  fcribacur  progreflio  a rirhmctica,  qux  a  6.  incipiac ,  &  per  6  pro 
grediatur.  In  fecundacolumna  reponancur  numeri ,  qui  ex  numens  pritnae 
columnae  componuntur  hacarte.  luxta  6.ponatur  i.Deindc  7.qui  nu;n.?rus 
ex  i.&6\conflatur.  Poft  harc  numerus  19.ex7.fc  1 1.  coaceruKus .  Atque 
ita  deinceps  quihbet  bini  nuraeri  prim*  ,  ac  fecund*  columnx  hmul  addiri 
conficientnumeruminferioreminfecundacolu^na.  Intcrtia  dcinde  co- 
lumnacollocentur  omnes  ctibi,qui  per  continuam  additionem  numerorunv 
kcundz  columns ,  qu*  quidem  difcrentias  cuborum  oontinet,colhgunrur 
hac  racione .  Prioius  cubus  cft  1.  cui  fi  addas  fequentem  diikrcntiam  7.  &- 

I  i  i    z  cies 
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ciesfecundumcubum6\  &  addend*  difliientiam  fequentem  19.  conflabts 
teniuai  cubum  27.  &  ita  deinceps .  Semper  enim  m  tabclia  appofita  iujtta 
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9<5 

721 
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16 

quemiibctcubumpoin^urdifterentia,qMaapr*ccdenti  Cttbo  dirfert.  In-* 
quarta  dcniquc  columna  fcnbantur  ordine  cuborum  radices. 

£  AEDBM  dirlcrcntije  cuborum  in  fecunda  coiumna  defcriptas  inue- 
niencur  quoque  hoc  modo .  Radicis  propolit.t  quiitatnm  tnplkctur.a  Jda 
tttrquc  radix.  triplicata ,  arque  mfupcr  1.  Conrlatus  enim  numcruv  critdilic 
rcnna  ,  qua  Cttbui  propo!ira?radici.v  ab  infcqucnti  Cflbo  dirfert .  Vt  ii  ddiJc 
returdittercntia  intcrcubum  1  i6.radiciv  6.&  cubum  proximc  maiorern__.. 
Quadratutn  radtcsi  6c(t  $6.trip!um  nus  clt  ioR.cui  fi  addatur  tripluin  |ra- 
diciSjviJciicct  ttmdi  infupcT  vniViv,conflabitur  diftlTentia  1  27.quaplica.At- 
cjuc  hoc  modo,fi  cootinucntur  diftventia  cuborum  opc  pmgreHionis  fena- 
r*},CxtcndccuttabuJa  cuborum,quacurn  nbucnt.Sunt  autem,vt  vidcs,numc- 
h  progreihouis  fenarij  lextupluadicuiu  cuborum,  liniiuli  tineularum,  Vc 
6o*lC9Ciipltlicfi  radicis  10, 

QVIA 
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'    Q  V  I  A  vero  diximus^cubos  gigni  ex  additione  mnnerorum  imparium, 

fiimirum  primum  elTe  i.fecundum  ex  duobusfequentibus  ?<*.confici,&  ter- 

tium  ex  tribus  fequentibus  7.9.1 1.  &c.ita  vtquilibet  ex  tot  tmparibus  coa- 

ceruetur.qMot  vnitates  in  eius  radicecontinentur  i  fi  dutfiofus  quifpiam  nof- 

fedefideret,  (  quodfcirenon  iniueundum  elt)  quotnam  fint  illi  numeri 

impares  propofitum  cubum  componentes,  boc  eft.a  quonam  impari  illiim- 

pares  incisiant ,  &  in  quo  definant ,  confequetur  id  hoc  artificio  .  Radix  Qui  numeri 

propofiti  cubi ,  fi  impar  efr,multiplicetur  per  femiflem  numeri  proxime  mi-  imparcs  da- 

noris,&duplo  produdi  addatur  t.  Numerus  enim  conflatus  erit  primus  im-  cabum 

parium  quaefitorum .  Quod  fi  radix  fuerit  par,ducatur  eius  femifiis  in  nume  componant 

rum  proxime  minorem  radice,  &  duplo  produdi  adijciatur  1.  Rurfus  eniiu 

primus  imparium  ,  qui  quaeruntur ,  conficietur .  Exempli  gratia .  Propofi- 

tusfitcubus  11?.  cuius  radix  <.  acproinde  ex  quinque  numeris  imparibus 

coaceruatus.Duco  radicem  f.quiaeft  impar,in  i.femifTem  numeri  4.  proxi- 

me  minoris,efricioque  1  o.dup!ico,fiunt  zo.&addita  i.fitpnmus  imparium 

2  i.Ergo  quinque  impares  qusfiti  funr.s  1.2$.  *f,  27.  29.  quiin  vnam  fum- 

niam  collecli  conttituunt  cubum  1  ic.Rurfus  datus  fic  cubus  1 728.  cuius  ra- 

dix  rz.ideoqueex  1 2.imparibus  numeris  coagmentatus.  SemifTem  radicis, 

quia  par  eft,nimiru  6.duco  in  r  r.nurneru  proxime  minore  radice^numeru- 

que  produftum  66.dupIico,  addoque  u  Numerus  enim  compofitus  1  j  j.eric 

primus  i2.imparium ,  quos  quserimus.  Ergo  «mnes  12.  erunc  ht.  1$?. 

*17-  U9-  I4i.  143«  *4?.  147. 149.         if    HSi  confictentcs  cu- 
bum  1728. 

REGVLA  haec  fic  dcmorifiVatur .  Quando  radix  impar  per  femilTem  mi 
meri  proxime  minoris  mulciplicatur,vclfenulTis  radicis  paris  per  numerurn 
.proxime  minorem  radice ,  producitur  fumma  termiuorum  feriei  naturahs 
r.umerorum  ab  1.  vfq.  ad  numerum  proxime  minoremraciice,vt  m  p  rogref 
fione  A  rirhmetica diximus,  hoc  eft,numcrus  terminomm  imparium,qui  pn 
muminv>aremqu3efitumpraBceduntin  ferie  numerorum  impanum;  cum 
primus  fit  vnus  ,'deinde  fequantur  duo,  poftea  tres&c.  Igitur  ea  fumm*_, 
indicat ,  quotum  locum  occupet  impar  namerus  imparem  quae.itum  anteee- 
dens  •  quia  verois  locus  dupU*a*US,  dempta  r.  ex  duplo ,  exhibcc  vltimyrri 


rusnrrcedens  prtraum  ^ufcfTcurii  ponirurtn  21  ioco  .  uu? 

qu*fiuL  Hl§pst  crgo  feptem  qu«G«,<  J  ,4^7,4*5  f?«? 
<$.  qmconftituuut  eubum$4?. 

SED  rt  certi  nmu*  ,  quwrio  radix  eft  magna,  nwm  primus  imparium  re 
ft*Gtintientus,  necogamur  omnes  imprestontimure.quod  hboriofum 
eft  iaueftiaabimus  vlnmum  ex  primo,  deinde  fummaomuum,  hoc  modo, 
Dincenria  prosrcffionis  numeroru  impariu  ,  nimirum  ^duccmm  in  mime 
rum  l«mnlgm  jMnus  vno ,  produSumque  primo  muento  addemus  Con- 
£,us  enim  numcrus  erit  poftremus  imparium  quamorum.S,  'S™# 
«pponamus  P»mum,6c  fumw»  faiuftm  W  W*am  terounorum^d  cft.th 
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i  adicem  cubi  propofiti  ducamus ,  producetur  propofaus  cubusjfi  pnmus  Itri 
parium  rede  inucntus  elt  .  Vt  in  proximo  cul>o  $4.}.  cuius  radix  7.  fi  ad 
4*.p"mum  imparem  inuentum  addamus  1 2.numcrum  fcilicec  produoium) 
ex  2.  in  radicem  7.  minus  vno ,  fit  fepcimus  numerus  impar  qua(itu&  5  5 .  ai 
quen*  h  appnnatur  pnnuis  43  .Hiinc  98.  Ec  li  huius  numcri  femiilis  ^a.duca- 
tur  in  radicem  7.producetur  cubus  ;>4?.cxc. 

A  L  I  A  ctiam  raticne  p.mciJi  eokiem  numerosimpares  da;um  cubum 
componentes  reperiemus  hoc  motio.  -ic  datus  cuiuis  117649  cu.usiadix 
49. ic  proindercpericndi  49.  numen.imparcs ,  quorum  furrma  Qt  1  176+9. 
Ponanv-s  primum  lmparem  eile  r  tt\  iu  R& t.Rauicem  (  rt  in  Algebftl  ficri 
lolet  >)  l  c  quia  dsrrcrent/a  numerorum  imj>ar;um  ctt  i.eric  fceundus  impar 
lEj.f  2.  hoceit,n^  plus  2.  rcrtius  ift.f  4.  ne  cogamur  csnrinuare  omncs 
49termmos  ,  ducemtis  dirTercntiam  z.in  48.numerum  cerminorum  ,  minus 
yuo,&  ad  produdum  96. ad  lcmus  primum  ,  cjue  n  pofuimus  eflc  i.jfc.  Ita  _» 
enim  fiet  vJtiuius  rrrminus  qi;:::.  „■  f  p6.cui  11  a  Jdamus  pnmuin.vide- 

licet  iifc..  nV  fumrr.i.  iik.f  96.  cums  fcmnlis  i#  f  48.duclain  49.numen;m 
cerminorum,facicnumeru  ffg  t  J  Pf  2.q iji  aequacur  cubo  propolito  1 17649. 
/blatis  ergo  vtrm  jue  2  ;<>  u  fEroaojrfotm  49;#. «emules  numero  115297- 
cjuo  diu;k>  per  49.hr  Quociens  .35  s"$*  pro  priuip.  jmpari  tjuihco.  quod  vt 
proLcr/.us.ducemusdirlerentiaiii  i.uparium  ,  nimitumz.in  48.  numerum 
term;:jorum,minus  vno,  productumcjtie  96.  primo  22  fj.addemus,  vr  conii» 
cian:iis  vlcimum  tcrminum  144«  g.lXwh  primum  Iniic  adijcicmus,  &  fim- 
m*?  4802.  femiilem  2401  .in  ^o.numcrtttn  cerminorum  ducenuis,  procreabi 
turcj.  liumcrus  1 1 7649.ciui  d.uo  cujq  aeauajis  cii.Keae  cr^optimus  junpar 
iuuciuui  cft. 

■ 

VSVS  PRAECRDENTIS  TABVLAE 
quauratoi  um ,  oc  cuborum  in  radicibus 
extrahcndis. 

*  ■  $ .  fijil  vtilirates  habct  fuperior  tabula  rjuadratorum ,  &  cuboHun 

f.r  -  livfum^n  radicibus  -uadratK  ,  &  cubicis',extrahendi:;  qtiinpe  curri 


£ura?  rauicjs  mueniani 
SIT.  primura  e*tra 


rrquod 
nda  rai 
6  S  9 


a  pimtfa  ad  (rrir^ranV1 


4  5  (   {  4 


rtnjw?ciue  trci  fW 
nrtfn  fTet. 
•mero .  Primum* 


c  1  ero  nrcr  quddratos  numerum  1 1  7^89.  trium  punAorum  ,  qtrem btnaj 
^  non  inueniojcapio  proxime  mtnorem  quadratUAi  1 1 7649.  eiufotte  ridi-ern 
545  in  Quocienci  pono  Tnuetoaute  miadrato  fubcraCtoex  numero  1 17650 
rrium  pundon,nr,irmanent  ^rv.rirgolcquens  punctum  erit  4001.  ouo  (  reli- 
«a  hghfa  ii  >  eKjfim  per  686.  duplum  radicis  inuenra-,r:ncrirnrQuotifr,s  0 
tntqui  •  - "  vumpunchim4ooi4s.qiio('rc]LiaeriamHi,:ira.eOiJim^  peJ 
^o.dup^umradiasim^  Ql<?t4«u^Bd  c:So  to:a  raifo 


sir 
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quia,  ncn  rcperio,accipio  ciibum  pioximc  minorem  4 1  7  $  z$  i.cum  fua  radi- 
cc  i6i.qui  cubus  ex  tribus  punclis  fubcraSus rclinquk  7767i.ua  vc  fequens 
punctum  fic  77673961. 

P  A  R.O  ergodiuiforem,vtlib.6.ad  finem  propof  i9.docuimus,rruIci- 
plicando  radicis  inuent^  quadratum  ex  eadem  tabula  excerprum  ,  nimiruro 
2?92  i.per  300.  qui  eric  7776^00.  per  quem  (i  meum  pfiri&um  diuido,  repe- 
rio  Quotiencem  9  &;factacperacione  icmanenc  7i9*;ca.adeo  vc  vlcimum 
punCtum  fic  7 105501307. 

DtNIQVE  paro  nouum  diuiforem,muJtiplicanj»radicis  1619.  inue»- 
t$  quadiatum  1611  161. per  joo  qui  eric78tf^4Sjoo.pcr  quem  G  vitimu-n 
meum  pun&um  diuido,irmenio  Quotientem  9.tacta  au:em  operatione,  re- 
ma^nent  21425  27c8.abfolutaque  cit  extracuo. 

NhQVE  vero  negligendum  videtur  non  inutile  compendium  in  extra- 
Cticne  cubica.quod  eit  eiufmodi.Qfiando  nouus  diuiior  paran Jus  eii  ,  n»  m 
cogamur  totius  radicis  inucntae  quadratum  fuppuure ,  diuidemus  radicem 
inuentam  in  duas  partes  ,  ita  vt  vna  pars  fic  vJcima  figura  Quociencis  inucn- 
ta,nimirum  inuenta  quarta  figura  o.in  dato  exemplo,parc:emur  radice  inue 
tam  16 19.  in  1610.  &9.  quasparces  bis  fcribemus,  vt 
in  appofica  formula  vides.  Si  igitur  fingulas  partes  in       16 /c.  9. 
(inguias  partes  ducemus,producctur  qcadratus  quacfitus       1 6 1  o.  9. 
radicis  itf^.vt  ad  propof.  i.iib.  2.  fincl.  demonltraui- 
mus.Verbi gratia quia pracccdens  quadracum numen  i6i.fuit  .'f^ir.appo 
fitisduabus  cifris  ,  habebimus productum  2j92.100.ex  1610.  in  1610.  cui  li 
addemus  14490.^15  .lumerum  videlicec  prouuctum  ex  i6io.in  9  vel  ex  9.111 
1610.&  infuper  8  i.produccum  ex     in  9 .conficiemus  2621 16  i.quadracum 
radicis  tnuenras  16 1 9.  Eadem  ratione  ii  huius  numeri  161 99.  qtaulratom 
de(ideremus,diuidemus  eum  in  16 190.  9.bis,vtin  hac  formuia  vidcs.  Dtin- 
de  quia  iam  quadracum  habuimus  262 1 161.  numeri 
16  f  9. appolitis  duabus  ci(ris3 habebimlis  .2611 16 100.       16193.  9. 
quadratum  numet  i  16 190.  cui  ii  addemus  145710.        16190.  9. 
bisjproductum  videlicet  ex  1 6190  in  9.vel  ex  9.in__> 
16190  &  infuper  Si.produdlumex  9.  in  9.efficicmus  261407601.  quadra* 
tuir»  numcri  i6i99.&licde  ca:teiis.  Hoc  ergo  compcndium  reddec  tacilio- 
rcm  cubica?  radicis  extracl:ioiiem,cum  femper  prajcedentis  radicis  inuentae 
quadratum  habeamus  ,  &  appohtis  duabus  cifris,  quadratum  confiaamus 
ciufdem  radicis,appoiita  ei  vna  cifra,&c. 

BhNh  aiuem  vides,fi  tabula  fuperior  extenderetur  ,  vt  haberentur  qua  - 
drati,&  cuoi  rauicum  4aut  j.figurarum,multo  faciliorem  efficiextraifnne 
radicum.bed  quia  tabula  excreiceret  hic  rattone  in  immenfum,cotenti  fui- 
rnus  tabu!a,in  quaiadkes  habenc  j.figuras  ad  fummum,  cum  eam  quiiilst 
tX  Jjs,qu*  diximusacxcendere  po/fit,&  concinuare. 
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quadrattim  efficere  eognitam.  14^ 

Aequilateri  crianguli  area.  18$ 

Agri,  campiue,  aut  vrbis,vel  regionis 
fitum  in  plano  defcribere .        1 64 
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charta  defcribere.  190 

Alberti  Dureri  quadratura  circuli  per 
numeros  falfa  eft.  377 

Aliquotae  parces  fimiles  plurium  ma- 
gnicudinum  eandem  habenc  propor- 
cionem,  24-2 

Alcera  parte  longiori*  area^  17? 

Altimerra  fcala  quid.  93 

Altitucfinem ,  ad  cuius  bafem  pateat 
acceflus  bencficio  fpeculiplani,  vna 
cum  diffantia  fpeculi  a  cacumine_-» 
altitudinis  deprchendcre.  160 

Altitudinem  ,  cuius  bafis  impofita  fic 
monti,veI  ulrcri  cuipiam  akitudini, 
&  vtraque  illius  extremitas  cerni 
poflit,eciamfi  infimum  punctum  al- 
terius,cui  imponirur,Iateat,  &  eiuf- 
dcm  puncti  infimi  diftanua  a  loco 
menforis  cognita  nonfit,  per  qua- 
dratum  ex  valle,  aut  ex  plano  Hori- 
2oncis  explorare.  14? 

Altitudincm  cuiuslibet  rei  erecla: ,  ncr 
eius  diftantiam  aboculo  menforis, 
beneficio  quadrati  conijcere.     1 1 6 

Alcitudincm  cuiuslibet  rei  ereclsp,  etia 
K  k  k  Ci  eius 


^__r>J_\«IHKL—^ 
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fiehis  diflantia  ab  oculo  Tnenforis 
neque  data  fit ,  neque  inuenta  ,  per 
duas  flationesio  plano  faftas,  auxi- 
Jio  quadrati  patefacere.  i  r  7 

Amtudinen]  cuius  bafls  impcflta  fic  al- 
teri  aJntudini ,  vrraque  iilius  ex- 
"  tremitas  cerni  po(?ir,ctiim(i  inlmnl 
punctum  altei  iusjcui  imponitur,la- 
tear,&  eiufdem  puncli  infimi  diflan 
tia  a  loco  mcnforis  cognita.  non  (it , 
per  quadrantcm  cx  vaJJe,  aut  ex  pla 
no  Horizontis  cxplorare.  8  /. 

Alritudincm  cuiufque  rei  crcclac  ,  ex 
eius  vmbra,  quam  SoJe  luCente  pro*. 
ijcit ,  li  nora  fueric ,  per  quadratum 
depreliendere.  r  5  > 

Altitudincm  inacceflibiletn  beneficio 
{peCuli  p!ani,vna  cum  fpeculi  dUtan 
tia  tam  a  bafe,  etiam  non  vifa,quam 
a  cacuminc  aJtitiidmis ,  cognofce- 
re_' .  i6\ 

Altitudinem  inacccffibilemjquando  ne 
quc  dittatia  a  Joco  menf  jris  ad  eius 
bafem  nota  cit  ,  ncque  c  dire&o  ip- 
fius  chiae  ltationes  in  plano  fieri  pof- 
funt,  neque  denique  bafis  apparct , 
per  quadrantem  notam  rcddere.At- 
que  hinc  obiter  ipfam  quoque  di- 
ftantiam  cliccre.  78 

AUitudmem  inacceflibilem  ,  cuius  ba- 
(Is  non  videatur,  &  ad  quam  per  nul 
lum  fpatium  fecundum  Jineam  rec~ta 
accedere  poflimus,  aut  recedere  ,  vt 
dua;  ftationcs  ficri  pcflint,fed  folum 
ad  dextram.liniitramuc  ad  Jocum,  c 
quo  eius  bafis  appareat,pcr  quadran 
tcmcxplorare.  78 

AUitudinem  inaccefllbilcm,  cuius  ba- 
iis  non  yideatur,  &  ad  quam  per  r.ul 
Jum  fpatium  fecundum  reCtam  lnvi 
acccdeic  poflit  mcnlior,  aut  iccrdc- 
re,  vt  dux  frationcs  fieri  poflint,  fcd 
fojum  ad  dc\tram,lmi(hamuc  aU  lo 
cum,  c  quo  tius  baiis  cernatur  ,  j  cr 
quadiatum  explorare.  141 

AJtitudincm  inaco  flib:lem,quando  df 
ftantia  a  Jocomcnkris  ad  bafim  al« 
UiuUiuu  ignou  C&jpCt  duas  iiauo. 


nes  in  plano  fa&a^ptfr  quadrantetri 
dimetiri.  Atque  hinc  diirantia  quo- 
que  ipfam  eruere,  etiam(i  extreinui 
eius  terminus  non  cernatur.  60 

Altitudinem  maiorem  ex  minori  inco. 
gnita  ,  (I  tamen  bafis  maioris  cerni 
poflit,pcr  quadratum  venaii.     14  J 

Altituditiem  maiorem  ex  minori  co- 
guita,  ctiam(i  folum  maipris  vertcx 
cernatur,  per  quadratum  ehacere  no 
tam. 

Altitudincm  mriorcm  ex  minori  co- 
gnita,per  duas  ftationes  in  fummi* 
tate  ,  vcl  in  duabus  feneltri^facias  , 
ctiamfifoiu  maioris  akitudinis  ver 
tex  cernatur,  per  quadrantem  adin- 
tenire.  Arquehinc  diltanti^m  quoq. 


intcr  altitudines  ccllkere. 


80 


Altitudincm  maiorem  ex  minori  inco 
gnita,dummodo  bafls  maioris  cerni 
poilit,  per  quadrantem  perfcruta- 
ti  .  8l 

AJtitudinem  minorem  ex  maiori  co- 
gnita  ,  licet  bafis  minoris  cerni  nozi 
poflit,pcr  quadratum  fcrurari.  144 

Altitudincm  minorcm  ex  maiori  inco 
gnita,  dummodo  bafis  minoris  appa 
reat,per  quadratum  elicerc.  /44 

Alfitudincm  minorem  cx  maiori  co- 
gnita  ,  licet  bafis  minoris  non  cerni 
poflat,ope  quadrantis  pcrucnigare . 
Atque  hinc  diilannam  quoque  in- 
ter  altitudines  duas  crucre.  .$1 

Altitudinem  minorcm  ex  maiori  inco- 
gnita,dun»modo  baiis  minoris  vidc» 
ri  poflit,per  quadrantcm  explcrare. 
Atquc  hinc  diftanciara  quoqucinter 
duas  ahttudincs  conijceie.         8  j 

Alfitudineni  monns,vc]  turtts  ex  ciut 
(iftig^O  ,  «.\uandoe  dircCto  menfotif 
intti  ualjum  aiiquod  nucr  duo  ligni 
vcl  etiam  nuci  Dgnmn  quodpiamac 
tUfi  im  cognuum  e  ii,pcr  quadratum 
cfMjcere.  i;f 

Altiuidnum  ■rtontlCj  aut  turris  cxeiu* 
vcmcc  pcr  duas  Itationes  m  eiuf«c 
liimnutatc  taciase  quiblM  fign(i  ali- 
^hcaI  in  Hoaxome  kapparcac ,  pcf 
qua» 


Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


I   M   D   E  % 


UL 


quadnntem  dimetiri .  Atque  hinc 
ipfam  quoquc  diiimtiam  a  turris  ba 
fe,vel  perpendiculo  montis  ad  figntl 
iliud  inueihgare.  6j 

Altitudincm  monti  impofitam,fi  mo- 
do  aJtitudinis  bafis  pofiit  confpici : 
vel  portionem  iuperiorem  aJicnius 
turris,  benefkiofpecuJi  pJani  effice- 
rc  notam.  jg^ 

Alcicudinem  montis  metiii  per  qua- 
drantem.  6C.&  6z 

/lcicudnum  moncis,  auc  turris  cx  eius 
vertice  pcr  duas  itationes  in  hafta__, 
ahqua  erecra,veJ  ln  duabus  feneftris 
turn$,quarum  vna  ftipra  aJiam exi- 
Itac,  factas,  e  quibus  fignum  aliquod 
in  Horjzonce  videri  poilic,  pcr  qua- 
drancem  mecin.  Atquchinc  diftan- 
tiam  quoque-  a  pcrpendicuio  montis 
yeJ  turris,vique  tdiignum  viJum  co 
gnofcere.  66 

Alcicudinem  moncis,  aut  tiuttf  ex  eius 
vertice  per  quadrantem  metiri,  (i  in 
pJano,  cui  inhftit,fpatium  aJiquod  e 
dire&o  meuforis  nocum  fir ,  depre- 
hendere.  69 

Altitudinem  pervnicam  ftationem  me 
tiri  per  quadrantem,quandodiitan- 
tia  nota  eft.  60 

Altitudo  pyramidum,  in  quascorpora 
regularia  c  centris  refoluuntur.  237 

Alcirudinem  propofitam  iinguJariquo 
dam  modo  inueirigare  /i8.&izo 

Altitudinem  propofitam,eiufq.  diftan- 
tiam  ab  oculo  menforis,  vn^  cum  hy 
potenuia  ab  oculo  ad  fafHgium  aJti- 
tudinis  extenfa,vcnan  ope  quadra- 
ti  ftabiJisper  vnicam  ltationem,etia 
fi  foJum  faftigium  rei  crectaecerna- 
tur.  12? 

AJcitndincm  propofitam>quado  diftan 
;  tia  ab  oculo  nienforis  ncq.  dataeit*, 
tieque  inuenta,  neque  e  direclo  alti- 
tudinis  duae  ifationes  fieri  pomint , 
per  duas  ftationes  in  aliqua  luiJa__» 
cre&a  faclas,per  quadratum  indaga 
re.  1  z  1 

Alcicudo  cjuando  nuior.  fit,  quani  djfta 


tia,&  quando  *qtialif,&  qulcfo  m? 
nor.  16  f 

Altitudinem  Solis^ve!  fteJIae  cuiufuis 
per  quadratum  obieruare .  96" 

Alcicudinem  turrkj  tut  alterius  rei 
per  baculum  indagare.  1 j  j 

Altittidinem  turris  veJ  notis  cx  eiuf 
fummicate  per  vnicam  ihtionem  , 
ope  quadrati  ftabilis  metiri,  \  i.a^, 
cum  diitantia  figni  in  HorLoce  vi 
ii  vfqucad  turrem,vel  monci*  j  :r- 
pendiculi.m. 

Alticudinem  turrisex  cius  ve:ticc_j 
per  vnicam  ftationem  pcr  quadran 
tem  meciii,  iT  diihntia  figm  in__» 
Horizontc  viii  vfque  ad  bafem  tur- 
ris  noraiit.  6$ 

Altitudinem  turris,auc  mo:is,ex  eius 
fummicate  pcr  quadratum  dime- 
tiri ,  quando  in  plano  fummitatit 
Horizonci  arquidiitante  dti£  ftatio 
ncs  fien  poirunr,  &  fignum  aliquod 
in  Horizonrc cernitur.  izf 

A  lf  icudinena  turris,  vcl  mocis  cx  ciu$ 
lummitatc  pcr  duas  ftationes  in  Jia 
fla  aliqua  ereda  faccas,  inucftigarc 
per  quadracum  ,  quando  iignum__i 
aliquod  in  Horizoncc  videri  po- 
teit.  na 

Altitudinem  turris ,  aut  alterius  rci , 
per  Normam  inueitigare.        1  54 

Altitudinis  maioris  portionem  ex  mi 
nore  altituJine;  &  minoris  portio- 
nem  cx  Hiaioie,  per  quadratum 
percipe;e__j .  14? 

Altitudinjs  maioris  portionem  ex  mi 
nori  altitudine ,  &  minoris  portio- 
nem  ex  maiori,per  quadrantcm  co 

guofcere.  8^ 

AJtitudinis  miitoris  porcionem  ex  mi 
nore  altitudine,  &  maioris  portio- 
nem  cx  minorc,  per  quadracum  cli 
ccrc.  i 4^ 

Ambicum  terrae  ex  edico  aliquomort 
teaietiri.  412, 

Anguli  quancitas,qucm  lacera  ir.itru- 
menti  paitium  cOntincnt ,  quo  pa«* 
^to  cogncfcacur.  11 
Kkk    1  Angu- 
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AoguToruirij  &  Jtnearum  quarundatn 
mechantcam  menfuracionem  ad 
mictcndam  cfTe.  l  86 

Angnlos  duo^  criangult  cbliquan^nli 
'  exduobiu  laterib  is  ,  &  anguloab 
ipfis  co:iK>rchenfo,reperire.  50 

Angulos  duos  cri "1^11 1  i  obli  juagull  ex 
duobus  latenbus,  &  angulo  vni  eo- 
rum  op|)ofTco,((i  modo  conllec  fpc- 
cies  anguli  alreri  latei i  Oppofitt^qua 
do  dacus  angulus  acucus  tii  )  .-xpif- 
cari .  {o 

Angulos  omnes  rres  triang-ili  obli- 
quanguh  ex  omnibus  tnbus  Jateri 
bus  perucftigare .  50 

Angulum  acutum  rrianguli  re&anguli 
ex  bafe,&  vno  latere  inquirere.  47 

Angulum  acutum  crianguli  reetangu 
Ji  ex  vtroque  Jacerc  reddere  cogni- 
tum  .  47 

Angulum  reclilineum  datum  in  tres  e- 
cjuaies  angulos  diuidcre.  ^99 

AnguJus  incidenci*  cur  angulo  reflexio 
nis  Cu  aequalis.  381. 

Angulus  obferuationis  quis.  jc 

Angulus,quem  falum  cfi  proximo  qut- 
drati  Jaterc  facr,quando  ofterat  alti 
tudinem  Solis,vcl  ilell» ,  &  quando 
coinpJementum  altitudinis.  96 

Arabum  quadratura  arculi  per  nume- 
ros  faUa  tit".  $57 

Arcus  circuli  ad  arcum  fimilem  alte  - 
rius  circuli  elt,vc  cho:da  ad  chorda, 
&contra.  377 

Arcus  datorum  grad.ac  Min.quo  pavfc» 
cx  circulo  qttoufo  ope  inlhumcnci 
partium  abfcindantur .  9.&10 

Arcj  altcra  parte  !ongioris.  1  7$ 

ArTca  campiuntra  quun  lacus,  vcl  filua 
txittat.  190 

Ai  ea  campii  quando  in  triangula  refol 
ui  non  pr  teh\  189 

Arca  circitlt  accumior.  119 

^rca  circuli  cui  rriangulo  rccHntirio 
lit  «cjualis  >  fecunJum  Artlnmc 
dem  200 

Aica  circuli  arqwalis  elt  rcctanqulo  co 
pichcnfo  iub  fcuudiamccro.&  fanif 


fe  circunferentfar circuli.  ;  3^9 
Area  circuli  tribus  vijs,ex  cognita  dta 

mecro,& circunferemia . 
AreaConoidis  Hyperbolki.  259 
Area  Conoidis  purabolici.  2?$ 
Aceacorports  pianis  fuperficiebm  con 
tcntt  &  circa  fph*ram  circunfcripti 
b:IL,  cui  loiido  rectangulo  fic  *qua 
Jis.  344 
Area  corporum  omnino  irregulanum, 


qux 


260 


Area  cuiuslibet  portionis  fpharrae.  15/6* 
Areae  cuiufuis  h^urar  pukhra  inucn- 
tio.  191 
Area  cuiuslibet  crianguli  cui  redan^u- 
lo  (it  arqualisj.  $16" 
Areoe  ditde  fcllipfis.  124 
Arca  dar«  parabolx.  -214 
Arci  doliorum.  2^9 
A;  ea  fi^irje  lcncicu!aris\  2  2  r 

Area  fignrae  quadriiaicrar  omnino  irre- 
gularis.  188 
Area  figurae  ex  varijs  circulorum  feg- 
mcntis  coagmentate;.  2  2r 

Area  figur*  rcgularis  ,  cuius  Jacus  eft 
vnitas,quo  pacto  inucniatur.     1 99 
Area  figurae  regularis ,  cui  reciangulo 
aequalis  fit .  $  17 

Arca  figuras  regularis ,  quo  paCto  ex 
areaaitcrius  figurae  iimdis  cognita 
eruatur.  197 
Area  figu:  je  regularis,  cui  triangulo  re 
fiaaguio  fit  agqpaiit ,  ^28 
Are*  b  ;uraium  regahu  ium  .i  Brtangu- 
JovKuiead  Dodecagonum,  quaiJo 
Jatu^  efl  vnicas.  1 93 

Arca  lruih  pyranudis,  &  coni .      2  ;o 
Area  firufti  fphttl x.  257 
Arcam  circuli  vcra  maiorem  ex  diame 
ITO  inuelhgarc .  217 
Aream  ctTCttQ  vcra  maiorcm,ex  cirvun 
(crcmia  conrlud.rc .  218 
Aream  circoN  vcra  mmoremiex  diame 
tro  doiltgere^  zii 
Aream  circuli  vcra  minorcm,ex  circun 
fcrcnna  mferre.  218 
Arcam  fignije  BlUpfi  Imiilisjquae  circi 
uo  Jikribtiur,  tn^uirerc.  42* 
Arca 
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Area  multilatcr*  figur*  irregularis 

C[l\£.  189 
Area  parallelogrammoritm.  187 
Aiea  pa-allelepipedoruirbPrifmatum, 

&  cylindrorum  .  227.  &  128 

Area  portionum  fphaeroidis. 
Area  pyrzmidis  cui  folido  re&angulo 

fitaequalis.  31$ 
Area  pyramidum,& conoram.  z~) 
Area  quadrati.  1  5 

Area^  quadrilaterorum  non  re&angulo- 

rum.  187 
Areaquinque  corporum  regularium 

qu*.  233. &  237 

Area  re&angulorum.  17? 
Area  regutarium  figurarum  .         19  j 
AreaRhombi,  &Rhomboidis.  187 
Area  fectoris  circuli. 
Area  fcmicirculi ,  quadrantis ,  o&auae 

partis,&c.  -1$ 
Arefegmemorum  circuli.  2  20.  &  izi 
Area  fegmentorum  fpha?rae .  z?4 
Area  fphaere  vera  minor  >  ex  diametro 

circuli  maximi.  -?4- 
Area  fyhxrx  vera  maior,  ex  circunfc- 

rentiamaximi  circuli.  >  z$$ 
/rea  fyhdcr  e  vera  minor,  ex  circunfe- 

rentia  circuli  maximi,  2f$ 
Area  fphasrae  vera  maior,  ex  diametro 

circuli  maximi.  2.T4 
Areafphaera?  aeqnalis  eft  folido  reftan 
gulo  comprehenfo  fub  femidiame- 
tro  ,  &tertiaparte  fuperficiei  con- 

uexae.  2?f 
Arca  fphe;rae»&  fuperficies  eiufJem  co 

uexa.  *  *4*  &  M* 

Area,ve]  fohditas  fe&oris  fph*rac.ay6 
Area,ve!  foliditas  hemifphsrij.  256 
Area  fph*rcidi«.  2  57 

Area  t:  apcwj  nulla  habentfa  Iatera  pa- 

ralicla.  lSi 
Areatnpczijhabentisduo  latcra  pa- 

rallela.  l8J* 
Ar>ra  triangulorum.         17T«  & 
Arca  triangiuH  .cAanguli.  18  * 

Area  triangnli  reaanguli,cx  vno  late- 
re  circa  anguium  retf  um,&  vno  an- 
juioacuto..  l86. 


Area  trianguli  rec\anguli,cx  vno  latt*- 
recirca  angulum  rectum  ,  &  Iaterc 
quod  recto  angulo  opponirur .  i8f 
Area  triarrguli  rectanguli,  ex  latere— 
quod  recto  angulo  opponitur,&  vno 
angulo  acuto.  185 
Area  triangulillbfcelis.  183 
Arca  ttianguli  arquilateri.  iS$ 
Area  trianguli  obiiquanguli ,  ex  duo- 
btis  laaei  ibu5,&  angulo  ab  ipfis  coro 
prchcnfo.  186 
Area  trianguli  obIiquanguIi,ex  vno  la 
tere,ac  duobus  anguiis .  i8£ 
Ar  a  vafis  excauati .  23* 
ArundinisjVcl  baculi  beneficio  diftan- 
tiam  propolitamfm^tiri.  109 
Afc.  nfum  acdiuem  montis  a  locomen 
foris  vfque  ad  bafem  altitu.linis  mo 
ti  impolitae ,  etiam  non  vifam  ,  vna 
cum  ipfa  altitudine,  quando  menfor 
in  afcenfu  montis  confiitit,  props_j 
verum,beneficio  quadrantis  cihcere 
cognitum. 


BAculi  beneficio  diftantiam  inter 
pedes  menforis;&  fignum  aliquod 
tn  plano  Horizontis  metiri,quando 
eatremus  terminus  diitantix  videri 
poteft.  if* 
Baculi  beneficio  rurrim,aut  alterius  rci 
altitudinem  metiri.  i  JJ 

Baculi,aut  arondinis  beneficio  diftan- 
tiam  propoliram  metiri  .  109 
Bafem  trianguli  redanguhex  vno  late 
rc,&  vno  angulo  acuto  inucitiga- 
re_j.  4* 
Bafem  trianguli  r&anguli  ex  vtroque 
latere  pwicrutar**  47 
Ealis  quadratricis  ,  femidiameter  qua- 
dr.ntis  ,&quadrans  funt  continue 
proportionales.  364 


/Vmpano  afciipta  circuli  quadra- 
i  tura  per  lineas  falfa  eft.  357 
Campi 
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Campi,  agriue,aut  vrbis ,  vel  regtonis 

Gtumin  planodefcribere  .  164 

ampi  arcajCiiando  in  triangula  refol 

uinon  potdh  189 
Campi,incra  quem  Iacus,vel  filua  exi- 

ih',area.  190 
Campo  propofoo  figuram.  in  charta  fi 

milem  deicnbere .  190 
Centefimae,  vcl  mtllelimar  partes  in  . 

quauis  re^ta  linea  quo  pacto  capian. 

tur,one  inftrumenci  partium.  6 
Chorda  alicuius  arcus  dara,  vnacum 

pcrpendicuJari  ex  medio  cius  pun- 

Ctoadarcum  educh  c  quoc  gr^dus, 

vel  paJmoscam  arcus ,  quam  femi- 

diameter copJec5ticur,inuenire.  29? 
Circuli  pulcheirima  proprietas.  401 
Circuii  quadracuram  etfe  poiTibile.jf  o 
Circuli  cjiiadratura  per  Hyppocraccm 

Chium  falfa  dr.  j57-&n3 
Circuli  quadratura  pcr  Jineas  Campa 

no  afcripta  faifa  eft.  357 
Circuli  quadrucura  p?r  numeros  fecun 

dum  Arabcs  falfaclt.  257 
CircuJi  quadratura  pernumeros  ex  Al 
berto  Durcro  faifa  eh\  $57 
Circuii  quadrauira  per  hnea«.  2  56 
Citculi  atea  tribus  vijs  cx  cognita  dia 

mccro,  &  circunfcrcntia.  212 
Circuii  arca  accuratior.  *jj 
Circuii  aream  vera  maiorem3ex  diame 

tro  inucitigare.  217 
Circuli  aream  vcra  minorem,ex  diamc 

trocoliigerc.  218 
Circuliaream  vcra  minorcm,cx  circuu 

fcrentia  infcrre.  21$ 
Circi.li  artfam  ma  matorem  ,  ex  cir- 

cunrererttta  concludere»  1  i3 
Circuiiarea  cui  rrlanguio  re&angulfc 

fic  8B4Valif  ?  fccundum  Archiuudis 

dovijinain  200 
Ciu  uli  a:ca  arcjualis  cft  rrctangulo  co 

j  rehcnfo  fub  fcmidiamciio,CJc  fcnni 

fe  circurrferenric  circuli.        3  :o 
Circuli  dimenlio  cx  Archimede.  joo 
C  lrculi  dumeccr  quam  proportionem 
habcacad  pcripherum  ,  fedUtfifcm 
Archimedcra.  zo+ 


Circuli  diametcr  in  numem ,  ex  dat# 

arcu. 

Circuii  diameterex  data  •'cripheria  , 

&  peripheria  ex  data  diamecro  accu 

ratior.  2  1 9 

Circuli  diametrum  vera  maicrem  ,  ex 

dara  circunfci entia  indagare.  114 
CircuJi  diamecruni  vera  imnoremex 

data  petipheria  inuefligare  .  214 
Circuii  dian.eier  du&a  in  gignic 

numcrum  maiore  circur.tcrcntia.i  ii 
Circuii  periphctia,  ac  diamecer  ,  ex 

eiusaiea.  izz 
Circuli  pei  ipheria  ex  dara  diametro, 

&  diameccr  cx  data  peripheria  accu 

ratior.  210 
Circuli  peripheria  quam  proporcio- 

nem  habcac  ad  diamecrum  ,  fccun- 

dum  Archimcdtin.  204 
Circuli  peripheria  diuift  per  $-~.facic 

numerum  minortm  diametro.  21  t 
Circuli  perinheriam  vcra  maiorem,ex 

data  dianutio  reperire.  21  f 

CircuJi  peripheriain  vcra  minorem,cx 

data  diametro  ciicere.  1  \  4 

CircuJi  parti  oftaua^decimaefexcaej&c. 

rcCtanguIum  conititucrc  Ifopeiime 

trum,&  asquale.  35"  z 

Ci  rculi  feCtoi  is  aiea.  '•■•o 
Circulo  figuram  lectillneam  ^qualem, 

01  aJceri  iimilem  conftitucre.  $70 
Circulodato  quadratum  icqualc  conlti 

tucre.  se7 
Circulo  quadratum  arquaJc  quo  piCto 

facile  exhibeatuiur  ex  propna  S- 

Oiculorum  periphcrij;  inter  fc  fut.c, 
vtdiamecu  .  215.  &  376 

CircuJorura  duorum,  vel  figurarum  ii- 
miiium  prc  ncrcio  ,  e*  datii  d-.ame- 
tris  circunfen  nctisue,  rcJ  duobus  )a 
teni  us  hi.mologis ,  2:j 

Circulorum  diamccri  intcrfc  fnnt,  \  c 
circunkrcr.tjac.  i[5  ^376 

Circuluni  quadraco  fequalcra  dcfcri- 
bcrc.  ^9 

Circuiura,  vcl  n$uram  planam  rech- 
Uueam 
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lineam,m  data  proportionc  augcre 
velniinuerc.  304 

Circulum  cuilibet  figurae  re&ilineae  ae- 
qualem  dcfcribere .  $70 

Cirojlum  pertria  punfta  defcribere, 
inucntis  nimirum  alijs  punclis ,  pcr 
quaetranfire  dcbct.  $8? 

Circulum  pluribus  circuiis,  quorum_j 
diametri ,  vel  circunferencia:  daras 
fint,  aequalem  :  Et  figuram  fimilem 
pluribus  figuris  fimilibus ,  quarum 
Jatcrn  homoioga  data  fint,  sequalem 
dcfcribere.  223 

Circulus  ad  quadratum  diametri  pro- 
portioncm  habct ,  quam  1 1 .  ad  r  4. 
proxime,fecundum  Arcktmede.s  1 1 

Circulus  ad  quadratum  circunferentia; 
maiorem  proportioncm  haber,quam 
7>*&  88.  minorem  vero,  quam  71. 
ad89*.  2i6 

Circulus.omnibus  figuris  rc&ilineis  re 
gularibus  fibi  ifoperimetris  maior 
cft.  342 

Circulus  omnium  figurarum  re&ilinea 
rum  fibi  ifoperimetrarum  maximus 
cft.  34$ 

Circulusad  quadratum  diametri  raa- 
iorcm  proporcionem  habct,  quam__ » 
223.  ad  284.  minorem  vero,  quam 
1 1.  ad  14,  216 

Circunferentiae  circuli  addiametrum 
proport?o  accuratior,quar.  up 

Compendium  pulchrum  fn  longitudi- 
nibus  meticndis  pcrquadratum  fta- 
bile.  107 

Conchoideos  Iincsc  defcriptio,eiufquc 
duac  proprietates  infignes.       jo  1 

Coni ,  &  cylindri  fuperhcics  conue- 

Conicse  fuperficiei  proportio  ad  fuam 
bafcm.  *-6i 

Conoidis  Hyperbolici  foliditas.  isg 

Cono,cy  Iindro,priimati ,  ac  pyramidi 
cubum  aequalem  efficere.  416 

Cono ,  vel  pyramidi  cqualcm  cylin- 
drun^aut  prifna  fub  c adem  altitud  i 
ne  *  L  c  contra  cylindro,  rel  piifma- 
tia^uulemconum,  auc  iyramidtra 


lub  eade  altitudine  conltituere.4r4 

Conoidis  parabolici  foliditas.  158 

Conorum,ac  pyramidum  area.  .219 

Conftru&io  tibul*  Gnomonica  facilli 
ma.eiufquc  f  fiis.  97 

Confh  u<ftio  &  vfus  rabellar  pro  minu- 
tis,&  fecundis.  10 

Courtru<5tio  &  vfus  tabula?  pro  minu- 
tis,&  fec.cognofcendis  ex  quadran- 
te.  11 

Conftrudio  quadrantis  ad  min.  &  fcc. 
cognflfcenda.  1  ? 

Conlcruclio  quadrari  Geometrici.  $1 

Conftruclio  pinnacidiorum  pro  radi» 
vifuali.  17 

Conftrnclio  regulas  Ioco  fili  cum  pcr- 
pendiculo.  17 

Conitruttho  inflrumenti  partiu.4.&i % 

Conum,ac  pyramidem  in  cylindrum , 
&  prifma  :  Item  prifma,&  eylindrii 
in  conum,ac  pyramidcm  tranfmuta- 
re.  4r4 

Conum,cyIindrum,prifma,  ac  pyrami- 
de  inaequalem  fub  dataaltitudine,& 
fupra  bafem  quotuis  angulorum  rc- 
uocare.  41  f 

Conum,cyIindrum,prifma,ac  pyrami- 
dem  in  paraHelepipedum  sequale  da 
tas  altitudinis  vcl  ba(is  commuta- 
re.  4?* 

Conum  datae  fphaerae  conftituere  a- 
qualem.  418 

Conum  pyramidi,  &  cylindrum  prif- 
mati  asqualcm:  Ac  viciflim  pyrami* 
dcm  cono  arqualem,  &  prifma  cylin 
droaequale  conftituere.  414 

Conum,  pyramidem,  prifma,  &  cylin- 
drum  ltl  pirallelepipedum  fupra  ba- 
fem  quadratam  conuertere.  415 

Corpori  regulari  fphscram  arqualem 
exhibere.  418 

Corporum  quinque regularium  fupcr- 
ficies  conuexa;.  2  $7 

Corporum  quinquc  rcgularium  area 
qux.  233. &  137 

Corporu  omnino  irregulariu  arca.260 

Corpus  regularc  quoduis  dato  cubo  as- 
qualc  conitetucrc,  419 

Cor- 
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'Corpus  planisfupcrficicbus  concentu, 
&  circa  fphaeram  circumfcriptibile, 
cui  folido  re&angulo  fit  aequaie.  $  $4 

Cubicam,  &  quadratam  radicem  in  nu 
meris  no  quadratis5&  non  cubis  per 
lineas  Geometrice  inucnire_^.  $11 

Cubicae  radicis  cxtraclio.  2.1$ 

Cubicae&  quadratae  radicis  cxtractio 
ex  data  minatia  $10. fk  ?ar 

Cubo  dato  corpus  rcgularc  quodcunq. 
sequale  conihuere.  4  1 9 

Cubo  daro  paraJltJepipcdum  rectangu 
inm  fub  data  aJtitudinc,vcI  fupra  da 
tam  bafcm  ,  arquale  confticuere.4i6 

Cuborum  difttrentiae  quo  pa&o  repe- 
riantur.  4?? 

Cuborum,  &  quadratorum  tabuJa  viq. 
adradiccm  1000.  425 

Cuborum  gencratio.  439 

Cuburn  cylindro,prifm3ti,  cono,ac  py 
ramidi  «quaiem  conftruere.  416 

Cuhti  data?  tphxrae  srqualemrLt  (pfcrae- 
ram  da4o  dlbo  aequale  eftkere.  417 

Cnbum  datum  ,  aut  parallcJcpipedum 
in  datam  prr-porcionem  fccare.  4:0 

Cubum  duobus ,  aut  pluubus  cubis  ae- 
qualcm  conftruerc.  419 

Cubum  minorcm  cx  maiori  detrahere 
reh\luumq.  in  cubu  conucrccrc.  419 

Cubum  parallelcpipedo  rect anguio  ae- 
qualem  conitrucre.  416 

Cuinim  folidis  quociibct  aequalcm  con 
ftituere.  479 

Cubus  akerutntis  mediarum  propor- 
tionalium  intcrduas  rcclas  ,  scqua- 
lis  eft  ptrarttelepipedofub  qtiadraco 
cxcrcmz  propr  mcdiam  ailumptam 
&  altcra  cxtrcma  comf rqhenfo.io7 

Cubiis  diametri  fpbaerattd  rpharftta» 

nuiorcm  pronortioncm  habct ,  qu.t 
It.ad  r  i.minorem  vcio,quam  4:6. 

ad  Z]7 

Cubus  circunfcrentifie  maximi  circuli 
in  fphaera  ad  fplijeram  ,  ir,.">rcm 
prbpOrtlonern  habet,quam  298*74, 

\  ad  504i.minorcm  autcniaqua  ?9<u. 
ad  49-  146 

Cylindri,  &  coni  fitpefficies  coauc- 


Cylindrica  fuperficics ,  demptis  bafi- 

bus .  r 

Cyiindrorurn,prifmatum,ac  paraliele- 
pipcdorum  arca.  117.8C21& 

C)Jindro,  auc  prifmaci  aequaicm  co- 
num,veJ  pyramidem  fubeadem  aiti 
tudine  j  fcc  viciiiun  cono  ,  vei  pyra- 
niidi  arqualem  cylindrum,autprif- 
nu  ciufdcm  aicnudims  confticue- 
re.  4'4 

Cylindro  prifmati,  cono,  ac  pyramidi 
CubUm  fcqualem  confticuere.  416 

Cyiindi  um  datas  (piutras  couftituere— * 
acquaiem.  417 

Cyiindruin,ac  prifina  in  pyramidem , 
cV  conum  :  Item  conum,  ac  pyrami- 
uem  in  cylindrum,  vel  yriima  aequa 
le  :ranfmucare.  415 

Cylindrum,  auc  pt  ifma  Jacum  in  pro- 
porcionen;  daram  diuidere.  42.1 

CyJindrum,conum,p:il  ria»ac  pyrami- 
dcm  in  parallclepipedum  rcctangHlu 
srquaie  dacae  ahicudinis,  vcl  bafis 
commucare.  417 

Cylindrum,prifnu,coiiUm,ic  pyrami- 
dcm  cuiufcunque  alcitudinis ,  in  a> 
qualcm  fub  data  qualibet  alia  altiru 
dmc,&  funra  bafcm  quoccunq.  angu 
I01  um  conucrccre  .  415 

CylindruM  prifmati,  &conumpyra- 
midi  xqujlcn.  :  1 1  viciiiim  pnfnu 
cylindroarquale ,  &  pyranudem  co- 
no  aequalem  conftrucre.  (  414 

Cyiindrum,prifma,conum,&  pyrami- 
dcni  in  paraliclcpipcdum  fupiaba- 
fem  quadratam  conucrccre.  415 


T^VF.cimr  rartcs  ir.ilIch*marum,quo 
JlJ  paclo  fu  iuncur,criamli  lnftrume 
ttim  parcium  dfuifum  Gt  m  ioo.  p.ir 
tcs  duncaxac .  % 
Dcciiiiic,vcj  ccntcilmae  paitcs  quotcun 
quc,quo  paclo  ex  quauis  parr  •  iccle 
in  paucs  jt-quales  duiifjc  pcr  circi- 
num  auicrancur  •  45 
Dc- 
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Declinationem    ciriuslibet  paralleli 
in  diametro  Aftrolabij ,  per  inftru-  I 
tum  partium  inuenire.  n 

Diameter  circulifac  peripheria,ex  eius 
area.  £zz: 

Diameter  circuli  in  numeris  ,  ex  dato 
arcu.  z2i 

Diametri  circuli  ad  circunferenciam 
propor tio  accuratior,quar.        z  i  $ 

Diamerer  circuli  duda  in  $  -f-.facic  nu 
merum  maiorem  eircunferencia.zi 1 

Diametrum  circuh  vera  maiorem ,  ex 
data  circunferentia  indagare.    2  1 4 

Diamctrum  circuli  vera  minorem ,  ex 
data  circunferen tia  inueftigare.  2  1 4 

Diameter  circuli  quam  proporcionem 
habeac  a<i  peripheriam ,  fecundum 
Archimedem.  204 

Diameter  circuli  ex  data  perxpheria^, 
fltperipheriam  ex  data  diamctro  ac- 
curatior.  219 

Diametri  circulorum  interfe  funt  ,  vt 
circunfercntia».  .  2:f.&  ?76 

DifFerentias  cuborum  quo  pacto  repe- 
riantur.  4^ 

Differentiaequadratorum.  4J4 

DirTerentiaftacionum  quid.  ^4 

Difficultas  in  excra&ionibus  radicuni 
quae  fit,&  quo  pafto  fuperetur.  2  1  j 

Diinenfiones  qio  modo  mie  numero- 
rum  fupputatione  fiant.j  7.62.6?  .68 

Dimenfio  altitudinis  quo  pafro  fiac,uV 
ne  redudione  vmbra?  verfe  ad  re- 
clam  ,  quando  in  vna  ftacianevoi- 
brarc&a,  &  vcrfa  in  alrera  feca. 
tnr.  .  •  i: ;..  (  j.iitl 

Dimenfiones  diftantiarum  eodem  mo 
do  fiunt  in  quadrato  ftabili ,  ac  pen- 
dulo.  nz 

Dimenfio  diftanciae  quo  modo  fiat  fine 
rcduc^ione  vmbrarum  rcdarum  ad 
verfas,  quando  in  vtraque  ftacio- 
ne  latus  vmbrar  re&ac  fecatur.  1 1 4 

Dimenfio  diftanriae  quo  modo  fiat  fine 

rcduclione  vmbrae  rc&x  ad  verfam_j, 
quando  in  vna  ftatione  vmbra  reCta 
&  in  altera  verfa  fecatur  . 

©imenfi ocircuii  ex  Archimede.  soo 


Dioptrae  porcio  intra  quaJratum ftabf* 
lequo  padto  reperiatur.  1^4 
Diftantiam  ab  oculo  vel  pede  menforit 
.  ad  quoduis  pun<5him  in  Honzonce 
notatum,per  vnicam  ftationem,pec 
quadrantem  meciri.  7r 
Diftanciam  accJiuem  montis  a  loco 
nieforis  vfque  ad  bafem  alcicudinis 
monci  impoficae ,  eciam  non  vifam  , 
vna  cum  ipfa  aIcitudine,quando  me 
ior  In  afccnfu  montis  confiftic,  pro- 
pe  verum  efficere  cognicam^benetl- 
cio  quadranris .  g$ 
Diftantiam  acdiuem  moncis  a  loco 
menforis  vfqire  ad  bafem  alcicudi- 
nis  monci  iuipofitas,etia  non  vifam, 
vna  cum  ipfa  alcirndine,  quando 
menfor  in  afcenfu  montis  confiftic  , 
prope  verum  ,  beneficio  quadraci  ef 
-  ficere  cognicam  .  147 
Diftanciam  a  fummicate  turris,vel  mu 
ri  vfque  ad  fignum  aJiquod  in  Hori 
zonce  poficumjicetad  illud  accefiui 
non  pateac  ,  per  quadracum  eruere  , 
vbicunquemenforexillat.  141 
Diftanciam  horizoncalem  inter  tur- 
rimaliquam ,  &  aliud  quodpiam_j 
1  fignuhr,  ex  turri  per  duas  ftationes 
in  faftigio  fa<5hs,vel  in  duabus  fene 
i  ftris,quarum  yna  ad  perpendiculum 
fit  fub  aIia,qmndo  fpatium  inter  il- 
las  fcneftras  nocum  eft  ,  ctianifi  to- 
tius  turris  akitudo  ignota  fit,  per 
quadrantem  d  imetiri .  Arque  hinc 
obicer  alticudinem  turris  pateface- 

Diftanriam  aboculo,  vel  pedemenfo- 
ris  (  vbicunque  exiftat )  ad  quoduis 
punclum  iti  aliqua  altitydine ,  vel 
ctiam  m  Horizonce  notatu  perqua- 
dratum  exquirere,  per  vnica  etiam 
ftationem.  136.  &  1*9 

Diftantiam  in:er  duo  pun&a  in»  quoli- 
bet  plano  eleuato,  fiueillud  ad  Ho- 
rizontem  fit  redtum,fiue  inclinatum 
per  quadrantem  metiri .  7z 

Diftantiam  in  p!ano,fiue  acceftibilis  ea 
&,  fiuc  inacccilibilis ,  pcr  duas  fta« 
Lll  tio. 
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tiones  in  eodem  plano  fa&as  per1 
quadrantem  tam  pendiilum  ,  quam 
ftabilem  metiri,  quando  in  eius  ex- 
tremo  erecla  eft  alticudo  aliqua__j 
pcrpendicularis,  etiamfi  infimum 
eiuscxtrcmum  non  ccrnatur.  Atque 
hinc  alticudinem  quoque  ipfam  eli 
cere.  54-&57 
Diflitiam  a  bafe  turris  ad  (ignum  pro 
pofitum  inHorizonte,ex  rummitate 
turris,vel  ex  aliqua  cius  feneftra_j , 
per  quadratum  cognofcere.      i  ?  i 
Diftanciam  ab  oculo,  vel  pcde  menfo- 
ris  ad  quoduis  pundum  in  aliqua—» 
altitudine  notatum  ,  per  duas  fta- 
tiones  in  pkmo  facxas,  per  quadran- 
tcm  metiri.  *  69 
Diitantiam  intcr  fignum  quodpiam  in 
Horizonte  poiitum,  &  fummitatem 
turris,vel  muri  alicuius,  iicetad  ip- 
fum  iignum  accetfus  non  pateat,  per 
quadrantcm  colligcre.  77 
Diftamiam  inter  te,&  fignum  quodcun 
que  in  plane  Horizoncrs  politu,per 
quadracum  perucftigare.  io?.&  106 
Diftantiam  in  Horizonre  inter  mcnfo 
rem,  &  iignum  aliqr.od  vifum,per 
(implicitlimum  quoddam  inftrumen 
tum  indagare.  157 
Diltantiam  m  plano  per  duas  ftationes 
in  eodem  plano  fadas  ,  per  quadra- 
tum  mctiri ,  quando  in  eius  extrc- 
moereda  eft  altitudo  aliqua  per- 
pendicularis  ,  etiamii  inmnum  eius 
extremum  non  cernatur  .         1 1  o 
Diftantiam  inccr  duo  montium ,  iut 
turrium  cacumina  ,  per  fimplicifli- 
mum  quoddaai  inftrumcncum  rc- 
perire .  158 
Diftanciam  m  plano  Horizontii  intcr 
mcn(orcm,&  iignum  quoduiSjbcr.e- 
ficio  N:>rm£  a dinucnirc  .  154 
Diftant  :am  inter  duo  iigna  in  plano, 
cui  alti tudo  iniift.it  9 u  ca  diftantia 
c  dirccco  mcnioris  iaccat,  &  vcrum 
•juccius  exctcmum  cerni  poflk,  cx 
alt  iradinis  fatligio,  ctiamfi  alcitudo 
4ic  .ueufori*  iUtui a;  per  quadra;um 


comprehendere.  t 

Diftanciam  in  plano  Horizontis  ,  quae 
ncn  fic  valdc  magna,  facillimo  quo- 
dam  modo  dimeciri.  >  M 

Diftamiam  inccr  pedes  mcnforis,&  fi- 
gnum  aliquod  in  plano  Honzoncts 
bcnclkio  baculi  meciri,  quando  ex- 
trcmus  cerminus  diftantiac  viderl 
poceft.  •  'I* 

Diftanciam  inter  duo  figna,  vcl  punetl 
inquohbec  plano  iiue  re&o  ad  Ho- 
rizonte ,  iiue  inclinaco,  per  quadra- 
tummetiri.  ll9 

Diftantiam  per  vnicam  ftationem  mc. 
tiri  per  quadrantem,  iiuando  altitu- 
do  noca  cft.  &l 

Diftanciam  ,  quando  roenfor  in  vno 
eius  excremo,vel  in  aliqua  alcitudi- 
dine  noca  ad  planum,  in  quo  eft  di- 
ftancia,  parpendiculari  exirtensaltt 
rumexcremum  videre  poccft .  pcr 
quidrantem  meciri.  7i 

Doiiorum  capacicas.  1 19 


E 


ELlipfis  ccntro  daroin  linea  axis  > 
vna  cum  duobus  pun&is  Elhpiis, 
vcrumque  a*is  rcriufque  cxcrcmum 
reperire.  4°* 
Ellipiisdarxarea  + 
Blhpii  (imilcm  figuram,  quam  ouacam 
dicunccircino  dcfcribcrc»       41 1 
Examen  cxtraitionis  radicum .    $  1 1 
fcxtrahere  radiccm  cuiuiuis  gcncris  cx 
dato  nuincro.  S°* 


FAcilis  innencio  lineac  re&as  cuiuii 
circunrctcncix  aequalis,cx  propria 
tigura.  ^7 
Facilis  inuentio  quadrati  circuloaequa 
lis. 

Figura  regularis  circulo  cireunfcrirua 
nuiorcm  imbitum  habec »  quam— » 
circulus.  $7i»&$7f 

Figuiaeuumcri^ex  quo  radix  cxtra- 

imur 
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hitur ,  quo  modo  per  puncla  fignen 
tur.  ^09 

Figura?  re&ilineae  cuilibeccirculum 
qualem  defcribere  ,  $  70 

Figurae  regularis  area,  cui  triangulo  re 
dangulo  fit  aequalis  .  528 

Figurc  regularis  area ,  cui  rcdangulo 
aeqnalis  fit.  $27 

Figuri  tllipli  (imilem,  quamouatam 
dicuntjCircrnodefcribere.  421 

Figuram  reclilineam  circtilo  asquale, 
&  alteri  iimilem  conftitucre.  $70 

Figuram  redilineam  in  quotuis  partes 
aequa  les  per  reftam  datae  iec"t*  pa- 
rallelam  diftribuere.  289 

Figuram  folidam  quamcunque  cx  ijs, 
dc  quibus  Bucl.in  Stercomctria  agic 
augere  vcl  minuere  in  data  propor 
ticne.  $05 

Figuram  re<ftilineam  ex  dato  angulo , 
vel  pundo  in  Iarere,in  quotuis  par- 
tes  aequalcs  partiri.  z  80 

Figurani  planarri  re<ftilineam,vel  circu 
Jum,in  data  proportione  augere,vel 
minuere,  $04 

Figuram  fimilem  pluribusfiguris  fimi 
libus,quarum  lacera  homoioga  data 
finr,aequaIem.Et  circulum  pluribus 
circulis,quorum  diamctn,  circunfe 
rentiarue  datae  /int,  -equalem  defcri 
bcre.  22J 

Figurarum  duarum  fimilium,aut  circu 
Jorum  proportio,ex  datis  duobus  Ia 
teribus  homologis,  veJ  diametris  , 
circunferenrijfuc .  213 

Figurarum  ifoperimetrarum  Iatera__* 
numero  a^qualia  habentium ,  maxi- 
ma  &  a^quilatcra  elt,  &  aequian- 
gula.  119 

Figurarum  regularium  Ifoperimecra^ 
rum  maior  eft  illa ,  qua:  plures  con- 
tinct  anguIos,piurauelatera.  3*0 

Figuris  rectilineis  regularibus  circu- 
?us  ,  cui  ifoperimeti*  func ,  maior 
t(k. 

Filum  perpendiculi  fecans  vmbramre 
<ftam  facic  angulum  complemeci  al- 
titudinis :  fecans  vero  vmbram  vcr- 


fam,an  gulum  conftituit  ipfiuf  alti- 

tudinis.  0g 
Fradtionem  magnam  ad  minorem  fere 

xquiualentem  reducere.  io£ 
Fratiio nis  inter  duas mediae  faciJis  in- 

uentio.  10&- 
Frufti  marmoris  regularii  foliditas.x  3 2, 
FiuiHpyramidis,&coniarea.  130 
Fiufti  fpharrae  folidicas.  2,  57 


Gencraradicum  innumert.  308 
Generatio  cuborum.  4^ 
Generatio  quadratorum  .  434 
Genda:n"a,ae  Geooietria  quid.  264 
Gcometria,&  Geodarfia  quid.  264 
Geometrici  quadrati  conftru&io.  9$ 
Gnomonica  tabula  100 
Gnomonice;  tabular  facillima  conftru- 
&io,eiufq.  vfus  97 
Gnomon,  feu  latus  quadrati  medio  Jo- 
co  propdrtionale  cft  inter  vmbram 
rectam,ac  verfam  95 
Gradus  ac  Min.  in  dato  arcu  quot  con. 
tineancur ,  per  inftrumencum  partiu 
cognofcere.  1  o 

Gradus,acMin  quotlibet,quo  patfto  ex 
circuloquouisjcpe  inftiumenti  par- 
tium,ab(ctndantur.  q.&  iq 


H 


HEmifpheri)  conuexa  fuperfi- 
cies.  2  j4 

Hemifphaerij  foliditas.  256" 
Hcptagoni  Jatus  non  rcdc  a  Carolo 
Mariano,Alberto  Durero,  &  Franci 
fco  Fluflate  inueniri,  408 
Hyperbolici  Conoidis  foliditas.  259 
Hypotenuf^  inuentio  per  quadran- 
tem,  56.61.65.&67 


IMparesnumcros  quernlibet  cubum 
componentes  imienire.  437 
Iuiperau  pars  quo  pafto  ex  dara  recU 
Lll    1  abfcin- 
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I  D 

abfciaiatur,pft-infl:rumtntum  par- 
tium.  10 

Inacsilibilem  alcitudinem  ,  cuius  bafis 
non  yideacur,  &  ad  quam  pcr  nullii 
ffimki  fecundum  rec-tam  iineam_» 
accedere  poflit  mcnfor  ,  aut  recedc- 
re,vt  duae  ftationes  fieri  poflint,  ied 
fclmuad  Jextram,liniftramve  ad  Jo 

«  cum  ,  e  cjuo  eius  bafis  cernatur ,  pcf 
quadratum  explorare.  142, 

InacceftibiJem  altitadinem,  cuins  balis 
non  videacur,&  ad  quam  psr  nulJum 
fpatium  fecundum  lineam  recta  ae- 
cedcre  pcifimus,aut  recederc,vt  du<« 
ftationes  £eri  poflinc,  fed  folum  ad 
dextram,  (iniftramve  ad  ioeum ,  c 
quo  eius  bafis  apparearj  pe*  quadr^n 
tcm  expiorare.  78 

inacceflibi^m  altitudinem,  quando  di 
ftantia  i  Joco  menforisad  bafem  al- 
tirudinis  ignota  cft,  perduas  ftatio- 
ncs  ta  plano  fi£us ,  per  quadrantem 
dimetiii.  Atquc  hinc  diftamia  qiio- 
quc  ipfam  erucre ,  etiamfi  extremus 
cius  terminus  non  cernatur.  60 

Inaeceffibilem  altitudinem,  quaftdo  ne 

o  que  diftatia  a  loco  menforis  ad  eius 
bafem  nota  eft ,  rieque  e  dtre&o  ip- 
lius  duae  ftationes  in  plano  fieri  pof- 
funtj  nequc  denique  balis  apparct , 
per  quadrantem  notam  reddcre.  At« 
quc  hincobiter  iplam  quoq.  diftan- 
tiam  eliccre:  7S 

Inacceflibilem  altitudincm  bencficio 
fpcculi  planijvna  cum  fpeculi  diftan 
tia  um  a  bafe,etiam  non  vifa,quam 
a  cacuminc  altitudinis  cognofce- 
rc.  r6r 

Inacccfljbilem  diftantiam  per  quadran 
tem  tam  pcndulum  ,  quam  ftabilcm 
mctiri.quando  in  eius  cxtrcmo  ere- 
cta  cft  altitudo  pcrpendicuJarts,eti3 
fi  infimum  cius  extremum  n»n  ccr- 
natur.  Atquchinc  altitudmcm  quo- 
quc  ipfam  cliccre  ?4.& 

Incidentiar  angwluscur  angulo  refle- 
xionis  (it  acqualis .  381 

Inftrumciua  mcnfuundi  Wi*     5 1 


E  X. 

Inftrumenti,quod  Ttalis  Squadra  7op- 
padicitur,  conftruc~cio,  &  vfus.  167 

Inftrumencum  partium  qiiid,&  qUO  pa 
clo conftruatur.  &  4. 

Inftrumentum  parcium  quo  naclo  alr- 
tcr  conftruatur.  \ ; 

Inftrumentum  pro  Iibrationibus  aptif- 
iimum.  170 

Ii.tcrwaHum,  adcuius  extrema  accedc- 

1  re  non  !iceac,dummodo  ca  appareac 
&  ipfum  interuallum  produftum  ai 
pedes  menforispercingac,ex  alcicu- 
dine  aliqua  nota  ,  pcr  quadrantem 
mcciri.  71 

Inreruallum  e  direcro  menforis  poficu 
cuius  vtrumque  excremumjvel  altc- 
r um  non  apparcat ,  nifi  menfor  ad 
dexcram  ,  vel  finiftram  accedat ,  pcr 
quadrantcm  comprehendere.  77 

Intcrualhim  in  Horizonte  inter  turrim 
aliquam,&  aliud  quodpiam  fignum, 
ex  turri  per  duas  ftationcs  in  rafti- 
giofaira*,  vclin  duabus  feneftris, 
quarum  vna  fit  aj  perpendiculu  fub 
alia,  quando  fpatium  inrer  ilias  fcnc 
ftras  notiim  eft,etiam(itocius  turrk 
alcitudo  ignota  fi"t,  pcr  quadrantcm 
dimetiri.  Atque  hinc  obiter  altitudi 
ncm  turris  patcfacere .  71 

Intcruallum  in  Horizonce,inter  menfo 
rem,  ik  fignum  aliquod  rifum ,  rer 
limpliciftimum  quoddam  inftrume» 
tumindagare.  157 

Interuallum  m  plano  Hortzontis  inter 
menforcm,&  (ignum  quoduis,bcncri 
cio  Normae  adinuenirc .  fjfo 

Interuallum  inter  duo  puncla  in  quoli- 
ber  plano  cIcuato,(iuc  iilud  ad  Hori- 
jontem  lic  rcctum,(iuc  inclinatum  , 
pcr  quadrantcm  mctiri.  7* 

Interualium  inter  duo  h"gni,vel  punda 
in  quolibcc  plano  hue  redo  ad  Hori 
zontem,(iue  inciinato  ,  per  quadn- 
tummetiri.  1^9 

Intcruallum  ,  quando  mcnfor  in  vno 
eius  cxtremo,  vcl  in  aiiqua  altitudi* 
nc  nota  ad  planum,  in  quo  intcrual- 
luoicft^crpcBdieulari  cxiftcivs  alte 
rua 
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rum  extremum  videre  poteft,per 

quadrancem  metiri.  7} 
Interuallum  tranfuerfum  in  Horizon- 
te,  cuius  vtrumque  extremum  videt  i 
•  poteft,per  quadratum  mcciri.  141 
Interuallum  incer  pedes  menforis,&  li- 
gnuni  aliquod  in  plano  Horizoncis, 
beneficio  baculi  meiiri ,  quando  ex- 
trcmus  termin  js  incerualii  videri  po 


teft. 


151 


Interuallum  tranfuerfum  in  Horizon 
te,  cuius  vtrilq.  extremil  infpici  por, 
perquadraucem  erficere  notum.  74 

lofephus  Scaliger  perperam  Archimc 
dem  d-j  Dimcnfione  circuli  rcpre- 
hendit.  20j 

IrreguJariu  omnino  corporil  area.*6o 

Ifoperimetrac  figurae  qui,  &  tractatio 
deeis  inftituu  .  $25 

Ifoperimetrarum  figurarum  reguJariu 
maior  eft  illa ,  quas  plures  continct 
angu!os,pIuraue  latera.  330 

Ifoperimetrarum  figurarum  latera  nu- 
mero  habentium  aequalia  ,  maxima 
&  aequilatera  eft,&  aequiangula.3  $  9 

Ifbperimetrorum  triangulorum  eande 
habentium  bafem  ,  maius  eft  illud  , 
quod  duo  Iatera  habet  aequalia.  33  z 

Ifofcelis  trianguli  area.  1S3 

Ifofcelia  duo  triangula  fimilia  bafium 
inaequalium,fimul  maiora  funtduo- 
bns  Ifofcelibus  fitnul  fupereafdem 
bafes,  quae  quidem  inter  fe  fint  difit 
miJia,  prioribus  vero  Ifoperimetra , 
habeantq.  quatuorlatera  inter 
sequalia.  53  y 

Ifofcelibus  duohus  triangulis  datis, 
quorum  bafes  inaequales  fint,  &  duo 
Jateri  vnius  duobus  alterius  aequa- 
Jia  :  fuper  eifdem  bafibus  duo  trian- 
gula  IfofceIiafimiIia,&  priorihus  fi- 
mul  fumptis  Ifoperimctraconftirue- 
rc.  m 
L 

LAtera  duo  trianguli  obliqaanguli, 
cx  tertio  latere,&  duobus  quibuf- 
uis  angulis,inuenire.  48 
Lacerauia  io  mjadalatero  roaionu» 


funtquartolatere*  jj^ 

Lateris  trianguli  obliquanguii  fegmeri 
taa  perpendiculari  fadta  ,  exdacis 
trtbus  JaceriSus  cognofcere.       a  7 

Laterum  proporciones  ex  darisangulis 
cuiufuis  trianguli  patefacere.  «46 

Latus  figurap  regularis ,  quo  paclo  ex 
eiusarea  deprehendatur.  199 

Latus  figurasregularis  quo  pailoex  fe- 
midiametro  circuii  circumfcripti  co 
gnofcatur..  iq5 

Latiw  polygoni  propofici  quo  paclo  in 
daco  circulo  per  inftrumentum  par- 
tium  inueniatnr .  j  x 

Latus  quadracrieis  xquale  eft  quadraa 
ti  circuli,cuius  femidiameter  eft  ba. 
(is  quadratricis.  566" 

Latus  crianguli  redanguli ,  ex  bafe,  & 
alcerutro  angulorum  acucorum,  no- 
tum  efficcre .  46 

Latus  ttnanguli  rcclanguli ,  ex  bafc,  & 
alcero  cognofcere  46 

Latus  triaguJi  redraguli  ex  alcero  latere 
&  alccrutro angulo acuco eruere.  46 

Latus  trianguli  obliquanguJi  ex  duo- 
bus  lateribus)&  angulo  ab  ipiis  ccni 
prehenfo  colligere.  48 

Latus  triaguli  obliquanguli  ex  duobus 
reliquis  Iatcribus,&  duobus  quibuf- 
uis  angulis3addifcere. 

Latus  trianguJi  obliquanghli  tx  duo- 
buslateribus,&  angulo  vni  eorum_j 
oppoiuo,(fi  modo  conftet-fpecies  an 
guli  alteri  lateri  dato  Oppofiti,  quan 
do  datus  angulus  acutus  eft  )  exqui- 
rcre.  50 

Lenticularis  figuras  arca  2  z  1 

Librare  fpatium  terrae  insequale,produ 
cendis  aquis:  aut  etiam,(i  Jubec,Ho- 
rizonti  squidiftans  efncere.  170 

Linea  recta  diuifa  in  quotuis  parccs  ae- 
quales,quot  ciufmodi  parces  in  qua 
uis  alia  rcclacontincatur,  ope  infttu 
menti  parcium  cognofcere.  6 

Lineareftain  quocuis  parces  aequaJc* 
diuifa,quoc  decimae,  vcl  cenccft- 
mae,  &c.  in  quauis  particula  vnius 
parcis  coatineantur  3  per  circinuna 


L 


■S: 
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«ieprehendere.  4* 

Lineae  fupcrficies,ac  foIida,penes  quid 
menfurentur.  174 

lineac  recli!  fttb  dimenfionem  caden- 
tesque/Inc. 

l.incx  dua?,vna  rec"ra,&  altera  inflexa  , 
nunquam  concurrentes,Iicet  in  infi- 
nittim  producantur,&  femper  magis 
vna  ad  a'ceram  accedat.  $01 

Lincam  quadratricem  dcfcribere.  $59 

Lmcam  rectam,ad  cuius  extrema  acce- 
dcre  non  liccat ,  dummodo  ea  appa- 
reant,  &  ipfa  Jinea  rccta  productaai 
pcdes  menforis  pertingac,  ex  altitu- 
dine  aliqua  nota ,  per  quadrantcm 
meriri  73 

Lincam  reclam  in  Horizonte  inter  tur 
rim  aliquam  ,  &  aliud  quodpiam  fi- 
gnum,  ex  turri  per  duas  ftariones  in 
faftigio  fa<ftas,vel  in  duabus  feneftris 
quaium  vna  ad  perpendinfum  fit 
fub  alia  ,  quando  fpatium  inter  tllas 
fencftras  notum  eft,etiamii  totius 
turris  altitudo  fit  ignota,  pcr  quadra 
tem  dimetiri.  Atque  hinc  obiter  alti 
tudinem  turris  patefaccre.  7  f 

Lineam  reclam  datam  per  inftrumen- 
rum  partium  diuidere  ,  vt  aliarecla 
diuifacft,  71 

Lineam  redam  c  dire&o  menforis  pofi 
tam,cuius  vtrumque  extremum  ,  vel 
alterum  non  apparcac,niii  ad  dextra 
vel  iiniftra  mcnfor  aecedar,per  qua . 
drantem  comprehendere.  77 

Lineam  re<ftam  in  Horizonte  perqua- 
dratum  metiri,  quando  mcnfor  in__» 
vnoeius  cxtremo  cxiftens  alterum 
extrcmum  viderenon  poteft,  neque 
altitudoin  promptu  eft,fcd  folum 
ad  dcxtram,vcl  finiftram  pcr  lineam 
pcrpcndicularem  recedere  potcft  ad 
Jocum,  i  quo  altcrum  extremum  ap 
paicat. 

Lincam  reclam  arcui  quadrantis  aequa- 
lcm  rcpcnre.  j6t 

LineaiiT  rettam  in  Horir.onre  c  direclo 
mcnforis  iacenc  m  ,  per  quadratum 
co^nofccrc,  ad  cuius  cxtrcma  ncquc 


accederc  Iiceaf,neque  c  loco  menfb* 
n'5  eam  dimctiri :  dummodo  ad  dex 
tram  ,  vel  finiftram  per  lineam  per» 
pendicularem  au  locum  aliquem  irc 
poiiit  menfor ,  ex  quo  vtrumque  ex- 
trcmum  appareat 

Lineam  rectam,  quando  menfor  in  vno 
cius  extrcmo,  vel  in  aliqua  aliitudi* 
ne  nota  ad  planum,  in  quo  eft  linea, 
pctpendiculariexiftens  alterum  ex- 
tremum  videre  poteit,  perquadran- 
tem  mctiri.  7\ 

Lincam  recram  tranfuerfam  in  Horizo 
te,cuiu5  vtrttmque  extremHm  yideri 
potcft,prr  quadrantcm  meciri.  141 

Lineam  rc&am  tranfucrfam  in  Hori- 
zonte,cuius  vtrumque extremum  in 
fyici  poteft,  per  quadrantem  notara 
cfTicere.  74 

Linearum  quarunda,&  angulorum  me- 
chanicam  menfurationem  admittcn 
dam  eflTc  186" 

Longicudtnem  tranfuerfam  in  Horizon 
tc,  cuims  vtrumqtte  cxtremum  infpi- 
ci  poteft,per  quadrantem  notam  ef- 
ficere.  74 

Longitudinem  trabis  ad  Horizonrem 
inclinat*,cuius  portio  fuperior  tan- 
tum  confpiciatur ,  vra  cum  angulo 
inclinationisjdiftantia  bafisa  men- 
fore,&  altitudine  faftigij  fupra  Hori 
zontem,perquadratum  metiri.  167 

Longitudinem  re<ftae  c  direclo  menfo- 
ris  potitac,cuius  vtrumq.  cxtrcmum 
vel  alterum  non  appareat,nifi  ad  dex 
tram,vcl  iiniftram  accedat  menfor, 
per  quadrantcm  comprchcnderc.7f 

Longitudinc  vmbrae  ab  aItitudinc,Sofe 
lucente  proiecrx,quado  altirudocft 
cognita,ope  quadrati  adipifci.  1  f6 

Longictidinem  Jinei  re&at,  quando  me 
for  in  vno  eius  cxtremo,vcl  in  altita 
dine  aliqua  nota,quje  pcrpendxcula- 
risfit  in  co  cxtremo  ad  rdanum ,  in 
quo  linea  iaceccxiiicns  alrerum  ex- 
tremum  videre  poteft,  per  quadran» 
tem  comprchcndcrc,  7| 

Longicudiricm  in  Honzontc  inccr  tur- 

rim 
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rim  aliquam ,  &  aliud  quodpiam  fi- 
gnum,  cx  turr i  per  duas  ftaciones  in 
faftigio  fa&as,vel  induabus  feneftris 
quarum  vna  Cn  fub  alia  ad  perpendi- 
cuium,quando  ipatium  inter  illas  f*e 
neftras  notum  eft,etiam(i  totius  tur- 
ris  alcitudo  ignota  fit,per  quadrantc 
dimeciri  .Atquehinc  obiteraltitu- 
dinem  turris  pateface  re.  7  5; 

Longitudinem  in  Horizote  excenfam 
per  quadratum  meciri,  quando  men 
forin  vnoeius  extremo  exiftens  al- 
terum  videre  non  poteft,  propter  tu 
niorem  aliquem  inceriectum,  nequc 
altitudoin  promptu  cft,fedfolum 
ad  dextram,vel  (iniftram  per  lineam 
f» erpendicularem  recedere  poteft  ad 
locum,c  quo  alterum  cxtremum  ap- 
pareat.  1$$ 
Longitudinem  in  Horizonte  e  directo 
Kienforis  iacentem  ,  per  quairatum 
.  cognofcere,  ad  cuius  extrema  neque 
accedere  liceat.neque  e  loco  menfo- 
ris  eam  dimeciri ,  neque  vlla  adfit  al 
titudo  :  dummodo  ad  dextram  ,  vel 
(miftram  per  lineam  perpendiculare 
ad  locumaliquem  ire  poflic  menfor, 
ex  quo  vtrumque  extremum  appa- 
reat.  1 1 J 

Longitudinem  ,  ad  cuius  extrema  ac- 
cedere  non  liceat,dummodo  eaappa 
reanc,  &  ipfa  longicudo  producta  ad 
pedes  menforis  percingat ,  ex  alti- 
tudine  aliqua  nota ,  per  quadrancem 
metiri.  7? 
Longicu  Jinem  afcenfus  altcuius  mon- 
tis,li  eius  cacumen  ab  ocuio  tn  radi- 
ce  confticuto  videacur,per  inftnimen 
tum  fimpliCiftimum  cognofcere.  1  y  o 


M 


Jrfagnitudinum  quacuor  propriecas 
quaedam.  }73 

Maguitudinibus  in  partes  proportiona 
ks  fecctis,fi  in  fingulis  vna  pars  icc- 
rum  fecetur  proportior»aliter,erunt 
ibidctu  toc*  etiaai  feft*  oroportio. 


naliter.  16  jr 

Marmoris  reguJaris  foliditas.  ist 
Mechanica  menfuratio  in  nonnullis  li 
nei»,& angulis  admittenda  e-ft.  186 
MeJias  duas  proportionales  intcr  dua$ 
da:as,ex  Nicomede,  propc  vcrum  , 
adinuemre.  $0$ 
M^iias  duas  proportionales  inter  dua« 
datas,ex  Diocle,  prope  verum  ,  in  • 
quirerc.  299 
M  idias  duas  proportionales  interdata* 
duas,ex  Herone,  &  Apollonio  Per- 
g*o,prope  verum,inuenire.  297 

Medias  duas  proportionalcs  interduas 
datas,ex  Philone  Byfantio,  &  Phi- 
lopono,prope  verum,inquirere.  29S 

Medium  numerum  proportionaIcfn__>> 
vel  duos  medios  intes  datos  duos  nu 
meros  comperire.  jo6 

Mrnforum  ratio  communis  in  area  cu- 
iusfuis  figur* ,  Yel  agri  inueftigan- 
da.  190 

Menfurandi  varia  inftrumenta.      5  r 

Menfurac  linearum,  fuperficierum ,  ae 
folidorum  penes  quid  fumantur.  174 

Millelimarnm  decimx  partes  quomo- 
do  fumantur,etiamfi  inftrumencum 
partium  diuifum  (ic  in  joo.  parces 
duntaxat.  S 

Millefim^  partes  quomodo  capiantur, 
eciamfi  in  inftrumenco  partium  coa 
tineantur  tantum  100  partes.  7 

Millefimae,vel  centefimae  partes  in  qua 
uis  recta  Iinea  quo  patto  capiantur, 
ope  inftrumenti  partium .  6 

Minuta  quoclibet  quo  paclo  ex  gradu 
quouis  abfcindantur  per  circitui,  41 

Minuta  ac  fecunda  quo  pado  per  cir- 
cinum  in  quauis  partkula  gradui 
dcpcehcndantur  40 

Minuta ,  &  fecunda  quo  pafto  ex  qua- 
drance  conttru&o  reperiancur.    1 8 

Minutia,  cuius  Numeratorex  duarum 
minutiarum  Numeratoribus ,  &  Dc 
n  ominator  ex  denominatoribus  con 
flatur ,  maior  cft  minore,  8c  nuiore 
minor.  }o| 

M  inuii*  inur  dua*  xnediz  facilis  in- 
ucntio 


y 
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ftentfo.  ig6 

Minutiam  magnam  ad  minorem  ferc 
xcuiualentcm  reducere .  196" 

Montis  alticudincm  metiri  per  qua- 
drantem .  6o.&6l 

Montis  vcl  tnrris  altitudinem  cx  eius 
fummitate  pcr  vnicam  ftationem, 
opc  quadrati  ftabilis  metiri,vna 
cum  diiiantia  figni  in  Horizontc-/ 
vifi  vfquc  ad  petpendiculum  mon- 
tis,aut  uirris .  129 

Montis,  aut  cnrris  altitudincm  cx  cius 
vercice  per  quadrantem  metiri,  fi  jn 
p!ano,cut  infiftic  ,  ipacium  aliquod 
C  dirtcto  merjforis  notum  fic  ,  de- 
prehendcre.  6<) 

Montis,aut  turris  altitudinem  ex  cius 
fummitate  per  quadratum  dimetiii, 
quando  in  pl.iiio  fummiracis  Hori- 
zonti  arjquidiftance  duae  ftationcs  fle 
ri  pofIunr,&  fignum  aliquod  m  Ho- 
rizoncc  cernicur .  1  z  5; 

Mpntis  auc  turris  alticudincm  ex  eiuc 
vercice  per  duas  ftationes  in  haka 
aliqua  ere-cta,vel  rn  duabus  ftneftris 
turris  ,  quarum  v  ni  fic  fupra  aliam  , 
faetas,  c  quibm  fignum  aliouod  in 
Horizote  vidcii  pofTit.  per  quadrate 
metiri.  Atque  Iiip.c  diftantia  quoq. 
a  perpendiculo  montis  ,  vcl  turris  , 
vfq.  ad  fignii  vifum  cognofcere .  66 

Montis ,  aut  turri?.  altitudinem  ex  eius 
rertice  per  duas  ftationes  ineiuidc 
fummicace  fadas;e  quibus  figmi  ali- 
quod  in  Horizote  appareat,per  qua 
drantem  dimctiri .  Acque  hinc  ip- 
fam  quoquc  diftantiam  a  moncis 
perpendiculo,  vcl  turm  bafc  ad  fi- 
gnumiliud  Uifif fligarc.  6\ 

Monris  vcl  turris  altitudinc  cx  cius  fa- 
ftigio,  quando  c  dirUto  mcnforis 
intcruajJum  ahquod  lrurr  duo  ligna 
Vcl  etiam  intcr  figmim  quodpum 
ac  rm  rim  cognuum  eft,pcrquadta- 
:um  conijceic.  ■*$ 

Montiff^cl  turris  alcitudinem  ex  cius 

fcmmhatcpcr  duai  ftationes  in  lu- 
&*  aliqua  crccu  iacus  3  mucfti^arc 


per  quadratum,  quando  figmim  alt- 
quod  in  Horizoce  vidcri  poteft.  u8 

Mulcilater»  figurae  irregulans  area_j 
quac.  1 89 

Muricuiufquefolidicas.  1$** 


U 


NOrmarbeneficioaIcitu<Iinem  tut 
tis ,  aut  akerius  rei  imicftiga- 
re->.  iT4 
Kormasbenefictodiftantiam  in  plauo 
Horizontis  inter  meniorem,&  fignu 
quoduis,  percipere.  1  y  4 

Numeri  particulares  pro  fingulis  ra- 
d'cu  fpecicbus,  quo  modorcperian 
tur.  310 
Numeros  impares  darum  cubum  com- 
poncntes  reperire  .  437 
Numerum  aliquo  concipiente,  quot  ci 
vnitates  remaneant  poft  cres  opera- 
tioncs  impera:as,conijcere.      3  8  x 


OBliquanguIi  trianguli  area  ,  cx 
vnolatere,  ac  duobus  an°u— 

lis. 

Obliquanguli  trianguli  area,  cx  duo- 
bus  lacenbus,&  angulo  ab  ipils  com 
prehenfo.  jgtf 

Obliquangulorum  quadriIateiorum_j 
area.  \$j 

Obliquangulorum  triangulorum  recti 
IineorumprobIcm.ua.  47 

Obferuationis  angulus  quis  .  % c 

Ouaram  figuram  Eilipfi  fimilem  circi- 
no  defcnbere.  421 

Ociogonum  regularc  ad  datam  altitu- 
dincm  Utitudinemuc  conftitue-- 
re_^.  4  1 1 

Odogotltlin  rcoulare  circulo  infcri- 
ptum  mcdium  propomonale  eft  in- 
tcr  quadratum  circulo  circumfcii- 
tum  ,  &  quadratum  eidcm  infcri* 
prum.  ^10 


Ta. 
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PAraboJicx  Conoidis  folidicas.  258 
Parabola*  dacae  area.  224 
Parallelepipedum  fubquadraco  alc:ru 
trius  extremarum  ,  (  il  (inc  quaruor 
linear  continue  proportionales  J& 
altera extrema  comprehenfum ,2- 
quale  eit  cubo  medije  propo.  tiona- 
lis  ,quae  priori  excrema?  aihimpta? 
e(t  propinquior .  ^07 
Parallelepipedcrum,  Prifmatum,&  cy 
lindrorum  area.  2x7.  &  228 

Paralleleni^edo  rectangulo  cubum  ar- 
qualem  exhibere.  415 
Parallelep/pedum,auc  cubum  in  datam 
proporcionem  dniidere.  420 
Paralleiepipedum  rectangulum  fub  da 
ra  altitudine  s  vel  fupra  datam  ba- 
(cm  daco  cubo  aequale  conittiue- 
re_j.  416* 
Parallelogrammum  datum  in  quotcun 
que  partes  aequales  diuidere  per 
rectas  duobuslaceribus  oppolitis  pa 
rallelas.  2p6 
Paraliek  g.  ammum  datum  perreclam 
ex  puncto  (iue  extra,liue  inrra  ipsu, 
/iue  in  ali  quo  Jatere  dato  duclam  bi 
fariam  fecare.  296 
Paralleiogrammum  in  dato  angulo  a> 
quale  daco  quaJrilatero  coniHcue- 

Pars  imperata  quo  paclo  ex  data  re- 
da  abfcindatur ,  per  initrumentHtn 
partium.  10 

Partes  aliquotaE;  mniles  pluriumma. 
gnitudinum  eandem  habent  propor 
tionem .  24^ 

Partes  decima»  milldimarum  quo  pa- 
Cto  fumantur,eriam(i  inirrumencum 
parcium  diuiium  fic  inioc.  paitcs 
duncaxat .  8 

partes  centeiima;  ,  vel  millefimse  in__» 
quauis  re&a  Imca,qi:o  pa&o  ope  in- 
llrumenri  partium  capiantur.  6 

Partes  quotcunque  decima?,  vel  ccnte 
Gm&Mc,  qvto  paCro  cx  quauis  parte 
re&as  in  partes  aequales  6'mi{&  per 


circinumanferanciir.'  4^ 

Partes  milletimae ,  quo  modo  capian- 
tur,  etiamti  in  inftrumcnto  partiil 
contineantur  tancum  100.  par-- 
tes .  j 

Particula  quaelibet  vnius  partis  eente- 
fimannftrumenti  partium  ,  quot  par 
tes  dccimas  vnius  centeiim*  ,  vel 
quocmilleiimas  totius  lateris  inftrit 
menti  compleCtacur  3  quo  pa&o  co- 
•nofcatur .  ^ 

Pai  imm  inrtrumentum  quid,&  quo  pi 
(ftoconitruacur  3- &  4 

Partium  in<trumencum,  quo  paclo  ali- 
ter  conhruacur. 

Pendulus  quadrans  quid. 

Pencagonum  regularenon  recle  con- 
itrm  ab  Aibci  to  Durero,&ahjs.4o.< 

Pen>hjria  circtiii  ex  daca  diametro  ; 
&  diameter  ex  daca  periphcria ,  ac- 
curarior.  2r^ 

Pcripheria  circuli,ac  diameter,ex  eius 
arcM.  22, 

Peripheria  circuli  quam  proportione 
hibeat  ad  diametrum,fecundum  Ar 
c:ineJem. 

f  erioheria  circuli  diuid  per  gi. 
gnit  numerum  maiorem  chame- 
tro  Zll 

Jeirmeriae  circufi  ad  diametrum  pro 
portio  accuracior,  quae.-  21$ 

Pcripheris  circulorum  inter  fe  funr,vc 
dtametri.  ^ir.&  $76 

Penpheriam  circuli  vcra  maiorcm,ex 
data  diamecro  reperij  e.  2 1  $ 

Peripheriam  datx»  rectsecequalem  repe 

Peripheriam  circuh  vera  minoren^ex 
dacadiametro  ehcere.  4 

Perpendicuiarcm  in  lacus  quodcunquc 
trianguli  ex  angulo  oppofico  caden  - 
tcm.,ex  omnibus  cribus  Jatenbus 
efhcere  notam  ..  ^ 

Perpendicularis  qusc  fegmenta  faciac 
inlatere  tnanguli  obiiquanguli  ^7 

Perpendjcularis  ex  quohbet  gradu  qua 
I  drantis  dcmifla ,  in.  quodnam  pun- 
ctum  feuudiamctri  cadat;per  inliru 
Mmm  men- 


n      ik^\  I 

Early  European  Books,  Copyright©  201  1  ProQuest  LLC. 

Images  reproduced  by  courtesy  of  rhe  Biblioteca  Nazionale  Centrale  di 

Firenze. 

CFMAGL.  1.6.283 


I   N    D    E  X. 


Tnentum  partlumcognofcerc.  ir 
^erpendicularis  in  triangulo  quando 
cit  numerus  furdus  ,  quid  agen- 
dum.  »81 

Perpendicularis  in  triat  gulo  aequilate 
ro  quo  pacto  cognofcatur  .        i 9$ 

Perpcndiculans  e  centro  Hgurae  regu- 
laris,quo  pacto  cognolc  itur .  19$ 

Perpcndiculi  nlum  fecans  vmbram  re- 
ctam  facit  angtilttm  complementi  al 
ticudinis:  ftcans  vero  vm  trim  ver- 
fam  ,  angulum  conitiiuic  iplius  al- 
ticuiinis .  9$ 

Pinnacidia  pro  radio  vifuali  quo  paoto 
conftruenda  lint.  17 

Pinnaci  Jia  quo  padlo  in  qnadrante__> 
fint  afligenda .  17 

Polygoni  propofiti  latus  quo  paclo  :n 
dato  circulo  per  inttrumentum  par- 
tium  inocniatar.  1 1 

Portione  alritudinis  maioris  ex  mino 
ri  altitudine,  &  minoris  portio- 
nem,cx  miiori,pcr  quadrancem  co- 
gnofcere.  8$ 

fortioncm  alcicudinis  maioris  ex  mi- 
norealtitudine  ,  &  minoris  portio- 
nem  ex  maiore,per  quadratum  per- 
cipcre.  I4f 

Portionis  fphaerae  fuperficies  conue- 

xa_..  *U 
Portionis  fpherx  fclidicas .  i>6* 
portionum  fphaeroidis  foliditas.  2^8 
primi  inter  fe  numeri  li  ambo  non  unt 
quadrati3aur  cubijneque  vlli  eorunt 
srquc  mulciplices  quadrati  erunt  auc 
cubi.Ht  ii  duorum  numcrcrum  cque 
multipliccs  (tntambo  quadrati,aut 
cubi,  etiam  ipfi  quadiati  tnilft  5  aut 
cubi.  384 
prifma,ac  cylindrum  in  conum,c\:  py- 
ramidcm:ltem,  conum,  ac  pyrani- 
dcm  111  cylindrum,  vcl  prnina  aequa 
lc  tranfniucare  .  4<  S 

Prifma,conum.,cylinih  um,ac  pyrami- 
dcm  in  iqualcm  fub  data  ahitiuli- 
ne,  &  fupra  bafem  quotuis  angulo- 
jumconucrtcie.  415 


Prifma,cyIindrum,eoniirn,  ac  pyram  1- 
dem  inparallclcpipcdum  fupraba- 
fcm  quadratam  conuertere  .      4  PF 

Prifmati,  cono,  cylindro,  ac  pyramidi 
cuUm  aequalcm  conlhuere  .  416 

Prifmari  cuicunque  cylindrtnn  «qua- 
Icm  &  pyramidi  conum  a.qualem  : 
Ac  viciffim  cjlmdio  prifma  a^ua- 
lc,&  conoaiqualem  pyramidemcon 
ltrucre.  41  + 

Prifmati  dato  fpharram  aequalem  con- 
ftrvcre.  4»S 

Prifnu  pyramidem,cy lindrum3  &  co- 
num  m  P.irillelepipedum  reCtangu- 
luni  aeqiiale  darae  alcicudinis,  vel  ba 
Cis  commucare^.  4' 7 

Prifma,vd  cylindrum  dacum  in  datam 
proportionem  diuidcre.  4*1 

Prifmati,  aut  cylmdro  aequalem  pyra- 
midem  vel  conum  fub  eadem  altitu» 
dineiEc  contra  pyramidi ,  vcl  cono 
aeqtiale  pnfma  ,  vtl  cylmdrum  con- 
llituere  eiufdem  alcicudinis  .  414 

Priftnacum,paralleIepipedorum)&  cy- 
lindrorum  area  .  Z27.&  2if 

Probacio  extra&ionis  radicum.    $  1  z 

Problemata  }  4.  5  7-libri  j.  quo 
pa&o  per  vnicam  ftationem,  opc_j 
quadract  ftabilis  abfoluantur.     1  ;  $ 

Problemata  t.ianguloru  rectilineorum 
rettangulorum.  4^ 

profimditatem  putei,vel  ardihcij  cuiuf 
•  uis  ad  pci  pendiculum  erccti ,  li  mo- 
do  anglllua  fundi  ,  vel  lignum  alt- 
quod  in  fundo  poiitum  cor.fpiciatur, 
per  quadratum  cfficerc  cognita.  1 4P 

Piofunditatem  putci  ,  vel  «Jirkijcu- 
iufcunque  ad  pcrpcndiculum  ttc£ti» 
ii  modo  anguWis  fundi,vel  tignuin 
ahquod  mfundo  politum  con(picia- 
tur.pn  tjuadrantcm  repcrttc  .  81 
Piohindicittm  vallis,  eiufdcmqne_* 
defccndim  obhquum  ,  (1  non  htval- 
dc  iturqnalis  ,  ctufque  terminus, 
velalniuod  in  Vtlk  hgnum  confpi- 
ci  poliit  >  per  ^uadr^nccni  lcruta-. 

ti.  5* 
pro- 
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Profundiritem  vallis ,  eiufdemque  de- 

fccnfum  obliquum  ,  fi  non  fit  valde 
inazquilis,  &  eius  terminus,vel  ali- 
quod  in  ea  (ignum  confpici  pollir , 
per  quadratum cognofcere  .  15/ 

Propinquam  radicem  verae  ,  in  nume- 
ris  non  quadracis  non  cubis  ,  non__» 
Zen(izen(is,non  furdefolidis.&c.in- 
uenire  5  1 7 

Proportionalem  numerum  medium_>, 
vel  duos  medios  ,  inter  datos  duos 
numeros  reperire.  jo6 

proportionales  duas  medias  inter  duas 
datas,ex  Diocle;prope  veruminue- 
ftigare.  299 

Proportionales  duas  medias  inter  duas 
da:as,ex  Niconnede ,  prope  verum  , 
adinuenire.  30$ 

Proportionales  duasmedias  inter  duas 
datas,ex  Philone  &yfantio,&  Philo 
pono,prope  verum,inquirere.  298 

Proportionales  duas  medias  inter  da- 
tas  duas  re<fras,prope  verum,  ex  He 
rone,  &  ApolionioPergaeo  inueni- 
re.  p97 

Proporcionales  laterum  ex  datis  angu 
lis  cuiufuis  trianguli  pateficere.  46 

Proportionalis  tertia,&  quarca  quo  pa 
£to  per  inftrumentum  partium  repe 
riatur.  1 $ 

Propiietas  pulchra  quadrati .  411 

Proprietas  circuli  pulchernma  .  401 

proprietas  quaedam  quacuor  magnitu- 
dinum.  373 

Proprietas pufchra  Quadratricis.  36$ 

Pundum  ,  in  quo  Juz  rectde  ad  inui- 
eem  inclinaca;  concurrant  ,  inueni- 
re_^.  *8 

Pundtu  declinationis  ctiiusli.Set  paral- 
Jeli  in  diametro  Aftrolabij  per  in- 
ftrumentum  partium  inuemre.  11 

Pucei,vel  ae-Jihci;  cuiufcunque  ad  per- 
pendiculum  erecli  profundiratem  , 
fi  modo  angulus  fundi ,  vel  fignurn 
aliquod  m  hmdo  poUcum  confpicia 
tur,per  quadiantem  reperire.  8g 

pucei,  vel  aedificij  cuiufuis  ad  perpeu- 


diculum  erecri  profunditatem,  Gma 
do  angulus  in  fundi,  velfignum-* 
aliquod  in  fundo  pofitum  confpicia 
tur,  perquadratum  efficere  cognu 
tam  .  1  49 

Pyramidem  ,  conum  ,  cylindrum  ,  ac 
prifma  in  sequalcm  fub  data  altitu^ 
dine,&  fupra  bafem  quotuis  angulo 
remreuocare.  4te 

Pyramidem,  prifma,conum,  &cylin- 
drum  in  paralieiepipedum  reclan- 
gulu  aequale  dat*  altitudinis,  vel  bt 
iis  commutare.^».  417 

Pyramidem  datae  fphaerae  aequalem  ex 
truere.  418 

Pyramidem,prifma,cylindrum,  &  co- 
num  in  parallelepipedum  fupra  ba- 
fem  quadratam  conuertere.      4 1  f 

Pyramidi,  cono,  cylindro,  ac  prifmati 
cubum  a?^ualem  enScere.  416 

Pyramidi  conum  aequalem,&  prifma- 
ti  cyliHdrum  aequalem:£t  contra  ca 
no  pyramtdem  aequalem  ,  &  cylin» 

'  dro  prifma  aequale  conftruere.  414 

Pyramtdi,vel  cono  aequa  le  prifma,  vel 
cylindrum  ciwfdem  alticudinis  :  Et 
viciflim  cylindro,vel  prifmaci  £qui 
Jem  conum,  vel  pyramidem  fub  ea» 
dem  alcitudine  confticuere,  414 

Pyramidum,&  conorum  arca.  129 

Pyramis  cuifoJido  reclangulo  sequalit 
fic.  34i 


QVadrans  pendulus  quid.  ifc 
Quadrans  itabiJis  quid  18 
Quadrans,femidiamecer  ,  & 
bafis  QuaJracricis  ,  continue  func 
proporrionalcs.  364 
Quadrantis  lib.i.cap.i.conftrufri  vfus 
in  mimtcis)  &  fecundis  exquiren- 
dis.  iS 
Quadranri  circuli  reftangulum  confti- 
tuere  Hoperimetrum  .  &  scqua- 

Mmm    2.  Qua- 
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Quadrantis  conftruclio  ad  Min.&  Sec. 

cognofcenda.  1 ? 

Quadrati  arca .  17? 
QnidratiE  radicis  extra&io .       j  i  ^ 
Quadratae  ,  &  cubici£  radicis  cxtrac~t.io 
ex  data  minutia.  32,0 
Quadratam  &  cubicam  radicem  in_j 
numeris  ncn  cjuadratis  ,  &non  cu- 
bi$  per  Jintas  Geomeiricc  mueni- 
re,  jii 
Quadrati  Geomctrici  confcru&io.  9  $ 
Qi  tdrati  pulchra  proprietaJ .      4  1  r 
Qiiadi atortim  differentia:.  4? 4 

Quadratorum,&:  cuborum  tabula  vfcj. 

ad  radicem  rcoo.  42.  ? 

Quadracorum  gcneratio.  4*4 
Quadrarum  ,  altera   parre  longius  , 
Rhombum,ac  Rhomboides,  ex  cx- 
ccflu  diamctri  lupra lacus, Scc  ddcri 
bere_\ 

Quadratum  numerum  in  quotlibec  qua 
dratos  diitribuere.  $8$ 

Quadrilateri  tria  latera  maiora  func 
quarto  latere.  $  Rf 

Quadrato  circulum  crqualem  defcri- 
bere .  $69 

Quadratricis  latus  aequale  eir  quadfan 
ti  circuli,  eului  fcmidiameter  elt  ba 
fis  quadracrtcis.  $66 

Quadiatricis  bafis ,  femidiamcrer  qua 
drantis ,  &  nuadrans  funt  continue 
propoi  tionji.  v  .  ^64 

Quadratricis  puichra  proprietas.  $6$ 

Quadratricem  Jineain dcfcribeie.  Jf^ 

Quadta:um  penjkilum,  ac  ttabil*,quo 
moJo  vfurpetur •  94 

Quadrarmncircunferenria?  circuli  nia- 
ximi  in  fpHa  ra  ira  «.  !t  a  i  fupcrficie 
fphrrae ,  vc  circunfereotia  circuii 
maximiad  dum.cmn  .  144 

Quadrarum  circulo  ttquale  quo  pacto 
faciJc  exhibeat*r  es  propria  1  :u- 
ra_^.  303 

Qu;  iratUQldatO  circulo  aoualccon- 
ftttuere*  367 

Q     IraCti  diametri  circuli  maxiini  ia 

-  ffhxva  ad  fiiperficit  ^harr^maitrj 


proportionem  habet  quam  7.  ad  21. 
minoiem 'vero  ,  quam_j.  71.  ad 

Quadratutn  data?  figurae  aequale  ,  quo 
padofacile  coniiruartir .  191 

Qudratum  diimetri  circuli  ad  circu^ 
Jum  proportionem  habct,  quam  r  4. 
ad  r  1.  proximc  ,  fecundum  Archi- 
medem .  air 

QuadiKumdiametri  circuli  ad  circu- 
Jum  habetmaiorem  proportionem, 
quam  1  4.  ad  11.  minorem  vcro,qua 
284.  ad  223.  2itf 

Quadratum  circunferentide  circuli  ad 
circutum  habet  maioiem  proportio- 
nem  ,  quam  S^?.  ad  7  1 .  nunorem 
vcro,  (jua  .i  33.  ad  7.  -t6 

Quadratum  circunferer.ciae  circuli  ma 
ximi  in  fpbtera  ad  fuperficiem  con- 
uexam  fphxr«e,  rnaiorcm  proportio 
nem  habcc,  quam  aij.ad  71  mino- 
rem  vero ,  quam  i  i.  ad  7.        «2  i  < 

Qttadratum  maximi  Jaceris  trianguli 
minus  eit ,  quam  duplum  fummse 
quadracorum  ex  reliquis  duobus  ia- 
teribus dcfcriptorum  .  396 

Quadrarura  circuli  per  numeros  fecun 
dum  Arabcs  falfa  eit .  ;  $  7 

Qiadratira  t  irculi  per  lincas  Capano 
afcripta  falfa  eft .  3^7 

Quadratura ctf culi  per  numeros  cx  Al 
berto  Durero  f.i!u  1  \\ .  |57 

Quadracura  circnit  periineas,      3  56 

Quadratura  circuli  per  HyppoCTatem 
Chium  hilfa  elc.         '  Jl| 

Quid:aturam  circuli  cllc  poiTibi» 
let*  3S0 

Quadrilatcri  omo  irregularis  area.  1 

Quadrilatcro  arquale  parallelogramfi 
tnufn  tacilc  co.iiti  uerc  tn  da:o  angn 
lo.  ^79 

Quadrilaterortuu  oon  rcdangulorunp 
aret«  187 

Qua%titas  anguli ,  qucm  bitera  tnfti  u« 
menti  partium  tontmcnt,  quo  paclo 
cognofcatur .  1 1 

Quaiu  &.  tetxil  proportiotulis,(]iio  pa, 
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£o  pcr  inltrumentum  partium  rcpe- 
riatur .  x  - 


RAdicis  cubicx  extrahendae  rcgu- 
lapropria.  316 
Radicis  cubicaeextraclio. 
Radicis  quadracae,  &  cubicae  extractio 
ex  data  minucta  ^10 
Radicis  quadratae  extra<5tio.  jn 
Radicis  furdefolidae  extractio.      j  14 
Radicem  cuiuslfbec  generis  extrahere 
ex  dato  numero.  ^08 
Radicem  cuiufque  generis  ex  data  mi- 
nutia  extrahere  $19 
Radiccm  quadratam,&  cubicam  in  nu 
meris  r.on  quadratis,&  non  cubis 
per  Jineas    Geemecrice  inueni- 
re.  322 
Radicem  verae  propinquam  in  nume- 
ris  ncn  quadracismon  cubis,  non_j 
2.enfizenlis,iion  iurdefoIidis,&c.  in- 
uenire.  317 
Radicum  infmitae  fpccies.  300 
Radix  quadrata  numeri  fra&i  quo  pa- 
cTtoeruatur.  184 
Radix  quaelibct  extrahenda  quot  figu- 
ras  habcre  poific.  $  1  r 

Rectalinea  in  ouctuis  partes  gquales 
diuifa  quot  decimae,  veJ  centelimae, 
&c.  in  quauis  panicula  vnius  partis 
comineantur  ,  per  circinum  depre- 
hcndere.  4? 
Recta  ducla  cx  angulo  acuto  trianguli 
reclan^uli  in  oppoficum  Jatus,maicr 
eft  proportio  huius  laceris  ad  eius 
fegmentum  prope  redum  anguJum  , 
cjuam  ilHus  anguii  acuti  ad  eius  par- 
tem  diCfco  fegmento  Jaccris  oppofi- 
tam.  1*9 
Rc&a  Jinea  diuifa  in  quotuis  partes  ae- 
qua!es,quot  eii.fmodi  pai  tcs  in  qua- 
uis  aJia  refta  contineamur ,  ope  in- 
ftrumcnti  partium ,  cognofcerc,  6 
Kecla  data,  quanuus  minima,  partcm  , 
vtl  partes  imperatas  ex  ca  auftr- 


rc.  ]99 

Recla  conne&ens  duos  angulos  oppo(i- 
tos  in  duobus  criangulis  aequalibus 
latus  commune  habencibus,&  in  di- 
uerfas  partes  vergentibus,a  commu- 
ni  I«uere  bifariam  diuidirur  .  100 

Rectacuiuis  circumferentiae  aequalis, 
quo  padofaciJe  reperiatur  cx  pro- 
pria  figura.  367 

Re&aeduae  tangentes  circuJum,&i 
vno  pun&o  coeuntes  ,  maiores  funt 
omnibus  chordis  incercepcum  arcuoi 
diuidentibus  in  quotcunque  partcs 
aequales.  $7j 

Rec~r<*>  Jineae  adiungere  re&am  ,  ita  vc 
quadratum  totius  compolica?  aequa- 
Je  ti:  qiudraco  re&ae  adiuncta; ,  vna 
cum  quadraco  recta?,  quae  ex  adiun- 
cla,&  proximo  fegmento  prioris  Ji- 
ncaeconflatur.  $94 

Redla?  trcs  circulum  tangences,&  in.- » 
ducbus  pun&is  coeunces  ,  maiores 
funt  omnibus  chordis  arcusduos  in- 
terccptos  in  partcs  acquales  fecanti- 

bus.  n\ 

RccicB  Jineae  circumrcretiam  xquaJem 
reperire.  370 

Redd;  quatnuis  minimse  exhibere  muJ 
tipJicem  quamcumque,  etiamfi  circi 
no  ipfa  non  accipiatur  .  $98 

Reeta?  lincaefub  dimeniionem  cadentes 
qux  fint.  5j 

Re&am  lineam  tranfuerfam  in  Hori* 
zonte,cuius  vtrumque  extremum  in 
fnici  pocefr ,  per  quadrancem  notam 
cflTcere.  74 

Rcctam  lineam  tranfuerlam  in  Hort- 
zcnte,cuius  vcrumque  excremum  vi 
deri  poteft,  per  quadratum  meti;- 
ii.  I4t 

Reclam  lineam,  ad  cuius  excrema  acce 
dere  non  liceat ,  dummodo  ea  appa. 
reant,&  ipfare&a  linea  productaad 
pedes  menforis  pertingac,  ex  alcitiie 
dine  aliqua  noca,  pcr  quadratem  me 
tiri.  71 

Reclam  Jineam  in  Horizxrate  pcr  qua* 

dra.- 
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dratum  metiri,quando  menfor  in_j 
vnoeius  extremo  exiilens  alcerurn 
excremum  videre  non  pocclc.  neque 
alcicudoin  prompcu  eft,fed  foliun 
ad  dexcram  ,  vel  uniftram  per  linea 
perpendicularcm  recedere  pocclt  ad 
Jocum ,  c  quo  alccrum  extrcmum  ap 
pareac. 

HcCtam  lineam.quando  menfor  in  vn? 
eius  cxcremo,  vel  in  aiiqua  alticuJi- 
ne  noca  ad  planum,  in  quo  cft  recta  , 
perpendiculan  exiltens  alterum  ex- 
trcmum  vidcre  poceil,per  quadran- 
tcm  merin.  7  j 

Rcftam  lineam  e  directo  mcnforit  po  • 
(itam,cuius  vtrumq.  extrcmum  ,  vel 
alterum  non  appareat,  nui  ad  aex- 
tram,  vel  hniitram  menfor  acccdat, 
per  quidranccm  CQmprehendcre.77 

Rcctam  lineam  in  Horizonte  c  directo 
menforis  iacentem  ,  pcr  quadrarum 
cognofcere,  ad  ciutis  cxtrema  neq. 
accedere  liceac,neque  e  loco  menfo- 
ris  camdimeciri :  dummodo  ad  JeX 
tram,  vel  (iniltram  pcr  lineam  per- 
per.iicularem  ad  locum  aiiqucm  ire 
poiTitmenfor,  ex  quo  vcrumque  ex. 
trenuim  apparcac.  \\$ 

Reclam  lincam  m  Horizonte  inter  tur 
rim  aliquam  ,  &  aliud  qeodpiam  (1- 
gnum,  cx  turn  per  duas  Itationes  in 
taftigio  factas ,  rc-1  in  duabtts  fene- 
ftris,c'uaru  vna  lir  ad  pcrpendiculum 
fub  alia,  quando  (pacium  inccr  i)Ias 
fcnclttas  nocum  1  l\ ,  cc:.imh  corius 
turris  alcicudo  /ic  ignora,per  quadra 
tcm  dimetiri.  Atquc  hinc  obitcr  al- 
ficudincm  turris  patcfacere.  7J 

Rcftam  arcui  quaJranti*  arqualem  re- 
prritc.  jtf? 

Rectam  Jincamdatam  per  irifhw&cn» 
niMi  pai  tium  dmidcre  ,  vc  alia  recra 
dm  fa  ci\.  1 1 

Rc&aoguli  trianguli  arca,ex  latcrc  , 
quod  rcclo  anguJo  ouponitur,  Sc  vno 
angulo  acuto,  i8f 

Rc&anguii  srianguli  arca,cx  vno  Jate- 


re  circa  angulum  redum,  &  vno  an- 

gnloacuto.  1 8c> 

Rectangulorum  duorum  triangulorum 
limiiium  proprietas  qtiaedam.    33  f 

Reft  inguli  trianguli  area,rx  vno  latc* 
re  circa  angulum  rectum  &  Jatere, 
quod  recto  angulo  opponitur.  i8c 

Re&anguli  triangulJ  area  ,  181 

Re&mgulo  dato  fupra  datam  rectam 
avjuaic  rectangulurn  facile  conltrue- 
re.  179 

Rectangulum  ,  cuius  duo  exceflus  dan- 
tur,quil>u>  diamcter  vcrumque  latut 
fuperatjcowlliruere.  ^91 

Redanguhim  daco  rectilineo  apquale 
facile  conltruere.  $80 

Kedangulum  ,  in  quo  exceiTus  diame- 
tri  fup^a  maius  lacus ,  &  maioris  la- 
teris  fupra  minus  dacur ,  conftitue- 
rc.  ?9j 

Reccangulum  fub  dirTcrencia  exceiTuu  , 
quiluis  diamerer  alicuius  rectanguli 
vcrumque  latus  fuperac ,  &  minore 
excelfu  bis  fumpcum,  vni  cum  qua- 
draco  minoiis  excelfus  bis  fumpco, 
e_quale  elt  quaJraco  rectc,qua  minui 
latus  minore"  excelfu  11  fupcrat  391 

Re&angulum  fub  fegmentis  diametri 
alicuius  redangali  (  ducHs  per  idem 
punctiim  dtametri  parailelis)  com- 
prehenf  im,*quale  ellduobus  recta- 
gitlis  liib  fcgmcutis  duorum  lateru 
inatqutlium  comprchentij  403 

Rcctangulum  fub  diamecro,&  circum- 
ferentu  maximicirculi  in  fphaera  , 
qu  idruplum  clc  circuli  maximi ,  8c 
fuperficiei  conucxae  eiufJem  fphje- 
tx  vqualei  24  * 

Reccar.gulorum  area.  »7? 

Rectafigularmw  tnangulorum  rectili- 
ncorum  problematii  45 

Reciaruai  duarutt  proportioncm  ha- 
bemi&t  qva  Ittm  qaadraxricii  ad  ba 
lcm,maior  Kqualtt  crt  qtiadratui  cir 
cult ,  cuius  fcmidiamctcr  elt  minor 
rccca^. . 

Rec cihncam  figaram  planam,vcl  circu 

lum 
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lum  in  Jata  proportionc  augerc,  vel 


minuere. 


*°4 


Rccril/neum  angulum  in  tres  aequales 
angulos  diuidere.  399 

Rectis  rribus  datis  in  vno  plano  non 
parallelis,  rectam  ducere,  eriam  per 
datum  interdum  punctum  in  media, 
ita  vt  cius  fe°j»entainter  m?diam  , 
&  cxtremas  iint  arquales,  vel  datam 
habeant  proporcionem  m  397 

Reccilmeis  duobus  inaequalibus  datis  , 
ex  maiore  per  Jineam  vni  Jateri  pa- 
rallelam  detrahere  rectilineum  mi- 
nori  aequale  17  r 

Rectilineo  cuilibet  aequale  rectangulu 
facile  conftruere.  280 

Rcctili  nco  dato  aeqiraJe  quadnlaterum 
inter  duas  rectas  fuper  datam  re- 
ctam  per  lineam  paraileJam  confti- 
tuere..  266 

Rcctilineo  intriangularefoluto  ex  vno 
aliquo  pwncto,reaas  ipfis  rriangulis 
o:\iine  proporrionales  inuenire.274 

RectiJineo  dato  parallelogrammum  re 
cungulum  cEviuaIc5  &  Ifoperimetru 
conltituere.  2.f< 

Reccilineum  datum  pcr  rectam  a  quo- 
uis  anguIo,veI  puncto  lateris,  in  da- 
tam  proportionem  fecare.  276 

Rectjlineum  dacum  ex  angulo,  vel  pun 
cto  daro  in  latere  ,  in  quotuis  partes 
aequales  diftribuere.  280 

Rectilineum  datum  in  quotuis  partes 
asqualcs  perrectam  datae  rectae  pa- 
raJlelam  diftriburre .  28} 

Rectilineum  d.mim  per  rectam  datac 
rcctae  parallelam  in  datam  propor- 
tionem  diuidere  -81 

Rcctilineorum  triangu!orum  obliquan 
guloium  problemata.  47 

Rcctilineoium  triangulorum  rcctangu 
lorum  pro jlemara  .. 

Regionis  ,  aut  vrbis ,  vel  campi.  fitum 
in  plano  defcribe  e.  164 

Rectis  duabus.dat:s,quarum  maior  dia. 
Hjetrum  ciuadraii  mmor  is  uon.fupe- 


retimaiorem  ita  fecarc,  vtparthmi 
quadrata  fimul  fumpta  cjuadratomi 
noris  lineae  imt  atqnalia.  294 

Reflexicnis  angulrs  cur  angulo  inci- 
dentiap  fn  atqu^Iis.  381 

R egula  crnmunis  menlorum  in  area 
cuiufuis  figura?,vel  agii  inueftigan- 
da.  r90 

ReguJa  propria  extractionis  radicis  cu 
bica?.  316 

Regula  vnica  ad  omnes  rectas  dimetie 
da  s  ,  quando  rerum  exti  ema  viden- 
tur.  k'9" 

Regulae  conftructio  loconJicum  per- 
pendiculo^  1 7 

Regulare  c.rpus  quodlibct  dato  cubo 
aequale  conliiruere.  4T9 

Regulari  corpori  fphaeram  aequalenv 
exhibere.  •  41? 

Regularis  rTguraearea,  cui  rectangulo' 
aequalis  lit.  2  27 

Regularis  figuraearei,cui  triangulo  re- 
ctangulo  (ic  aequalis.  228 

RegiJaris  Rgura  circulo  circumfcripta-. 
maiorem  ambitum  habet,quam  cir- 
cukis.  ?7i.&  27f 

Resulanbus  figuris  rectilineis  circu- 
Ilis  ,  cui  iioperimetra?  funt  ,.  maior 
eft.  34* 

Rfgularium  fTgurarum  Ifoperimetra- 
rum  maior  eft  il  a  ,  qux  plures  con- 
tinet  angulos,pluraue  latera.     2  ?o- 

Regularium  rj^y  arum  areae  a  tnangu- 
lo  vfque  ad  Dodccagonum  ,  quando> 
latus  eft  vniras.  198 

Regularium  figurarum  area.         t  9  { 

Rcgularium  quinque  corporum  arca 
quae.  2$$.&??r 

Regularium  quinque  corpormm  fuperri 
cies  conuexa..  237- 

Rhomboidis,ac  Rhombi  area.  187 

Rhombi  ac  Rhomboidis  a  ea  .  187* 

Rhombum,ac  Rhomboides,  ex  eveedli; 
diametri  fupra  latus &c.  dLfcribe- 
r.<L^..  588; 

Sium 
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SAecus  tritici ,  quo  pacto  menfure- 
tur.  2?1 
Saxi  regularis  foliJitas.  232 
Scalaaltimetraquid.  0$ 
Secares  ac  fwtts  quo  pacto  in  inftrume 
to  parcium  capiantur.  8 
Sectoris  cifcuii  area.  220 
Sectorio  CphxtZ  folidiras.  z%6 
Segmenta  lateris  rriangtiltohliquangu 
li  a  perpendicuTari  fa<fra3  ex  dacis  tri 
bus  lateribus  cognofcere.  47 
Semicirculo,  cjuadranti ,  OLtauac  parti 
circu!i,&c.re<5tangu!um  confiituere 
Ifoperimetrum,&  aequale.        j  $  1 
Scmidiametri  circolj  inuenrio  ex  late 
re  figurx  regulaiis  infcriptae.    7  05 
Sfmilem  figuiam  pluribus  figuris  fimi 
Jibus,q uarum  latera  homolog*  da- 
ra  (int,  aequaIern:Et  circulum  pfuri- 
bus  circuli»,quorii  dflamecri^circun- 
fercntiaeue  data?  6nt ,  arqualem  de- 
fcribere.  2:$ 
Similium  duorum  triangulorum  re- 
clangulorum   proprietas  quae- 
dam.  j^j 
Similium  duarum  mjurarum,  aut  circu 
Jorum  proportiOj  ex  datis  duobus  Ii 
teribus  homol  ^is ,  vel  diametris  , 
circunfcrcnr ij fue  .  2.2$ 
Similes  partcs  aliquorae  pluriam  ma- 
gnitudtniim  eanJem  habent  propor 
tionem.  242. 
Sious  torus  quando  tam  paruus  e  ft  ,  vt 
in  tnftrahiencnm  partium  transrerri 
nequcat,  quid  agcndum.  1  ^ 

Sinu toto  podto  ioooo.quo  pafto  in_-> 

inftromento  partium  Tangcntes  fu- 

mantur.  p, 
Sinu  toto  pofito  too.  quo  patfro  Tan- 
gentCI  per  inftrumtnti.m  parrium 
capiantur.  (, 

Sintts  ac  fecanect  quo  pnclo  in  htftru« 
n  cnto  partium  capiantur,  7 

Solidam  figuram  quamcunque  ex  ijs , 
dc  qmbus  £ucUn  Stereooetria  a^it 


126 

pcnes 
fph-e- 
24? 


fecimdum  proportioncm  datartl  *&> 

gere,  vel  minuere. 
SoIiJa.vel  corpora  pra?cipua ,  quorum 

areac  tnueltigatuur,  quae. 
SoIida,fupc  Hcies,  ac  lines 

quid  menfurenttrr . 
SoltJitas  caiufuis  portionis 

rae . 

Soliditai  fphsre . 
Soliditas  fphserse  vera  minor,excircurt 

feremia  maximi  ctrculi.  icj 
Solidiras  fphaerac  vera  maior,ex  diame 

tro  circuli  maximi .  zs  $ 

Soli-licas  fplisersr  vera  mmor,ex  diame 

tro  maximi  orculi.  2C4 
Soliditas  fphaerjc  vera  raaior,  ex  cir- 

cunferentia  circuli  maximi.  2^5 
Solidiras  fph  t roi  Jis  .  257 
SoltJitaSjvel  area  hemifphxrij.  256 
Solidtras  portiontttsj  fphaerotdtfc  -2jft 
Soliditas  fectoris  fph^rej  .  zf6 
Solidiras  muri  cuiuique.  z$i 
Sohdiras   fhifti  reeularis  Btaroto— 


257 


Soliditas  fnifti  fphaerae. 

Soliditas  Conoidis  Hyperbolid 

Solidiras  Conot its  paraboltci  . 

Solidicas  va(is  cxcairatt. 

Sohdum  planis  fupcrficiebus  conren- 
tum  ,  &  circa  fphseram  circunfcri- 
ptibile5cui  foltJo  re&anguio  lit  x- 
qutle.  144 

Solidoi  um  quinque  regulaiium  area 

qu*  ^t  *M7 

Sohdoiumquinque  rcgulanum  (bper 
ucicf  conuexa  •  247 

Solidoium  omnino  irresjislirtum ^ 
art.i.  2.60 

Solidum  minus  rx  m.iiori  detrahcre, 

reuduumque  tn  cubum  eransibnria- 

re.  4ro 

Solidum  rectanculfi  fupn  ba&m quoc 
cunque  ingulorum^datsi  fphsere  bs 
qualem  conftruere,  4  { 3 

SoUsjVel  ftetlac  Ctttufuts  altitudine  per 
qu  idratum  obfei  uare. 

Spatium  terra:  inteqttalc  pro  ducendii 
aquis 
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aquis  Iibrare!aut  etiam,fi  Iubet,Ho 
rizonttsequidiftans  efficere.  /70 

Spatiu  inter  duo  pu&a  in  quolibet  pla 
tio  elcuato,(iuc  iilud  ad  Horizontem 
fit  re<ftum,fiue  inclinatum,per  qua- 
drantem  mctiri ,  72 

Species  radicum  infinite  .  308 

Speculi  plani  bcncficio  altitudincm 
montiiropofitam,  fi  modo  altitudi- 
nis  bafis  poffit  confpici.-Vel  portio- 
ncm  fuperiorem  alicuius  turris,  me 
tiri.  16  $ 

Spcculi  plani  beneficio  alcitudinem, 
ad  cuius  bafem  pateatacceflus,  vna 
cum  diftantia  fpeculi  a  cacumincal 
titudinis,dcprchendere .  160 

Spcculi  plani  beneficio  altitudincm 
inacceflibilem ,  vna  cum  fpcculi  di 
ftantia  tam  a  bafc ,  etiam  non  vifa  , 
ejuam  a  cacumine  altitudinis  ,  co« 
gnofcere.  16  r 

Sph^ra  ad  cubum  circunferentiae  ma- 
ximicirculi,  maiorcm  proportio- 
tionem  habet ,  quam  49.  262904. 
minorem  vero  ,  quam  fo^i.  ad 
298374,  246 

Sphera  quolibct  cono,  &  cylindro  fibi 
Ifopcrimetromaioreft.  3^1 

Sphaera  aequalis  eft  folido  re&angulo 
comprehenfo  fub  femidiametro ,  & 
tcrtia  parte  fuperficiei  conuexae. $47 

Sphaera  maior  eft  quouis  corpore  re- 

1  gulari  fibi  ifoperimetro  .  $48 

Sphera  omnibus  corporibus  fibi  ifope- 
rimetris,  quae  planis  fuperficiebus 
cotineantur,  circaquc  alias  fphaeras 
circufcriptibilia  fint,maior  cft.^48 

Sphasra  omnibus  corporibus  fibi  ifopc 
rimetris ,  &  circa  alias  fphaeras  cir- 
cumfcriptibilibus,qua:  fupetrreiebus 
conicis  contineantur,maior  eft.  $4£ 

Sphxrcc  area,vel  foliditas,ex  diametro 
maximicirculi  -  *?J 

Sphaerae  dacse  conum  efficere  acqua- 
lem.  418 

Sphccrse  dataEcylindrum  sequalcm  ex- 
hibere.  41/ 


Sphaerat  datse  eubum  ^qualem:  Et  datd 
cuboaEqualem  fphaeramefficere.417 
Spharras  datae  pyramidem  conftitucre 
aequalem.  41S 
Sphacrae  datat  folidum  reclangulum  ae- 
quale  fupra  bafem  quotcunquc  an- 
gulorum  conftituere.  4 1 8 

Spharrjefuperficies  vcra  minor,cx  cir- 

cumferentia  maximi  circuli. 
Sphacrse  fuperficies  vera  minor,ex  dia- 
metrocirculi  maximi.  21  z 

Sphaer*  fuperficies  vera  maior,  cx  dia 
metrocirculi  maximi.  25* 
Sphaerac  area,feu  foliditas  vera  minor, 
ex  circumferentia  circuli  maxi- 
mi  2  J£ 

Sphaerse  area,feu  foliditas  maior  3  qua 
vera,ex  circumferentia  maximi  cir- 
culi .  253 
Spharrar  area,  fiue  foliditas,  ex  diamc- 
tro  maximi  circuli .  25:4 
Sphaera?  folidiras .  248 
Sphaeraad  cubum  diamctri  fphaerar, 
maiorem  proportionc  habct ,  quam 
223.  ad  42  6.minorera  vero,  quam 
ii.adjr.  247 
Spharrse  fuperficies  cohuexa  cui  re&an 
gulo  fit  acqualis.  241 
Sphsere  fuperficics  conucxa  ad  quadra- 
tum  circunferentiac  circuli  maximi, 
maiorem  proportionem  habet,quam 
7.  ad  22.  minorcm  vcr6 ,  quam  71. 
ad.z23.  24C 
Sphaerae  fegmentorum  atea .        2? 4 
Sphserae  fuperficies  adquadratum  cir- 
cunferentiac  circuli  maximi  eft ,  vt 
diameter  ad  circunferentiam  circuli 
maximi.  244 
Sphacrae  fupcrficies  vcra  maior,  ex  cit- 
cunferentia  circuli  maxiiui .  271 
Sphasrse  portionis  fupcrficies  conue- 
xa_*.  278 
Sphacrae  portionis  folidita? .  256 
Sphserae  area ,  eiufdemque  fuperficies 
conuexa.  242. &  248 

Sphacrae  fuperficies  ad  quadratumdia- 
metri  fphserae  ,  vel  circuli  maximit 
Mnn  nu- 
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maiorem  proportionem  habet  , 
quam  223.  ad  71.  minorem  vero, 
quam  iz.  ad  7.  2tf 
Spharram  duabus,aut  pluribus  fphe- 
ris  aequalem  defcnbere .  420 
Sphaera  datocorpori  regulari  aequa- 

Jem  conltituere.  418 
Sphaeram  dato  prifmati  aequalem_* 
conftruere.  418 
Spheram  minorem  ex  maiori  detra- 

here,re(iduoque  aequalcm  fphjram 

exhibere.  420 
Sphcroidis  portionum  foliditas.  2$  8 
Sphaeroidii  area,  vel  foliditas.  277 
Sphaeram,  vel  figuram  folidam  in  da- 

ta  proportione  augere,  vel  rainue- 

re.  goC 
Squadra  zoppa  apud  Italos  quid,eiuf 

quevfus.  ,57 
Stabilis  quadrans  quid .  1$ 
Stationum  difTercntia  quid.  74 
Stellar  cuiufuis,  vel  Solis  altitudinem 

perquadratum  obferuarc.  96 
Superficies  conuexa  quinquc  corpo- 

rum  rcgularium.  2*7 
Superficei  conicae  proportio  ad  fuam 

bafem  .  262 
Superficies  conuexa  fpharrae,eiufdem 

quearea.^  242.  &  .248 

Superficies  couexa  h  emifphaerij.  2*4 
Superficies  conuexa  fphaerae  adqua- 

dratum  circunfcretiae  circuli  maxi 

mi,inaiore  jpportione  habet,q  7.ad 

52.minore  verd,  c|  7i.ad  22 $.141 
Supcrficies ,  Jineae  ,  ac  folida ,  pencs 

quid  menfu:entur  .  174 
Superficies  conuexa  fphaerae  cuire- 

clangulofit  aequalis.  24$ 
Superficies  fphaerae  rera  maior,  ex 

circunferentia  circuJi  maximi.z  ?  1 
Superficies  fphjerae  vera  maior  ,  ex 

diamctro  maximi  circuli.  2*2 
Supcrficies  fphaerae  vera  minor,  ex 

circunfercnria  circuh  maximi.2  J2 
Superficics  fphaerar  vera  maior,  cx 

diametro  maximi  circuli .  2*2 
Supcrficic*  fpharrae  ad  quadratum 


circunferentia?  circuli  maximi  eft,' 

vc  diameter  ad  circunferentiam  cir 

culi  maximi  .  *44 
*upcrficies  conuexa  portionis  fphae- 

rae.  2*4 
Superficiesfphaerae  ad  quadraturn—» 

diametri  circuli  maximi,maiorem 

proportionem  habet ,  quamnj. 

ad  71.  minorem  vero  quam  zz. 

ad  7.  *4f 
Superficies  conuexa  coni ,  &  cylindri 

recli.  161 
Superficies  cylindrica,  dcmptis  ba- 

fibus .  262 
Superficies  frufli  coni ,  demptis  bafi- 

bus.  z6i 
Surdefolidae  radicis  extra&io.    *  1 4 


TAbuIa  continens  latera  figu- 
rarum  rcgularium  a  triangulo 
vfque  ad  figuram  80.  Iacerum,pofi» 
tadiametro  20oooooo,veI  linu  co- 
to  10000000.  197 
Tabula  mirificaad  depromcndos  nu- 
mcros  pro  fingulis  radicum  fpecie- 
bus.  JIO 
Tabulae  conftruclio  &  vfus  pro  minu- 
tis,&  fcc.cx  quadrantc  cognofcen- 
dis.  zl 
Tabula  gnomonica .  1  oo 

Tabulae  gnomonicae  facillima  conftrn 
&io,  eiufque  vfus .  07 
Tabular  pro  minutis  ad  pluresqua- 
drantes  extcnfio  fine  regula  au. 
rea.  Zl 
TabuJa  pro  minutis  ,  &  fecundis  cx 
quadrantc  inueftigandis  .         2  j 
Tabula  quadratorum,  &  cuborum  vf- 
que  ad  radicem  1000.  41  ? 

TabcJ U  pro  min.  &  fcc.  cognofcendis 
cx  quadr jnte  conftrutfo .  20 
Tangens  quando  fuperat  finum  to- 
tum,  quid  agcndum,  vt  per  vnicarn 
translationem  pcr  initrumcntura 
pat  tium  punclum  quaefitum  repc- 
ria- 
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mtur.  tz 

Tangentcs ,  pofito  finu  toto  roooo. 
ouo  pado  tn  inftrumento  partium 
fumintur.  8 

Tangentes  quo  modo  inueniacur  ope 
inftrumenti  partium,  polito  finu  to 
to  iooo.  7 

Tangentes  tres  in  duobus  pun&is  coe 
untes,maiores  funt  omnibus  chor- 
dis  duos  arcus  interceptos  in  par- 
ces  aequales  fecancibus  .  374 

Tangentes  duse  in  vno  punfto  coeun- 
tes,  maiores  funcomnibus  chordis 
arcum  interceptum  in  quotcunqj 
parces  aequales  diuidencibus .  37$ 

Tangentes  quo  modoaccipiantur  rc 
fpe&u  finus  tocius  100.  opeinftru- 
menci  parcium .  6 

Tangences  quo  pa&o  fumancur,quan- 
do  inftrumentum  partium  continet 
1000.  parces.  6 

Tangenre  aliqua  inuenta  in  latere  in 
ltrumenti  parcium  ,  quo  pado  ea- 
dem  reperiatur  refpedu  dati  finus 
totius.  t 

Tangentes  perexiguae  quo  pa<fto  in  in 
ftrumenco  parcium  fumancur  .  t 

Tcrrae  ambitum  cx  edito  aliquo  mon  • 
te  metiri .  4 1  * 

Tertia  &  quarta  proportionalis ,  quo 
pacto  per  inftrumentum  partiutn_-i 
reperiatur.  13 

Trabis  longitudinem  ad  Horizontem 
inclinatae ,  cuius  portio  fuperior 
tantum  confpiciatur ,  vna  cum  an- 


uloinclinationis,  diftantia  bafis 


a  menfore,&  altitudine  faftigij  fu- 

pra  Horizontem  ,  per  quadratum 

metiri .  l67 
Trapezij  habencis  duo  latera  paralle- 

la,  area.  188 
Trapezij  irregularis  facilis  dimen- 

fio.  i9? 
Trapezij  nulla  latera  habentis  paral- 

lela,  area.  *88 
Trianguliduo  Ifofcelia  braiha  ba- 

fium  inaequalium  ,  umul  maiora_* 


funt  duobtts  Ifofcelibus  fimul  fuper 
eafdembafes,  quae  quidem  inter 
fc  fint  diflimiIia,prioribus  rero  Ifo 
perimetra,habeantque  quatuor  Ja- 
tera  inter  fe  a;qualia  .  337 

Trianguli  Ifofcelis  area .  1 8  f 

Trianguli  obliquanguli  area ,  ex  vno 
latere,  ac  duobus  angulis .  186* 

Trianguli  obliquanguli  area,  ex  duo- 
bus  lateribus,  &  angulo  ab  ipfit 
comprehenfo.  186 

Trianguli  re&anguli  area ,  ex  vno  la- 
tere  circa  angulum  rectti,  &  Jatere, 
quod  reclo  angulo  opponitur  .  1 8 f 

Trianguli  pulchra  proprietas,fi  in  eo 
ducatur  vni  lateri  paralleIa,&c.ioi 

Triangulis  duobus  Ifofcelibus  datis  , 
quorum  bafes  fint  ina?quales ,  & 
duo  latera  vnius  duobus  alterius 
aequalia  :  fuper  eifdem  bafibus  duo 
triangula  Ifofcelia  fimilia,  &  prio 
ribus  fimul  fumptis  Ifoperimetra 
confticuere.  334 

Trianguli  aequilateri  area .        18  j 

Trianguli  cuiuslibec  area  cui  redlan- 
gulo  fic  asqualis.  326 

Trianguli  re&anguli  area.  iSr 

Trianguli  redanguli  area,  ex  vno  la- 
tere  circa  angulum  re&um ,  &  vno 
anguloacuco.  186 

Trianguli  redanguli  area,  ex  lacere , 
quod  redto  angu/o  opponicur ,  fle 
vno  angulo  acuco.  itf 

Trianguli  infignis  propriecas,  fi  in  eo 
a  duobus  angulis  ad  media  punct* 
oppoficorum  laterum  redcz  ducan » 
cur,  &c  zji 

Triangulo  duorum  laterum  insequa- 
lium  fupra  certium  lacus  criangu» 
Jum  confticuere  priori  Ifoperime- 
crum  duorum  equalium  iaceru .331 

Triangulo  parallelogrammum  asqua- 
le,&  Ifoperimecril  conftituere.3  y  j 

Triangulorum  reclilineorum  re&an- 
gulorum  problemata.  46 

Triangulorum  duorum  reclanguloril 
firailium  proprietas  quaedam.  33  3 
N  n  11    z  Trian- 
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TriatiguTornm  Ifoperimentrorum  cart 
dem  habentium  bafem  ,  maius  eric 
iJIud,  quod  dno  Jatera  habec  aequa- 


lia 


Triangulorum  re&ilineorum  obliqui 
gulorum  problemata .  47 
TrianguJum  datum  ex  dato  pun&o  in 
Jatere  in  quothbec  parccs  jequales 
diuidere.  295 
Trangulum  datum  per  Jineas  vni  la« 
teri  parallelasin  quotJibtt  partes 
aequales  diftribuere.  294 
Triangu'um  datum  per  retfam  ex  pun 
&o  extra  triangulum  dato  in  duas 
partes  sequales  partiri .  29  f 

Tiiangulum  totnm  ad  triangulum  ab- 
fciffum  perredam  ,  eit,  vcrccfon- 
gu I11  fi1!  fub  duobus  lateribus  feclis 
ad  re&aguTum  fub  duobus  lateribus 
triaguli  abfciffi  coprehenfum.2  9* 
Tritici  aceruus ,  quo  pa&o  raenfure- 
tur  .  231 
Tritici  faccus ,  quo  pa&o  menfure- 
tur.  i?s 
Turris,  aut  montis  altitudinem  >  ex 
ritia  fummitate  per  quadratum  di- 
mctiri ,  quando  in  plano  fummita- 
tis  Horizonii  arquidiftante  duac 
fhtioncs  fieri  poflimt,  &  fignum 
aliquod  in  Horizonte  cernitur.  1  2  f 
Turris ,  autalterius  rei  altitudinem 
per  baculum  indagare.  i?j 
Turris  ,  autalcerius  rei  altitudincm  , 
per  Normam  inueft  gare.        r  ^ 4 
Turris,  vel  montis  altitudinem  ex 
eius  fummitate  per  duas  itationcs 
in  halta  aliqua  erecla  faclas ,  inue- 
fiigare  per  quadratum  ,  qiundo  (T- 
gnum  aJiquod  in  Horizonte  vtdcri 
poteft.  128 
Turris  alcitudincm  ex  eius  verticc 
per  vnicam  flationem  perquadrl* 
tem  mctin,(i  ditbnria  ri«;ni  in  Ho- 
rizonte  vili  vfquc  ad  baicm  turrit 
noralir.  ^8 
Xun '  ,  vc  I  monri*  altitudincm,  ex  c- 
iui  fuinuuutc  pcr  vnicaiu  iiatj»» 


nem,  ope  quadrati  ftabilis  metln  , 
vna  cum  diltantia  ligni  vili  in  Ho- 
rizonte  vfque  ad  turrcm,vel  mon- 
tis  perpendiculum  .  129 
Turris,  aut  montis  alritudinem  cx  e- 
iusvertice  per  quadrantem  metir/, 
fiin  plano,  cui  inliftir,  fparium  ali- 
quod  c  dirccto  menforis  pofitum 
notum  fic.  69 
Turris,  vel  monris  alcitudinem  ex 
eius  fafligio  ,  quando  c  direfto 
mcnforis  interual'um  aliquod  in« 
tcr  duo  figna ,  vd  etiam  inter 
fignum  quodpiam ,  ac  turrim  co- 
gnitum  eit,   pcr  quadrarum  con- 
ijcere.  13? 
Turris,  aut  montis  altitudinem  ex 
cius  vcrtice  pcr  duas  fhciones  in 
eiufdem  fummitate  fa&as ,  c  qui- 
bus  lignum  aliquod  in  Horizonte 
apparcat,  per  quadrantem  dime- 
tiri .   Atque  lunc  ipiam  quoque 
diftantiam  a  turris  bafe  ,  vel  per- 
pendiculo  montis  ad  liguum  illud 
inueftigare .  6$ 
Turris,  aut  montis  altitudincm  ex 
eius  vertice  pcr  duas  itationes  im 
hafta  aliquaerecta  ,  vcl  induabui 
feneftris  turris,  quarum  vna  lic  fu- 
pra  aliam,  factas ,  e  quibus  lignum 
aliquod  inHorizonte  videri  poilir, 
per  quadrantem  mrtiri  .  Atq;  hinc 
diitantiam  qnoque  a  perpendiculo) 
turris,  vel  montis,vfque  ad  iignuni 
vifum  cogr.ofccre.  66 
Turrium  duarum  fummitatibus  viiis, 
etiam  C\  bafes  propter  ardiricia  in- 
terieCta  occultentur  ,  dilhnciam 
tam  inter  carum  bafes,  quam  inter 
earudem  faihgia,vn  j  cum  ipfarum) 
ftltitadinibus  ,  ac  diftantits  a  men- 
forc,  pcr  tiuadratum  conijcerc.  1 69 


Valli# 


I  N  D  E  x; 


VAllis  profunditatem ,  eiufdcm- 
que  defcenftim  obliquum,ii  nort 
fn  vaJde  inaequalis,eitifque  teimi- 
nus,vel  aliquod  in  valle  fignum  co 
ipici  poflit,per  quadrantem  fcruta 
ri .  90 
VaJJ/s  profunditatfm  ,  eiufdemque 
defcenfum  cbliquura,  C\  non  fit  val 
de  in2cqu3lis,&  eius  terminus  ,  vel 
aliquod  in  ea  f7gm:m  confpici  pof- 
fir,per  quadrarum  cogno/cere.i  %  1 
Varia  inftrtimenta  menfurandi.    %  1 
Vafis  excauati  foliditas.  i$z 
Vafis  exeauati  eapacitas .  i$z 
Vmbra  rec"ta,  ac  verfa  quo  paclo  io_» 
quadrato  Geometrico  cognofcen- 
dafit.  94 
Vmbr*  longitudincm  ab  altitudinc  > 


So!e  Iucente,  proie&a?,  quandaakl 
tudo  eft  cognita,ope  quadrati  adipi 
fci.  if£ 

Vmbra  reclaac  verfa  in  quadratoque? 
&  in  quot  partes  a  Geometris 
vtraque  fecerur.  pj 

Vmbra  rcda  ac  verfa  in  quot  partct 
in  hoc  operediuidatur. 

Vrcbra»  rec"tae  ad  verfam  redufHo ,  Sc 
contra.  p< 

Vrbis,  vclcampi,autregionis  fitum 
in  plano  defcribere.  164 

Vfus  &  eoltru&io  tabulc;  pro  minuti* 
&  fec.  cognofcendis  ex  quadran- 
te.  2f 
Vfus  quadrantis  conHrudiin  minu- 
tis,&  fecundis  exquirendis.  18 
Vfus  tabulae  quadratorum,  &  cuboru 
tn  extrahendis  radkibus  quadratit 
&cubicis, 


U, 


F  1  N  I  S. 


SBUBBnUJBr 
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REGESTVM. 


f   a   b  c. 


ABCDEFGHIKLMNOPQJtS 
T  V  X  Y  Z. 

Aa  Bb  Cc  Dd  Ee  Ff  Gg  Hh  Ii  Kk  Ll  Mm 
Nn  Oo  Pp        Rr  Sf  Tt  Vu  Xx  Yy  Zz. 

Aaa  Bbb  Ccc  Ddd  Eee  Fff  Ggg  Hhh  Iii 
Kkk  Lll  Mmm  Nnn. 


ExTypographta  Aloifij  Zannetti.  MDCIIIL 


Omnia  funt  folia  integra. 


ROM  AE, 


~ — T    KSS\  I 
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